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PRAEFATIO. 


Coniea Apollonii Pergaei, quae mathematicorum 
consensu summis iustissimisque efferuntur laudibus, 
post Halleium neminem  editorem inuenerunt. οὐ 
foriasse mathematicis, qui res solas spectant, ali- 
quatenus interpretationibus satis fit; sed me de iis 
die&m, quorum interest scire, quibus uerbis Ápollonius 
ipse usus sit, οὐ qua ratione formulas signaque no- 

- Strorum mathematicorum aequare potuerit, ipsis illis 
interpretationibus fundamentum certum tandem ali- 
quando iactum esse oportet; quod Halleius, qui adhuc 
solus Conica Graece edidit, neque uoluit facere neque 
potuit, quae erai illis temporibus raiio artis criticae. 

' itaque nouam editionem Conicorum codicibus Graecis 
perlustratis et collatis parare decreui, praesertim cum 

. uiderem, editionem Halleii tam raram esse, ut etiam 
immodieo prelio uix ac ne uix quidem possel com- 
parari sed ab initio mihi constabat, eos tantum 
libros, qui Graece exstarent, mihi tractandos esse. 
"nam quamquam me non fugiebat, editionem ita man- 
cam ei quasi deiruncatam fore, tamen ἃ me impetrare 
non potui, ui interpretationem librorum V — VII, quam 
ex Arabico fecerat Halleius, nullis subsidiis criticis 

adiutus repeterem. et codices Árabicos propter linguae 

, Mlius ignorantiam ipse adire non potui. imperfectum 

igilur maneat opus, donec aliquis linguae Arabicse 
* 


406239 


IV PRAEFATIO. 


peritus codicibus Arabicis collatis nouam recensionem 
illorum librorum instituerit. et ut sperare possimus, 
hoc breui futurum esse, effecit L. L. M. Nixius edita 
dissertatione, quae inscribitur Das fünfte Buch der 
Coniea des Apollonius von Perga in der arabischen 
Uebersetzung des Thabit Ibn Corrah (Lipsiae 1889). 
qui ui opus bene et ulililer inceptum ad finem per- 
ducat, mecum optabunt, quicunque scripla mathema- 
tica Graecorum nouerunt coluntque. 

Quattuor libris Conicorum, qui Graece supersunt, 
in uolumine altero adiungam fragmenta et Conicorum 
et reliquorum operum Apollonii, quae Graece habemus, 
et praeterea lemmata Pappi et commentaria Eutocii. 
constat, huius uiri recensionem librorum I—IV solam 
relieiam esse; quare id primum mihi agendum erat, 
ut ea e codicibus restitueretur. quantum de pristina 
Conieorum forma ueri similiter statui potest, in pro- 
legomenis criticis uoluminis alterius colligam; ibidem 
de cognatione codicum uberius exponam. hic breuiter 
indicabo, quibus eodicibus nitatur recensio mea, et 
quanti quisque aestimandus sit. sunt igitur hi: 

V — cod. Vatican. Gr. 206 bombyc. saec. XII— XIII, 
fol., duobus uoluminibus constans; eontinet 
fol. 1—160 Conicorum libros I—IV, fol. 161—239 
Sereni opuscula. in fine mutilus est ei omnino 
pessime 'habitus; singula folia plerumque charta 
pellucida inducta sunt. manus recentior (m. 2) 
lacunas quasdam (in Sereno) expleuit et in 
Apollonio nonnulla addidit οὗ emendauit, manus 
recentissima (m. rec.) in margine nonnulla 
adscripsit. contuli Romae 1887. 


PRAEFATIO. V 


v — cod. Vatic. Gr. 208, bombyc. saec. XIII, fol.; 
inter alia Conica continet fol . 56—84 e V de- 
scripla. cum e V descriptus sit, antequam is 
tempore et situ male habitus est, utilis est ad 
eos locos supplendos, qui in V euanuerunt uel 
correcti sunt; etiam figurae, quae interdum in 
V cum marginibus sublatae uel detruncatae 
sunt, saepe e v restitui potuerunt. inspexi 
codicem Homae 1887 et enotaui, quae opus esse 
uidebantur. 

e — cod. Constantinopolitanus palatii ueteris nr. 40 
bombye. saec. XIII—XIV, fol, situ et madore 
paene pessumdatus, ceterum codicis V gemellus. 
is, cum ἃ Fr. Blassio protractus esset et de- 
scriptus (Hermes XXIII p. 622 sq.), intercedente 
Ministerio nostro, quod res rationesque externas 
moderatur, Hauniam missus est et totus a me 
collatus 1889, sed cum plerumque cum V con- 
sentiat, scripturam plenam in adparatu non dedi, 
sed ea tantum, quae meliora praebet, sane 
paucissima; reliquam scripturae discrepantiam 
in prolegomenis criticis notabo.  Conica habet 
fol. 349—516. 

p — cod. Paris. Gr. 28342 chartac. saec. XIII, fol. 
totum contuli Hauniae 1888, sed cum ab homine 
sermonis mathematicorum Graecorum peritissimo 
impudenter interpolatus sit, in adparatum eas 
tantum scripturas recepi, quae ad uerba Apollonii 
emendanda facerent ;reliquas prolegomenisseruaui. 
quae meliora habet, sine dubio pleraque coniec- 
iura inuenta sunt. 


VI PRAEFATIO. 


celerorum codicum nullum prorsus usum esse, in 
prolegomenis demonstrabo, nisi quod e cod. Paris. 2856 
chartae. saec. XVI unam ei alieram coniecturam 
probam recepi. 

itaque recensio Conicorum tota codice V nititur, 

euius scripturas omnes in adparatu indicaui. sicubi 
eius scriptura retineri non poterat, auctorem scripturae 
receptae nominaui (,corr.^). qua in re praeter codices 
mihi praesto fuere: 

Memus — Apollonii Pergei philosophi mathema- 
lieiqve excellentissimi Opera per Doctissimum 
Philosophum Ioannem Baptistam Memum Patri- 
tium Venetum Mathematicarumque Artium in . 
Vrbe οποία Lectorem Publicum De Graeco in 
Latinum Traducta et nouiter impressa. Venet. 
MDXXXVII fol. 

Comm. uel Command. — Apollonii Pergaei coni- 
corum libri quattuor... F.Commandinus Vrbinas - 
mendis quamplurimis expurgata e Graeco con- 
uertit ei commentariis illusirauit. — Bononiae 
MDLXVI fol. 

Halley — Apollonii Pergaei Conicorum libri octo 
et, Sereni Antissensis de sectione cylindri et coni 
libri duo, ed. E. Halleius. Oxoniae MDCOX fol. 

de fontibus horum librorum in prolegomenis uidebi- 
mus. Memo et Commandino emendationem tum quo- 
que tribui, ubi tacite ueram scripturam interpretantur, 
nisi eliam errore non perspecto eodem modo inter- 
pretati essent. 

in interpretatione - mea propositiones Apollonii 
citaui libro et propositionis numero, ubi eiusdem 


PRAEFATIO. VII 


libri sunt, solo numero propositionis indicato; ,,Eucl.^ 
Elementa, ,dat.^ Data Euclidis significat; lemmata 
Pappi numeris in Graeco ab Hultschio positis citantur. 

Dixi infra p. 293 et alibi, in V interdum rectan- 
gula rectasque deseripta esse; quae figurae quid signi- 
ficent, hic exponam. explicandi uiam mihi monstrauit 
Hieronymus G.Zeuthen, uir de Apollonio optime me- 
ritus. primum igitur in II, 50 inueniuntur hae figurae*): 
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quae est ratiocinatio Apollonii p. 292, 2'— 294, 9. 
ergo figuras illas aliquis adscripsit ad ratiocinationem 
Apollonii illustrandam oculisque subiiciendam. 

eodem modo paullo infra: 


y e 
Li L1 LII 
. € 1 y € ————)9 -- € ἰγ 
9 
jillitiuti 
9 * ξ 9 Ld x ὃ 


Ἢ Ubi V mutilus est, figuras e v suppleui; c eadem fere habet 


VIII PRAEFATIO. 


quae figurarum series ad p. 296, 17 sq. perlinet, sed 
iam mutila est, ut difficile sit dictu, quo modo 
ordinanda sit. nam in V sola secunda series rectan- 
gulorum exstat, quorum unum litteris caret; reliqua 
e v petita sunt. omnia ordine decurrent, si quattuor 
ilae rectae primo loco ponentur et.pro duobus qua- 
dratis litteris carentibus describentur hae rectae 
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tium enim habebimus: quoniam χὲ : ye — x : 9€, erit 
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Ad II, 51: 
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haec Vv,.nisi quod V in £4 pro 4 habet x. 
praeterea in ve post quattuor rectas adduntur hae 


2m À |* (in A9 littera 9 in solo c seruata est). 
| | has rectas si cum Zeuthenio ultimo loco 
δ € 9 '4 ponemus, habebimus 


eq: y — 6A :x4 eb en 5« m0 : «y? — £A »« A9 : x 435 


PRAEFATIO. IX 


quare ηδ:ηγ — 4€ :xA, h. e. demonstrationem ab 
Apollonio omissam, triangulos x$4, γηδ similes 
esse, u. p. 304, 17—19 et conf. Pappi lemma VII. 


III, 15: 
8 haee series figurarum 
2 ilustrat, quae habet Apol- 
TP lonius p. 344, 14—24. in 
8 β codicibus V vc hae sunt 
δ β discrepantiae: anie primas 
; | rectas habet V 

| LL ] 
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| in quadrato Ó6? inferius f 
x 8 hab. ve, om. V, pro in- 


u π B——————, feriore à hab. ε Vvc; rectam 
P ΗΝ yB solus ὁ habet; in rect- 
m $—————— angulo 89 »« uz in latere 
, 9 | inferiore add. litt. 4 — 9 

y Vve; rectangulum fiy »« 89 

; ; | solus habet c; in quadrato 
19? omnes litteras om. V, 


superiores ἡ; 9 ' vc; pro rectangulo yp »« 89, quod 
omisit V, triangulum y 84: habent vc; deinde v solus addit 
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erroribus emendatis hoc efficitur: 
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hune ordinem praebet c, in V binae figurae com- 
ponuntur. in primo rectangulo δ᾽ om. V; in priore 


.. iriangulo 8 et ἡ permutat c, in altero y om. V; in 


quadrato «y? litteras inferiores om. V, « inferius c. 
illustrantur uerba Apollonii p. 350, ὅ sq. | 


£e »« εδ: aeg : a8 — y 3 : ay : ay. 


III, 19 i extrema prop. 17 leguntur): 


a. Li 


hane seriem om. c, primas ires figuras M v, 
om. V; in «f? litteras inferiores om. v; in q4 »« Ac 
litteras ἡ, 4 om. V, u et « earum loco hab. v; in 
ρκλξ lit. E om. V, pro ea ξ hab. v; in uA»« λξ 
litt. μ, 4 hab. v, om. V. illustratur, ut uidit Zeuthen, 
locus p. 358, 2 sq. 


«p :0c6:08 — q4 2€ Av: obAu : uA 2 AE. 


PRAEFATIO. XI 


iva — 
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ordinem restituit Zeuthen; in c est , 5, fig. 6 hab. v, 
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III, 21: 


»——————— 


om. Vc. in fig. 1 pro inferiore « litt. à hab. Vvce; in 
fig. 2 B om. Vvc, ξ om. Vv, hab. c; in fig. 3 δ᾽ om. 
V; in fig. 4 pro o hab. 9 v; in fig. 5 o hab. c, 9 v, 
om. V, go om. V, c hab. c, om. Vv; in fig. 6 o om. 
v, pro x, o hab. f, 9. illustratur p. 362, 11 sq. 
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has om. c; in prima recta κα liti; x om. V, hab. 


v; in fig. 2 α, u ad partes dextras om. V, hab. v; 
fip. ὃ om. V, α om. v, pro γ hab. «. demonstratio 


ΧΙ. PRAEFATIO. 


est proportionis p. 442, 12—13 ab Apollonio usur- 
patae; legenda enim - 
νγιματελγικα 


᾿ : 2 — . 3 
La: ace xo uo PARC vy 0X peri uo Ày 2€ xa : xo. 


has om. c, posteriores tres om. V, hab. v; in: 
vB»«u pro μ hab. v uel « V; in A9x pro 4 litt. 
& hab. v. legenda 
vy »« uu : ua? : vB 5« Bu — yA»« au: ax* : A89 »« 8x, 
quae illustrant uerba Apollonii p. 442, 14— 15. 


Praefandi finem faciam gratias quam maximas 
agens et praefectis bibliothecarum Parisiensis, 
euius liberalitatem non semel expertus sum, et im- 
peratoris Turcici, qui permisit, αὖ codex Constan- 
tinopolitanus hucusque peregrinaretur, et iis uiris, 
quibus intercedentibus mihi licuit codices illos Hauniam 
transmissos commode peruoluere, Christiano Bruun, 
bibliothecae regiae Hauniensis praefecto, et Petro A. 
F. S. Vedel, praeposito nostris cum populis externis 
rationibus. 


Ser. Hauniae mense Octobri a. MDCCCXC. 
I. L. Heiberg. 


ΔΑΡΟΙΠΟΝΗ CONICA. 


Apollonius, ed. Heiberg. 
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 KO9NIKON α΄. 


᾿Δπολλώνιος Εὐδήμῳ χαίρειν. 

Εἰ τῷ vs σώματι εὖ ἐπανάγεις καὶ τὰ ἄλλα κατὰ 
γνώμην ἐστί σοι, καλῶς ἂν ἔχοι, μετρίως δὲ ἔχομεν 
καὶ αὐτοί. καϑ' ὃν δὲ καιρὸν ἤμην μετά σου ἐν 
Περγάμῳ, ἐθεώρουν δὲ σπεύδοντα μετασχεῖν τῶν πε- 
πραγμένων ἡμῖν κωνικῶν" πέπομφα οὖν σοι τὸ πρῶτον 
βιβλίον διορϑωσάμενος, τὰ δὲ λοιπά, ὅταν εὐαρεστή- 
σωμεν, ἐξαποστελοῦμεν᾽ οὐκ ἀμνημονεῖν γὰρ οἴομαΐξ 
Gs παρ᾽ ἐμοῦ ἀκηκοότα, διότι τὴν περὶ ταῦτα ἔφοδον 
ἐποιησάμην ἀξιωϑεὶς ὑπὸ Ναυκράτους τοῦ γεωμέτρου, 
καϑ' ὃν καιρὸν ἐσχόλαξε παρ᾽ ἡμῖν παραγενηϑεὶς εἰς 
᾿Δλεξάνδρειαν, καὶ διότι πραγματεύσαντες αὐτὰ ἐν ὀκτὼ 
βιβλίοις ἐξ αὐτῆς μεταδεδώκαμεν αὐτὰ εἰς τὸ σπου- 
δαιότερον διὰ τὸ πρὸς ἔκπλῳ αὐτὸν εἶναι οὐ διακαϑά- 
ραντες, ἀλλὰ πάντα τὰ ὑποπίπτοντα ἡμῖν ϑέντες ὡς 
ἔσχατον ἐπελευσόμενοι. ὅϑεν καιρὸν νῦν λαβόντες ἀεὶ 
τὸ τυγχάνον διορϑώσεως ἐκδίδομεν. καὶ ἐπεὶ συμ- 
βέβηκε καὶ ἄλλους τινὰς τῶν συμμεμιχότων ἡμῖν 
μετειληφέναι τὸ πρῶτον καὶ τὸ δεύτερον βιβλίον πρὶν 
ἢ διορϑωϑῆναι, μὴ ϑαυμάσῃς, ἐὰν περιπίπτῃς αὐτοῖς 
ἑτέρως ἔχουσιν. ἀπὸ δὲ τῶν ὀκτὼ βιβλίων τὰ πρῶτα 
ο΄ 1, Ἀπολλωνίου Περγαίου κωνικῷῶν α΄ V. 8. εὐαρεστήσωμεν 
in V ecc litterae ita coniunctae, ut similes fiant sv. 1. διά 
— 16. τά] rep. mg. m. rec. V (15. εὔπλῳ) addito M ἐξ ἀπογράφου 


CONICORUM LIBER I. 


Apollonius Eudemo s. 

Si corpore conualescis ceteraque tibi ex sententia 
sunt, bene est, equidem satis ualeo. quo autem tem- 
pore tecum Pergami eram, uidebam te cupidum esse 
conica ἃ me elaborata cognoscendi. quare primum 
librum ad te misi, postquam eum emendaui, reliquos 
autem, quando iis contenti erimus, mitiemus. neque 
enim credo, te oblitum esse, quod a me audisti, me 
ad haec adcessisse rogatu Naucratis geometrae, quo 
lempore Alexandriam profectus nobiscum degeret, nos- 
que ea in octo libris elaborata statim festinantius 
paullo cum eo communicasse, quod in eo esset, ut 
discederet, ita ut ea non perpurgaremus, sed omnia, 
quae nobis in mentem uenirent, poneremus sperantes 
fore, ut postea perpoliremus. quare iam occasionem 
nacli, prout correcta sunt, ea edimus. et quoniam 
accidit, αὖ etiam ali quidam eorum, qui nobiscum 
uersati sunt, primum alterumque libros nacti sini, 
priusquam correcti essent, miratus ne sis, si in eos 
aliam habentes formam incideris. horum uero octo 
librorum quattuor priores ad institutionem elementarem 


εἰκονικοῦ. γρ., quin magna ex parte euan.; sed quae dedimus, 
hab. cv. 15. ἔκπλουν cp, fort. recte. 16. ὡς — 17. ἐπ- 
ελευσόμενοι) cv; euan. V., rep. mg. m. rec. 
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τέσσαρα πέπτωκεν εἰς ἀγωγὴν στοιχειώδη, περιέχει δὲ 
τὸ μὲν πρῶτον τὰς γενέσεις τῶν τριῶν τομῶν καὶ τῶν 
ἀντικειμένων καὶ τὰ ἐν αὐταῖς ἀρχικὰ συμπτώματα ἐπὶ 
πλέον καὶ καϑόλου μᾶλλον ἐξειργασμένα παρὰ τὰ ὑπὸ 
τῶν ἄλλων γεγραμμένα, τὸ δὲ δεύτερον τὰ περὶ τὰς 
διαμέτρους καὶ τοὺς ἄξονας τῶν τομῶν συμβαίνοντα 
καὶ τὰς ἀσυμπτώτους καὶ ἄλλα γενικὴν καὶ ἀναγκαίαν 
χρείαν παρεχόμενα πρὸς τοὺς διορισμούς᾽ τίνας δὲ 
διαμέτρους καὶ τίνας ἄξονας καλῶ, εἰδήσεις ἐκ τούτου 
τοῦ βιβλίου. τὸ δὲ τρίτον πολλὰ καὶ παράδοξα 950- 
ρήματα χρήσιμα πρός τε τὰς συνϑέσεις τῶν στερεῶν 
τόπων καὶ τοὺς διορισμούς. ὧν τὰ πλεῖστα καὶ κάλλιστα 
ξένα, ἃ καὶ κατανοήσαντες συνείδομεν μὴ συντιϑέμενον 
ὑπὸ Εὐκλείδου τὸν ἐπὶ τρεῖς καὶ τέσσαρας γραμμὰς 
τόπον, ἀλλὰ μόριον τὸ τυχὸν αὐτοῦ καὶ τοῦτο οὐκ 
εὐτυχῶς" οὐ γὰρ ἦν δυνατὸν ἄνευ τῶν προσευρη- 
μένων ἡμῖν τελειωϑῆναι τὴν σύνϑεσιν. τὸ δὲ τέταρτον, 
ποσαχῶς αἷ τῶν κώνων τομαὶ ἀλλήλαις τε καὶ τῇ τοῦ 
κύκλου περιφερείᾳ συμβάλλουσι, καὶ ἄλλα ἐκ περισσοῦ, 
ὧν οὐδέτερον ὑπὸ τῶν πρὸ ἡμῶν γέγραπται; κώνου 
τομὴ ἢ κύκλου περιφέρεια κατὰ πόσα σημεῖα συμ- 
βάλλουσι. τὰ δὲ λοιπά ἐστι περιουσιαστικώτερα᾽ ἔστι 
γὰρ τὸ μὲν περὶ ἐλαχίστων καὶ μεγίστων ἐπὶ πλέον, 
τὸ δὲ περὶ ἴσων καὶ ὁμοίων κώνου τομῶν, τὸ δὲ περὶ 
διοριστικῶν ϑεωρημάτων, τὸ δὲ προβλημάτων κωνικῶν 
διωρισμένων. οὐ μὴν ἀλλὰ καὶ πάντων ἐκδοϑέντων 
ἔξεστι τοῖς περιτυγχάνουσι κρίνειν αὐτά, ὡς ἂν αὐτῶν 
ἕκαστος αἱρῆται. εὐτύχει. 


1. πέπτωκεν] cp, πέπτωκε V. ὅ. τάς] τούς V, corr. p. 
9. καί] scripsi, 7] V. 18. συνείδαμεν V (fort. recte; cfr. 
εἶπα); corr. v. 11. -νων ἡμῖν — τὸ] cv; euan. V, rep. mg. m. 
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pertinent, continet aulem primus origines trium sectio- 
num oppositarumque et proprietates earum principales 
latius uniuersaliusque expositas, quam quae ceteri de 
115 scripserunt, alter, quae diametri axesque sectionum 
el asymptiotae propria habent aliaque, quae usum 
generalem necessariumque ad determinationes praebent; 
quas autem diametros quosque axes adpellem, ex hoc 
libro comperies. teriius uero plurima et mira continet 
theoremata et ad compositionem locorum solidorum 
et ad determinationes utilia, quorum pleraque οὐ pul- 
cherrima noua sunt; quibus inuentis cognoui, locum 
ad tres eb quattuor lineas minime ab Euclide componi, 
sed parlem tantum fortuitam eius, et id quidem non 
optime; neque enim fieri potuit, ut compositio sine 
propositionibus a nobis adiectis perficeretur. quartus 
autem continet, quot modis sectiones conorum et inter 
se et cum ambitu cireuli concurrant, et praeterea alia 
quaedam, quorum neuirum genus a prioribus tractatum 
esi, in quot punetis seclio coni uel ambitus circuli 
concurrant [cum oppositis sectionibus]. reliqui autem 
libri ulterius progrediuntur. primus enim eorum de 
minimis ei maximis latius tractat, secundus de coni 
seclionibus aequalibus et similibus, tertius de theore- 
matis ad determinationem pertinentibus, quartus proble- 
mata conica habet determinata. uerum  enimuero 
omnibus editis iis, qui legent, licet, eos pro cuiusque 
uoluntate aestimare. uale. 


rec. (add. y^). 18. κώνων] cv; euan. V, rep. mg. m. rec. 
21. κατα] scr. ταῖς ἀντικειμέναις κατά; cír. IV praef. 
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Ὅροι πρῶτοι. 

᾿Ἐὰν ἀπὸ τινος σημείου πρὸς κύκλου περιφέρειαν, 
ὃς οὐκ ἔστιν ἐν τῷ αὐτῷ ἐπιπέδῳ τῷ σημείῳ, εὐϑεῖα 
ἐπιξευχϑεῖσα ἐφ᾽ ἑκάτερα προσεκβληϑῇ, καὶ μένοντος 
τοῦ σημείου ἡ εὐϑεῖα περιενεχϑεῖσα περὶ τὴν τοῦ 
κύκλου περιφέρειαν εἰς τὸ αὐτὸ πάλιν ἀποκατασταθῇ, 
ὅϑεν ἤρξατο φέρεσϑαι, τὴν γραφεῖσαν ὑπὸ τῆς εὐϑείας 
ἐπιφάνειαν, ἢ σύγκειται ἐκ δύο ἐπιφανειῶν κατὰ 
κορυφὴν ἀλλήλαις κειμένων, ὧν ἑκατέρα εἰς ἄσεειρον 
αὔξεται τῆς γραφούσης εὐϑείας εἰς ἄπειρον προσεκ- 
βαλλομένης, καλῶ κωνικὴν ἐπιφάνειαν, κορυφὴν δὲ 
αὐτῆς τὸ μεμενηκὸς σημεῖον, ἄξονα δὲ τὴν διὰ τοῦ 
σημείου καὶ τοῦ κέντρου τοῦ κύκλου ἀγομένην εὐϑεῖαν. 

κῶνον δὲ τὸ περιεχόμενον σχῆμα ὑπό τε τοῦ κύκλου 
καὶ τῆς μεταξὺ τῆς τε κορυφῆς καὶ τῆς τοῦ κύκλου 
περιφερείας κωνικῆς ἐπιφανείας, κορυφὴν δὲ τοῦ κώνου 
τὸ σημεῖον, ὃ καὶ τῆς ἐπιφανείας ἐστὶ κορυφή, ἄξονα 
δὲ τὴν ἀπὸ τῆς κορυφῆς ἐπὶ τὸ κέντρον τοῦ κύκλου 
ἀγομένην εὐϑεῖαν, βάσιν δὲ τὸν κύκλον. 

τῶν δὲ κώνων ὀρϑοὺς μὲν καλῶ τοὺς πρὸς ὀρϑὰς 
ἔχοντας ταῖς βάσεσι τοὺς ἄξονας, σκαληνοὺς δὲ τοὺς 
μὴ πρὸς ὀρϑὰς ἔχοντας ταῖς βάσεσι τοὺς ἄξονας. 

πάσης καμπύλης γραμμῆς, ἥτις ἐστὶν ἐν £vl ἐπι- 
πέδῳ, διάμετρον μὲν καλῶ εὐϑεῖαν, ἥτις ἠγμένη ἀπὸ 
τῆς καμπύλης γραμμῆς πάσας τὰς ἀγομένας ἐν τῇ 
γραμμῇ εὐϑείας εὐθείᾳ τινὶ παραλλήλους δίχα διαιρεῖ, 
κορυφὴν δὲ τῆς γραμμῆς τὸ πέρας τῆς εὐϑείας τὸ 
πρὸς τῇ γραμμῇ, τεταγμένως δὲ ἐπὶ τὴν διάμετρον 
κατῆχϑαι ἑκάστην τῶν παραλλήλων. 


29. κατῆχϑαι] syll. αὐ comp. V, mg. m. rec. ηχϑαι.... 17". 


CONICORUM LIBER I, T 


Definitiones I. 


1. Si a puncto aliquo ad ambitum circuli, qui in 
eodem plano, in quo punctum, positus non est, ducta 
reca in utramque partem producitur, et manente 
puneto recta per ambitum circuli cireumacta in eun- 
dem rursus locum restituitur, unde ferri coepta est, 
superficiem recta descriptam, ex duabus superficiebus 
ad uerlicem inter se positis compositam, quarum uira- 
que in infinitum crescit recta describente in infinitum 
producta, superficiem conicam adpello, uerticem 
autem eius punctum manens, axem autem rectam per 
punctum οὐ centrum circuli ductam. 


2. Conum auiem figuram comprehensam circulo 
el superficie conica inter uerlicem ambitumque circuli 
posita, uerticem aulem coni punctum, quod idem est 
uertex superficiei, axem autem rectam a uertice ad 
centrum circuli ductam, basim autem circulum. 


9. Conorum uero rectos adpello, qui axes ad bases 
perpendiculares habent, obliquos autem, qui axes ad 
bases perpendiculares non habent. 

4. Omnis lineae curuae, quae in uno plano posita 
est, diametrum adpello rectam, quae a linea curua 
ducta omnes rectas in linea illa rectae alicui parallelas 
ductas in binas partes aequales secat, uerticem autem 
lineae terminum huius rectae in linea, singulas autem 
rectas parallelas ad diametrum ordinate ductas esse. 
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ὁμοίως δὲ καὶ δύο καμπύλων γραμμῶν iv ἑνὶ ἐπι- 
πέδῳ κειμένων διάμετρον καλῶ πλαγίαν μέν, ἥτις 
εὐθεῖα τέμνουσα τὰς δύο γραμμὰς πάσας τὰς ἀγομένας 
ἐν ἑκατέρᾳ τῶν γραμμῶν παρά τινα εὐϑεῖαν δίχα 
τέμνει, κορυφὰς δὲ τῶν γραμμῶν τὰ πρὸς ταῖς γραμ- 
μαῖς πέρατα τῆς διαμέτρου, ὀρϑίαν δέ, ἥτις κειμένη 
μεταξὺ τῶν δύο γραμμῶν πάσας τὰς ἀγομένας παρ- 
αλλήλους εὐθείας εὐθείᾳ τινὶ καὶ ἀπολαμβανομένας 
μεταξὺ τῶν γραμμῶν δίχα τέμνει, τεταγμένως δὲ ἐπὶ 
τὴν διάμετρον κατῆχϑαι ἑκάστην τῶν παραλλήλων. 

συξυγεῖς καλῶ διαμέτρους [δύο] καμπύλης γραμμῆς 
καὶ δύο καμπύλων γφαμμῶν εὐϑείας, ὧν ἑκατέρα διά- 
μέτρος οὖσα τὰς τῇ ἑτέρᾳ παραλλήλους δίχα διαιρεῖ. 

ἄξονα δὲ καλῶ καμπύλης γραμμῆς καὶ δύο καμ- 
πύλων γραμμῶν εὐϑεῖαν, ἥτις διάμετρος οὖσα τῆς 
γραμμῆς ἢ τῶν γραμμῶν πρὸς ὀρϑὰς τέμνει τὰς παρ- 
αλλήλους. 

συξυγεῖς καλῶ ἄξονας καμπύλης γραμμῆς καὶ δύο 
καμπύλων γραμμῶν εὐϑείας, αἵτινες διάμετροι οὖσαι 
συξυγεῖς πρὸς ὀρϑὰς τέμνουσι τὰς ἀλλήλων παραλλήλους. 

α΄. 

Αἱ ἀπὸ τῆς κορυφῆς τῆς κωνικῆς ἐπιφανείας ἀγό- 
μεναι εὐθεῖαι ἐπὶ τὰ ἐν τῇ ἐπιφανείᾳ σημεῖα ἐν τῇ 
ἐπιφανείᾳ εἰσίν. 

ἔστω κωνικὴ ἐπιφάνεια, ἧς κορυφὴ τὸ 4 σημεῖον, 
καὶ εἰλήφϑω τι σημεῖον ἐπὶ τῆς κωνικῆς ἐπιφανείας 
τὸ B, καὶ ἐπεξεύχϑω τις εὐθεῖα ἡ 4ΓΒ. λέγω, ὅτι 
ἡ 4ΓΒ εὐϑεῖα ἐν τῇ ἐπιφανείᾳ ἐστίν. 

b. πρός] προσ᾽ seq. lineola fortuita V. — 6. ὀρϑίαν»] p; ὁρ- 


ϑείαν V, mg. m. rec. ὀρϑέαν ut infra". 9. τέμνει] p, τέμνῃ V. 
11. δύο] om. Halley cum Comm. 21. «'] cv, om. V. 
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5. Similiter uero etiam duarum linearum euruarum 
in uno plano positarum diametrum íransuersam ad- 
pello rectam, quae duas illas lineas secans omnes 
rectas in utraque linea rectae alicui parallelas ductas 
in binas partes aequales secat, uerlices autem linearum 
lerminos diametri in linea positos, rectam autem, 
quae inter duas lineas posita omnes rectas rectae ali- 
cui parallelas ductas et inter lineas abscisas in binas 
partes aequales secat, singulas autem parallelas ad 
diametrum ordinate ducias esse. 

6. Coniugatas diametros adpello lineae curuae 
duarumque linearum euruarum rectas, quarum utraque 
diametrus est et rectas alteri parallelas in binas partes 
aequales secat. 

1. Àxem uero lineae curuae duarumque linearum 
euruarum rectam adpello, quae diametrus est lineae 
linearumue et parallelas ad angulos rectos secat. 

8. Axes coniugatos adpello lineae curuae duarumque 
linearum curuarum rectas, quae diametri coniugatae 
sunt et altera alterius parallelas ad rectos angulos secant. 

I. 

Rectae ἃ uertice superficiei conicae ad puncta 

superfieiei ductae in 


d d d /? superficie sunt. 
7 sib superficies co- 
A nica, cuius uertex sit 4 
B punctum, et sumatur 
Ζ E ἡ E in superficie conica 
B Ζ E 


punctum aliquod B, et . 
ducatur recta aliqua ΑΓΒ. dico, reciam ΑΓΒ in 
superficie esse. 
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εἰ γὰρ δυνατόν, μὴ ἔστω, xol ἔστω ἡ γεγραφυῖα 
τὴν ἐπιφάνειαν εὐθεῖα ἡ 4Ε, ὁ δὲ κύκλος, xaO" οὗ 
φέρεται ἡ ΕΖ, ὃ ΕΖ. ἐὰν δὴ μένοντος τοῦ 4 σημείου 
ἡ 4Ε εὐϑεῖα φέρηται κατὰ τῆς τοῦ ΕΖ κύκλου περι- 
φερείας, ἥξει καὶ διὰ τοῦ B σημείου, καὶ ἔσται δύο 
εὐθειῶν τὰ αὐτὰ πέρατα" ὅπερ ἄτοπον. 

οὐχ ἄρα ἡ ἀπὸ τοῦ .4 ἐπὶ τὸ B ἐπιξευγνυμένη 
εὐθεῖα οὐκ ἔστιν ἐν τῇ ἐπιφανείᾳ ἐν τῇ ἐπιφανείᾳ 
ἄρα ἐστί. 

πόρισμα. 

καὶ φανερόν, ὅτι, ἐὰν ἀπὸ τῆς κορυφῆς ἐπί τι 
σημεῖον τῶν ἐντὸς τῆς ἐπιφανείας ἐπιξευχϑῇ εὐϑεῖα, 
ἐντὸς πεσεῖται τῆς κωνικῆς ἐπιφανείας, καὶ ἐὰν ἐπί τι 
τῶν ἐχτὸς ἐπιξευχϑῇ, ἐκτὸς ἔσται τῆς ἐπιφανείας. 


β΄. 

᾿Εὰν ἐφ᾽ ὁποτερασοῦν τῶν κατὰ κορυφὴν ἐπιφανειῶν 
δύο σημεῖα ληφϑῇ, ἡ δὲ ἐπὶ τὰ σημεῖα ἐπιξευγνυμένη 
εὐθεῖα μὴ νεύῃ ἐπὶ τὴν κορυφήν, ἐντὸς πεσεῖται τῆς 
ἐπιφανείας, ἡ δὲ ἐπ᾽ εὐθείας αὐτῇ ἐκτός. 

ἔστω κωνικὴ ἐπιφάνεια, ἧς κορυφὴ μὲν τὸ 4 ση- 
μεῖον, ὁ δὲ κύκλος, xaO" οὗ φέρεται ἡ τὴν ἐπιφάνειαν 
γράφουσα εὐϑεῖα, ὁ ΒΓ, καὶ εἰλήφϑω ἐφ᾽ ὁποτερασοῦν 
τῶν κατὰ χορυφὴν ἐπιφανειῶν δύο σημεῖα τὰ 4, E, 
καὶ ἐπιξευχϑεῖσα ἡ 4Ε μὴ νευέτω ἐπὶ τὸ 4 σημεῖον. 
λέγω, ὅτι ἡ 4Ε ἐντὸς ἔσται τῆς ἐπιφανείας καὶ ἡ 
ἐπ᾿ εὐθείας αὐτῇ ἐκτός. 

ἐπεξεύχϑωσαν αἱ AE, Az καὶ ἐκβεβλήσϑωσαν᾽" 
πεσοῦνται δὴ ἐπὶ τὴν τοῦ κύκλου περιφέρειαν. πιπτέ- 


2. καϑ᾽] cv; κα- euan. V, rep. mg. m. rec, 10. πόρισμα) 
om. V. 
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nam s1 fieri potest, ne sit, et 4 E sit recia super- 
ficiem describens, circulus autem, per quem fertur, sit 
EZ. iiaque, si manente puncto .4 recta ΖΕ per 
ambitum circuli EZ fertur, etiam per punctum B 
ueniet, et duae rectae eosdem terminos habebunt; quod 
fieri non potest. 

ergo fieri non potest, ut recta ab ^4 ad B ducta 
in superficie non sit. ergo est in superficie. 


Corollarium. 


ei manifestum est, si ἃ uertice ad punctum aliquod 
eorum, quae inira superficiem sunt, recta ducatur, eam 
intra superficiem conicam casuram esse, et si ad ali- 
quod eorum ducatur, quae exira sunt, exira super- 
ficiem casuram. 


II. 


Si in utralibel superficie earum, quae ad uerticem 
inter se positae sunt, duo puncta sumuntur, et recta 
puncta illa coniungens ad uerlicem non cadit, intra 
superficiem cadet, producta uero in directum exira. : 

sib superficies conica, cuius uertex sib 74, circulus 
autem, per quem recta superficiem describens fertur, 
sit BI et in utralibet superficie earum, quae ad uer- 
licem sunt inter se, duo puncta sumantur 4,, E, et 
ducta 44E ne cadat ad punctum 4. dico, 41 E intra 
superficiem esse, productam autem in directum extra. 

ducantur 4E, 4441 et producantur; cadent igitur 
ad ambitum circuli [prop. I]. cadant in B, I, et duca- 
tur BI, BI' igitur intra circulum erit; quare etiam 
inira superficiem eonicam. iam in Z/ E sumatur punc- 
ium aliquod Z, et ducta 4Z producatur; cadet igitur 
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τῶσαν κατὰ τὰ B, Γ, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ BI" ἔσται ἄρα 
ἡ ΒΓ ἐντὸς τοῦ κύκλου ὥστε καὶ τῆς κωνικῆς ἐπι- 
φανείας. εἰλήφϑω δὴ ἐπὶ τῆς 4 E τυχὸν σημεῖον τὸ Z, 
καὶ ἐπιξευχϑεῖσα ἡ AZ ἐκβεβλήσϑω. πεσεῖται δὴ ἐκὶ 
τὴν ΒΓ εὐϑεῖαν᾽ τὸ γὰρ BI'A τρίγωνον ἐν ví. ἐστιν 
ἐπιπέδῳ. πιπτέτω κατὰ τὸ Η. ἐπεὶ οὖν τὸ Η ἐντός 
ἐστι τῆς κωνικῆς ἐπιφανείας, καὶ ἡ AH ἄρα ἐντός 
ἐστι τῆς κωνικῆς ἐπιφανείας" ὥστε καὶ τὸ Ζ ἐντός ἐστι 
τῆς κωνικῆς ἐπιφανείας. ὁμοίως δὴ δειχϑήσεται, ὅτι 
καὶ πάντα τὰ ἐπὶ τῆς 4Ε σημεῖα ἐντός ἐστι τῆς ἐπι- 
φανείας" ἡ ἄρα Z4 ἐντός ἐστι τῆς ἐπιφανείας. 

ἐκβεβλήσϑω δὴ 7 4E ἐπὶ τὸ O. λέγω δή, ὅτι 
ἐκτὸς πεσεῖται τῆς κωνικῆς ἐπιφανείας. εἰ γὰρ δυνατόν, 
ἔστω τι αὐτῆς τὸ Θ μὴ ἐχτὸς τῆς κωνικῆς ἐπιφανείας, 
καὶ ἐπιξευχϑεῖσα ἡ 41 ἐκβεβλήσϑω᾽ πεσεῖται δὴ ἢ ἐπὶ 
τὴν περιφέρειαν τοῦ κύκλου ἢ ἐντός" ὅπερ ἐστὶν ἀδύνα- 
τον πίπτει γὰρ ἐπὶ τὴν BI' ἐκβαλλομένην ὡς κατὰ 
τὸ K. ἡ ΕΘ ἄρα ἐκτός ἐστι τῆς ἐπιφανείας. 

ἢ ἄρα 4Ε ἐντός ἐστι τῆς κωνικῆς ἐπιφανείας, καὶ 
ἢ ἐπ᾽ εὐθείας αὐτῇ ἐκτός. 

γ΄. 

᾿ΕἘὰν κῶνος ἐπιπέδῳ τμηϑῇ διὰ τῆς κορυφῆς, ἡ 
τομὴ τρίγωνόν ἐστιν. 

ἔστω κῶνος, οὗ κορυφὴ μὲν τὸ A σημεῖον, βάσις 
δὲ 0 ΒΓ κύκλος, καὶ τετμήσϑω ἐπιπέδῳ τινὶ διὰ τοῦ A 
σημείου, καὶ ποιείτω τομὰς ἐπὶ μὲν τῆς ἐπιφανείας 
τὰς 4.8, 4Γ γραμμάς, ἐν δὲ τῇ βάσει τὴν ΒΓ εὐϑεῖαν. 
λέγω, ὅτι τὸ ABI τρίγωνόν ἐστιν. 

1. ἄρα] cv; euan. V, rep. mg. m. rec. 16. περιφέφειαννῷ 


(in alt. p inc. fol. 3"), corr. m. rec. ἀδύνατον] Cv, -rov 
euan. V. 20. ἐκτός] ἐκτός :— V. 28, ABI'] p, ΑΓ V, corr. χὰ. ὃ v. 
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ad rectam BI; iriangulus enim BI'4 in uno plano 
positus est [Eucl. XI, 2]. cadat in H. iam quoniam 
H inira superfieiem conicam est, eliam 44H inira 
superficiem conicam est [prop. I coroll]; quare etiam 
Z inira superficiem conicam est. similiter igitur 
demonstrabimus, etiam omnia puncía rectae 2f E intra 
superficiem esse; ilaque 2/1 E inira superficiem est. 


» 


iam Z/ E ad € producatur. dico, eam exira super- 
ficiem conieam cadere. nam si fieri potest, pars eius 
aliqua uelut Θ᾽ extra superficiem conicam ne sit, et 
ducta 46 producatur. cadet igitur aut in ambitum 
circuli aut intra [prop. I et coroll]; quod fieri non 
potest. cadit enim in BI' productam ut in K. itaque 
EO exira superficiem est. 

ergo 44 E intra superficiem conicam est, producta 
autem in directum exira. 


III. 


Si conus per uerticem plano secatur, seclio irian- 
gulus est. 

sib conus, cuius uertex sit ^44 punctum, basis autem 
circulus BI, et secetur plano aliquo per .4 punctum, 
ei hoc sectiones efficiat in superficie lineas 4B, AT, 
in basi autem rectam BI: dico, 4BI' triangulum esse. 
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ἐπεὶ γὰρ ἡ ἀπὸ τοῦ 4 ἐπὶ τὸ B ἐπιξευγνυμένη 
κοινὴ τομή ἐστι τοῦ τέμνοντος ἐπιπέδου καὶ τῆς τοῦ 
κώνου ἐπιφανείας, εὐθεῖα ἄρα ἐστὶν ἡ 418 ὁμοίως 
0b xol ἡ AI. ἔστι δὲ καὶ ἡ ΒΓ εὐθεῖα. τρίγωνον 
ἄρα ἐστὶ τὸ ABI. 

ἐὰν ἄρα κῶνος ἐπιπέδῳ τινὶ τμηϑῇ διὰ τῆς κορυ- 
φῆς, ἡ τομὴ τρίγωνόν ἐστιν. 


δ΄. 

᾿Εὰν ὁποτεραοῦν τῶν κατὰ κορυφὴν ἐπιφανειῶν 
ἐπιπέδῳ τινὶ τμηϑῇ παραλλήλῳ τῷ κύκλῳ, xc9' οὗ 
φέρεται ἡ γράφουσα τὴν ἐπιφάνειαν εὐϑεῖα, τὸ ἐναπο- 
λαμβανόμενον ἐπίπεδον μεταξὺ τῆς ἐπιφανείας κύκλος 
ἔσται τὸ κέντρον ἔχων ἐπὶ τοῦ ἄξονος, τὸ ÓÀ περι- 
ἐχόμενον ὄχῆμα ὑπό τε τοῦ κύκλου καὶ τῆς ἀπολαμβανο- 
μένης ὑπὸ τοῦ τέμνοντος ἐπιπέδου κωνικῆς ἐπιφανείας 
πρὸς τῇ κορυφῇ κῶνος ἔσται. 

ἔστω κωνικὴ ἐπιφάνεια, ἧς κορυφὴ μὲν τὸ Α' ση- 
μεῖον, ὁ δὲ κύκλος, καϑ' οὗ φέρεται ἣ τὴν ἐπιφάνειαν 
γράφουσα εὐθεῖα, ὁ BI', καὶ τετμήσϑω ἐπιπέδῳ τινὶ 
παραλλήλῳ τῷ ΒΓ κύκλῳ, καὶ ποιείτω ἐν τῇ ἐπιφανείᾳ 
τομὴν τὴν 4E γραμμήν. λέγω, ὅτι ἡ 4E γραμμὴ 
κύκλος ἐστὶν ἐπὶ τοῦ ἄξονος ἔχων τὸ κέντρον. 

εἰλήφϑω γὰρ τὸ κέντρον τοῦ ΒΓ κύκλου τὸ Ζ, 
καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ 4Ζ. ἄξων ἄρα ἐστὶ καὶ συμβάλλει 
τῷ τέμνοντι ἐπιπέδῳ. συμβαλλέτω κατὰ τὸ H, καὶ 
ἐχβεβλήσϑω τι διὰ τῆς 42 ἐπίπεδον. ἔσται δὴ ἡ 
τομὴ τρίγωνον τὸ ABI. καὶ ἐπεὶ τὰ 4, H, E σημεῖα 
ἐν τῷ τέμνοντί ἐστιν ἐπιπέδῳ, ἔστι δὲ καὶ ἐν τῷ τοῦ 


7. ἐστιν} ἐστι :— V. 
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nam quoniam linea ab 4 ad B 
ducta communis est sectio plani se- 
cantis et superficiei conicae, recta est 
A B. et eadem de causa 41. uerum 
eliam BI' recta est. itaque 4BI' 

T iriangulus est. 
ergo si conus plano per uerticem secatur, sectio 
triangulus est. 


B 


IV. 

Si utralibet superficies earum, quae ad uerticem 
sunt inter se, plano secatur aliquo ei circulo parallelo, 
per quem feriur recta superficiem describens, planum 
intra superficiem comprehensum circulus erit centrum 
in axe habens, figura autem a cireulo et superficie 
conica plano secante abscisa ad uerticem comprehensa 
conus erit. 

sib superficies conica, cuius uertex sit 44 punctum, 
circulus autem, per quem fertur recta superficiem 


describens, BI', et secetur plano aliquo circulo BI' 
parallelo, et hoc in superficie sectionem efficiat lineam 
4 E. dico, lineam ZE circulum esse centrum in axe 
habentem. 

sumatur enim Z centrum circuli BI', et ducatur 
42. axis igitur est [def. 1] et cum plano secante 
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ΑΒΓ ἐπιπέδῳ, εὐθεῖα ἄρα ἐστὶν ἡ AHE. εἰλήφϑω 
δή τι σημεῖον ἐπὶ τῆς 4E γραμμῆς τὸ O, καὶ ἐπι- 
ξευχϑεῖσα ἡ AO ἐκβεβλήσϑω. συμβαλεῖ δὴ τῇ ΒΓ 
περιφερείᾳ. συμβαλλέτω κατὰ τὸ K, καὶ ἐπεξεύχϑωσαν 
αἱ ΗΘ, ΖΚ. καὶ ἐπεὶ δύο ἐπίπεδα παράλληλα τὰ 
ΖΕ, BI' ὑπὸ ἐπιπέδου τινὸς τέμνεται τοῦ 4ΒΓ, αἱ 
κοιναὶ αὐτῶν τομαὶ παράλληλοί cov παράλληλος ἄρα 
ἐστὶν ἡ 4Ε τῇ ΒΓ. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἡ HO τῇ 
ΚΖ παράλληλος. ἔστιν ἄρα ὡς ἡ Z4 πρὸς τὴν AH, 
οὕτως fj tt ΖΒ πρὸς ΔΗ καὶ ἡ ΖΓ πρὸς HE καὶ 
ἡ ΖΚ πρὸς ΗΘ. καί εἰσιν αἴ τρεῖς αἱ ΒΖ, KZ, ZI 
ἴσαι ἀλλήλαις" καὶ cl τρεῖς ἄρα αἱ ΔΗ, HO, ΗΕ ἴσαι 
εἰσὶν ἀλλήλαις. ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτι καὶ πᾶσαι αἱ 
ἀπὸ τοῦ Η σημείου πρὸς τὴν 4Ε γραμμὴν προσ- 
πίπτουσαι εὐϑεῖαι ἴσαι ἀλλήλαις εἰσί. 

κύχλος ἄρα ἐστὶν ἡ 4E γραμμὴ τὸ κέντρον ᾿ ἔχων 
ἐπὶ τοῦ ἄξονος. 

καὶ φανερόν, ὅτι τὸ περιεχόμενον σχῆμα ὑπό τε 
τοῦ 4Ε κύκλου καὶ τῆς ἀπολαμβανομένης ὑπ᾽ αὐτοῦ 
πρὸς τῷ Α σημείῳ κωνικῆς ἐπιφανείας κῶνός ἐστι. 

καὶ συναποδέδεικται, ὅτε ἡ κοινὴ τομὴ τοῦ τέμνον- 
τος ἐπιπέδου καὶ τοῦ διὰ τοῦ ἄξονος τριγώνου διά- 
μετρός ἐστι τοῦ κύκλου. 


, 


ε΄. 

᾿Εὰν κῶνος σκαληνὸς ἐπιπέδῳ τμηϑῇ διὰ τοῦ ἄξονος 
πρὸς ὀρϑὰς τῇ βάσει, τμηϑῇ δὲ καὶ ἑτέρῳ ἐπιπέδῳ 
πρὸς ὀρϑὰς μὲν τῷ διὰ τοῦ ἄξονος τριγώνῳ, ἀφαιροῦντι 
ὃὲ πρὸς τῇ κορυφῇ τρίγωνον ὅμοιον μὲν τῷ διὰ τοῦ 
6. τέμνεται τοῦ] bis (in extr. et pr. fol) V, corr. m. 1. 


11. αἴ] (alt.) p, om. V, corr. m. 2 v. 20. τῷ 4 enusío] 
sine causa rep. mg. m. rec. V 
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concidit. concidat in H, et per 4Z planum ducatur. 
sectio igitur A4BI' triangulus erit [prop. IIT]. et quo- 
niam puncta 4, H, E in plano secanti sunt, uerum 
eliam in plano A4BI', A4HE recta est [Eucl. XI, 3]. 
sumatur igitur in linea 44E punctum aliquod 9, et 
ducta 46 producatur. concidet igitur cum ambitu Β Γ. 
concidat in K, et ducantur ΗΘ, ΖΚ. et quoniam duo 
plana parallela 44E, BI' plano ABI" secantur, com- 
munes eorum sectiones parallelae sunt [Eucl. XI, 16]. 
ilaque 4 E rectae BI' parallela est. eadem de causa 
etiam HO rectae K Z parallela esi. itaque [Eucl. VI, 4] 
ZA: AH — ZB: dH — ΖΓ: HE — ZK:H0. et 
ΒΖ — KZ —ZI. quare etiam 4H — H0 — HE 
[Eucl. V, 9]. iam similiter demonstrabimus, etiam 
omnes rectas ab H puncto ad lineam Z4 E adcidentes 
inter se aequales esse. 

ergo linea Z/ E circulus est centrum in axe habens. 

ei manifestum est, figuram circulo 4 E et super- 
ficie conica ab eo abscisa ad 44 punctum comprehensam 
conum esse. 

et simul demonstratum est, sectionem communem 
plani secantis triangulique per axem positi diametrum 
circuli esse. 


V. 


Si eonus obliquus per axem plano ad basim per- 
pendieulari secatur et simul alio plano secatur ad 
triangulum per axem positum perpendiculari, quod ad 
uerticem triangulum abscindat triangulo per axem 
posito similem, sed e contrario positum, sectio circu- 


lus erit; adpelletur autem talis sectio contraria. 
Apollonius, ed. Heiberg. S. 
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ἄξονος τριγώνῳ, ὑπεναντίως δὲ κείμενον. ἡ τομὴ 
κύκλος ἐστί, καλείσϑω δὲ ἡ τοιαύτη τομὴ ὑπεναντία. 

ἔστω κῶνος σκαληνός, οὗ κορυφὴ μὲν τὸ A ση- 
μεῖον, βάσις δὲ ὃ ΒΓ κύκλος, καὶ τετμήσϑω ἐπιπέδῳ 
διὰ τοῦ ἄξονος ὀρθῷ πρὸς τὸν ΒΓ κύκλον, καὶ ποιείτω 
τομὴν τὸ ABI' τρίγωνον. τετμήσθω δὴ καὶ ἑτέρῳ 
ἐπιπέδῳ πρὸς ὀρϑὰς ὄντι τῷ ABI τριγώνῳ, ἀφαιροῦντι 
δὲ τρίγωνον πρὸς τῷ 44 σημείῳ vi 4 ΚΗ ὅμοιον μὲν 
τῷ 48Γ τριγώνῳ, ὑπεναντίως δὲ κείμενον, τουτέστιν 
ὥστε ἴσην εἶναι τὴν ὑπὸ Α ΚΗ γωνίαν τῇ ὑπὸ ABI. 
καὶ ποιδέτω τομὴν ἐν τῇ ἐπιφανείᾳ τὴν HOK γραμμήν. 
λέγω, ὅτι κύκλος ἐστὴν ἡ HOK γραμμή. 

εἰλήφϑω γάρ τινα σημεῖα ἐπὶ τῶν ΗΘΚ, BI' γραμ- 
μῶν τὰ Θ, 4, καὶ ἀπὲ τῶν Θ, 4 σημείων ἐπὶ τὸ διὰ 
τοῦ ΑΒΓ τριγώνου ἐπίπεδον κάϑετοι ἤχϑωσαν" πε- 
σοῦνται δὴ ἐπὶ τὰς κοινὰς τομὰς τῶν ἐπιπέδων. 
πιπτέτωσαν ὡς αἱ ZO, 4M. παράλληλος ἄρα ἐστὶν 
ἡ ZO τῇ AM. ἤχϑω δὴ διὰ τοῦ Z τῇ ΒΓ παράλληλος 
ἡ A4ZE: ἔστι δὲ καὶ ἡ ZO τῇ ΑΜ παράλληλος" τὸ 
ἄρα διὰ τῶν ΖΘ, AE ἐπίπεδον παράλληλόν ἐστι τῇ 
βάσει τοῦ κώνου. κύκλος ἄρα ἐστίν, οὗ διάμετρος 
ἡ 4E. ἴσον ἄρα τὸ ὑπὸ τῶν 4Ζ, ΖΕ τῷ &zo τῆς ΖΘ. 
καὶ ἐπεὶ παράλληλός ἐστιν ἡ ΕΖ τῇ ΒΓ, ἡ ὑπὸ AE 
γωνία ἴση ἐστὶ τῇ ὑπὸ ABI. ἡ δὲ ὑπὸ AKH τῇ 
ὑπὸ ABI' ὑπόκειται ἴση" xol Υ ὑπὸ AKH ἄρα τῇ 
ὑπὸ 44 ἐστιν ἴση. εἰσὶ δὲ καὶ αἱ πρὸς τῷ Ζ σημείῳ 
ἴσαι [κατὰ κορυφήν]. ὅμοιον ἄρα ἐστὶ τὸ 4ΖΗ τρί- 
yovov τῷ KZE τριγώνῳ᾽ ἔστιν ἄρα ὡς ἡ EZ πρὸς 
τὴν ΖΚ, οὕτως ἡ ΗΖ πρὸς Z4. τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν 

6. δή] δέ Eutocius. 8. AKH] p, KH V. 27. κατὰ 
κορυφήν} deleo; κατὰ κορυφὴν γάρ p, in ras. m. 2 v. 
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sit conus obliquus, cuius uertex sib ;.4 punctum, 
basis autem circulus B I', et per axem secetur plano 
ad circulum BI' perpendiculari, et 
hoe sectionem efficiat triangulum 
ABI'[prop. III]. iam etiam alio 
plano secetur ad triangulum 48 Γ 
perpendiculari, quod ad 44 punctum 
abscindat triangulum: 4 Καὶ H similem 
iriangulo 4BI, sed e contrario po- 
situm, h. e. ita ut sit 

LAKH-—LABI. 

et in superficie efficiat sectionem lineam HO K. dico, 
lineam HO K circulum esse. 

sumantur enim in lineis ΗΘΚ, BI' puncta aliqua 
O, 4, οὐ ἃ punctis €, 4 ad planum trianguli 4BI' 
perpendiculares ducantur; cadent igitur ad communes 
sectiones planorum [Eucl. XI def. 6]. cadant ut 
ZO, 4 M. itaque ZO, 4M parallelae sunt [Eucl. XI, 6]. 
ducatur igitur per Z rectae BI'parallela ZZ E. uerum 
eliam ΖΘ rectae 4M parallela est. itaque planum 
rectarum ZO, Z1 E basi coni parallelum est [Eucl. XI, 15]. 
quare circulus est, cuius diametrus est 4 E [prop. IV]. 
itaque est [Eucl. VI, 8] 4Z »« ΖΕ — Z0*. et quon- 
iam EZ, BI'parallelae sunt, erit ( 444 E — [ ABI 
[Eucl.I,29]. uerum supposuimus, esse (. ΚΗ — [ ABI 
quare eliam [| 4KH — [, 444 E. uerum etiam anguli 
ad Z punctum positi aequales sunt [Eucl. I, 15]. ita- 
que ZZH co KZE. quare [Eucl. VI, 4] 

| EZ:ZK —HZ:ZdZ. 

illaque EZ »« Zz — KZ »« ZH [Eucd. VI, 11]. 
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ΕΖ4 ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν ΚΖΗ. ἀλλὰ τῷ ὑπὸ 
τῶν ΕΖ4 ἴσον ἐδείχϑη τὸ ἀπὸ τῆς ZO" καὶ τὸ ὑπὸ 
τῶν ΚΖ, ΖΗ͂ ἄρα ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς ΖΘ. ὁμοίως 
δὴ δειχϑήσονται καὶ πᾶσαι αἵ ἀπὸ τῆς HOK γραμμῆς 
ἐπὶ τὴν HK ἡγμέναι κάϑετοι ἴσον δυνάμεναι τῷ ὑπὸ 
τῶν τμημάτων τῆς ΗΚ. 

κύκλος ἄρα ἐστὶν ἡ τομή, οὗ διάμετρος 7) ΗΚ. 

ς΄. 

᾿Εὰν κῶνος ἐπιπέδῳ τμηϑῇ διὰ τοῦ ἄξονος, ληφϑῇ 
δέ τι σημεῖον ἐπὶ τῆς τοῦ κώνου ἐπιφανείας, ὃ μή 
ἐστιν ἐπὶ τῆς πλευρᾶς τοῦ διὰ τοῦ ἄξονος τριγώνου, 
καὶ ἀπ’ αὐτοῦ ἀχϑῇ παράλληλος εὐθείᾳ τινί, dj ἐστι 
κάϑετος ἀπὸ τῆς περιφερείας τοῦ κύκλου ἐπὶ τὴν βάσιν 
τοῦ τριγώνου, συμβαλεῖ τῷ διὰ τοῦ ἄξονος τριγώνῳ 
καὶ προσεκβαλλομένη ἕως τοῦ ἑτέρου μέρους τῆς ἐπι- 
φανείας δίχα τμηϑήσεται ὑπὸ τοῦ τριγώνου. 

ἔστω κῶνος, οὗ κορυφὴ μὲν τὸ Α' σημεῖον. βάσις 
δὲ ὁ ΒΓ κύκλος, καὶ τετμήσϑω ὃ κῶνος ἐπιπέδῳ διὰ 
τοῦ ἄξονος, καὶ ποιείτω κοινὴν τομὴν τὸ ABI τρί- 
yovov, καὶ ἀπό τινος σημείου τῶν ἐπὶ τῆς BI' περι- 
φερείας τοῦ Μ κάϑετος ἤχϑω ἐπὶ τὴν ΒΓ ἡ MN. 
εἰλήφϑω δὴ ἐπὶ τῆς ἐπιφανείας τοῦ κώνου σημεῖόν τι 
τὸ 4, καὶ διὰ τοῦ 41 τῇ ΜΝ παράλληλος ἤχϑω ἡ 4 E. 
λέγω, ὅτι ἡ 4E ἐκβαλλομένη συμπεσεῖται τῷ ἐπιπέδῳ 
τοῦ 48ΒΓ τριγώνου καὶ προσεκβαλλομένη ἐπὶ τὸ ἕτερον 
μέρος τοῦ κώνου, ἄχρις ἂν συμπέσῃ τῇ ἐπιφανείᾳ αὐτοῦ, 
δίχα τμηϑήσεται ὑπὸ τοῦ ἐπιπέδου τοῦ 4 ΒΓ τριγώνου. 

1. ἐστί — 2, ἴσον] om. V, corr. p (ΚΖ, ZH et ΕΖ, 24). 9. 


ZO] ΕΘ V;cor.p. 6. HK]p, HI'V,corr. m. 2 v. 19. 
εὐθείᾳ} rep. mg. m. rec. V. 14, σαμβαλεῖ V, sed corr. 
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demonstrauimus autem, esse EZ»« Z4f — Z6*. quare 
eliam KZ»« ZH — ΖΘ". 
iam similiter demonstrabimus, etiam omnes rectas 
2 linea ΗΘΚ ad ΗΚ perpendiculares ductas quadratas 
aequales esse rectangulo partium rectae HK. ᾿ 
ergo sectio circulus est, cuius diametrus est HK. 


VI 

Si conus plano per axem secatur, et in superficie 
coni punctum aliquod sumitur, quod in latere trian- 
guli per axem positi non est, et ab eo recta ducitur 
parallela rectae ab ambitu circuli ad basim trianguli 
perpendiculari, ea cum triangulo per axem posito con- 
curret et usque ad alteram partem superficiei producta 
8 triangulo in duas partes aequales secabitur. 

sit conus, euius uertex sit 4 punctum, basis autem. 
BI' circulus, et secetur conus plano per axem, et hoc 
communem sectionem efficiat 4BI' triangulum, et à 


puncto M ambitus ΒΓ ad BI' perpendicularis duca- 
tur MN. iam in superficie coni punctum aliquod 
sumatur Zi, et per Z/ rectae MN parallela ducatur Z1 E. 
dico, rectam 41 E produetam cum plano trianguli 4BI* 
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ἐπεξεύχϑω ἡ 44 καὶ ἐκβεβλήσϑω᾽ συμπεσεῖται ἄρα 
τῇ περιφερείᾳ τοῦ ΒΓ κύκλου. συμπιπτέτω κατὰ τὸ K, 
καὶ ἀπὸ τοῦ K ἐπὶ vvv ΒΓ κάϑετος ἤχϑω ἡ KO. 
παράλληλος ἄρα ἐστὶν ἡ KO τῇ ΜΝ'᾽ καὶ τῇ 4E ἄρα. 
5 ἐπεξεύχϑω ἀπὸ τοῦ 4 ἐπὶ τὸ O ἡ 4Θ. ἐπεὶ οὖν ἐν 
τριγώνῳ τῷ AOK τῇ OK παράλληλός ἐστιν ἡ AE, 
ἡ 4 E ἄρα ἐκβαλλομένη συμπεσεῖται τῇ 40. ἡ δὲ 46 
ἐν τῷ τοῦ 4ΒΓ ἐστιν ἐπιπέδῳ συμπεσεῖται ἄρα ἡ AE 
τῷ τοῦ 4ΒΓ τριγώνου ἐπιπέδῳ. διὰ τὰ αὐτὰ καὶ τῇ 
10 40 συμπίπτει" συμπιπτέτω κατὰ τὸ Ζ, καὶ ἐκβεβλήσθω 
ἡ 4Z im εὐθείας, ἄχρις ἂν συμπέσῃ τῇ τοῦ κώνου 
ἐπιφανείᾳ. συμπιπτέτω κατὰ τὸ H. λέγω, ὅτι ἴση 
ἐστὶν ἡ 42 τῇ ΖΗ. 
ἐπεὶ γὰρ τὰ 4, Η, 4 σημεῖα ἐν τῇ τοῦ κώνου 
15 ἐστὶν ἐπιφανείᾳ, ἀλλὰ καὶ ἐν τῷ ἐπιπέδῳ τῷ διὰ τῶν 
A40, AK, AH, K A ἐκβαλλομένῳ, ὅπερ διὰ τῆς κορυφῆς 
τοῦ κώνου τρίγωνόν ἐστι, τὰ 4, H, 4 ἄρα σημεῖα ἐπὶ 
τῆς κοινῆς ἐστι τομῆς τῆς τοῦ κώνου ἐπιφανξίας καὶ 
τοῦ τριγώνου. εὐθεῖα ἄρα ἐστὶν ἡ διὰ τῶν 4, Η, A. 
20 ἐπεὶ οὖν ἐν τριγώνῳ τῷ 44K τῇ ΚΘΑ βάσει παρ- 
ἄλληλος ἧκται 7| 4Η, καὶ διῆκταί τις ἀπὸ τοῦ Α ἡ 
AZO0, ἔστιν ὡς ἡ ΚΘ πρὸς Θ4, ἡ 42 πρὸς ZH. 
ἴση δὲ ἡ ΚΘ τῇ ΘΑ, ἐπείπερ ἐν κύκλῳ τῷ BI' κάϑ- 
ετός ἐστιν ἐπὶ τὴν διάμετρον ἡ Κα. ἴση ἄρα καὶ 
26 ἡ 4Z τῇ ZH. 
ξ΄. 
᾿Εξὰν κῶνος ἐπιπέδῳ τμηϑῇ διὰ τοῦ ἄξονος, τμηϑῇ 
δὲ καὶ ἑτέρῳ ἐπιπέδῳ τέμνοντι τὸ ἐπέπεδον, ἐν ὦ ἐστιν 
ἡ βάσις τοῦ κώνου, κατ᾽ εὐθεῖαν πρὸς ὀρϑὰς οὖσαν 


21. ἀπὸ τοῦ] cp, ἀποῦ V. 28, ἐν] ἐκ V; corr. p. 
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concurrere et ad alteram partem coni productam, 
donec cum superficie eius concurrat, a plano trianguli 
A BI' in duas partes aequales secari. 

ducatur 471 et producatur; concurret igitur cum 
ambitu cireuli BI'[prop. I| concurrat in K, et a Καὶ 
ad BI' perpendicularis ducatur K9.; itaque ΚΘ 
rectae MN parallela est [Eucl. I, 28]; quare etiam 
rectae 74 E [Eucl. XI, 9]. ducatur ab 4 ad 9 receta 40. 
iam quoniam in triangulo 40 K rectae ΘΑ parallela 
est ΖΕ, 4E producta cum 46 concurret [Eucl. VI, 2]. 
uerum 446 in plano trianguli A4BI' posita est. itaque 
4 E cum plano trianguli 4 BI' concurret. 

simul demonstrauimus, eam eiiam cum “47 con- 
currere. concurrat in Z, οὐ 412 in directum produca- 
tur, donec cum superficie coni concurrat. concurrat 
in H. dico, esse ZZ — ZH. 

nam quoniam puncta 4, H, 4 in superficie coni 
sunt, uerum etiam in plano per 40, AK, 4H, K A4 
ducto, quod triangulus est per uerticem coni [prop. III], 
puncta 4, H, 4 in communi sectione superficiei coni 
triangulique sunt. itaque linea per 4, H, 4 ducta 
recta est. iam quoniam in triangulo 44K basi KO 4 
parallela ducta est 41H, et ab 4“ producta est 426, 
eri ΚΘ: 94 — A4Z:ZH. esti autem ΚΘ — 0 4, 
quoniam in circulo BI' ad diametrum perpendicularis 
est K.4 [Eucl. III, 3]. ergo etiam ZZ — ZH. 


VII. 
Si conus per axem plano secatur et alio quoque 
plano secatur, quod id planum, in quo est basis coni, 
secundum rectam secat aut ad basim trianguli per 
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ἤτοι τῇ βάσει τοῦ διὰ τοῦ ἄξονος τριγώνου ἢ τῇ ἐπ᾽ 
εὐθείας αὐτῇ, αἱ ἀγόμεναι εὐϑεῖαι ἀπὸ τῆς γενηϑείσης 
τομῆς ἐν τῇ τοῦ κώνου ἐπιφανείᾳ, ἣν ἐποίησε τὸ τέμνον 
ἐπίπεδον, παράλληλοι τῇ πρὸς ὀρϑὰς τῇ βάσει τοῦ 
τριγώνου εὐϑείᾳ ἐπὶ τὴν κοινὴν τομὴν πεσοῦνται τοῦ 
τέμνοντος ἐπιπέδου καὶ τοῦ διὰ τοῦ ἄξονος τριγώνου 
καὶ προσεκβαλλόμεναι ἕως τοῦ ἑτέρου μέρους τῆς τομῆς 
δίχα τμηϑήσονται ὑπ᾽ αὐτῆς, καὶ ἐὰν μὲν ὀρθὸς ἦ ὃ 
κῶνος, ἡ ἐν τῇ βάσει εὐθεῖα πρὸς ὀρϑὰς ἔσται τῇ 
κοινῇ τομῇ τοῦ τέμνοντος ἐπιπέδου καὶ τοῦ διὰ τοῦ 
ἄξονος τριγώνου, ἐὰν δὲ σκαληνός, οὐκ αἰεὶ πρὸς 
ὀρϑὰς ἔσται, ἀλλ᾽ ὅταν τὸ διὰ τοῦ ἄξονος ἐπίπεδον 
πρὸς ὀρϑὰς ἦ τῇ βάσει τοῦ κώνου. 

ἔστω κῶνος, οὗ κορυφὴ μὲν τὸ 4 σημεῖον, βάσις 
δὲ ὁ ΒΓ κύκλος, καὶ τετμήσϑω ἐπιπέδῳ διὰ τοῦ ἄξονος, 
καὶ ποιξίτω τομὴν τὸ 
ABI τρίγωνον. τε- 
τμήσϑω δὲ καὶ ἑτέρῳ 
ἐπιπέδῳ τέμνοντι τὸ 
ἐπίπεδον, ἐν ὦ ἐστιν Zz Ζ 
ὁ BI' κύκλος, κατ᾽ 
εὐθεῖαν τὴν 4 E ἤτοι 
πρὸς ὀρϑὰς οὖσαν τῇ 
ΒΓ ἢ τῇ ἐπ᾽ εὐϑείας 
αὐτῇ, καὶ ποιείτω το- 
μὴν ἐν τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ κώνου τὴν A4ZE: κοινὴ 
δὴ τομὴ τοῦ τέμνοντος ἐπιπέδου καὶ τοῦ ABI' τρι- 
γώνου ἡ ΖΗ. καὶ εἰλήφϑω τι σημεῖον ἐπὶ τῆς AZE 


B δ 
E E 
P, d 


1. τοῦ] τῇ V; corr. p. 22. ἤτοι) ἦτ V, ἤτοι mg. m. rec. 
217. δή] scripsi; δέ V. 
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axem positi aut ad eandem productam perpendicularem, 
rectae a sectione in superficie coni orta, quam planum 
secans effecit, parallelae ductae rectae ad basim triaün- 
guli perpendiculari cadent in communem sectionem 
plani secantis triangulique per axem positi et ad alte- 
ram partem sectionis productae in binas partes aequa- 
les ab ea secabuntur, ei si conus rectus est, recta in 
basi posita perpendicularis erit ad communem sectio- 
nem plani secantis triangulique per axem positi, sin 
obliquus est, non semper perpendicularis erit, sed ita 
tantum, si planum per axem ductum ad basim coni 
perpendiculare est. 

sit cornus, cuius uertex sit 4 punctum, basis autem 
BI'cireulus, et plano per axem secetur, et hoc sectio- 
nem faciat triangulum ABI.  secetur autem etiam 
alio plano, quod pla- 
num, in quo est cir- 
culus B I', secundum 
rectam 21 E secat aut 
ad BI'aut ad eandem 
productam perpendi- 
cularem, et hoc in 
superficie coni sectio- 
nem efficiat 4ZE; 

communis igitur 

sectio plani secantis triangulique .4BI' est ZH. et 
sumatur in sectione Zz/ZE punctum aliquod 9, duca- 
turque per € rectae ΖΕ parallela ΘΚ. dico, ΘΚ 
cum recta Z H concurrere et ad alteram partem sectionis 
4ZE productam ἃ recta ZH in duas partes aequales 
gecari. 
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τομῆς τὸ O, καὶ ἤχϑω διὰ τοῦ Θ τῇ 4 E παράλληλος 
ἡ OK. λέγω, ὅτι ἣ ΘΚ συμβαλεῖ τῇ ZH καὶ ἐκ- 
βαλλομένη ἕως τοῦ ἑτέρου μέρους τῆς 412 τομῆς δίχα 
τμηϑήσεται ὑπὸ τῆς ΖΗ εὐϑείας. 

ἐπεὶ γὰρ κῶνος, οὗ κορυφὴ μὲν τὸ 44 σημεῖον, 
βάσις δὲ ὃ ΒΓ κύκλος, τέτμηται ἐπιπέδῳ διὰ τοῦ 
ἄξονος, καὶ ποιεῖ τομὴν τὸ ΑΒΓ τρίγωνον, εἴληπται 
δέ τι σημεῖον ἐπὶ τῆς ἐπιφανείας, ὃ μή ἐστιν ἐπὶ πλευ- 
ρᾶς τοῦ ABI' τριγώνου, τὸ O, καί ἐστι κάϑετος ἡ ΖΗ 
ἐπὶ τὴν BI, ἡ ἄρα διὰ τοῦ Θ τῇ 4Η παράλληλος 
ἀγομένη, τουτέστιν 1) ΘΚ, συμβαλεῖ τῷ 48ΒΓ τριγώνῳ 
καὶ προσεκβαλλομένη ἕως τοῦ ἑτέρου μέρους vTg ἐπι- 
φανείας δίχα τμηϑήσεται ὑπὸ τοῦ τριγώνου. ἐπεὶ οὖν 
ἡ διὰ τοῦ O τῇ 4Ε παράλληλος ἀγομένη συμβάλλει 
τῷ ABI' τριγώνῳ καί ἐστιν ἐν τῷ διὰ τῆς AMZE 
τομῆς ἐπιπέδῳ, ἐπὶ τὴν κοινὴν ἄρα τομὴν πεσεῖται 
τοῦ τέμνοντος ἐπιπέδου καὶ τοῦ 41 Γ τριγώνου. κοινὴ 
δὲ τομή ἐστι τῶν ἐπιπέδων ἡ LH: ἡ ἄρα διὰ τοῦ Θ 
τῇ 4Ε παράλληλος ἀγομένη πεσεῖται ἐπὶ τὴν ΖΗ: 
καὶ προσεκβαλλομένη Sog τοῦ ἑτέρου μέρους τῆς Ω4ΖΕ 
τομῆς δίχα τμηϑήσεται ὑπὸ τῆς ZH εὐϑείας. 

ἤτοι δὴ ὁ κῶνος ὀρϑός ἐστιν, ἢ τὸ διὰ τοῦ ἄξονος 
τρίγωνον τὸ 4BI' ὀρϑόν ἐστι πρὸς τὸν ΒΓ κύκλον, 
ἢ οὐδέτερον. 

ἔστω πρότερον ὁ κῶνος ὀρϑός᾽ εἴη ἂν οὖν καὶ τὸ 
4ΒΓ τρίγωνον ὀρϑὸν πρὸς τὸν ΒΓ κύκλον. ἐπεὶ οὖν 
ἐπίπεδον τὸ ΑΒΓ πρὸς ἐπίπεδον τὸ ΒΓ ὀρϑόν ἐστι, 
καὶ τῇ κοινῇ αὐτῶν τομῇ τῇ ΒΓ ἐν ἑνὶ τῶν ἐπιπέδων 
τῷ ΒΓ πρὸς ὀρϑὰς ἥἧκται ἡ 4E, ἡ 4E ἄρα τῷ ABT 


80 τριγώνῳ ἐστὶ πρὸς ὀρϑάς" καὶ πρὸς πάσας ἄρα τὰς 


ἁπτομένας αὐτῆς εὐθείας καὶ οὔσας ἐν τῷ ΑΒΓ 


CONICORUM LIBER I. 2'l 


nam quoniam conus, cuius uertex est 44 punctum, 
basis autem circulus BI', plano per axem secatur, 
et hoc sectionem efficib triangulum A44BI', in super- 
fiie autem sumptum est punctum O, quod in latere 
irianguli 4 BI'non est, et ΖΗ ad BI perpendicularis 
est, recta per € rectae ΖΗ parallela ducta, hoc est 
OK, cum triangulo A4BI' concurret et ad alteram 
partem superficiei producta a triangulo in duas partes 
aequales secabitur [prop. VI]. iam quoniam recta per 
Θ᾽ rectae 7/1 E parallela ducta cum triangulo A4BI' con- 
curri et in plano sectionis ZZE est, in communem 
sectionem plani secantis iriangulique A4BI' cadet. 
communis autem planorum sectio est ZH; itaque 
recta per 6 rectae Z/E parallela ducta in ZH cadet; 
el ad alteram partem sectionis ZZ E producta a recta 
ZH in duas partes aequales secabitur. 

iam igitur aut rectus est conus, aut triangulus 4BI' 
per axem positus ad circulum BI' perpendicularis est, 
aut neutrum. 

prius conus rectus sit. itaque etiam triangulus 4BI' 
ad cireulum BI' perpendicularis est [def. 3; Eucl. XI, 18]. 
quoniam igitur planum A4BI' ad planum BI' perpen- 
diculare est, et in plano altero BI' ad communem 
eorum sectionem BI' perpendicularis ducta est Ζ E, 4E 
ad triangulum A4 BI^ perpendicularis est [Eucl. XI def. 4]. 
quare eliam ad omnes rectas eam tangentes et in 
irangulo A4BI' positas perpendicularis est [Eucl. XI 
def. 8]. ergo etiam ad ZH perpendicularis est. 
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τριγώνῳ ὀρϑή ἐστιν. ὥστε καὶ πρὸς τὴν ZH ἐστι πρὸς 
ὀρϑας. 

μὴ ἔστω δὴ ὁ κῶνος ὀρϑός. εἰ μὲν οὖν τὸ διὰ 
τοῦ ἄξονος τρίγωνον ὀρϑόν ἐστι πρὸς τὸν BI' κύκλον, 
ὁμοίως δείξομεν, ὅτι καὶ ἡ 4 E τῇ ΖΗ ἐστι πρὸς ὀρϑας. 
μὴ ἔστω δὴ τὸ διὰ τοῦ ἄξονος τρίγωνον τὸ ABT 
ὀρϑὸν πρὸς τὸν ΒΓ κύκλον. λέγω, ὅτι οὐδὲ ἡ AE 
τῇ ΖΗ ἐστι πρὸς ὀρϑάς. εἰ γὰρ δυνατόν, ἔστω" ἔστι 
0b καὶ τῇ ΒΓ πρὸς ὀρϑάς" ἡ ἄρα 4E ἑκατέρᾳ τῶν 
ΒΓ, ΖΗ ἐστι πρὸς ὀρϑάς. καὶ τῷ διὰ τῶν ΒΓ, ΖΗ 
ἐπιπέδῳ ἄρα πρὸς ὀρϑὰς ἔσται. τὸ δὲ διὰ τῶν ΒΓ, HZ 
ἐπίπεδόν ἐστι τὸ ABI" καὶ ἡ 4E ἄρα τῷ A4 Γ΄ τρι- 
γώνῳ ἐστὶ πρὸς ὀρϑάς. καὶ πάντα ἄρα τὰ δι᾽ αὐτῆς 
ἐπίπεδα τῷ 4ΒΓ τριγώνῳ ἐστὶ πρὸς ὀρθάς. ὃν δέ τι 
τῶν διὰ τῆς 4Ε ἐπιπέδων ἐστὶν ó ΒΓ κύκλος" ὃ ΒΓ 
ἄφα κύκλος πρὸς ὀρϑάς ἐστι τῷ 4ΒΓ τριγώνῳ. ὥστε 
καὶ τὸ ABI' τρίγωνον ὀρϑὸν ἔσται πρὸς τὸν ΒΓ 
κύκλον᾽ ὕπερ οὐχ ὑπόκειται. οὐκ ἄρα ἡ 4Ε τῇ ΖΗ 
ἐστι πρὸς ὀρϑαάς. 

πόρισμα. 

ἐκ δὴ τούτου φανερόν, ὅτι τῆς ZZE τομῆς διά- 
μετρός ἐστιν ἡ ΖΗ, ἐπείπερ τὰς ἀγομένας παραλλήλους 
εὐϑείᾳ τινὶ τῇ 4E δίχα τέμνει, καὶ ὅτι δυνατόν ἐστιν 
ὑπὸ τῆς διαμέτρου τῆς ΖΗ παραλλήλους τινὰς δίχα 
τέμνεσϑαι καὶ μὴ πρὸς ὀρϑάς. 

η΄. 

᾿Εὰν κῶνος ἐπιπέδῳ τμηϑῇ διὰ vot ἄξονος, τμηϑῇ 

δὲ καὶ ἑτέρῳ ἐπιπέδῳ τέμνοντι τὴν βάσιν τοῦ κώνου 


1. ὥστε] ὥστ V. 8. τό] bis V in extr. et Anit. pag.; corr. 
cvp. 10. ὥστε] ὥστε V, ὥστε mg. m. rec. 20. πόρισμα] p, om. V. 
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ne sib igitur rectus conus. iam si iriangulus per 
axem positus ad circulum BI' perpendicularis est, 
eodem modo demonstrabimus, etiam 4E ad ZH 
perpendicularem esse. ne sit igitur iriangulus per 
axem positus 44BI' ad circulum BI' perpendicularis. 
dico, ne ZE quidem ad ZH perpendicularem esse. 
nam si fieri potest, sit. uerum etiam ad BI' perpen- 
dicularis est. 4E igitur ad utramque ΒΓ, ZH perpen- 
dicularis est; quare etiam ad planum per ΒΓ, ZH 
ductum perpendicularis erii [Eucl. XI, 4]. planum 
aulem rectarum BI, HZ est 4BI' quare 4E etiam 
ad triangulum 4 BI' perpendicularis est. itaque etiam 
omnia plana per eam ducta ad triangulum ΑΒΓ 
perpendieularia sunt [Eucl. XI, 18]. uerum inter plana 
per ΖΔΕ ducta est circulus BI'; quare circulus BI' ad 
irangulum 4BI' perpendicularis est. itaque etiam 
triangulus 4BI' ad circulum BI' perpendicularis erit; 
quod contra hypothesim est. ergo Z1 E ad Z H perpen- 
dicularis non est. 


Corollarium. 


hine manifestum est, ZH diametrum esse sectionis 
Z4ZE [def. 4], quoniam rectas rectae alicui Ζ Εἰ par- 
allelas ductas in binas partes. aequales secat, et fieri 
posse, ut parallelae a diametro ZH in binas partes 
aequales secentur, etiam si ad angulos rectos non fiat. 


VIII. 
Si conus per axem plano secatur et alio quoque 
plano secatur, quod basim coni secundum rectam secat 
ad basim trianguli per axem positi perpendicularem, 
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ἐπεὶ γὰρ ἡ ἀπὸ τοῦ 4 ἐπὶ τὸ B ἐπιξευγνυμένη 
χοινὴ τομή ἐστι τοῦ τέμνοντος ἐπιπέδου καὶ τῆς τοῦ 
κώνου ἐπιφανείας, εὐθεῖα ἄρα ἐστὶν ἡ 48’ ὁμοίως 
ὃὲ καὶ ἡ AI. ἔστι δὲ καὶ ἡ ΒΓ εὐθεῖα. τρίγωνον 
ἄρα ἐστὶ τὸ ABI. 

ἐὰν ἄρα κῶνος ἐπιπέδῳ τινὶ τμηϑῇ διὰ τῆς κορυ- 
φῆς, ἡ τομὴ τρίγωνόν ἐστιν. 


δ΄. 

Ἐὰν ὁποτεραοῦν τῶν κατὰ κορυφὴν ἐπιφανειῶν 
ἐπιπέδῳ τινὶ τμηϑῇ παραλλήλῳ τῷ κύκλῳ, xaO οὗ 
φέρεται ἡ γράφουσα τὴν ἐπιφάνειαν εὐϑεῖα, τὸ ἐναπο- 
λαμβανόμενον ἐπίπεδον μεταξὺ τῆς ἐπιφανείας κύκλος 
ἔσται τὸ κέντρον ἔχων ἐπὶ τοῦ ἄξονος, τὸ δὲ περι- 
ἐχόμενον σχῆμα ὑπό τε τοῦ κύκλου καὶ τῆς ἀπολαμβανο- 
μένης ὑπὸ τοῦ τέμνοντος ἐπιπέδου κωνικῆς ἐπιφανείας 
πρὸς τῇ κορυφῇ κῶνος ἔσται. 

ἔστω κωνικὴ ἐπιφάνεια, ἧς κορυφὴ μὲν τὸ 4 ση- 
μεῖον, ó δὲ κύκλος, x«9 οὗ φέρεται ἡ τὴν ἐπιφάνειαν 
γράφουσα εὐϑεῖα, ὃ BI', καὶ τετμήσϑω ἐπιπέδῳ τινὶ 
παραλλήλῳ τῷ ΒΓ κύκλῳ, καὶ ποιείτω ἐν τῇ ἐπιφανείᾳ 
τομὴν τὴν 4E γραμμήν. λέγω, ὅτι ἡ 4Ε γραμμὴ 
κύκλος ἐστὶν ἐπὶ τοῦ ἄξονος ἔχων τὸ κέντρον. 

εἰλήφϑω γὰρ τὸ κέντρον τοῦ BI' κύκλου τὸ Ζ, 
καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ AZ. ἄξων ἄρα ἐστὶ καὶ συμβάλλει 
τῷ τέμνοντι ἐπιπέδῳ. συμβαλλέτω κατὰ τὸ Η, καὶ 
ἐκβεβλήσθω τι διὰ τῆς AZ ἐπίπεδον. ἔσται δὴ ἡ 
τομὴ τρίγωνον τὸ ABI. καὶ ἐπεὶ và 4, H, E σημεῖα 
ἐν τῷ τέμνοντί ἐστιν ἐπιπέδῳ, ἔστι δὲ καὶ ἐν τῷ τοῦ 


7. ἐστιν} ἐστὶ :--- V. 
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diametrus autem sectionis in superficie ortae aut lateri 
alicui trianguli parallela est, aut extra uerticem coni 
cum eo concurrit, producitur autem in infinitum et 
superficies coni ei planum secans, etiam sectio in 
infinitum crescet, et recta a sectione coni rectae in 
basi coni positae parallela ducta a diametro sectionis 
ad uerticem rectam cuilibet rectae datae aequalem 
abscindet. 

sit conus, cuius uertex sit punctum 4, basis autem. 
eireulus BI et plano per axem secetur, quod sectionem 
efficiat triangulum 4 BI'; se- 
cetur autem etiam alio plano, 
quod cireulum BI" secundum 
rectam 4 E secet, ad BI' per- 
pendieularem et in superficie 
coni sectionem efficiat lineam 
412. diameirus autem ZH 
sectionis Z1 Z E aut rectae ΑΓ 
parallela sit aut producta cum 
ea exira punctum .4 con- 
currat. dico, si et superficies 
coni et planum secans in in- 
finitum producantur, etiam sectionem Z/Z E in infinitum 
crescere. ] 

producatur enim et superficies coni et planum 
secans. manifestum igitur est, etiam rectas 4B, 4I, ZH 
simul produci. iam quoniam ZH aut rectae A4I'par- 
allela est aut producta cum ea extra punctum 4 con- 
currit, rectae ZH, ΑΓ productae ad partes I, H uersus 
nunquam concurrent. producantur igitur, et in ZH. 
punctum aliquod sumatur 6, et per 6 punctum rectae 
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κατ᾽ εὐθεῖαν πρὸς ὀρϑὰς οὖσαν τῇ βάσει τοῦ διὰ τοῦ 
ἄξονος τριγώνου, k δὲ διάμετρος τῆς γινομένης ἐν τῇ 
ἐπιφανείᾳ τομῆς ἥτοι παρὰ μίαν ἢ τῶν τοῦ τριγώνου 
πλευρῶν ἢ συμπίπτῃ αὐτῇ ἐκτὸς τῆς κορυφῆς τοῦ 
κώνου, προσεκβάλληται δὲ ἥ τε τοῦ κώνου ἐπιφάνεια 
καὶ τὸ τέμνον ἐπίπεδον εἰς ἄπειρον, καὶ ἡ τομὴ εἰς 
ἄπειρον αὐξηϑήσεται, καὶ ἀπὸ τῆς διαμέτρου τῆς τομῆς 
πρὸς τῇ κορυφῇ πάσῃ τῇ δοϑείσῃ εὐθείᾳ ἴσην ἀπο- 
λήψεταί τις εὐθεῖα ἀγομένη ἀπὶ τῆς τοῦ κώνου τομῆς 
παρὰ τὴν ἐν τῇ βάσει τοῦ κώνου εὐϑεῖαν. 

ἔστω κῶνος, οὗ κορυφὴ μὲν τὸ 4 σημεῖον, βάσις 
0$ ὁ ΒΓ κύκλος, καὶ τετμήσθω ἐπιπέδῳ διὰ τοῦ ἄξονος, 
καὶ ποιείτω τομὴν τὸ 4ΒΓΓ τρίγωνον᾽ τετμήσϑω δὲ 
καὶ ἑἕτέρῳ ἐπιπέδῳ τέμνοντι τὸν ΒΓΓ κύκλον κατ᾽ 
εὐθεῖαν τὴν 4 E πρὸς ὀρθὰς οὖσαν τῇ ΒΓ, καὶ ποιείτω 
τομὴν ἐν τῇ ἐπιφανείᾳ τὴν 4ΖΕ γραμμήν" ἡ δὲ διά- 
μετρος τῆς 22ΖΕ τομῆς ἡ ZH ἥτοι παράλληλος ἔστω 
τῇ 4Γ 5 ἐκβαλλομένη συμπιπτέτω αὐτῇ ἐκτὸς τοῦ A 
σημείου. λέγω, ὅτι καί, ἐὰν ἥ τε τοῦ κώνου ἐπιφάνεια 
καὶ τὸ τέμνον ἐπίπεδον ἐχβάλληται εἰς ἄπειρον, καὶ ἡ 
AZ4ZE τομὴ εἰς ἄπειρον αὐξηϑήσεται. 

ἐκβεβλήσϑω γὰρ 9 vs τοῦ κώνου ἐπιφάνεια καὶ τὸ 
τέμνον ἐπίπεδον" φανερὸν δή, ὅτι καὶ αἱ AB, AD, ΖΗ 
συνεκβληϑήσονται. ἐπεὶ ἡ ΖΗ τῇ 4Γ ἤτοι παράλλη- 
Aog ἐστιν ἢ ἐκβαλλομένη συμπίπτει αὐτῇ ἐκτὸς τοῦ 4 . 
σημείου, αἱ ZH, AI' ἄρα ἐκβαλλόμεναι ὡς ἐπὶ và D, H 
μέρη οὐδέποτε συμπεσοῦνται. ἐκβεβλήσϑωσαν οὖν, καὶ 
εἰλήφϑω τι σημεῖον ἐπὶ τῆς ΖΗ τυχὸν τὸ Θ, καὶ διὰ 


4. συμπίπτῃ} p; συμπίπτει V. ὅ. προσεηβαλληται] scripsi; 
προσεκβαλῆται 20. ἐκβαλῆται V, corr. Halley. 28. τῆς] 
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diametrus autem sectionis in superficie ortae aut lateri 
alicui trianguli parallela est, aut extra uerticem coni 
cum eo concurrit, producitur autem in infinitum et 
superficies coni et planum secans, eliam sectio in 
infinitum crescet, et recta a sectione coni rectae in 
basi coni positae parallela ducta a diametro sectionis 
ad uerticem rectam cuilibet rectae datae aequalem 
abscindet. 

sit conus, cuius uertex sit punctum .4, basis autem. 
cireulus ΒΓ, et plano per axem secetur, quod sectionem 
efficiat triangulum 4 BI se- 
cetur autem etiam alio plano, 
quod cireulum BI' secundum 
rectam Z1 E secet, ad BI' per- 
pendieularem et in superficie 
coni sectionem efficiat lineam 
A4ZE. diametrus autem ZH 
sectionis ZZ E aut rectae AT' 
parallela sit aut producta cum. 
ea exira punctum .4 con- 
currat. dico, si et superficies 
coni et planum secans in in- 
finitum producantur, etiam sectionem ZZ E in infinitum 
crescere. ] 

producatur enim et superficies coni et planum 
secans. manifestum igitur est, etiam rectas 4B, 4I, ZH 
simul produci iam quoniam ZH aut rectae AI' par- 
allela est aut producta cum ea extra punétum .4 con- 
currit, rectae ZH, ΑΓ productae ad partes I, H uersus 
nunquam concurrent. producantur igitur, et in ZH 
punctum aliquod sumatur Θ, et per Θ punctum rectae 
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κατ᾽ εὐθεῖαν πρὸς ὀρϑὰς οὖσαν τῇ βάσει τοῦ διὰ τοῦ 
ἄξονος τριγώνου, ἡ δὲ διάμετρος τῆς γινομένης ἐν τῇ 
ἐπιφανείᾳ τομῆς ἤτοι παρὰ μίαν ἢ τῶν τοῦ τριγώνου 
πλευρῶν ἢ συμπίπτῃ αὐτῇ ἐκτὸς τῆς κορυφῆς τοῦ 
κώνου, προσεκβάλληται δὲ ἥ τε τοῦ κώνου ἐπιφάνεια 
καὶ τὸ τέμνον ἐπίπεδον εἰς ἄπειρον, καὶ ἡ τομὴ εἰς 
ἄπειρον αὐξηϑήσεται, καὶ ἀπὸ τῆς διαμέτρου τῆς τομῆς 
πρὸς τῇ κορυφῇ πάσῃ τῇ δοϑείσῃ εὐθείᾳ ἴσην ἀπο- 
λήψεταί τις εὐθεῖα ἀγομένη ἀπὶ τῆς τοῦ κώνου τομῆς 
παρὰ τὴν ἐν τῇ βάσει τοῦ κώνου εὐϑεῖαν. 

ἔστω κῶνος, οὗ κορυφὴ μὲν τὸ A4 σημεῖον, βάσις 
δὲ ὁ ΒΓ κύκλος, καὶ τετμήσϑω ἐπιπέδῳ διὰ τοῦ ἄξονος, 
καὶ ποιείτω τομὴν τὸ ABI' τρίγωνον" τετμήσϑω δὲ 
καὶ ἑτέρῳ ἐπιπέδῳ τέμνοντι τὸν ΒΓ κύκλον κατ᾽ 
εὐθεῖαν τὴν 4 E πρὸς ὀρθὰς οὖσαν τῇ BI, καὶ ποιείτω 
τομὴν ἐν τῇ ἐπιφανείᾳ τὴν 4Z E γραμμήν" ἡ δὲ διά- 
μετρος τῆς ZZE τομῆς ἡ ZH ἤτοι παράλληλος ἔστω 
τῇ AD ἢ ἐκβαλλομένη συμπιπτέτω αὐτῇ ἐκτὸς τοῦ 4 
σημείου. λέγω, ὅτι καί, ἐὰν 1j τε τοῦ κώνου ἐπιφάνεια 
καὶ τὸ τέμνον ἐπίπεδον ἐκβάλληται εἰς ἄπειρον, καὶ ἡ 
A4ZE τομὴ εἰς ἄπειρον αὐξηϑήσεται. 

ἐκβεβλήσϑω γὰρ T vs τοῦ κώνου ἐπιφάνεια καὶ vo 
τέμνον ἐπίπεδον" φανερὸν δή, ὅτι καὶ αἱ 4B, AD, ZH 
συνεκβληϑήδονται. ἐπεὶ ἡ ΖΗ τῇ 4Γ ἤτοι παράλλη- 
λός ἐστιν ἢ ἐκβαλλομένη συμπίπτει αὐτῇ ἐκτὸς τοῦ 4 
σημείου, αἱ ΖΗ, 4Γ ἄρα ἐκβαλλόμεναι ὡς ἐπὶ τὰ D, H 
μέρη οὐδέποτε συμπεσοῦνται. ἐκβεβλήσϑωσαν οὖν, καὶ 
εἰλήφϑω τι σημεῖον ἐπὶ τῆς ΖΗ τυχὸν τὸ Θ, καὶ διὰ 


4. συμπίπτῃ]) p; συμπίπτει V. ὅ. προσεκβαλληται] scripsi; 
προσεχβαλῆται V. 20. ἐκβαλῆται V, corr. Halley. 28. τῆς] 
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CONICORUM LIBER I. 81 


diametrus autem sectionis in superficie ortae aut lateri 
alieui trianguli parallela est, aut extra uerticem coni 
cum eo concurrit, producitur autem in infinitum et 
superficies coni et planum secans, etiam sectio in 
infinitum crescet, et recta a seclione coni rectae in 
basi coni positae parallela ducta a diametro sectionis 
ad uerticem rectam cuilibet rectae datae aequalem 
abscindet. 

sit conus, cuius uertex sit punctum 4, basis autem. 
eireulus BI, et plano per axem secetur, quod sectionem 
efficiat triangulum 4BI'* se- 
cetur autem etiam alio plano, 
quod cireulum BI' secundum 
rectam 41 E secet ad BI' per- 
pendicularem et in superficie 
coni sectionem efficiat lineam. 
AZE. diametrus autem ZH 
sectionis Z/Z E aut rectae 4I" 
parallela sit aut producta cum 
ea extra punctum .4 con- 
currat. dico, si et superficies 
coni et planum secans in in- 
finitum producantur, etiam sectionem 4 Ζ E in infinitum 
crescere. 

producatur enim et superficies coni et planum 
secans. manifestum igitur est, etiam rectas 4B, 4I, ZH. 
simul produci. iam quoniam ZH aut rectae A4T'par- 
allela est aut producta cum ea extra punétum 4 con- 
currit, rectae ZH, ΑΓ productae ad partes I, H uersus 
nunquam concurrent. producantur igitur, e in ZH 
punctum aliquod sumatur 6, et per 6 punctum rectae 


10 


1ὅ 


2 


e 


25 
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κατ᾽ εὐθεῖαν πρὸς ὀρϑὰς οὖσαν τῇ βάσει τοῦ διὰ τοῦ 
ἄξονος τριγώνου, ἡ δὲ διάμετρος τῆς γινομένης ἐν τῇ 
ἐπιφανείᾳ τομῆς ἤτοι παρὰ μίαν ἢ τῶν τοῦ τριγώνου 
πλευρῶν ἢ συμπίπτῃ αὐτῇ ἐκτὸς τῆς κορυφῆς τοῦ 
κώνου, προσεκβάλληται δὲ ἥ τε τοῦ κώνου ἐπιφάνεια 
καὶ τὸ τέμνον ἐπίπεδον εἰς ἄπειρον, καὶ ἡ τομὴ sig 
ἄπειρον αὐξηϑήσεται, καὶ ἀπὸ τῆς διαμέτρου τῆς τομῆς 
πρὸς τῇ κορυφῇ πάσῃ τῇ δοϑείσῃ εὐθείᾳ ἴσην ἀπο- 
λήψεταί τις εὐθεῖα ἀγομένη ἀπὶ τῆς τοῦ κώνου τομῆς 
παρὰ τὴν ἐν τῇ βάσει τοῦ κώνου εὐϑεῖαν. 

ἔστω κῶνος, οὗ κορυφὴ μὲν τὸ 4 σημεῖον. βάσις 
δὲ ὁ ΒΓ κύκλος, καὶ τετμήσϑω ἐπιπέδῳ διὰ τοῦ ἄξονος, 
καὶ ποιείτω τομὴν τὸ 48ΒΓ τρίγωνον" τετμήσϑω δὲ 
καὶ ἑτέρῳ ἐπιπέδῳ τέμνοντι τὸν ΒΓ κύκλον κατ᾽ 
εὐθεῖαν τὴν 4 E πρὸς ὀρθὰς οὖσαν τῇ BI, καὶ ποιείτω 
τομὴν ἐν τῇ ἐπιφανείᾳ τὴν 4Z E γραμμήν" ἡ δὲ διά- 
μετρος τῆς 4ΖΕ τομῆς ἡ ZH ἤτοι παράλληλος ἔστω 
τῇ AD ἢ ἐκβαλλομένη συμπιπτέτω αὐτῇ ἐκτὸς τοῦ Α 
σημείου. λέγω, ὅτι καί, ἐὰν T] τε τοῦ κώνου ἐπιφάνεια 
καὶ τὸ τέμνον ἐπίπεδον ἐκβάλληται εἰς ἄπειρον, καὶ ἡ 
AZE τομὴ εἰς ἄπειρον αὐξηϑήσεται. 

ἐκβεβλήσϑω γὰρ * τε τοῦ κώνου ἐπιφάνεια καὶ vo 
τέμνον ἐπίπεδον" φανερὸν δή, ὅτι καὶ αἴ 4B, AD, ΖΗ 
συνεκβληϑήσονται. ἐπεὶ ἡ ΖΗ τῇ 4Γ ἤτοι παράλλη- 
Aog ἐστιν ἢ ἐκβαλλομένη συμπίπτει αὐτῇ ἐκτὸς τοῦ A 
σημείου, αἱ ΖΗ, 4Γ ἄρα ἐκβαλλόμεναι ὡς ἐπὶ τὰ D, H 
μέρη οὐδέποτε συμπεσοῦνται. ἐκβεβλήσθωσαν οὖν, καὶ 
εἰλήφϑω τι σημεῖον ἐπὶ τῆς ΖΗ τυχὸν τὸ Θ, καὶ διὰ 


4, συμποίπτῃ p; συμπίπτει V. ὅ. προσεπβαλληται] scripsi; 
προσεκβαλῆται V. 420. ἐκβαλῆται V, corr. Halley. — 28. τῆς] 


cp; τῇ V. 


CONICORUM LIBER I. 81 


diametrus autem sectionis in superficie ortae aut lateri 
alieui trianguli parallela est, aut extra uerticem coni 
eum eo coneurrit, producitur autem in infinitum et 
superficies coni et planum secans, etiam sectio in 
infinitum crescet, et recta a sectione coni rectae in 
basi coni positae parallela ducta a diametro sectionis 
ad uerticem rectam cuilibet rectae datae aequalem 
abscindet. 
sit conus, cuius uertex sit punctum .4, basis autem 
circulus ΒΓ, et plano per axem secetur, quod sectionem 
A efficiat triangulum 4 BI' se- 
cetur autem etiam alio plano, 
quod circulum BI' secundum 
rectam 4 E secet ad BI' per- 
pendicularem et in superficie 
coni sectionem efficiat lineam 
A4ZE. diametrus autem ZH 
sectionis Z/Z E aut rectae 41* 
parallela sit aut producta cum 
ea extra punctum .4 con- 
currat. dico, si et superficies 
coni et planum secans in in- 
finitum producantur, etiam sectionem Z/ Z E in infinitum 
crescere. 
producatur enim et superficies coni et planum 
secans. manifestum igitur est, etiam rectas 4B, 4I, ZH 
simul produci. iam quoniam ZH aut rectae A4I' par- 
allela est aut producta cum ea extra punétum 4 con- 
currit, rectae ZH, AI productae ad partes I, H uersus 
nunquam concurrent. producantur igitur, οὐ in ZH 
punctum aliquod sumatur 6, et per 6 punctum rectae 
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τοῦ Θ σημείου τῇ μὲν ΒΓ παράλληλος 5490 ἡ ΚΘΑ, 
τῇ δὲ 4 παράλληλος ἡ MO N* τὸ ἄρα διὰ τῶν K 4, MN 
ἐπίπεδον παράλληλόν ἐστι τῷ διὰ τῶν ΒΓ, 4 Ε. κύκλος 
ἄρα ἐστὶ τὸ K AMNN ἐπίπεδον. καὶ ἐπεὶ τὰ Z4, E, M, N 
σημεῖα ἐν τῷ τέμνοντί ἐστιν ἐπιπέδῳ, ἔστι δὲ καὶ ἐν 
τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ κώνου, ἐπὶ τῆς κοινῆς ἄρα τομῆς 
ἐστιν᾽ ηὔξηται ἄρα ἡ 4ΖΕ μέχρι τῶν M, N σημείων. 
αὐξηϑείδης ἄρα τῆς ἐπιφανείας τοῦ κώνου καὶ τοῦ 
τέμνοντος ἐπιπέδου μέχρι τοῦ K 4MN κύκλου ηὔξηται 
καὶ ἡ 4ZE τομὴ μέχρι τῶν M, Ν σημείων. ὁμοίως 
δὴ δείξομεν, ὅτε καί, ἐὰν εἰς ἄπειρον ἐκβάλληται dj vt 
τοῦ κώνου ἐπιφάνεια καὶ τὸ τέμνον ἐπίπεδον. καὶ ἡ 
MAZEN τομὴ εἰς ἄπειρον αὐξηϑήσεται. 

καὶ φανερόν, ὅτι πάσῃ τῇ δοθείσῃ εὐθείᾳ ἴσην 
ἀπολήψεταί τις ἀπὸ τῆς ΖΘ εὐϑείας πρὸς τῷ Ζ σημείῳ. 
ἐὰν γὰρ τῇ δοϑείσῃ ἴσην ϑῶμεν τὴν ZA καὶ διὰ vov 5 
τῇ 4E παράλληλον ἀγάγωμεν, συμπεσεῖται τῇ τομῇ, 
ὥσπερ καὶ ἡ διὰ τοῦ O ἀπεδείχϑη συμπίπτουσα τῇ 
τομῇ κατὰ τὰ M, N σημεῖα᾽ ὥστε ἄγεταί τις εὐϑεῖα 
συμπίπτουσα τῇ τομῇ παράλληλος οὖσα τῇ 4E ἀπο- 
λαμβάνουσα ἀπὸ τῆς ΖΗ εὐϑεῖαν ἴσην τῇ δοϑείσῃ 
πρὸς τῷ Z σημείῳ. 

9. 

᾿Εξὰν κῶνος ἐπιπέδῳ τμηϑῇ συμπίπτοντι μὲν ἑκατέρα 
πλευρᾷ τοῦ διὰ τοῦ ἄξονος τριγώνου, μήτε δὲ παρὰ 
τὴν βάσιν ἠγμένῳ μήτε ὑπεναντίως, ἢ τομὴ οὐκ ἔσται 
κύκλος. 

ἔστω κῶνος, οὗ κορυφὴ μὲν τὸ A4 σημεῖον , βάσις 
δὲ 0 BI' κύκλος, καὶ τετμήσϑω ἐπιπέδῳ τινὶ μήτε 


2. MON] p, OMN V. 6. τομῆς] cp, τομῇ V. 


CONICORUM LIBER I. 33 


BI' parallela ducatur K9.4, rectae autem ΖΕ par- 
allela M6 N; itaque planum rectarum K 4, MN plano 
rectarum BI, 4E parallelum est (Eucl. XI, 15]. ita- 
que planum K 4M N circulus est [prop. IV]. et quon- 
iam puncta 2, E, M, N in plano secanti sunt, uerum 
eliam in superficie coni, in communi sectione sunt; 
quare ZZ E ad puncta M, N creuit. itaque crescente 
superficie coni planoque secanti ad circulum K.4MNN 
eliam sectio ZZ E ad puncta M, N creuit. similiter 
igitur demonstrabimus, si οὖ superficies coni et planum 
secans in infinitum producantur, etiam sectionem 
MAZEN in infinitum crescere. 

el manifestum est, recítam quandam a ΖΘ recta 
ad Z punctum rectam cuiuis datae rectae aequalem 
abseisuram esse. nam si ΖΗ rectae datae aequalem 
ponimus et per AX rectae 2) E parallelam ducimus, cum 
sectione concurret, sicut eliam rectam per Θ᾽ ductam 
cum sectione in punctis M, XN concurrere demon- 
Strauimus. ergo recta quaedam cum sectione con- 
currens reciae ΖΕ parallela ducitur, quae ἃ ZH ad 
punctum Z rectam datae aequalem abscindat. 


IX. 
$1 conus plano secatur cum utroque latere irian- 
guli per axem positi concurrenti, sed neque basi par- 
allelo neque e contrario ducto, sectio circulus non erit. 
sib conus, cuius uertex sit ^44 punctum, basis autem 
cireulus BI', et secetur plano neque basi parallelo 
neque e contrario posito, quod in superficie sectionem 
effieiat lineam ZKE. dico, lineam ZKE circulum 


non esse. 
Apollonius, ed. Heiberg. 8 
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παραλλήλῳ ὄντι τῇ βάσει μήτε ὑπεναντίως, καὶ ποιείτω 
τομὴν ἐν τῇ ἐπιφανείᾳ τὴν 2 ΚΕ γραμμήν. λέγω, ὅτι 

ἡ 4 ΚΕ γραμμὴ οὐκ ἔσται κύκλος. 
εἰ γὰρ δυνατόν, ἔστω, καὶ συμπιπτέτω τὸ τέμνον 
ὅ ἐπίπεδον τῇ βάσει, καὶ ἔστω τῶν ἐπιπέδων κοινὴ τομὴ 
ἡ ZH, τὸ δὲ κέντρον τοῦ ΒΓ κύκλου ἔστω τὸ Θ, καὶ 
ἀπ᾿ αὐτοῦ κάϑετος ἤχϑω ἐπὶ τὴν ΖΗ ἡ ΘΗ, καὶ ἐκ- 
βεβλήσϑω διὰ τῆς HO καὶ τοῦ ἄξονος ἐπίπεδον καὶ 
ποιείτω τομὰς ἐν τῇ κωνικῇ ἐπιφανείᾳ τὰς ΒΑ͂, AT 
10 εὐθείας. ἐπεὶ οὖν τὰ 4, E, Η σημεῖα ἔν τε τῷ διὰ 
τῆς Z4KE ἐπιπέδῳ ἐστίν, ἔστι δὲ καὶ ἐν τῷ διὰ τῶν 
4, B, I, τὰ ἄρα 4, E, Η σημεῖα ἐπὶ τῆς κοινῆς τομῆς 
τῶν ἐπιπέδων ἐστίν" εὐθεῖα ἄρα ἐστὶν ἡ ΗΕΖ. εἰλήφϑω 
δή τι ἐπὶ τῆς ΖΚΕ γραμμῆς σημεῖον τὸ K, καὶ διὰ 
15 τοῦ K τῇ ΖΗ παράλληλος ἤχϑω ἡ KA: ἔσται δὴ ἴση 
ἡ ΚΜ τῇ MA. ἡ ἄρα 4E διάμετρός ἐστι τοῦ 21 K AE 
κύκλου. ἤχϑω δὴ διὰ τοῦ M τῇ ΒΓ παράλληλος q 
NMgA: ἔστι δὲ καὶ ἡ KA τῇ ΖΗ παράλληλος" ὥστε 
τὸ διὰ τῶν ΝΗ͂, ΚΜ ἐπίπεδον παράλληλόν ἐστι τῷ 
20 διὰ τῶν BI, ΖΗ, τουτέστι τῇ βάσει, καὶ ἔσται ἡ τομὴ 
κύκλος. ἔστω ὁ ΝΚΙ͂. καὶ ἐπεὶ m ZH τῇ ΒΗ πρὸς 
ὀρϑάς ἐστι, καὶ ἡ ΚΜ τῇ ΝΗ πρὸς ὀρϑάς ἐστιν" ὥστε 
τὸ ὑπὸ τῶν NM ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς KM. ἔστι 
δὲ τὸ ὑπὸ τῶν ΖΔ ΜΕ ἴδον τῷ ἀπὸ τῆς Κα Μ᾿ κύκλος 
26 γὰρ ὑπόκειται 9 ΖΔ ΚΕ. γραμμή, καὶ διάμετρος αὐτοῦ 
ἡ 4E. τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν ΝΜΗ͂ ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ 4 ΜΕ. 
ἔστιν ἄρα ὡς ἡ ΜΝ πρὸς ΜΖ, οὕτως ἡ ΕΜ πρὸς M. 
ὅμοιον ἄρα ἐστὶ τὸ ΜΝ τρίγωνον τῷ ΞΜΕῈ τρι- 
γώνῳ, καὶ ἡ ὑπὸ ΔΝΜ γωνία ἴση ἐστὶ τῇ ὑπὸ ΜΕΞ. 


16. dKAE] 4KEA p. 240. ΒΓῚ p, corr. ex B m. 2 V. 
231. ὁ] cp; om. V. — 28. ἐστί] c, ἐστίν V. 


CONICORUM LIBER I. 35 


nam si fieri potest, sit, eb planum secans cum basi 
coneurrat, communisque planorum sectio sit Z H, cen- 
irum autem circuli BI'sit Θ, et ab eo ad ZH perpen- 
dicularis ducatur 6 H, et 
per HO axemque planum 
ducatur, quod in super- 
ficie conica sectiones ef- 
ficiat rectas B 4, .4 Γ. iam 
quoniam puncta Z4, E, H 
οὗ in plano per 4KE 
el in plano per 4, B, I' 
sunt, puncta 7j, E, H in 
communi planorum sec- 
ülione sunt; quare ΗΕ 4 
recta est [Eucl. XI, 3]. sumatur igitur in linea 
4KE punctum aliquod K, οὐ per K rectae ZH par- 
allela ducatur K 4; erit igitur (prop. VII] K M — M A. 
itaque 4/E diametrus est cireuli ZK EZ [prop:. VII 
coroll] iam igitur per M rectae BI' parallela duca- 
tur NM A. uerum etiam Καὶ rectae ZH parallela 
esi; quare planum rectarum ΝΞ, K M plano rectarum 
BI, ZH parallelum est, hoe est basi [Eucl. XI, 15], 
et sectio circulus erit [prop. IV]. sit NK,5. et quon- 
iam ZH ad BH perpendicularis est, etiam K M ad 
NN E perpendicularis est [Eucl. XT, 10]; quare VN M»« MA 
— KM?. uerum 4M» ME— ΚΙΜ"; supposuimus 
enim, lineam ZKELZA circulum esse et ΖΕ eius dia- 
meirum. itaque NM »« ΜΞ — 4M »« ME. quare 
MN:M4—EM:MBÀ. itaque AAZMNCOAXME: 
et, 4NM —L MER. est autem [| 2NM —[ ABI 
nam NX rectae BI' parallela est. quare etiam 

Ῥω 


84 ΚΟΩΝΊΚΟΩΝ α΄, 


παραλλήλῳ ὄντι τῇ βάσει μήτε ὑπεναντέως, καὶ ποιείτω 
τομὴν ἐν τῇ ἐπιφανείᾳ τὴν 24 ΚΕ γραμμήν. λέγω, ὅτι 

ἡ Δ ΚΕ γραμμὴ οὐκ ἔσται κύκλος. 
εἰ γὰρ δυνατόν, ἔστω, καὶ συμπιπτέτω τὸ τέμνον 
5 ἐπέπεδον τῇ βάσει, καὶ ἔστω τῶν ἐπιπέδων xoti] τομὴ 
ἡ ΖΗ, τὸ δὲ κέντρον τοῦ ΒΓ κύκλου ἔστω τὸ Θ, καὶ 
ἀπ᾿ αὐτοῦ κάϑετος ἤχϑω ἐπὶ τὴν ZH ἡ ΘΗ, καὶ ἐκ- 
βεβλήσϑω διὰ τῆς ΗΘ καὶ τοῦ ἄξονος ἐπίπεδον καὶ 
ποιείτω τομὰς ἐν τῇ κωνικῇ ἐπιφανείᾳ τὰς ΒΑ͂, AT 
10 εὐθείας. ἐπεὶ οὖν τὰ 4, E, H σημεῖα ἔν τε τῷ διὰ 
τῆς 4ΚΕ ἐπιπέδῳ ἐστίν, ἔστι δὲ καὶ ἐν τῷ διὰ τῶν 
A4, B, I, τὰ ἄρα 4, E, Η σημεῖα ἐπὶ τῆς κοινῆς τομῆς 
τῶν ἐπιπέδων ἐστίν" εὐθεῖα ἄρα ἐστὶν ἡ ΗΕ 2. εἰλήφϑω 
δή τι ἐπὶ τῆς A4KE γραμμῆς σημεῖον τὸ K, καὶ διὰ 
15 τοῦ Καὶ τῇ ΖΗ παράλληλος ἤχϑω ἡ KA ἔσται δὴ ἴση 
ἡ ΚΜ τῇ MA. ἡ ἄρα 4 E διάμετρός ἐστι τοῦ 2 K AE 
κύκλου. ἤχϑω δὴ διὰ τοῦ Μ τῇ ΒΓ παράλληλος ἢ 
NMA: ἔστι δὲ καὶ ἢ ΚΑ τῇ ΖΗ παράλληλος" ὥστε 
τὸ διὰ τῶν NA, ΚΜ ἐπίπεδον παράλληλόν ἐστι τῷ 
20 διὰ τῶν ΒΓ, ΖΗ, τουτέστι τῇ βάσει, καὶ ἔσται ἣ τομὴ 
κύκλος. ἔστω ὁ ΝΚΙ. καὶ ἐπεὶ ἢ ΖΗ τῇ BH πρὸς 
ὀρϑᾶς ἐστι, καὶ ἡ ΚΜ τῇ NA πρὸς ὀρϑάς ἐστιν" ὥστε 
τὸ ὑπὸ τῶν ΝΜΗ͂ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς KM. ἔστι 
δὲ τὸ ὑπὸ τῶν ΔΜΕ ἴσον τῷ ἀπὸ τῆς ΚΜ’ κύκλος 
25 γὰρ ὑπόκειται ἡ ΔΙ ΚΕ. γραμμή, καὶ διάμετρος αὐτοῦ 
ἡ 4Ε. τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν ΝΜΗ͂ ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ 41 ΜΕ. 
ἔστιν ἄρα ὡς ἡ ΜΝ πρὸς M4, οὕτως ἡ ΕΜ πρὸς ΜΗ. 
ὅμοιον ἄρα ἐστὶ τὸ Α͂ΜΝ τρίγωνον τῷ &ME τρι- 
γώνῳ, καὶ ἡ ὑπὸ ΔΙ ΝΜ γωνία ἴση ἐστὶ τῇ ὑπὸ ΜΕ. 


16. JKAE] 4ΚΕΜ4 p. 240. BI'] p, corr. ex B m. 92 V. 
21. ὁ] cp; om. V. 28. ἐστί] c, ἐστίν V. 


CONICORUM LIBER I. 35 


nam si fieri potest, sit, οὖ planum secans cum basi 
concurrat, communisque planorum sectio sit Z H, cen- 
trum autem circuli BI'sit O, et ab eo ad ZH perpen- 
dicularis ducatur O H, et 
per ΗΘ axemque planum 
ducatur, quod in super- 
ficie conica sectiones ef- 
ficiat rectas B 4, AT. iam 
quoniam puncta Z, E, H 
el in plano per ZKE 
et in plano per 4, B, I 
sunt, puncta 4, E, H in 
communi planorum sec- 
lione sunt; quare ΠΕ 4 
recta est [Eucl XI, 3]. sumatur igitur in linea 
A4KE punctum aliquod K, et per K rectae ZH par- 
allela ducatur K 4; erit igitur [prop. VII] K M — M A. 
itaque 41 diametrus est eirceuh. ZZK EA [prop: VII 
corol.]. iam igitur per M rectae BI' parallela duca- 
iur NM. uerum etiam Καὶ rectae ZH parallela 
est; quare planum rectarum ΝΞ, K M plano rectarum 
BI, ZH parallelum est, hoc est basi [Eucl. XI, 15], 
et sectio circulus erit [prop. IV]. sit NK,5. et quon- 
iam ZH ad BH perpendicularis est, etiam KM ad 
ΝΞ perpendicularis est [Eucl. XT, 10]; quare N M »« M& 
— KM?. uerum ZM»« ME— KM*; supposuimus 
enim, lineam ΖΚ ΕΖ circulum esse οὐ ΖΕ eius dia- 
metrum. itaque NM »« M&E—4M»« ME. quare 
ΜΝ: ΜΙ ΞΕ EM: MÀ. itaque ^ ZMNCAOAXNME 
et  ΖΙΝΜπτπει MES. est autem [, 22NM τοι ABI 
nam NX rectae BI' parallela est. quare etiam 
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9g ΚΩΝΙΊΚΩΝ α΄. 


τριγώνῳ ὀρϑή ἐστιν. ὥστε καὶ πρὸς τὴν ΖΗ͂ ἐστι πρὸς 
ὀρϑαάς. 

αἡ ἔστω δὴ ὁ κῶνος ὀρϑός. εἰ μὲν οὖν τὸ διὰ 
τοῦ ἄξονος τρίγωνον ὀρϑόν ἐστι πρὸς τὸν ΒΓ κύκλον, 
ὁμοίως δείξομεν, ὅτι καὶ ἡ 4 E τῇ ZH ἐστι πρὸς ὀρϑάς. 
ἡ ἔστω δὴ τὸ διὰ τοῦ ἄξονος τρίγωνον τὸ ABT 
ὀρϑὸν πρὸς τὸν ΒΓ κύκλον. λέγω, ὅτι οὐδὲ ἡ AE 
τῇ ΖΗ ἐστι πρὸς ὀρϑάς. εἰ γὰρ δυνατόν, ἔστω" ἔστι 
0à καὶ τῇ ΒΓ πρὸς 0g8dg: ἡ ἄρα 4Ε ἑκατέρᾳ τῶν 
ΒΓ, ΖΗ ἐστι πρὸς ὀρϑάς. καὶ τῷ διὰ τῶν BI, ZH 
ἐπιπέδῳ ἄρα πρὸς ὀρϑὰς ἔσται. τὸ δὲ διὰ τῶν BI, HZ 
ἐπίπεδόν ἐστι τὸ ABI" καὶ ἡ 4E ἄρα τῷ ABI τρι- 
γώνῳ ἐστὶ πρὸς ὀρϑάς. καὶ πάντα ἄρα τὰ δι᾽ αὐτῆς 
ἐπίπεδα τῷ ABI' τριγώνῳ ἐστὶ πρὸς ὀρϑάς. ὃν δέ τι 
τῶν διὰ τῆς 4Ε ἐπιπέδων ἐστὶν ὁ ΒΓ κύχλος" ὁ ΒΓ 
ἄρα κύκλος πρὸς ὀρϑάς ἐστι τῷ 48ΒΓ τριγώνῳ. ὥστε 
καὶ τὸ ABI' τρίγωνον ὀρϑὸν ἔσται πρὸς τὸν ΒΓ 
κύκλον" ὅπερ οὐχ ὑπόκειται. οὐκ ἄρα 7 4Ε τῇ ΖΗ 
ἐστι πρὸς ὀρϑαάς. ᾿ 

πόρισμα. 

ἐκ δὴ τούτου φανερόν, ὅτι τῆς 4ZE τομῆς διά- 
μετρός ἐστιν ἡ ΖΗ, ἐπείπερ τὰς ἀγομένας παραλλήλους 
εὐϑείᾳ τινὶ τῇ 4 E δίχα τέμνει, καὶ ὅτι δυνατόν ἔστιν 
ὑπὸ τῆς διαμέτρου τῆς ΖΗ παραλλήλους τινὰς δίχα 
τέμνεσϑαι καὶ μὴ πρὸς ὀρϑάς. 

η΄. 

᾿Εὰν κῶνος ἐπιπέδῳ τμηϑῇ διὰ τοῦ ἄξονος, τμηϑῇ 

δὲ καὶ ἑτέρῳ ἐπιπέδῳ τέμνοντι τὴν βάσιν τοῦ κώνου 


1. ὥστε] ὥσε V. 83. τό] bis V in extr. et init. pag.; corr. 
cvp. 16. ὥστε] ὥστ V, ὥστε mg. m. rec. 20, πόρισμα] p, om. V. 


CONICORUM LIBER I. 29 


ne sit igitur rectus conus. iam si triangulus per 
axem positus ad circulum BI' perpendicularis est, 
eodem modo demonstrabimus, etiam Zz/E ad ZH 
perpendieularem esse. ne sit igitur triangulus per 
axem positus 4BI' ad circulum BI" perpendicularis. 
dico, ne ZE quidem ad ZH perpendicularem esse. 
nam si fieri potest, sit. uerum etiam ad BI' perpen- 
dicularis est. 4E igitur ad utramque BI, ZH perpen- 
dicularis est; quare etiam ad planum per ΒΓ, ZH 
ductum perpendicularis erit [Eucl. XI, 4]. planum 
autem rectarum BI, HZ esti 4BI'; quare 4 Εἰ etiam 
ad triangulum 4 BI' perpendicularis est. itaque etiam 
omnia plana per eam ducta ad irianguum A4BI' 
perpendieularia sunt [Eucl. XI, 18]. uerum inter plana 
per ZzZE ducta est circulus BI'; quare cireulus ΒΓ ad 
triangulum 4BI' perpendicularis est. itaque etiam 
triangulus 4 BI' ad cireulum BI' perpendicularis erit; 
quod contra hypothesim est. ergo ΖΕ ad Z H perpen- 
dicularis non est. 


Corollarium. 


hine manifestum est, ZH diametrum esse sectionis 
A4ZE [def. 4], quoniam rectas rectae alicui 4/ E par- 
allelas ductas in binas partes. aequales secat, et fieri 
posse, αὖ parallelae a diametro ZH in binas partes 
aequales secentur, etiam si ad angulos rectos non fiat. 


VIII. 
Si conus per axem plano secatur et alio quoque 
plano secatur, quod basim coni secundum rectam secat 
ad basim irianguli per axem positi perpendicularem, 


Q 


30 ΚΩΝΙΚΩΝ α΄. 


κατ᾽ εὐθεῖαν πρὸς ὀρϑὰς οὖσαν τῇ βάσει τοῦ διὰ τοῦ 
ἄξονος τριγώνου, ἡ δὲ διάμετρος τῆς γινομένης ἐν τῇ 
ἐπιφανείᾳ τομῆς ἤτοι παρὰ μίαν ἢ τῶν τοῦ τριγώνου 
πλευρῶν ἢ συμπίπτῃ αὐτῇ ἐκτὸς τῆς κορυφῆς τοῦ 
κώνου, προσεκβάλληται δὲ T τε τοῦ κώνου ἐπιφάνεια 
καὶ τὸ τέμνον ἐπίπεδον εἰς ἄπειρον, καὶ ἡ τομὴ εἰς 


᾿ ἄπειρον αὐξηϑήσεται, καὶ ἀπὸ τῆς διαμέτρου τῆς τομῆς 
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πρὸς τῇ κορυφῇ πάσῃ τῇ δοϑείσῃ εὐθείᾳ ἴσην ἀπο- 
λήψεταί τις εὐθεῖα ἀγομένη ἀπὲ τῆς τοῦ κώνου τομῆς 
παρὰ τὴν ἐν τῇ βάσει τοῦ κώνου εὐϑεῖαν. 

ἔστω κῶνος, οὗ κορυφὴ μὲν τὸ 4 σημεῖον, βάσις 
δὲ ὁ ΒΓ κύκλος, καὶ τετμήσϑω ἐπιπέδῳ διὰ τοῦ ἄξονος, 
καὶ ποιείτω τομὴν τὸ 48ΒΓ τρίγωνον τετμήσϑω δὲ 
καὶ ἑτέρῳ ἐπιπέδῳ τέμνοντι τὸν ΒΓ κύκλον xav 
εὐθεῖαν τὴν 4 E πρὸς ὀρθὰς οὖσαν τῇ ΒΓ, καὶ ποιείτω 
τομὴν ἐν τῇ ἐπιφανείᾳ τὴν AZ E γραμμήν" ἡ δὲ διά- 
uevgog τῆς ZZ E τομῆς ἡ ZH ἤτοι παράλληλος ἔστω 
τῇ AD ἢ ἐκβαλλομένη συμπιπτέτω αὐτῇ ἐκτὸς τοῦ A 
σημείου. λέγω, ὅτι καί, ἐὰν dj τε τοῦ κώνου ἐπιφάνεια 
καὶ τὸ τέμνον ἐπίπεδον ἐκβάλληται εἰς ἄπειρον, καὶ ἡ 
A4ZE τομὴ εἰς ἄπειρον αὐξηϑήσεται. 

ἐκβεβλήσϑω γὰρ T vs τοῦ κώνου ἐπιφάνεια καὶ vo 
τέμνον ἐπίπεδον" φανερὸν δή, ὅτι καὶ αἱ AB, AI, ZH 
συνεκβληϑήσονται. ἐπεὶ ἡ ΖΗ τῇ 4Γ ἥτοι παράλλη- 
λός ἐστιν ἢ ἐκβαλλομένη συμπίπτει αὐτῇ ἐκτὸς τοῦ A4 
σημείου, αἴ ZH, 4Γ ἄρα ἐκβαλλόμεναι ὡς ἐπὶ τὰ D, H 
μέρη οὐδέποτε συμπεσοῦνται. ἐκβεβλήσϑωσαν οὖν, καὶ 
εἰλήφϑω τι σημεῖον ἐπὶ τῆς ΖΗ͂ τυχὸν τὸ Θ, καὶ διὰ 


4, συμπίπτῃ] p; συμπίπτει V. ὅ. προσεκβαλληται] scripsi; 
προσεμβαλῆται V. 20. ἐκβαλῆται V, corr. Halley. 238. τῆς] 
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diametrus autem sectionis in superficie ortae aut lateri 
alicui trianguli parallela est, aut extra uerticem coni 
cum eo concurrit, producitur autem in infinitum et 
superficies coni et planum secans, etiam sectio in 
infinitum crescet, et recta a sectione coni rectae in 
basi coni positae parallela ducta a diametro sectionis 
ad uerticem rectam cuilibet rectae datae aequalem 
abscindet. 

sit conus, euius uertex sit punctum .4, basis autem. 
circulus BI, et plano per axem secetur, quod sectionem 
efficiat triangulum 4 BI'; se- 
cetur autem etiam alio plano, 
quod circulum BI' secundum. 
rectam 4] E secet ad BI' per- 
pendicularem et in superficie 
coni sectionem efficiat lineam 
242. diametrus autem ZH 
sectionis ZZ E aut rectae ΙΓ 
parallela sit aut producta cum 
ea extra punctum .4 con- 
currat. dico, si et superficies 
coni et planum secans in in- 
finitum producantur, etiam sectionem Z/ZEE in infinitum 
crescere. 

producatur enim et superficies coni et planum 
secans. manifestum igitur est, etiam rectas 4B, 4I, ZH 
simul produci. iam quoniam ZH aut rectae AI'par- 
allela est aut producta cum ea extra punctum .4 con- 
currit, rectae ZH, A4I' productae ad partes Γ, H uersus 
nunquam concurrent. producantur igitur, et in ZH 
punctum aliquod sumatur 6, et per € punctum rectae 


b 


30 ΚΩΝΙΚΩΝ α΄. 


κατ᾽ εὐθεῖαν πρὸς ὀρϑὰς οὖσαν τῇ βάσει τοῦ διὰ τοῦ 
ἄξονος τριγώνου, ἡ δὲ διάμετρος τῆς γινομένης ἐν τῇ 
ἐπιφανείᾳ τομῆς ἤτοι παρὰ μίαν T τῶν τοῦ τριγώνου 
πλευρῶν ἢ συμπίπτῃ αὐτῇ ἐκτὸς τῆς κορυφῆς τοῦ 
κώνου, προσεκβάλληται δὲ d τε τοῦ κώνου ἐπιφάνεια 
καὶ τὸ τέμνον ἐπίπεδον εἰς ἄπειρον, καὶ ἡ τομὴ εἰς 


᾿ ἄπειρον αὐξηϑήσεται,. καὶ ἀπὸ τῆς διαμέτρου τῆς τομῆς 
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πρὸς τῇ κορυφῇ πάσῃ τῇ δοϑείσῃ εὐθείᾳ ἴσην ἀπο- 
λήψεταί τις εὐθεῖα ἀγομένη ἀπὲ τῆς τοῦ κώνου τομῆς 
παρὰ τὴν ἐν τῇ βάσει τοῦ κώνου εὐϑεῖαν. 

ἔστω κῶνος, οὗ κορυφὴ μὲν τὸ A4 σημεῖον. βάσις 
δὲ ὁ ΒΓ κύκλος, καὶ τετμήσϑω ἐπιπέδῳ διὰ τοῦ ἄξονος, 
καὶ ποιείτω τομὴν τὸ ABI' τρίγωνον τετμήσϑω δὲ 
καὶ ἑτέρῳ ἐπιπέδῳ τέμνοντι τὸν ΒΓ κύκλον xav 
εὐθεῖαν τὴν 4 E πρὸς ὀρθὰς οὖσαν τῇ ΒΓ, καὶ ποιείτω 
τομὴν ἐν τῇ ἐπιφανείᾳ τὴν 4Z E γραμμήν" ἡ δὲ διά- 
uevoog τῆς Z/ZE τομῆς ἡ ZH ἤτοι παράλληλος ἔστω 
τῇ 4Γ ἢ ἐκβαλλομένη συμπιπτέτω αὐτῇ ἐκτὸς τοῦ 4 
σημείου. λέγω, ὅτι καί, ἐὰν vj τε τοῦ κώνου ἐπιφάνεια 
καὶ τὸ τέμνον ἐπίπεδον ἐκβάλληται εἰς ἄπειρον, καὶ ἡ 
AZE τομὴ εἰς ἄπειρον αὐξηϑήσεται. 

ἐκβεβλήσϑω γὰρ v τε τοῦ κώνου ἐπιφάνεια καὶ vo 
τέμνον ἐπίπεδον" φανερὸν δή, ὅτι καὶ αἴ 48, AI, ΖΗ 
συνεκβληϑήσονται. ἐπεὶ ἡ ΖΗ τῇ 4Γ ἤτοι παράλλη- 
λός ἐστιν ἢ ἐκβαλλομένη συμπίπτει αὐτῇ ἐκτὸς τοῦ 4. 
σημείου, αἴ ZH, AT' ἄρα ἐκβαλλόμεναι ὡς ἐπὶ τὰ I, H 
μέρη οὐδέποτε συμπεσοῦνται. ἐκβεβλήσϑωσαν οὖν, καὶ 
εἰλήφϑω τι σημεῖον ἐπὶ τῆς ΖΗ τυχὸν τὸ Θ, καὶ διὰ 
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diametrus autem sectionis in superficie ortae aut lateri 
alicui trianguli parallela est, aut extra uerticem coni 
eum eo concurrit, producitur autem in infinitum et 
superficies coni et planum secans, etiam sectio in 
infinitum crescet, οὐ recta a sectione coni rectae in 
basi coni positae parallela ducta a diametro sectionis 
ad uerticem rectam cuilibet rectae datae aequalem 
abscindet. 

sit conus, cuius uertex sit punctum .4, basis autem. 
circulus ΒΓ, et plano per axem secetur, quod sectionem. 
efficiat triangulum 4 BI'; se- 
cetur autem etiam alio plano, 
quod cireulum BI' secundum 
rectam Z1 E secet ad BI' per- 
pendicularem et in superficie 
coni sectionem efficiat lineam 
ZA4ZE. diametrus autem ZH 
sectionis Z/Z E aut rectae 41I* 
parallela sit aut producta cum. 
ea exira punctum Α΄ con- 
currat. dico, si et superficies 
coni et planum secans in in- 
finitum producantur, etiam sectionem ZZ E in infinitum 
crescere. 

producatur enim et superfieies coni et planum 
secans. manifestum igitur est, etiam rectas 4B, 4I, ZH 
simul produci. iam quoniam ZH aut rectae A4T' par- 
allela est aut producta cum ea extra punétum .4 con- 
currit, rectae ZH, ΑΓ productae ad partes I, H uersus 
nunquam concurrent. producantur igitur, οὐ in ZH 
punctum aliquod sumatur 6, et per Θ᾽ punctum rectae 
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39 ΚΩΝΙΚΩ͂Ν α΄. 


τοῦ Θ σημείου τῇ μὲν ΒΓ παράλληλος ἤχϑω ἡ ΚΘΑ, 
τῇ δὲ 4 E παράλληλος MO N* τὸ ἄρα διὰτῶν K 4, MN 
ἐπίπεδον παράλληλόν ἐστι τῷ διὰ vOv ΒΓ, 4 E. κύκλος 
ἄρα ἐστὶ τὸ K AMN ἐπίπεδον. καὶ ἐπεὶ τὰ Z1, E, M, N 
σημεῖα ἐν τῷ véuvovr( ἐστιν ἐπιπέδῳ, ἔστι δὲ καὶ ἐν 
τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ κώνου, ἐπὶ τῆς κοινῆς ἄρα τομῆς 
ἐστιν᾽ ηὔξηται ἄρα ἡ 4ZE μέχρι τῶν M, Ν σημείων. 
αὐξηϑείδης ἄρα τῆς ἐπιφανείας τοῦ κώνου καὶ τοῦ 
τέμνοντος ἐπιπέδου μέχρι τοῦ K AMN κύκλον ηὔξηται 
καὶ ἡ 42Ε τομὴ μέχρι τῶν M, N σημείων. δμοέως 
δὴ δείξομεν, ὅτι καί, ἐὰν εἰς ἄπειρον ἐκβάλληται ἢ τε 
τοῦ κώνου ἐπιφάνεια καὶ τὸ τέμνον ἐπίπεδον, καὶ ἡ 
MAZEN τομὴ εἰς ἄπειρον αὐξηϑήσεται. 

καὶ φανερόν, ὅτι πάσῃ τῇ δοθείσῃ εὐθείᾳ ἴσην 
ἀπολήψεταί τις ἀπὸ τῆς ΖΘ εὐϑείας πρὸς τῷ Ζ σημείῳ. 
ἐὰν γὰρ τῇ δοϑείσῃ ἴσην ϑῶμεν τὴν ZA καὶ διὰ τοῦ Κὶ 
τῇ 4E παράλληλον ἀγάγωμεν, συμπεσεῖται τῇ τομῇ, 
ὥσπερ καὶ ἡ διὰ τοῦ Θ ἀπεδείχϑη συμπίπτουσα τῇ 
τομῇ κατὰ τὰ M, N σημεῖα᾽ ὥστε ἄγεταί τις εὐϑεῖα 
συμπίπτουσα τῇ τομῇ παράλληλος οὖσα τῇ 4Ε ἀπο- 
λαμβάνουσα ἀπὸ τῆς ΖΗ εὐϑεῖαν ἴσην τῇ δοϑείσῃ 
πρὸς τῷ Ζ σημείῳ. 

9. 

Ev κῶνος ἐπιπέδῳ τμηϑῇ συμπίπτοντι μὲν éxovéga 
πλευρᾷ τοῦ διὰ τοῦ ἄξονος τριγώνου, μήτε δὲ παρὰ 
τὴν βάσιν ἠγμένῳ μήτε ὑπεναντίως, ἡ τομὴ οὐκ ἔσται 
κύκλος. 

ἔστω κῶνος, οὗ κορυφὴ μὲν τὸ Α' σημεῖον, βάσις 
ὃδὲ ὁ BI' κύκλος, καὶ τετμήσϑω ἐπιπέδῳ τινὶ μήτε 


2. MON] p, OMN V. 6. τομῆς] cp, τομῇ V. 
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BI' parallela ducatur ΚΘ, rectae autem ΖΕ par- 
allela MO N; itaque planum rectarum K 4, MN plano 
rectarum BI, 4E parallelum est [Eucl. XI, 15]. ita- 
que planum K 4MN circulus est [prop. IV]. et quon- 
iam puncta 2, E, M, N in plano secanti sunt, uerum 
eliam in superficie coni, in communi sectione sunt; 
quare ZZ E ad puncta M, N creuii. itaque crescente 
superficie coni planoque secanti ad cireulum K 4MNN 
etiam sectio ZZ E ad puncta M, NN creuit. similiter 
igitur demonstrabimus, si et superficies coni et planum 
secans in infinitum producantur, etiam sectionem 
MAZEN in infinitum crescere. 

et manifestum est, rectam quandam a ZO recta 
ad Z punctum rectam euiuis datae rectae aequalem 
abseisuram esse. nam si Ζῇ rectae datae aequalem 
ponimus et per A rectae 71 E parallelam ducimus, cum 
sectione concurret, sicut etiam rectam per Θ᾽ ductam 
cum sectione in punctis M, NN concurrere demon- 
sirauimus. ergo rect&à quaedam cum sectione con- 
currens rectae 7/E parallela ducitur, quae a ZH ad 
punctum Z rectam datae aequalem abscindat. 


IX. 


Si conus plano secatur cum uiroque latere trian- 
guli per axem positi concurrenti, sed neque basi par- 
allelo neque e contrario ducto, sectio circulus non erit. 

sib conus, cuius uertex sit 4 punctum, basis autem 
cireulus BI', et secetur plano neque basi parallelo 
neque e contrario posito, quod in superficie sectionem 
efficiat lineam Z4K E. dico, lineam ZKE circulum 


non esse. 
Apollonius, ed. Heiberg. 8 
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παραλλήλῳ ὄντι τῇ βάσει μήτε ὑπεναντίως, καὶ ποιείτω 
τομὴν ἐν τῇ ἐπιφανείᾳ τὴν AK E γραμμήν. λέγω. ὅτι 
ἡ A4KE γραμμὴ οὐκ ἔσται κύκλος. 

εἰ γὰρ δυνατόν, ἔστω, καὶ συμπιπτέτω τὸ τέμνον 
ἐπίπεδον τῇ βάσει, καὶ ἔστω τῶν ἐπιπέδων κοινὴ τομὴ 
ἢ ZH, τὸ δὲ κέντρον τοῦ ΒΓ xíxAov ἔστω τὸ O, καὶ 
ἀπ᾿ αὐτοῦ κάϑετος ἤχϑω ἐπὶ τὴν ZH ἡ ΘΗ, καὶ ἐκ- 
βεβλήσϑω διὰ τῆς HO καὶ τοῦ ἄξονος ἐπίπεδον καὶ 
ποιείτω τομὰς ἐν τῇ κωνικῇ ἐπιφανείᾳ τὰς ΒΑ͂, 4Γ 
εὐθείας. ἐπεὶ οὖν τὰ 4, E, H σημεῖα ἔν τε τῷ διὰ 
τῆς Ζ4ΚΕ ἐπιπέδῳ ἐστίν, ἔστι δὲ καὶ ἐν τῷ διὰ τῶν 
4, B, I, τὰ ἄρα 41, E, Η σημεῖα ἐπὶ τῆς κοινῆς τομῆς 
τῶν ἐπιπέδων ἐστίν" εὐθεῖα ἄρα ἐστὶν ἡ Η ΕΖ. εἰλήφϑω 
δή τι ἐπὶ τῆς ΖΩ͂ ΚΕ γραμμῆς σημεῖον τὸ K, καὶ διὰ 
τοῦ Καὶ τῇ ZH παράλληλος ἤχϑω ἡ Κὶ 4' ἔσται δὴ ἴση 
ἡ ΚΜ τῇ MA. ἡ ἄρα 4 E διάμετρός ἐστι τοῦ Z4 K Δ 
κύκλου. ἤχϑω δὴ διὰ τοῦ M τῇ ΒΓ παράλληλος ἡ 
NM&A: ἔστι δὲ καὶ ἡ ΚΑ τῇ ΖΗ παράλληλος" ὥστε 
τὸ διὰ τῶν NA, ΚΜ ἐπίπεδον παράλληλόν ἐστι τῷ 
διὰ τῶν BI, ΖΗ, τουτέστι τῇ βάδει, καὶ ἔσταν v τομὴ 
κύκλος. ἔστω ὁ ΝΚΙ. καὶ ἐπεὶ ἢ ΖΗ τῇ BH πρὸς 
ὀρϑάς ἐστι, καὶ ἢ ΚΜ τῇ ΝΕ πρὸς ὀρϑάς ἐστιν" ὥστε 
τὸ ὑπὸ τῶν ΝΜΗ͂ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς KM. ἔστι 
0b τὸ ὑπὸ τῶν ΩΑ͂ ΜΕ ἴσον τῷ ἀπὸ τῆς ΚΜ’ κύκλος 
γὰρ ὑπόκειται ἡ 4 ΚΕ. γραμμή, καὶ διάμετρος αὐτοῦ 
ἡ 4Ε. τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν ΝΜ ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ 4 ME. 
ἔστιν ἄρα ὡς MN πρὸς M 4, οὕτως ἡ ΕΜ πρὸς ΜΗ. 
ὅμοιον ἄρα ἐστὶ τὸ Z4MN τρίγωνον τῷ &ME τρι- 
γώνῳ., καὶ ἡ ὑπὸ ΔΙ ΝΜ γωνία ἴση ἐστὶ τῇ ὑπὸ ΜΕΞ. 


16. 4dKAE] 4KEA p. 20. BI'] p, corr. ex B m. 2 V. 
231. 6] cp; om. V. 28. ἐστί] c, ἐστίν V. 
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nam si fieri potest, sit, et planum secans cum basi 
coneurrat, communisque planorum sectio sit ΖΗ, cen- 
irum autem circuli BI'sit Θ, et ab eo ad ZH perpen- 
dicularis ducatur 6 H, et 
per HO axemque planum 
ducatur, quod in super- 
ficie conica sectiones ef- 
ficiat rectas B 4, AT. iam 
quoniam puncta Z, E, H 
et in plano per ZKE 
et in plano per 4, B, Γ 
sunt, puncta 4, E, H in 
communi planorum sec- 
lione sunt; quare HE 4 
recta est [Eucl XI, 3]. sumatur igitur in linea 
Z4KE punctum aliquod K, et per K rectae ZH par- 
allela ducatur K 4; ent igitur [prop. VII] K M — M A. 
itaque ΖΕ diametrus est circeuh ZKELZA [prop: VII 
coroll] iam igitur per M rectae BI' parallela duca- 
iur ΝΜ. uerum etiam Καὶ rectae ZH parallela 
est; quare planum rectarum N 3, K M plano rectarum 
BI, ZH parallelum est, hoc est basi [Eucl. XI, 15], 
et sectio circulus erit [prop. IV]. sit NK,5. et quon- 
iam ZH ad BH perpendicularis est, etiam K M ad 
ΝΞ perpendicularis est [Eucl. XT, 10]; quare N M»« MX 
— KM?*. uerum 4M»« ME — KM?; supposuimus 
enim, lineam ZKEZA circulum esse et Z1 E eius dia- 
metrum. itaque NM »« ME -— 4M»« ME. quare 
MN:M4-— EM: ΜΕ. itaque Δ ΦΜΝ Δ ΞΜΕ 
et, ΔΝΜπει ΜΕ. est autem [Z2NM — [ 48: 
nam NA rectae BI' parallela est. quare etiam 
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ἀλλὰ ἡ ὑπὸ 4NM γωνία τῇ ὑπὸ 4BI^ ἐστιν & 
παράλληλος γὰρ ἡ NE τῇ BI" καὶ ἡ ὑπὸ ABI ἢ 
ἴση ἐστὶ τῇ ὑπὸ MES. ὑπεναντία ἄρα ἐστὶν ἢ vou 
ὅπερ οὐχ ὑπόκειται. οὐκ ἄρα κύκλος ἐστὴν ἡ AK 
γραμμή. 


) 


ε΄. 

᾿ΕἘὰν ἐπὶ κώνου τομῆς ληφϑῇ δύο σημεῖα, ἡ μ 
ἐπὶ τὰ σημεῖα ἐπιξευγνυμένη εὐϑεῖα ἐντὸς πεσεῖται τὶ 
τομῆς, ἡ δὲ ἐπ᾽ εὐθείας αὐτῇ ἐκτός. 

ἔστω κῶνος, οὗ κορυφὴ μὲν τὸ Α͂ σημεῖον, βάσ 
δὲ ὁ ΒΓ κύκλος, καὶ τετμήσϑω ἐπιπέδῳ διὰ τοῦ ἄξονο 
καὶ ποιείτω τομὴν τὸ 48ΒΓ τρίγωνον. τετμήσϑω ὃ 
καὶ ἑτέρῳ ἐπιπέδῳ, καὶ ποιείτω τομὴν ἐν τῇ τοῦ κώνο 
ἐπιφανείᾳ τὴν 4ΕΖ γραμμήν, καὶ εἰλήφϑω ἐπὶ τί 
ΖΕΖ2Ζ δύο σημεῖα τὰ Η, Θ. λέγω, ὅτι Υ μὲν ἐπὶ τ 
H, Θ ἐπιξευγνυμένη εὐθεῖα ἐντὸς πεσεῖται τῆς AE 
γραμμῆς, ἡ δὲ ἐπ᾽ εὐθείας αὐτῇ ἐκτός. 

ἐπεὶ γὰρ κῶνος, οὗ κορυφὴ μὲν τὸ 44 σημεῖοι 
βάσις δὲ ὁ ΒΓ κύκλος, τέτμηται ἐπιπέδῳ διὰ τοῦ &Eovo 
εἴληπται δέ τινα σημεῖα ἐπὶ τῆς ἐπιφανείας αὐτοῦ τ 
Η, Θ, ἃ μή ἐστιν ἐπὶ τῆς πλευρᾶς τοῦ διὰ τοῦ ἄξονι 
τριγώνου, καὶ ἡ ἀπὸ τοῦ Η ἐπὶ τὸ O ἐπιξευγνυμέν 
εὐθεῖα μὴ νεύῃ ἐπὶ τὸ 4, ἡ ἄρα ἐπὶ τὰ H, Θ ἐκ 
ξευγνυμένη εὐθεῖα ἐντὸς πεσεῖται τοῦ κώνου καὶ ἡ à 
εὐθεία αὐτῇ ἐκτός" ὥστε καὶ τῆς 4ΖΕ τομῆς. 


, 


ια΄. 
Eàv κῶνος ἐπιπέδῳ τμηϑῇ διὰ τοῦ ἄξονος, τμηϑ 
0à καὶ ἑτέρῳ ἐπιπέδῳ τέμνοντι τὴν βάσιν τοῦ κώνο 
15. τὰ] (pr) cp, corr. ex τῇ m. 2 V. 16. 4EZ]]| 


Z V. 22. τριγώνου] τοῦ τριγώνου V; corr. p. — 98. μή]! 
supra scr. m. 2 V, οὐ p. 


CONICORUM LIBER I. 9d 


L ΒΓ πε. MES.  iaque seclio e conirario est 
[prop. V]; quod contra hypothesim est. ergo linea 4 K E 
ceireulus non est. 


X. 


Si in sectione coni duo puncta sumuntur, recta ad 
puncta ducta intra sectionem cadit, in directum autem 
producta extra. 

sit conus, cuius uertex sit 44 punctum, basis autem 
circulus BI, el per axem plano secetur, quod sectio- 
nem efficiat 4BI' triangulum. iam 
alio quoque plano secetur, quod in 
superficie coni sectionem efficiat li- 
neam Z/EZ, et in Z4EZ duo puncta 
sumantur H, €. dico, rectam ad 
H, O0 ductam intra lineam ZEZ 
cadere, in directum autem productam 
exira. 

nam quoniam conus, cuius uertex est 4 punctum, 
basis autem cireulus BI', plano per axem sectus est, 
ei in superficie eius sumpta sunt puncta quaedam H, 6, 
quae in latere trianguli per axem positi non sunt, et 
recta ab H ad Θ ducta ad 4 non cadit, recta ad H, € 
ducta inira conum cadet, in directum autem producta 
exira [prop. II]. ergo etiam intra sectionem ZZE, 
producta autem extra eam. 


XI. 


Si conus per axem plano secatur et alio quoque 
plano secatur, quod basim coni secundum rectam ad 
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κατ᾽ εὐθεῖαν πρὸς ὀρθὰς οὖσαν τῇ βάσει τοῦ διὰ τοῦ 
ἄξονος τριγώνου, ἔτι δὲ ἡ διάμετρος τῆς τομῆς παρ- 
ἄλληλος ἡ μιᾷ πλευρᾷ τοῦ διὰ τοῦ ἄξονος τριγώνου, 
ἥτις ἂν ἀπὸ τῆς τομῆς τοῦ κώνου παράλληλος ἀχϑῇ 
τῇ κοινῇ τομῇ τοῦ τέμνοντος ἐπιπέδου καὶ τῆς βάσεως 
τοῦ κώνου μέχρι τῆς διαμέτρου τῆς τομῆς, δυνήσεται 
τὸ περιεχόμενον ὑπό τε τῆς ἀπολαμβανομένης ὑπ᾽ αὐτῆς 
ἀπὸ τῆς διαμέτρου πρὸς τῇ κορυφῇ τῆς τομῆς καὶ ἄλλης 
τινὸς εὐθείας, ἢ λόγον ἔχει πρὸς τὴν μεταξὺ τῆς τοῦ 
κώνου γωνίας καὶ τῆς κορυφῆς τῆς τομῆς, ὃν τὸ τετρά- 
yovov τὸ ἀπὸ τῆς βάσεως τοῦ διὰ τοῦ ἄξονος τρι- 
γώνου πρὸς τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τῶν λοιπῶν τοῦ 
τριγώνου δύο πλευρῶν καλείσθω δὲ ἡ τοιαύτη τομὴ 
παραβολή. 

ἔστω κῶνος, οὗ τὸ Α σημεῖον κορυφή, βάσις δὲ 
ὁ ΒΓ κύκλος, καὶ τετμήσϑω ἐπιπέδῳ διὰ τοῦ ἄξονος, 
καὶ ποιείτω τομὴν τὸ ABI' τρίγωνον, τετμήσϑω δὲ 
καὶ ἑτέρῳ ἐπιπέδῳ τέμνοντι τὴν βάσιν τοῦ κώνου κατ᾽ 
εὐθεῖαν τὴν ΔΕ πρὸς ὀρθὰς οὖσαν τῇ ΒΓ, καὶ ποιείτω 
τομὴν ἐν τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ κώνου τὴν 4ΖΕ, ἡ δὲ 
διάμετρος τῆς τομῆς ἡ ΖΗ παράλληλος ἔστω μιᾷ πλευρᾷ 
τοῦ διὰ τοῦ ἄξονος τριγώνου τῇ 4Γ, καὶ ἀπὸ τοῦ Ζ 
σημείου τῇ ΖΗ εὐϑείᾳ πρὸς ὀρθὰς ἤχϑω ἡ ZO, καὶ 
πεποιήσϑω, ὡς τὸ ἀπὸ ΒΓ πρὸς τὸ ὑπὸ BAI, οὕτως 
ἡ ΖΘ πρὸς Z A4, καὶ εἰλήφϑω τι σημεῖον ἐπὶ τῆς τομῆς 
τυχὸν τὸ K, καὶ διὰ τοῦ K τῇ 44 E παράλληλος ἡ K A. 
λέγω, ὅτι τὸ ἀπὸ τῆς K 4 ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν ΘΖ A. 

ἤχϑω γὰρ διὰ τοῦ 4 τῇ ΒΓ παράλληλος ἡ MN: 
ἔστι δὲ καὶ ἡ ΚΑ τῇ 4Ε παράλληλος: τὸ ἄρα διὰ 


14. Mg. m. rec. ..... oA ... V. 24. πεποιήσθω) cp; 
πεποιείσϑω V, corr. m. 2. 
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basim trianguli per axem positi perpendicularem secat, 
et si praeterea diametrus sectionis lateri alterutri 
trianguli per axem positi parallela est, quaelibet recta, 
quae a sectione coni parallela ducitur communi sectioni 
plani secantis basisque coni, usque ad diametrum 
sumpta quadrata aequalis erit rectangulo comprehenso 
recta ex diametro ab ea ad uerticem abscisa sectionis 
aliaque quadam recta, quae ad rectam inter angulum 
coni uerticemque sectionis positam rationem habet, 
quam quadratum basis trianguli per axem positi ad 
rectangulum reliquis duobus lateribus trianguli com- 
prehensum; uocetur autem talis sectio parabola. 


Sit conus, cuius uertex sit Α΄ punctum, basis autem. 
BT' circulus, et per axem plano secetur, quod sectionem 
efficiat triangulum 44 BI, secetur 
autem alio quoque plano, quod 
basim coni secundum rectam 27 E 
secat ad BI' perpendicularem et 
in superficie coni sectionem efficit 
AZE, diametrus autem sectionis 
ZH parallela sit 4I' lateri tri- 
anguli per axem positi, et a 
puncto Z ad rectam ZH perpen- 
dicularis ducatur ΖΘ, et fiat ΒΓ": B4 2« AI'—Z0:Z 4, 
et in sectione punctum quodlibet K sumatur, et per Καὶ 
rectae 4) E parallela ducatur K 4. dico, esse 

Kf -—0Z»ZA. 


ducatur enim per 4 rectae BI" parallela MN. uerum 
etiam K 4 rectae Z1 E parallela est. itaque planum recta- 
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τῶν K 4, ΜΝ ἐπίπεδον παράλληλον ἐστι τῷ διὰ τῶν 
ΒΓ, AE ἐπιπέδῳ, τουτέστι τῇ βάσει τοῦ κώνου. τὸ 
ἄρα διὰ τῶν ΚΑ, ΜΝ ἐπίπεδον κύκλος ἐστίν, οὗ 
διάμετρος ἡ MN. καὶ ἔστι κάϑετος ἐπὶ τὴν MN ἡ 
ΚΑ, ἐπεὶ καὶ ἡ 4Ε ἐπὶ τὴν ΒΓ' τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν 
MAN ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς ΚΑ. καὶ ἐπεί ἐστιν, ὡς 
τὸ ἀπὸ τῆς ΒΓ πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν BAT, οὕτως ἡ ΘΖ 
πρὸς ΖΑ. τὸ δὲ ἀπὸ τῆς ΒΓ πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν BAT 
λόγον ἔχει τὸν συγκείμενον ἔκ τε τοῦ, ὃν ἔχει ἡ ΒΓ 
πρὸς ΓΑ͂ καὶ ἡ ΒΓ πρὸς B4, ὁ ἄρα τῆς ΘΖ πρὸς 
ZA λόγος σύγκειται ἐκ τοῦ τῆς ΒΓ πρὸς ΓΑ͂ καὶ τοῦ 
τῆς ΓΒ πρὸς ΒΑ. ἀλλ᾽ ὡς μὲν ἡ ΒΓ πρὸς ΓΑ͂, οὕτως 
ἡ ΜΝ πρὸς NA, τουτέστιν ἡ MA πρὸς 4Z, ὡς δὲ 
ἡ ΒΓ πρὸς Β4, οὕτως ἣ ΜΝ πρὸς MA, τουτέστιν ἡ 
AM πρὸς MZ, καὶ λοιπὴ ἡ NA πρὸς ΖΑ. ὃ ἄρα τῆς 
ΘΖ πρὸς Ζ 4 λόγος σύγκειται ἐκ τοῦ τῆς ΜΖ πρὸς 4Ζ 
καὶ τοῦ τῆς ΝΖ πρὸς Ζ4. ὁ δὲ συγκείμενος λόγος ἐκ 
τοῦ τῆς MA πρὸς AZ καὶ τοῦ τῆς AN πρὸς ΖΑ͂ ὃ 
τοῦ ὑπὸ MAN ἐστι πρὸς τὸ ὑπὸ “24. ὡς ἄρα ἡ ΘΖ 
πρὸς Z 4, οὕτως τὸ ὑπὸ MAN πρὸς τὸ ὑπὸ AZ Α. ὡς δὲ 
ἡ ΘΖ πρὸς Z.A4, τῆς ZA κοινοῦ ὕψους λαμβανομένης 
οὕτως τὸ ὑπὸ ΘΖ 4 πρὸς τὸ ὑπὸ 4Z.4' ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ 
MAN πρὸς τὸ ὑπὸ 4Ζ44, οὕτως τὸ ὑπὸ ΘΖ.“ πρὸς 
τὸ ὑπὸ 4Ζ.. ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ ὑπὸ MAN τῷ ὑπὸ 
ΘΖ... τὸ δὲ ὑπὸ MAN ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς Kt 
καὶ τὸ ἀπὸ τῆς ΚΑ ἄρα ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν ΘΖ 4. 

1. παράλληλον --- 8. ἐπίπεδον! bis V (in repetitione τῷ διά 
lin. 1 Dis) corr. m. 2. 13. NA] evp et e corr. (et m. 9 et 
m. rec) V. 14. MA] p, M corr. ex N m. 2 V. 16. ἡ] cp, 
m. 9 V. 18. rov] (alt.) om. V, corr. Halley. 28. οὕτως 


— 924. AZA] om. V, corr. Memus. 25. 6Z4] "e AZ V, corr.p 
(rov OZ, Z4). 
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rum K 4, ΜΝ plano rectarum BI, 4 Εἰ parallelum est 
[Eucl. XI, 15], hoc est basi coni. quare planum rec- 
tarum K 4, MN circulus est, cuius diametrus est MN 
[prop. IV]. et ΚΩ4 ad MNN perpendicularis est, quia 
etiam ΖΕ ad BI' perpendicularis [Eucl. XI, 10]; quare 
MA» AN — K*. et quoniam est 
BI?*: BA»« AI'— 0Z:Z4A, 
el est 
BI*:BA4 »« AI'— (BI':I'4) »« (ΒΓ: B4), 
t GZ2:Z4-(BI:I'4)»« (ΓΒ: BA). 
uerum 
BDI:DI'4-—MN:NA4-—MA:AZ [Eucl. VI, 4] 

et 
BD:B4— MN:MA— AM:MZ[ib.] — NA:ZA 
[Eucl. VI, 2]. quare 

02:24 -— (MA: AZ) »«(NA:Z A). 
est autem 
(MA: AZ) »« (AN:ZA4) — MAS AN: AZ» Z A. 


quare 
0Z2:Z4-— MA»« AN: AZ »« Z 4. 


est autem Z4 communi altitudine sumpta 
0Z2:Z4-—0Z»«Z4: AZ» Z4. 
itaque 
MA? AN: AZ5« ZA — 0Z5« Z4: AZ »« Z A. 
itaque 
MA?» AN — 0Z»« Z4 [πο]. V, 9]. 
uerum MÁA»« AN — Κα 43, quare etiam 
K f? — 027A. 
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καλείσϑω δὲ ἡ μὲν τοιαύτη τομὴ παραβολή, ἡ δὲ 
ΘΖ παρ᾽ ἣν δύνανται αἴ καταγόμεναι τεταγμένως ἐπὶ 
τὴν ΖΗ διάμετρον, καλείσϑω δὲ καὶ ὀρϑία. 


ιβ΄. 

᾿Εὰν κῶνος ἐπιπέδῳ τμηϑῇ διὰ τοῦ ἄξονος, τμηϑῇ 
δὲ καὶ ἑτέρῳ ἐπιπέδῳ τέμνοντι τὴν βάσιν τοῦ κώνου 
xaT εὐθεῖαν πρὸς ὀρθὰς οὖσαν τῇ βάσει τοῦ διὰ τοῦ 
ἄξονος τριγώνου, καὶ ἡ διάμετρος τῆς τομῆς ἐκβαλ- 
λομένη συμπίπτῃ μιᾷ πλευρᾷ τοῦ διὰ τοῦ ἄξονος 
τριγώνου ἐκτὸς τῆς τοῦ κώνου κορυφῆς, ἥτις ἂν ἀπὸ 
τῆς τομῆς ἀχϑῇ παράλληλος τῇ κοινῇ τομῇ τοῦ 
τέμνοντος ἐπιπέδου καὶ τῆς βάσεως τοῦ κώνου. ἕως 
τῆς διαμέτρου τῆς τομῆς δυνήσεταί τι χωρίον πα- 
ρακείμενον παρά τινα εὐθεῖαν, πρὸς ἣν λόγον ἔχει ἡ 
ἐπ’ εὐθείας μὲν οὖσα τῇ διαμέτρῳ τῆς τομῆς, ὑὕπο- 
τείνουσα δὲ τὴν ἐκτὸς τοῦ τριγώνου γωνίαν, ὃν τὸ 
τετράγωνον τὸ ἀπὸ τῆς ἠγμένης ἀπὸ τῆς κορυφῆς τοῦ 
κώνου παρὰ τὴν διάμετρον τῆς τομῆς ἕως τῆς βάσεως 
τοῦ τριγώνου πρὸς τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τῶν τῆς 
βάσεως τμημάτων, ὧν ποιεῖ ἡ ἀχϑεῖσα, πλάτος ἔχον 
τὴν ἀπολαμβανομένην ὑπὶ αὐτῆς ἀπὸ τῆς διαμέτρου 
πρὸς τῇ κορυφῇ τῆς τομῆς, ὑπερβάλλον εἴδει ὁμοίῳ 
τε καὶ ὁμοίως κειμένῳ τῷ περιεχομένῳ ὑπό τε τῆς 
ὑποτεινούσης τὴν ἐκτὸς γωνίαν τοῦ τριγώνου καὶ τῆς 
παρ᾿ ἣν δύνανται αἵ καταγόμεναι" καλείσϑω δὲ ἢ 
τοιαύτη τομὴ ὑπερβολή. 

ἔστω κῶνος, οὗ κορυφὴ μὲν τὸ 4 σημεῖον, βάσις 
0b ὁ BI' κύκλος, καὶ τετμήσϑω ἐπιπέδῳ διὰ τοῦ 


4, ιβ΄ p, om. V, m.2 v. 16. εὐθείας] comp. V. μένουσαν, 
corr. Command. 
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uocetur autem talis sectio parabola, ΘΖ autem recta 
parametrus rectarum ad ZH diametrum ordinate duc- 
larum, uocetur autem etiam latus rectum. 


XII. 


$1 conus per axem plano secatur, secatur autem 
alio quoque plano, quod basim coni secundum rectam 
secat ad basim trianguli per axem positi perpendicu- 
larem, et diametrus sectionis producta cum latere 
aliquo trianguli per axem positi extra ueritcem coni 
concurrit, quaelibet recta, quae ἃ sectione ducitur 
parallela communi sectioni plani secantis basisque coni, 
ad diametrum sectionis sumpta quadrata aequalis erit 
spatio cuidam rectae adplicato, ad quam recta in 
producta diametro sectionis posita, subtendens autem 
sub angulo irianguli extrinsecus posito, rationem 
habet, quam quadratum rectae a uertice coni ad basim 
irianguli diametro sectionis parallelae ductae ad rect- 
angulum comprehensum partibus basis, quas efficit 
recía ducta, latitudinem habens rectam ab ea ex 
diametro ad uerticem sectionis abscisam, excedens 
figura simili similiterque posita rectangulo comprehenso 
recta sub angulo trianguli extrinsecus posito subtendenti 
parametroque; uocetur autem talis sectio hy perbola. 

sib conus, culus uertex sib ^44 punctum, basis autem 
circulus B I, et per axem plano secetur, quod sectionem 
efficiat 4BI' triangulum, secetur autem alio quoque 
plano basim coni secanti secundum rectam ΖΕ ad ΒΓ 
basim trianguli A4BI' perpendicularem, et in super- 
ficlie coni sectionem efficiat lineam Z/ZE, diametrus 
autem sectionis ZH producta cum AAT' latere trianguli 
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ἄξονος, καὶ ποιείτω τομὴν τὸ 4 ΒΓ τρίγωνον, τετμήσϑω 
δὲ καὶ ἑτέρῳ ἐπιπέδῳ τέμνοντι τὴν βάσιν τοῦ κώνου 
κατ᾽ εὐθεῖαν τὴν 4 E πρὸς ὀρϑὰς οὖσαν τῇ BI^ βάσει 
τοῦ 4 ΒΓ τριγώνου, καὶ ποιείτω τομὴν ἐν τῇ ἐπιφανείᾳ 
τοῦ κώνου τὴν AZ E γραμμήν, ἡ δὲ διάμετρος τῆς τομῆς 
ἡ ΖΗ ἐκβαλλομένη συμπιπτέτω μιᾷ πλευρᾷ τοῦ ABT 
τριγώνου τῇ 4Γ ἐκτὸς τῆς τοῦ κώνου κορυφῆς κατὰ 
τὸ O, καὶ διὰ τοῦ 4 τῇ διαμέτρῳ τῆς τομῆς τῇ ΖΗ 
παράλληλος ἤχϑω ἡ AK, καὶ τεμνέτω τὴν BI, καὶ 
ἀπὸ τοῦ Ζ τῇ ΖΗ πρὸς ὀρϑὰς ἤχϑω ἡ ZA, καὶ 
πεποιήσϑω, ὡς τὸ ἀπὸ ΚΑ πρὸς τὸ ὑπὸ BKI', οὕτως 
ἡ Z0 πρὸς Z A, καὶ εἰλήφϑω τι σημεῖον ἐπὶ τῆς τομῆς 
τυχὸν τὸ Μ, καὶ διὰ τοῦ Μ τῇ 4Ε παράλληλος 
ἤχϑω ἡ ΜΝ, διὰ δὲ τοῦ Ν τῇ ZA παράλληλος ἡ 
NOR, καὶ ἐπιξευχϑεῖσα ἡ 0.4 ἐκβεβλήσθω ἐπὶ τὸ A, 
καὶ διὰ τῶν 4, EL τῇ ΖΝ παράλληλοι ἤχϑωσαν αἴ 
40, ΞΠ. λέγω, ὅτι ἡ ΜΝ δύναται τὸ ΖΗ, ὃ παρά- 
κειται παρὰ τὴν ZA πλάτος ἔχον τὴν ΖΝ ὑπερβάλλον 
εἶδει τῷ 458 ὁμοίῳ ὄντι τῷ ὑπὸ τῶν ΘΖ 4. 

ἤχϑω γὰρ διὰ τοῦ Ν τῇ ΒΓ παράλληλος ἡ PN X 
ἔστι δὲ καὶ ἡ NM τῇ 4E παράλληλος: τὸ ἄρα διὰ 
τῶν ΜΝ, ΡΣ ἐπίπεδον παραάλληλόν ἐστι τῷ διὰ τῶν 
ΒΓ, AE, τουτέστι τῇ βάσει τοῦ κώνου. ἐὰν ἄρα 
ἐχβληϑῇ τὸ διὰ τῶν ΜΝ, ΡΣ ἐπίπεδον, ἡ τομὴ 
κύκλος ἔσται, οὗ διάμετρος ἣ ΡΝΣ. καὶ ἔστιν ἐπὶ 
αὐτὴν κάϑετος ἡ MN: τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν ΡΝΣ ἴσον 
ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς ΜΝ. καὶ ἐπεί ἐστιν, ὡς τὸ ἀπὸ AK 
πρὸς τὸ ὑπὸ ΒΚΓ, οὕτως ἢ ZO πρὸς Z4, ὁ ὃὲ τοῦ 

2. Ante τέμνοντι del. διὰ τοῦ ἄξονος m. 1 V. — 11. πε- 


ποιείσθω V,corr.p. ΚΑ], KAV,corr.m.2v. 165. NOE] p; 
OS corr. ex $5 post ras. unius litt. V, 9,5 supra scr. Ν m. ὃ v. 
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ΑΒΓ extra uerticem coni concurrat in 0, et per 4 
diametro sectionis ZH parallela ducatur 4 K secetque 
BI, eta Z ad ZH perpendicu- 
laris ducatur Z 4, fiatque 
K4:BK»« KDI-—2908:Z4A, 

οὐ in sectione sumatur punctum 
aliquod M, et per M rectae 4E 
parallela ducatur MN, per N 
autem rectae Ζ 4 parallela NO, 
et ducta 6.4 producatur ad X, 
et per puncta 4, & rectae ΖΝ 
parallelae ducantur 40, &II. dico, 
esse MN? — Z E, quod rectae Z.4 
adplicatum est latitudinem habens ΖΝ et excedens 
figura ΔΕ simili rectangulo ΘΖ »« Z4 [Eucl. I, 26]. 

dueatur enim per N rectae BI' parallela PN 2; 
est autem etiam ΝΜ rectae ΖΕ parallela; quare 
planum rectarum MN, PZ/ plano rectarum ΒΓ, 4E 
parallelum est [Eucl XI, 15], hoc est basi coni  ita- 
que ducto plano rectarum MN, PZ/ sectio circulus 
erit, cuius diametrus est PN Z [prop. IV]. et ad eam 
perpendicularis es& ΜΝ. itaque PN 5« ΝΣ — ΜΝ". 
ei quoniam est 


AK*: BK »« KT — Z0:ZA, 


et est 
AK* ΒΚ; KT — (AK: KT) »« (AK: KB), 
erit etiam 
Z0:Z4-—(A4K: KT) »« (AK: KB). 
est autem 
AK: KT — 0H: HI — 6N:NZ [Eud. VI, 4] 
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loq ὥστε xal ἣ HO τῇ 00. ἡ ἄρα OH ἐκβαλλο- 
μένη ἕως τοῦ ἑτέρου μέρους τῆς τομῆς δίχα τέμνεται 
ὑπὸ τῆς 40. 


, 


ιδ΄. 

Ἐὰν διὰ τῆς διχοτομίας τῆς πλαγίας πλευρᾶς τῶν 
ἀντικειμένων ἀχϑῇ τις εὐϑεῖα παρὰ τεταγμένως κατ- 
qyuévqv, διάμξτρος ἔσται τῶν ἀντικειμένων συξυγὴς 
τῇ προὐπαρχούσῃ διαμέτρῳ. 

ἔστωσαν ἀντικείμεναι, ὧν διάμετρος ἡ AB, καὶ 
τετμήσϑω δίχα ἡ AB κατὰ τὸ I, καὶ διὰ τοῦ D ἤχϑω 
παρὰ τεταγμένως κατηγμένην ἡ ΓΖ. λέγω, ὅτι διά- 
μετρός ἐστιν ἡ DI'4 συξυγὴς τῇ 48. 

ἔστωσαν γὰρ παρ᾽ ἃς δύνανται αἱ καταγόμεναι a 
AE, ΒΖ εὐϑεῖαι, καὶ ἐπιξευχϑεῖσαι αἱ AZ, BE éx- 
βεβλήσϑωσαν, καὶ εἰλήφϑω τι ἐπὶ τῆς ἑτέρας τῶν τομῶν 
τυχὸν σημεῖον τὸ H, καὶ διὰ μὲν τοῦ Η τῇ AB παρ- 
ἄλληλος ἤχϑω ἡ ΗΘ, ἀπὸ δὲ τῶν H, Θ κατήχϑωσαν 
τεταγμένως αἱ ΗΚὶ, 04, διὰ δὲ τῶν K, 4 ταῖς AE, ΒΖ 
παράλληλοι ἤχϑωσαν αἱ KM, 4Ν. ἐπεὶ οὖν ἴση ἐστὶν 


ἡ ΗΚ τῇ ΘΑ, ἴσον ἄρα καὶ τὸ ἀπὸ τῆς ΗΚ τῷ ἀπὸ 


τῆς 0 4. ἀλλὰ τὸ μὲν ἀπὸ τῆς ΗΚ ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ 
τῶν AK M, τὸ δὲ ἀπὸ τῆς O.4 ἴσον τῷ ὑπὸ τῶν BAN: 


τὸ ἄρα ὑπὸ ΑΚΜ ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ BAN. καὶ ἐπεὶ 


2b 


ἴση ἐστὶν ἡ AE τῇ ΒΖ, ἔστιν ἄρα, ὡς ἡ AE πρὸς 48, 
οὕτως ἡ ΒΖ πρὸς B.4. ἀλλ᾽ ὡς μὲν ἡ AE πρὸς 48, 
οὕτως ἡ ΜΚ πρὸς KB, ὡς δὲ ἡ ΖΒ πρὸς ΒΑ, οὕτως 
q NA πρὸς 44. καὶ ὡς ἄρα ἡ ΜΚ πρὸς ΚΒ, οὕτως 


1. j|(pr) p, om. V. 4.:s'] p, om. V, m.2 v. 6. παρα- 
τεταγμένως κατηγμένη V; corr. Halley. 11. παρατεταγμένως 
κατηγμένη V; corr. Halley. 21. ἴσον] om. V; corr. p. 


CONICORUM LIBER 1. 41 


^ AK: KB—ZH:HB-—ZN:NP [ib.. 
itaque 

6Z:Z4-——(0N:N2)»«(ZN:NP). 
est autem 
(ON:NZ)»«(ZN:NP)—- 0N»« NZ: ZN»« NF. 
quare 
ON» NZ:ZN»«NP-—02:Z4-—0N:N»&5 [ib.]. 
sumpta autem communi altitudine ZN est 

ΘΝ: ΝΞ ΞΞ ΘΝ»;»«ΝΖ: ΖΝ »« ΝΕ. 
quare etiam 
ON NZ: ZN o2 NP — 0N »« NZ: AN »« ΝΖ. 


itaque 
ΣΝ »« ΝΡ-- ΞΝ »« ΝΖ [0]. Υ, 91. 

demonstrauimus autem, esse 

MN'!—ZNNEP 
itaque etiam 

MN? — XN »« ΝΖ. 
uerum 

AN »« ΝΖ -- ΞΖ. 

ergo MN quadrata aequalis est rectangulo ΚΦ 2, quod 
rectae Z.4 adplicatum est latitudinem habens ΖΝ et 
excedens spatio 44,5 simili rectangulo 9 Z 4.  uocetur 
autem talis sectio hyperbola, 4Z autem parametrus 
rectarum ad ZH ordinate duclarum; uocetur autem 
eadem latus rectum, transuersum uero ΖΘ. 
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ἡ NA πρὸς viv 44. ἀλλ᾽ ὡς ἡ MK πρὸς τὴν KB, 
τῆς ΚΑ κοινοῦ ὕψους λαμβανομένης οὕτως τὸ ὑπὸ 
ΜΚΑ πρὸς τὸ ὑπὸ ΒΚ4,. ὡς δὲ ἡ NA πρὸς 44, 
τῆς B4 κοινοῦ ὕψους λαμβανομένης οὕτως τὸ ὑπὸ 
NAB πρὸς τὸ ὑπὸ 4118. καὶ ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ ΜΚΑ͂ 
πρὸς τὸ ὑπὸ BK 4, οὕτως τὸ ὑπὸ NAB πρὸς τὸ ὑπὸ 
4.4.8. καὶ ἐναλλάξ, ὡς τὸ ὑπὸ ΜΚΑ πρὸς τὸ ὑπὸ 
NAB, οὕτως τὸ ὑπὸ BK προς τὸ ὑπὸ A44B. καί 
ἐστιν ἴσον τὸ ὑπὸ ΜΚΑ τῷ ὑπὸ NAB' ἴσον ἄρα 
ἐστὶ καὶ τὸ ὑπὸ ΒΚΑ͂ τῷ ὑπὸ AAB: ἴαη ἄρα ἡ AK 
τῇ 4B. ἔστι δὲ καὶ ἡ AD τῇ ΓΒ ἴση" καὶ ὅλη ἄρα 
ἢ ΚΓ ὅλῃ τῇ LA ἴση ἐστέν᾽ ὥστε καὶ ἡ HÀ τῇ X0. 
ἡ ΗΘ ἄρα δίχα τέτμηται ὑπὸ τῆς Ξὶ ΓΖ" καί ἐστι παρ- 
ἄλληλος τῇ 4B: διάμετρος ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ EI συ- 
ξυγὴς τῇ 48. 


ὅροι β΄. 

Τῆς ὑπερβολῆς καὶ τῆς ἐλλείψεως ἑκατέρας ἡ διχο- 
τομία τῆς διαμέτρου κέντρον τῆς τομῆς καλείσϑω, q 
0b ἀπὸ τοῦ κέντρου πρὸς τὴν τομὴν προσπίπτουσα ἐκ 
τοῦ κέντρου τῆς τομῆς. : 

ὁμοέως δὲ xol τῶν ἀντικειμένων ἡ διχοτομία τῆς 
πλαγίας πλευρᾶς κέντρον καλείσϑω. 

ἡ δὲ ἀπὸ τοῦ κέντρου ἠγμένη παρὰ τεταγμένως 
κατηγμένην uécov τε λόγον ἔχουσα τῶν τοῦ εἴδους 
πλευρῶν καὶ δίχα τεμνομένη ὑπὸ τοῦ κέντρου δευτέρα 
διάμετρος καλείσϑω. 


3. NA] ev, NAuel MAV, KAp. 10. ἄρα] ἄρα καί Cp, 
ἄρα ἐστίν Eutocius. 18. EI'4] cv, I'ins. m. 1 V; ΖΡ p. 
21. ἀντιτικειμένων V; corr. cevp. — 28. παρατεταγμένως V, 
ut uulgo. 
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XIII. 


Si conus per axem plano secatur, secatur autem 
alio quoque plano, quod cum utroque latere trianguli 
per axem positi concurrit, sed neque basi coni parallelum 
ducitur neque e contrario, et si planum, in quo est 
basis coni, planumque secans concurrunt in recta 
perpendiculari aut ad basim trianguli per axem positi 
&ut ad eam productam, quaelibet recta, quae a sectione 
coni communi sectioni planorum parallela ducitur, ad 
diametrum sectionis sumpta quadrata aequalis erit 
spatio adplicato rectae cuidam, ad quam diametrus 
sectionis rationem habet, quam habet quadratum rectae 
& uertice coni diametro sectionis parallelae ductae us- 
que ad basim trianguli ad rectangulum comprehensum 
rectis ab ea ad latera trianguli abscisis, latitudinem 
habens rectam ab ea e diametro ad uerticem sectionis 
abscisam et figura deficiens simili similiterque posita 
rectangulo a diametro parametroque coiuprehenso; 
uocetur autem talis sectio ellipsis. 

sib conus, cuius uertex sib 44 punctum, basis autem 
BI circulus, et per axem plano secetur, quod sectionem 
efficiat. triangulum .4BI', secetur autem alio quoque 
plano, quod cum utroque latere trianguli per axem 
positi concurrat, sed neque basi coni parallelum neque 
e contrario ductum sit, et in superficie coni sectionem 
efficiat lineam 4, Ε; communis autem sectio plani 
secantis eiusque plani, in quo est basis coni, sit ZH 
ad BI' perpendicularis, diametrus autem sectionis sit 
EZ, et ab Ead EZ perpendicularis ducatur EO, per 


A4 autem rectae ΕΖ parallela ducatur ΑΚ, et fiat 
Apollonius, ed. Heiberg. 4 
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κοινὴ δὲ τομὴ τοῦ τέμνοντος ἐπιπέδου καὶ τοῦ, ἐν ᾧ 
ἐστιν ἡ βάσις τοῦ κώνου, ἔστω ἡ ΖΗ πρὸς ὀρϑὰς 
οὖσα τῇ ΒΓ, ἡ δὲ διάμετρος τῆς τομῆς ἔστω ἡ ΕΖ, 
καὶ ἀπὸ τοῦ E τῇ ΕΖ πρὸς ὀρϑὰς ἤχϑω ἡ EO, καὶ 
διὰ ἱτοῦ 4 τῇ Ez παράλληλος ἤχϑω ἡ AK, καὶ 
πεποιήσθω ὡς τὸ ἀπὸ AK πρὸς τὸ ὑπὸ ΒΚΓ, οὕτως 
ἡ 4E πρὺς τὴν EO, καὶ εἰλήφϑω τι σημεῖον ἐπὶ τῆς 
τομῆς τὸ 4, καὶ διὰ τοῦ A4 τῇ ΖΗ παράλληλος ἤχϑω 
ἡ ΑΜ. λέγω, ὅτι ἡ 4M δύναταί τι χωρίον, ὃ παρά- 
κειται παρὰ τὴν ΕΘ πλάτος ἔχον τὴν ΕΜ ἐλλεῖπον 
εἴδει ὁμοίῳ τῷ ὑπὸ τῶν ΖΗΘ. 

ἐπεξεύχϑω γὰρ ἡ 40, καὶ διὰ μὲν τοῦ M vij ΘΕ 
παράλληλος ἤχϑω ἡ MAN, διὰ δὲ τῶν O, E τῇ ΕΜ 
παράλληλοι ἤχϑωσαν αἴ ΘΝ, XO, καὶ διὰ τοῦ M τῇ 
ΒΓ παράλληλος ἤχϑω ἡ ΠΜΡ. ἐπεὶ οὖν ἡ ΠΡ τῇ 
ΒΓ' παράλληλός ἐστιν, ἔστι 0b καὶ ἡ AM τῇ ΖΗ 
παράλληλος, τὸ ἄρα διὰ τῶν AM, ΠΡ ἐπίπεδον παρ- 
ἀλληλόν ἐστι τῷ διὰ τῶν ΖΗ, ΒΓ ἐπιπέδῳ, τουτέστι 
τῇ βάσει τοῦ κώνου. ἐὰν ἄρα ἐκβληϑῇ διὰ τῶν 4M, 
ΠΡ ἐπίπεδον, ἡ τομὴ κύκλος ἔσται, οὗ διάμετρος ἡ 
ΠΡ. καί ἔστι κάϑετος ἐπ᾽ αὐτὴν ἡ 4Μ' τὸ ἄρα ὑπὸ 
τῶν II MP ἴδον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς 4M. καὶ ἐπεί ἐστιν, 
ὡς τὸ ἀπὸ τῆς ΑΚ πρὸς τὲ ὑπὸ τῶν ΒΚΓ, οὕτως 
ἡ ΕΖ πρὸς τὴν ΕΘ, ὁ δὲ τοῦ ἀπὸ τῆς AK πρὸς τὸ 
ὑπὸ τῶν ΒΚΓ λόγος σύγκειται ἐκ τοῦ, ὃν ἔχει v] AK 
πρὸς KB, καὶ ἡ ΑΚ πρὸς ΚΓ, ἀλλ᾽ ὡς μὲν ἡ AK 
πρὸς ΚΒ, οὕτως 9 ΕΗ πρὸς HB, τουτέστιν ἡ ΕΜ 
πρὸς ΜΠ, ὡς δὲ ἡ AK πρὸς ΚΙ, οὕτως ἡ 4H πρὸς 
ΗΓ, τουτέστιν ἡ 4M πρὸς MP, ὁ ἄρα τῆς zl πρὸς 


4. EO] e corr. m. 1 V. 6. πεποιείσϑω V; corr. p. 18. 
MEN]MMNSEV;corr. Command, 16. ἢ] (pr.) om. V; corr. p. 
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ΖΕ: E — AK? : BK 5 KI, et in sectione sumatur 
punctum aliquod 24, et per 4 rectae ZH parallela 
ducatur 4M. dico, 4M quadratam aequalem esse 
spatio rectae E adplicato, quod latitudinem habeat 
EM εἰ figura deficiat simili rectangulo ΖΕ »« ΕΘ. 


ducatur enim ΖΘ, et per M rectae Θ E parallela duca- 
iur MSN, per 6, 5 autem rectae E M parallelae ducantur 
ΘΝ, AO, et per M rectae ΒΓ parallela ducatur 77M P. 
jam quoniam ΠΡ reciae BI' parallela est, et etiam 
“ΑΜ reciae ZH parallela, planum rectarum 4M, ΠΡ 
plano rectarum ZH, BI' parallelum est [Eucl. XI, 15], 
hoc est basi coni. itaque si per .4.M, ΠΡ planum 
ducitur, sectio circulus erit, cuius diametrus erit ΠΡ 
[prop. IV]. et ad eam perpendicularis est 44.M; itaque 
erit 4 M? — II M »« MP. et quoniam est 

AK* : BK» ΚΓ — EA: EO, 

el esi 

AR? : BK»« KT —(AK: ΚΒ »« (AK: KI^, 
οὐ est 

AK:KB — EH:HB — EM:MII [Eucl. VI, 4]. 


4Κ:-: ΚΓ — AH: H1 — AM : MP [ib.], 
4* 
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τὴν ΕΘ λόγος σύγκειται ἔκ τε τοῦ τῆς EM πρὸς ΜΠ 
καὶ τοῦ τῆς ΔΜ πρὸς MP. ὁ δὲ συγκείμενος λόγος 
ἔκ τε τοῦ, ὃν ἔχει ἡ ΕΜ πρὸς ΜΠ, καὶ ἡ 4Μ πρὸς 
ΜΡ, ὃ τοῦ ὑπὸ τῶν ΕΜΖ ἐστι πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν 
IMP. ἔστιν ἄρα ὡς τὸ ὑπὸ τῶν ΕΜΖ πρὸς τὸ 
ὑπὸ τῶν ΠΜΡ, οὕτως ἡ 4E πρὸς τὴν ΕΘ, τουτέστιν 
ἢ 4M πρὸς τὴν MA. ὡς δὲ ἡ 4M πρὸς ΜΗ, τῆς 
ME κοινοῦ ὕψους λαμβανομένης οὕτως τὸ ὑπὸ ΖΜΕ 
πρὸς τὸ ὑπὸ ΞΜΕ. καὶ ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ 4 ME πρὸς 
τὸ ὑπὸ ΠΜΡ, οὕτως τὸ ὑπὸ 4 ME πρὸς τὸ ὑπὸ S M E. 
ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ ὑπὺ ΠΜΡ τῷ ὑπὸ Η͂ΜΕ. τὸ δὲ 
ὑπὸ IIMP ἴσον ἐδείχϑη τῷ ἀπὸ τῆς A4M'* καὶ τὸ 
ὑπὸ EME ἄρα ἐστὶν ἴσον τῷ ἀπὸ τῆς 4M. ἡ AM 
ἄρα δύναται τὸ ΜΟ, ὃ παράκειται παρὰ τὴν ΘΕ πλάτος 
ἔχον τὴν EM ἐλλεῖπον εἴδει τῷ ΟΝ ὁμοίῳ ὄντι τῷ 
ὑπὸ 4EO0. καλείσϑω δὲ ἡ μὲν τοιαύτη τομὴ ἔλλειψις, 
ἡ δὲ ΕΘ παρ᾽ ἣν δύνανται αἵ καταγόμεναι ἐπὶ τὴν 
ΖΕ τεταγμένως, ἡ δὲ αὐτὴ xol ὀρϑία, πλαγία δὲ 
ἡ EZ. 
ιδ΄. 

᾿Εξὰν αἵ κατὰ κορυφὴν ἐπιφάνειαι ἐπιπέδῳ τμηϑῶσι 
μὴ διὰ τῆς κορυφῆς, ἔσται ἐν ἑκατέρᾳ τῶν ἐπιφανειῶν 
τομὴ ἡ καλουμένη ὑπερβολή, καὶ τῶν δύο τομῶν ἤ 
τε διάμετρος T] αὐτὴ ἔσται, καὶ παρ᾽ ἃς δύνανται αἵ 


25 ἐπὶ τὴν διάμετρον καταγόμεναι παράλληλοι τῇ ἐν τῇ 


βάσει τοῦ κώνου εὐθείᾳ ἴσαι, καὶ τοῦ εἴδους ἡ πλα- 
γία πλευρὰ κοινη ἡ μεταξὺ τῶν κορυφῶν τῶν τομῶν" 
καλείσϑωσαν δὲ al τοιαῦται τομαὶ ἀντικείμεναι. 


4. ὃ τοῦ — 5. IIMP] bis V, corr. cep οὐ m.2 v. 20. ιδ΄] p, 
om.V, m.2v. 925. ἐπί] παρά Vp; corr. Halley. 26. εὐϑείᾳ]) 
ego, δὐθεῖαι V. 
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erit 
4 E: E — (EM: MII) »« (4M: MP). 
est autem 
(EM: MID) »«(AM: MP) — EM» MA: IIM»« MP. 
itaque 
EMIMA:IM-«MP-—ZE: E0—4M:MÀ 
[ib.]. sed sumpta communi altitudine M E est 
42M:MÀX-— 4M» ME: ΞΜ »« ME. 
quare eliam 
4M» ME: IIM» MP — AM» ME: EM »« ME. 
itaque 
IIM »« MP — 5M»« ME [Eucl. V, 9]. 
demonstrauimus autem, esse 
IM» MP— AM* 
quare eliam —, SM» ME — AM". 
ergo 4M quadrata aequalis est spatio MO ad ΘΕ 
adplicato, quod latitudinem habet EM et spatio ON 
deficit simili rectangulo 41 E »« EO; uocetur autem talis 
seclio ellipsis, ΕΘ autem paramettus rectarum ad ΖΕ 
ordinate ductarum, eadem autem etiam latus rectum, 
iransuersum uero EZ. 


XIV. 


Si superficies ad uerticem inter se positae plano 
secantur per uerlicem non ducto, in utraque superficie 
sectio orietur hyperbola, quae uocatur, et ambarum 
Sectionum diametrus eadem erit, et parametri rectarum 
ad diametrum rectae in basi coni positae parallelarum 
ducetarum aequales, et transuersum figurae latus com- 
mune recta inter uertices sectionum posita; uocentur 
aulem tales sectiones oppositae. 


δά ΄ ΚΟΝΊΚΩΝ α΄, 


ἔστωσαν αἵ κατα κορυφὴν ἐπιφάνειαι, ὧν κορυφὴ 
τὸ 4 σημεῖον, καὶ τετμήσϑωσαν ἐπιπέδῳ μὴ διὰ τῆς 
κορυφῆς, καὶ ποιείτω ἐν τῇ ἐπιφανείᾳ τομὰς τὰς 
Z4EZ, ΗΘΚ. λέγω, ὅτι ἑκατέρα τῶν 4ΕΖ, ΗΘΚ 


5 τομῶν ἐστιν ἡ καλουμένη ὑπερβολή. 


ἔστω γὰρ ὃ κύκλος, καϑ᾽ οὗ φέρεται ἡ τὴν ἐπι- 
φάνειαν γράφουσα εὐϑεῖα, 0 Β4ΓΖ, καὶ ἤχϑω ἐν τῇ 
κατὰ κορυφὴν ἐπιφανείᾳ παράλληλον αὐτῷ ἐπίπεδον 
τὸ ΞΗΟ Κ' κοιναὶ δὲ τομαὶ τῶν ΗΘΚ, ΖΕΖ2Ζ τομῶν 


10 καὶ τῶν κύκλων αἱ Z4, HK: ἔσονται δὴ παράλ- 


1ὅ 


20 


25 


ληλοι. ἄξων δὲ ἔστω τῆς κωνικῆς ἐπιφανείας ἡ 4 AT 
εὐθεῖα, κέντρα δὲ τῶν κύκλων τὰ A, T, καὶ ἀπὸ τοῦ 
A ἐπὶ τὴν Z4 κάϑετος ἀχϑεῖσα ἐκβεβλήσθω ἐπὶ τὰ 
B, Γ σημεῖα, καὶ διὰ τῆς ΒΓ καὶ τοῦ ἄξονος ἐπίπεδον 
ἐκβεβλήσϑω' ποιήσει δὴ τομὰς ἐν μὲν τοῖς κύκλοις 
παραλλήλους εὐϑείας τὰς XO, BI", ἐν δὲ τῇ ἐπιφανείᾳ 
τὰς Β4Ο. ΓΑ͂ΪΞ' ἔσται δὴ καὶ ἡ ΞΟ τῇ ΗΚ πρὸς 
ὀρϑάς, ἐπειδὴ καὶ ἡ ΒΓ τῇ Z4 ἐστι πρὸς ὀρϑάς, καί 
ἐστιν ἑκατέρα παράλληλος. καὶ ἐπεὶ τὸ διὰ τοῦ ἄξονος 
ἐπίπεδον ταῖς τομαῖς συμβάλλει κατὰ và M, Ν σημεῖα 
ἐντὸς τῶν γραμμῶν, δῆλον, ὡς καὶ τὰς γραμμὰς τέμνει 
τὸ ἐπίπεδον. τεμνέτω κατὰ và Θ, E" τὰ ἄρα M, E,O, N 
σημεῖα ἔν vs τῷ διὰ τοῦ ἄξονός ἐστιν ἐπιπέδῳ καὶ 
ἐν τῷ ἐπιπέδῳ, ἐν ᾧ εἰσιν αἴ γραμμαί: εὐϑεῖα ἄρα 
ἐστὶν ἡ MEON γραμμή. καὶ φανερόν, ὅτι τά τε 
A,O0, 4, Γ ἐπ᾽ εὐθείας ἐστὶ καὶ và B, E, 4, Ο' ἔν 
τε γὰρ τῇ κωνικῇ ἐπιφανείᾳ ἐστὶ καὶ ἐν τῷ διὰ τοῦ 
ἄξονος ἐπιπέδῳ. ἤχϑωσαν δὶ ἀπὸ μὲν τῶν O, E τῇ 


8. ποιείτω] scripsi, ποιείξωσανρ. 9. ZE 4, HO K Halley 
cum Command. 20. συμβαλλει] συμ- contorte V, συμβ- rep. 
mg. m. rec. 
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sint superficies ad uerticem inter se positae, quarum. 
uertex sit 4 punctum, ei plano secentur per uerticem 
non posito, quod in superficie sectiones efficiat Ζ ΕΖ, 
HK. dico, utramque sectionem 4 ΕΖ, ΗΘ K hyper- 
bolam esse, quae uocatur. 

sit enim BA/I'Z circulus, per quem recta super- 
ficiem describens fertur, et in superficie ad uerticem 
posita ei paralllum planum ducatur &HOK; com- 
munes autem sectiones sectio- 
num ΗΘΚ, ZE4A circulorum- 
que [prop. IV] sunt ZZ, HK; 
parallelae igitur erunt [Eucl. 
XI, 16) axis autem super- . 
ficiei conicae sit recta 444 T, 
et centra circulorum 4, T, et 
recta ab .4 ad Z4 perpendi- 
cularis ducta ad puncta B, I 
producatur, οὐ per BI' axem- 
que planum ducatur; sectiones 
igitur efficiet in circulis rectas 
parallelas [ib.] &O, ΒΓ, in superficie autem B.40, I 45; 
erit igitur etiam KO ad H K perpendicularis, quoniam BI 
ad Z4 perpendicularis est et utraque utrique parallela 
[Eucl. XI, 10]. et quoniam planum per axem ductum 
eum sectionibus in punctis M, IN concurrit intra lineas 
positis, adparet, idem planum lineas secare. secet in 
punctis 8, E. itaque puncta M, E, 0, N et in plano 
per axem ducto et in plano, in quo lineae, posita sunt; 
recta igitur est linea MEO N [Eucl. XI, 8]. et mani- 
festum est, et X, Θ, 4, I' in eadem recta esse et 
B, E, A4, O; nam et in superficie conica sunt et in 


δ6 ΚΩΝΊΚΩΝ α΄. 


ΘΕ πρὸς ὀρϑὰς αἱ ΘΡ, ΕΠ, διὰ δὲ τοῦ 4 τῇ ΜΕΘΝ 
παράλληλος ἤχϑω ἡ ΣΑ͂Τ, καὶ πεποιήσθω, ὡς μὲν 
τὸ ἀπὸ τῆς 42 πρὸς τὸ ὑπὸ BZI, οὕτως ἡ OE 
προς EII, ὡς δὲ τὸ ἀπὸ τῆς 4T πρὸς τὸ ὑπὸ ΟΤΕ, 
5 οὕτως ἡ ΕΘ πρὸς ΘΡ. ἐπεὶ οὖν κῶνος, οὗ κορυφὴ 
μὲν τὸ 4 σημεῖον, βάσις δὲ ὁ ΒΓ κύκλος, τέτμηται 
ἐπιπέδῳ διὰ τοῦ ἄξονος, καὶ πεποίηκε τομὴν τὸ 4ΒΓ 
τρίγωνον, τέτμηται δὲ καὶ ἕτέρῳ ἐπιπέδῳ τέμνοντι 
τὴν βάσιν τοῦ κώνου xov εὐθεῖαν τὴν 4MZ πρὸς 
10 ὀρθὰς οὖσαν τῇ BI' καὶ πεποίηκε τομὴν ἐν τῇ ἐπι- 
φανείᾳ viv 4ΕΖ, ἡ δὲ διάμετρος ἡ ME ἐχβαλλομένη 
συμπέπτωκε μιᾷ πλευρᾷ τοῦ διὰ τοῦ ἄξονος τριγώνου 
ἐκτὸς τῆς κορυφῆς τοῦ κώνου, καὶ διὰ τοῦ 4 σημείου 
τῇ διαμέτρῳ τῆς τομῆς τῇ ἘΜ παράλληλος ἧκται ἡ 
15 42, καὶ ἀπὸ τοῦ E τῇ EM πρὸς ὀρϑὰς ἧκται ἡ 
ΕΠ, καί ἔστιν ὡς τὸ ἀπὸ ΑΣ πρὸς τὸ ὑπὸ BEI, 
οὕτως ἡ ΕΘ πρὸς ΕΠ, ἡ μὲν AEZ ἄρα τομὴ ὑπερ- 
βολή ἐστιν, 4 δὲ ΕΠ παρ᾽ ἣν δύνανται αἱ ἐπὶ τὴν 
EM καταγόμεναι τεταγμένως, πλαγία δὲ τοῦ εἴδους 
40 πλευρὰ ἡ ΘΕ. ὁμοίως δὲ καὶ ἡ ΗΘΚ ὑπερβολή 
ἐστιν͵ ἧς διάμετρος μὲν ἡ ΘΝ, ἡ δὲ OP παρ᾽ ἣν 
δύνανται αἵ ἐπὶ τὴν ON καταγόμεναι τεταγμένως, 
πλαγία δὲ τοῦ εἴδους πλευρὰ ἡ ΘΕ. 
λέγω, ὅτι ἴση doviv ἡ OP τῇ ΕΠ. ἐπεὶ γὰρ παράλ- 
25 ληλός ἐστιν ἡ ΒΓ τῇ ΞΟ, ἔστιν ὡς ἡ 42 πρὸς ΣΙ, 
οὕτως ἡ 4T πρὸς TE, καὶ ὡς ἡ 42 πρὸς Z B, οὕτως 
ἡ AT πρὸς ΤΟ. ἀλλ ὁ τῆς 42Σ πρὸς ZI' λόγος 
μετὰ τοῦ τῆς 442 πρὸς ZB ὁ τοῦ ἀπὸ 42 ἐστι πρὸς 
τὸ ὑπὸ ΒΣΓ, ὁ δὲ τῆς AT πρὸς TX μετὰ τοῦ τῆς 


2. πεποιείσϑω V; corr.p. 8. ΒΣ ΓῚ ΒΓΣ V; corr. Memus. 
16. καί — 17. EII] bis V; corr. cp. 16. ΒΣΓΊΒΓΣΥ 
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lransuersi figurae abscisis rationem habent, quam latus 
rectum figurae ad iransuersum, inter se autem, quam 
spalia comprehensa rectis, uli diximus, abscisis. 


sit hyperbola uel ellipsis uel ambitus circuli, cuius 
diametrus sit 4B, parametrus autem .4I', et ad dia- 
meirum ordinate ducantur ΖΕ, ZH. dico, esse 
ZH?: AH »« HB — 4Γ: AB, 
ΖΗ": AE? — AH»« HB: AE »« EB. 
ducatur enim BI' diagonalis figurae, et per E, H 
rectae “Γ᾽ parallelae ducantur ΕΘ, ΗΚ. est igitur 
[prop. XII—XIII; de circulo ἃ. Eutocius] 
ZH! —-KH»«HA, AE? — ΘΕ »« EA. ei quoniam 
est KH: HB —I0I'4: AB [Eucl. VI, 4], et 4H com- 
muni altitudine sumpta 
KH:HB-— KH»« HA: BH»« HA, 
erit 
DA:A4B—KH»«HA:BH»«HA-—ZH*:BH»«H A. 
iam eodem modo erit ZE?*: BE»« EA — Γ4: AB. 
: quare eliam ZH?*: BH»« H4 — AE?* : BE»« EA. 
et permutando [Eucl. V, 16] 
ZH*:A4E*! — BH»« HA: BE»« EA. 


δϑ8 K9NIKSN «'. 


AT πρὸς TO ὁ τοῦ ἀπὸ AT πρὸς τὸ ὑπὸ ATO: 
ἔστιν ἄρα ὡς τὸ ἀπὸ AZ πρὸς τὸ ὑπὲ ΒΣΓ, οὕτως 
τὸ ἀπὸ ΑΤ' πρὸς τὸ ὑπὸ E TO. καί ἔστιν ὡς μὲν τὸ 
ἀπὸ 4Σ πρὸς τὸ ὑπὸ ΒΣΓ, ἡ ΘΕ πρὸς ΕΠ, ὡς δὲ 
5 τὸ ἀπὸ AT πρὸς τὸ ὑπὸ XTO, ἡ ΘΕ πρὸς ΘΡ' καὶ 
ὡς ἄρα ἡ ΘΕ πρὸς ΕΠ, ἡ ΕΘ πρὸς OP. ἴση ἄρα 
ἐστὶν ἡ ΕΠ τῇ ΘΡ. 
ιε΄. 
᾿Εὰν ἐν ἐλλείψει ἀπὸ τῆς διχοτομίας τῆς διαμέτρου 
10 ἀχϑεῖσα εὐϑεῖα τεταγμένως ἐκβληϑῇ ἐφ᾽ ἑκάτερα Eug 
τῆς τομῆς, καὶ ποιηϑῇ ὡς ἡ ἐκβληϑεῖσα πρὸς τὴν 
διάμετρον, ἡ διάμετρος πρός τινα εὐϑεῖαν, ἥτις ἂν 
ἀπὸ τῆς τομῆς ἀχϑῇ ἐπὶ τὴν ἐκβληϑεῖσαν παράλληλος 
τῇ διαμέτρῳ, δυνήσεται τὸ παρακείμενον παρὰ τὴν 
16 τρίτην ἀνάλογον πλάτος ἔχον τὴν ὑπ᾽ αὐτῆς ἀπολαμ- 
βανομένην πρὸς τῇ τομῇ ἐλλεῖπον εἴδει ὁμοίῳ τῷ πε- 
ριεχομένῳ ὑπό vs τῆς ἐφ᾽ ἣν ἄγονται καὶ τῆς παρ᾽ 
ἣν δύνανται, καὶ προσεκβαλλομένη ἕως τοῦ ἑτέρου 
μέρους vfg τομῆς δίχα τμηϑήσεται ὑπὸ τῆς ἐφ᾽ ἣν 
20 κατῆκται. 
ἔστω ἔλλειψις, ἧς διάμετρος ἡ 48, καὶ τετμήσϑω 
ἡ 48 δίχα κατὰ τὸ Γ σημεῖον, καὶ διὰ τοῦ Γ ἤχϑω 
τεταγμένως καὶ ἐκβεβλήσϑω ἐφ᾽ ἑκάτερα ἕως τῆς τομῆς 
ἡ 4ΓΕ, καὶ ἀπὸ τοῦ 4 σημείου τῇ 4 E πρὸς ὀρϑὰς 
26 ἤχϑω ἡ 4Z, καὶ ποιείσϑω ὡς ἡ 4E πρὸς 48, οὕτως 
ἡ 48 πρὸς τὴν 4Ζ, καὶ εἰλήφϑω τι σημεῖον ἐπὶ τῆς 
τομῆς τὸ H, καὶ διὰ τοῦ H τῇ 4B παράλληλος ἤχϑω 
ἡ ΗΘ, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ ΕΖ, καὶ διὰ μὲν τοῦ Θ τῇ 
8. ἐξ 1 p,om.V, m.2 v. 11. ποιήσῃ V, corr Halley. 19. 


μέρους] μέτρου V, corr. p οὗ m. 2 v. 23. κβεβλησϑω] cp, 
ἐκβλήσθω V, corr. m. rec. 84. vov] p, - . 
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erit igitur 42? : BZ»« ΣΓ τῷὸ, AT? : KT» ΤΟ. est 

autem ΘΕ: ΕΠ — 42*: BZ»« ET, 
8E:0P — AT! : ET TO. 

quare eliam 6E: EH — ΕΘ: ΘΡ. ergo EII— Θ Ρ 

[Eucl. V, 9]. 


XV. 

Si in ellipsi recta ἃ puncto medio diametri ordi- 
nate ducta in utramque partem usque ad sectionem 
producitur, et fit, αὐ producta ad diametrum, ita dia- 
meirus ad reciam aliquam, quaelibet recta, quae a 
sectione ad productam diametro parallela ducitur, qua- 
dreta aequalis erit spatio tertiae illi proportionali 
adplieato, quod latitudinem habet rectam ab ea ad 
sectionem abscisam et figura deficit simili rectangulo 
&b ea, ad quam ducuntur, parametroque comprehenso, 
οὐ ad alteram partem sectionis producta a recta, ad 
quam ducta est, in duas partes aequales secabitur. 

sit ellipsis, cuius diametrus sit .4B, et secetur 4B 
in Γ puncto in duas partes aequales, et per I' ordi- 
nate ducatur et in utramque 
partem usque ad sectionem 
7 producatur ΖΓΕ, e à 4 
puncto ad 4! E perpendicularis 
ducatur ZZ, fiatque 

4B: 4Z — AE: AB, 
etsumatur punctum aliquod H- 
in sectione, et per H rectae 
4B parallela ducatur H6, 
dueaturque EZ, et per 9 rectae 4/Z parallela ducatur 
6.4, per Z, 4 autem rectae 61 parallelae ducantur 


60 KO9NIKSN α΄. 


4Z παράλληλος ἤχϑω ἡ ΘΑ, δια δὲ τῶν Ζ, Av ΘΖ 
παράλληλοι ἤχϑωσαν αἱ ΖΚ, ΑΜ. λέγω, ὅτι ἡ ΗΘ 
δύναται τὸ Zl A, ὃ παράκειται παρὰ τὴν 212 πλάτος ἔχον 
τὴν 40 ἐλλεῖπον εἴδει τῷ AZ ὁμοίῳ ὄντι τῷ ὑπὸ ΕΖ1Ζ. 
5 ἔστω γὰρ παρ᾽ ἣν δύνανται αἱ ἐπὶ τὴν AB κατ- 
ἀγόμεναι τεταγμένως ἡ AN, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ ΒΝ, καὶ 
διὰ μὲν τοῦ Η τῇ ΖΕ παράλληλος ἤχϑω ἡ HE, δια 
δὲ τῶν 3, Γ τῇ AN παράλληλοι ἤχϑωσαν αἱ ΞΟ, ΓΠ, 
διὰ δὲ τῶν N, O, II τῇ 48 παράλληλοι ἤχϑωσαν αἴ 
10 NT, OZ, TII: ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ μὲν ἀπὸ τῆς AT' và 
AII, τὸ δὲ ἀπὸ τῆς ΠΗ͂ τῷ 400. καὶ ἐπεί ἐστιν, ὡς ἡ 
B 4 πρὸς AN, οὕτως ἡ ΒΓ πρὸς ΓΠ, καὶ ἡ ΠΊ προς TN, 
ἴση δὲ ἡ ΒΓ τῇ DA, τουτέστι τῇ TII, καὶ ἡ ΓΠτῇ T A, 
ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ μὲν AII vo ΤΡ, τὸ 0$ AT τῷ TT. 
15 καὶ ἐπεὶ vo OT τῷ ΟΡ ἐστιν ἴσον, κοινὸν δὲ τὸ NO, 
τὸ ΤΥ ἄρα ἴσον ἐστὶ τῷ ΝΣ. ἀλλὰ τὸ ΤΥ τῷ TA ἐστιν 
ἴσον, κοινὸν δὲ τὸ TZ: ὅλον ἄρα τὸ N II, τουτέστι τὸ 
ΠΑ, ἴσον ἐστὶ τῷ 40 μετὰ τοῦ ΠΟ’ ὥστε τὸ ΠΑ͂ τοῦ 
AO ὑπερέχει τῷ ΟΠ. καί ἔστι vo μὲν ATI ἴσον τῷ ἀπὸ 
20 τῆς D'4, τὸ δὲ 40 ἴσον τῷ ἀπὸ τῆς Ξ Η, τὸ δὲ ΟΠ ἴσον 
τῷ ὑπὸ OZIL τὸ ἄρα ἀπὸ τῆς ΓΖ τοῦ ἀπὸ τῆς ΗΚ 
ὑπερέχει τῷ ὑπὸ τῶν ΟΣΠ. καὶ ἐπεὶ ἡ 4E τέτμηται 
δίς μὲν ἴσα κατὰ τὸ I, εἰς δὲ ἄνισα κατὰ τὸ Θ, τὸ ἄρα 
ὑπὸ τῶν ΕΘΖΩ͂ μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆς ΓΘ, τουτέστι τῆς 
25 ΞΗ, ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς D 44. τὸ ἄρα ἀπὸ τῆς ΓΖΔ 
τοῦ ἀπὸ τῆς ΞΗ ὑπερέχει τῷ ὑπὸ τῶν EO 21 ὑπερεῖχε 
δὲ τὸ ἀπὸ τῆς ΓΩ͂ τοῦ ἀπὸ τῆς HA τῷ ὑπὸ τῶν 
ΟΣΠ' τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν ΕΘΖ ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν 
ΟΣ Π. καὶ ἐπεί ἐστιν, ὡς ἡ 4E πρὸς 48, οὕτως 1j 


1. 04] 064 V; corr. p. 10. NT] NTP Halley cum 
Command., NP p. 12. διὰ τὸ Ó' [rov] ς΄ mg. m. 1 V 
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ΖΚ, AM. dico, esse ΗΘ — 714, quod rectae 4Z 
adplicatum est latitudinem habens 210 et figura de- 
ficiens 4Z simili rectangulo EZfZ. 

SibL enim parameirus rectarum ad 4B ordinate 
ductarum ΑΝ, ducaturque B.N, et per H rectae 1E 
parallela ducatur H;5, per ,5, I' autem rectae 4N par- 
allelae ducantur XO, ΓΙ, per N, O, II autem rec- 
iae 4B parallelae ducantur NT, OZ, TII; itaque 

A41? — AII, ΗΞ5" — A0 [prop. XIIT]. 
ei quoniam est 
BA: AN — BI': IL — IIT: TN [πο]. VI, 4], 

οὐ ΒΓ — I4 — TII, ΓΠ — TA, ert AII — TP, 
AST — TT [Eucl. VI, 1. οὐ quoniam OT — OP 
[Eucl. I, 43], et NO commune est, erit TT — NZ. 
οδὺ autem TT — TA, οὐ TZ cómmune. quare 
NII — 40 -- IIO, hoc est I7.4 — 40 -|- IIO. itaque 
II 4 —— 40 — ΟἿ]. est autem 

AII — UZ 40 — ΞΗ" OII — OZ x XII; 

ilaque 

ΓΖΔ" -:- HAE —02zx EIL. 
eti quoniam 4 in Γ in partes aequales, in Θ᾽ autem 
in inaequales secta est, erit ΕΘ »« ΘΖ -]- ΓΘἕ — ΓΖ“ 
[Eucl. II, 5] — ΕΘ »« ΘΖ -- SH*. quare 

I'4*-—- 5H? -— EO0 »« 0 4. 
erai autem 

D4*--HA* -—OZXI. 
quare 

E0 »« 64 — OZ XII. 


στοιχείων add. m. rec. 18. III] BII V; corr. Memus. ΤΑ] 
scripsi; ΠΝ V, ΤΙΝ ἐστιν ἴση Halley, tn Command. et Memus. 
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loq ὥστε xol 5 HO τῇ 00. ἡ ἄρα OH ἐκβαλλο- 
μένη ἕως τοῦ ἑτέρου μέρους τῆς τομῆς δίχα τέμνεται 
ὑπὸ τῆς 41Θ. 

(S. 

Ἐὰν διὰ τῆς διχοτομίας τῆς πλαγίας πλευρᾶς τῶν 
ἀντικειμένων ἀχϑῇ τις εὐθεῖα παρὰ τεταγμένως κατ- 
qyuévqv, διάμετρος ἔσται τῶν ἀντικειμένων συξυγὴς 
τῇ προὔπαρχούυσῃ διαμέτρῳ. | 

ἔστωσαν ἀντικείμεναι, ὧν διάμετρος ἡ 4B, καὶ 
τευμήσϑω δίχα ἡ 48 κατὰ τὸ T, καὶ διὰ vov I' ἤχϑω 
παρὰ τεταγμένως κατηγμένην ἡ ΓΖ. λέγω. ὅτι διά- 
uevoóg ἐστιν ἡ D'4 συξυγὴς τῇ AB. 

. ἔστωσαν γὰρ παρ᾽ ἃς δύνανται al καταγόμεναι αἵ 
AE, ΒΖ εὐϑεῖαι, καὶ ἐπιξευχϑεῖσαι αἱ AZ, BE ἐκ- 
βεβλήσϑωσαν, καὶ εἰλήφϑω τι ἐπὶ τῆς ἑτέρας τῶν τομῶν 
τυχὸν σημεῖον τὸ Η, καὶ διὰ μὲν τοῦ Η τῇ 48 παρ- 
ἄλληλος ἤχϑω ἡ ΗΘ, ἀπὸ δὲ τῶν H, Θ κατήχϑωσαν 
τεταγμένως αἴ H K, ΘΑ, διὰ δὲ τῶν K, A ταῖς AE, ΒΖ 
παράλληλοι ἤχϑωσαν αἱ ΚΜ, ΑΝ. ἐπεὶ ovv loq ἐστὶν 


ἡ HK τῇ ΘΑ, ἴσον ἄρα καὶ τὸ ἀπὸ τῆς ΗΚ τῷ ἀπὸ 


τῆς 0.4. ἀλλὰ τὸ μὲν ἀπὸ τῆς ΗΚ ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ 
τῶν 4 K M, τὸ δὲ ἀπὸ τῆς O.4 ἴσον τῷ ὑπὸ τῶν BAN: 
τὸ ἄρα ὑπὸ ΑΚΜ ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ BAN. καὶ ἐπεὶ 
ἴση ἐστὶν ἡ AE τῇ ΒΖ. ἔστιν ἄρα, ὡς ἡ AE πρὸς 48, 
οὕτως ἡ ΒΖ πρὸς ΒΑ͂. ἀλλ᾽ ὡς μὲν ἡ AE πρὸς 48, 
οὕτως ἡ ΜΚ πρὸς KB, ὡς δὲ ἡ ZB πρὸς B.A4, οὕτως 
ἡ NA πρὸς A44. καὶ ὡς ἄρα * ΜΚ πρὸς KB, οὕτως 


1. j](pr) p, om. V. Α. is] p, om. V, m.2 v. 6. παρα- 
τεταγμένως κατηγμένη V; corr. Halley. — 11. παρατεταγμένως 
κατηγμένη V; corr. Halley. 91. ἴσον) om. V; corr. p. 
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aulem eiiam 4Γ -- ΓΒ. quare etiam 4I — IX. 
ilaque eliam ΗΘ — 00. ergo ΘΗ ad alteram partem 
sectionis producta in duas partes aequales secatur a ΖΘ. 


XVI. 


Si per punctum medium lateris transuersi opposi- 
tarum recia rectae ordinate ductae parallela ducitur, 
diametrus erit oppositarum cum diametro proposita 
coniugata. 

sint oppositae, quarum diameirus sit 4B, ei 48 
in Γ in duas partes aequales secetur, per I' autem 
rectae ordinate ductae parallela ducatur I'Zf. dico, 
ΓΖ diametrum esse cum diametro 4B coniugatam. 

sini enim parametri rectae 4E, ΒΖ, et ductae 
4 Z, B E produeantur, sumaturque in alterutra sectione 
quoduis punctum H, et per H 
rectae 4B parallela ducatur H6, 
ab H, Θ autem ordigate ducantur 
HK, 9 4, per K, 4 autem rectis 
AE, ΒΖ  parallelae ducantur 
KM, AN. quoniam igitur 

d HK — 04 [Eucl. I, 34], 
erit etiam H K? — 09 4*. est autem 
HK?-— AK» KM, 
04? —BA45«AN [prop. XII; 
Eucl. I, 34]. quare ΑΚ »« KM— BA »« AN. el 
quoniam 4E — BZ [prop. XIV], erit ' 
AE: 4B — ΒΖ: BA [Eucl. V, 9] 


Ó 


AH Jl 


22. AK M — τῶν] om. V; corr. p (κα, AE; corr. Memus). 23. 
διὰ τοῦ ÀÀ' τοῦ α΄ τῶν στοιχείων mg. m. 1 V. 19. ἐστίν] c, 
-ἔν in ras. m. 1 V. 25. BZ] c, B eras. V; ZB p. 
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y NA πρὸς τὴν 44. ἀλλ᾽ ὡς ἢ MK πρὸς τὴν KB, 
τῆς ΚΑ κοινοῦ ὕψους λαμβανομένης οὕτως τὸ ὑπὸ 
ΜΚΑ πρὸς τὸ ὑπὸ ΒΚ4. ὡς δὲ ἣ NA πρὸς 44A, 
τῆς ΒΑ κοινοῦ ὕψους λαμβανομένης οὕτως τὸ ὑπὸ 
NAB πρὸς τὸ ὑπὸ 448. καὶ ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ ΜΚΑ 
πρὸς τὸ ὑπὸ ΒΚΑ, οὕτως τὸ ὑπὸ Ν4Β πρὸς τὸ ὑπὸ 
4148. καὶ ἐναλλάξ, ὡς τὸ ὑπὸ ΜΚΑ4 πρὸς τὸ ὑπὸ 
NAB, οὕτως τὸ ὑπὸ BK. προς τὸ ὑπὸ 43.4.8. καί 
ἐστιν ἴσον τὸ ὑπὸ ΜΚΑ͂ τῷ ὑπὸ ΝΑ Β' ἴσον ἄρα 
ἐστὶ καὶ τὸ ὑπὸ ΒΚ4 τῷ ὑπὸ 448’ ἴαη ἄρα ἡ AK 
τῇ AB. ἔστι δὲ καὶ ἡ 4Γ τῇ ΓΒ ἴση" καὶ ὅλη ἄρα 
ἡ ΚΓ ὅλῃ τῇ ΓΔΑ ἴση ἐστίν᾽ ὥστε καὶ ἡ HE τῇ ΞΘ. 
ἢ ΗΘ ἄρα δίχα τέτμηται ὑπὸ τῆς ΚΞ ΓΖ" καί ἐστι παρ- 
ἄλληλος τῇ 48’ διάμετρος ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ ED συ- 
ξυγὴς τῇ 48. 


ὅρου β΄. 

Τῆς ὑπερβολῆς καὶ τῆς ἐλλείψεως ἑκατέρας ἡ διχο- 
τομία τῆς διαμέτρου κέντρον τῆς τομῆς καλείσϑω, ἢ 
0b ἀπὸ τοῦ κέντρου πρὸς τὴν τομὴν προσπίπτουσα ἐκ 
τοῦ κέντρου τῆς τομῆς. | 

ὁμοίως δὲ καὶ τῶν ἀντικειμένων ἡ διχοτομία τῆς 
πλαγέας πλευρᾶς κέντρον καλείσϑω. 

ἡ δὲ ἀπὸ τοῦ κέντρου ἠγμένη παρὰ τεταγμένως 
κατηγμένην μέσον τε λόγον ἔχουσα τῶν τοῦ εἴδους 
πλευρῶν καὶ δίχα τεμνομένη ὑπὸ τοῦ κέντρου δευτέρα 
διάμετρος καλείσϑω. 


3. NA] ev, NAuel MAV, KAp. 10. ἄρα] ἄρα καί Cp, 
ἄρα ἐστίν Eutocius. 18. EI'4] cv, I'ins. m. 1 V; 4T A p. 
21. ἀντιτικειμένων V; corr. cvp. 28. παρατεταγμένως V, 
ut uulgo. 


CONICORUM LIBER I. 61 


uerum 4E: 4B — MK: KB, ZB: BA4A—NA:44 
[Eucl. VI, 4]. itaque etiam 
MK:KB-—NA4:4A44A. 

esi autem communi altitudine sumpta K 4 

MK:KB-— MK»«KA: BK»c«KA, ." 
eb communi altitudine B4 sumpta 

NA:4AA4A— NA»2« AB: AA »« AB. 
quare eliam 
MK»«KA:BK»«KA-—NA- AB: AA»« AB. 
eb permutando 
MK» KA:NA»« AB— BK»« KA: 4A45« AB 
[Eucl V, 16]. et 

MK»«KA-—NA» AB. 

quare etiam BK »« K 4 — 442« AB. itaque 4 K — AB 
[u. Eutocius uerum etiam A4I'— ΓΒ. quare est 
ΚΓ -- ΓΖ. quare etiam ΗΠ — ΞΘ [Eucl. I, 834]. 
itaque HO a ,3I'41 in duas partes aequales secta est; 
et rectae 4B parallela est. ergo etiam τὶ ΓΖ dia- 
meirus οδὺ οὖ cum diametro 4B coniugata [def. 6]. 


Definitiones alterae. 


1. Et in hyperbola et in ellipsi punctum medium 
diametri centrum sectionis uocetur, recta autem a 
centro ad sectionem ducta radius sectionis. 

2. οὐ similiter etiam in oppositis punctum medium 
lateris transuersi centrum uocetur. 

9. recta autem ἃ centro rectae ordinate ductae 
. parallela ducta, quae et mediam rationem habet laterum 
figurae οὐ à centro in duas partes aequales secatur, 


diametrus altera uocetur. 
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. 

Ἐὰν ἐν κώνου τομῇ ἀπὸ τῆς κορυφῆς τῆς γραμμῆς 
ἀχϑῇ εὐθεῖα παρὰ τεταγμένως κατηγμένην, ἐκτὸς πε- 
δεῖτμι τῆς τομΐῦο. 

ἔστω κώνου τομή, ἧς διάμετρος ἡ 418. λέγω, ὅτι 
ἡ ἀπὸ τῆς κορυφῆς, τουτέστι τοῦ 4 σημείου, παρὰ 
τεταγμένως κατηγμένην ἀγομένη εὐθεῖα ἐκτὸς πεσεῖται 
τῆς τομῆς. 

εἰ γὰρ δυνατόν, πιπτέτω ἐντὸς ὡς ἡ AI. ἐπεὶ οὖν 
ἐν κώνου τομῇ εἴληπται τυχὸν σημεῖον τὸ D, ἡ ἄρα 
ἀπὸ τοῦ Γ σημείου ἐντὸς τῆς τομῆς ἀγομένη παρὰ 
τεταγμένως κατηγμένην συμβαλεῖ τῇ 4B διαμέτρῳ καὶ 
δίχα τμηϑήσεται ὑπ᾽ αὐτῆς. ἡ 4 ἄρα ἐκβαλλομένη 
δίχα τμηϑήσεται ὑπὸ τῆς .4 B* ὅπερ ἄτοπον᾽ ἐκβαλλο- 
μένη γὰρ ἡ 4Γ ἐκτὸς πίπτει τῆς τομῆς. οὐκ ἄρα ἡ 
ἀπο τοῦ 4 σημείου παρὰ τεταγμένως κατηγμένην ἄγο- 
μένη εὐϑεῖα ἐντὸς πεσεῖται τῆς γραμμῆς" ἐχτὸς ἄρα 
πεσεῖται" διόπερ ἐφάπτεται τῆς τομῆς. 


"η΄. 

Ἐὰν κώνου τομῇ εὐϑεῖα συμπίπτουσα ἐκβαλλομένη 
ἐφ᾽ ἕκάτερα éxvog πίπτῃ τῖς τομῆς, ληφϑῇ δέ τι ση- 
μεῖον ἐντὸς τῆς τομῆς, καὶ δι᾿ αὐτοῦ παράλληλος ἀχϑῇ 
τῇ συμπιπτούσῃ, ἡ ἀχϑεῖσα ἐκβαλλομένη ἐφ᾽ ἑκάτερα 
συμπεσεῖται τῇ τομῇ. 

ἔστω κώνου τομὴ καὶ συμπίπτουσα αὐτῇ ἡ AZB 
εὐθεῖα, καὶ ἐκβαλλομένη iq! ἑκάτερα ἐκτὸς πιπτέτω 
τῆς τομῆς, καὶ εἰλήφϑω τι σημεῖον ἐντὸς τῆς τομῆς 
τὸ DL, καὶ διὰ τοῦ Γ τῇ 4B παράλληλος ἤχϑω ἡ ΓΖ. 


1. 1 ^] p, om. V, m. M 9. 4Γ] evp, 4 e corr. m. 1 V. 
19. τη ] p, om. V, m. 2 v. 


CONICORUM LIBER I. 69 


XVII. 


Si in seclione coni a uertice lineae recta rectae 

ordinate ductae parallela ducitur, extra sectionem cadet. 

Bib coni seclio, cuius diametrus sit 4B. dico, 

rectam a uertice, hoc est a puncto 44, rectae ordinate 
ductae parallelam ductam extra sectionem cadere. 

nam si fieri potest, intra cadat αὖ 4I: iam quo- 

niam in coni sectione sumptum est punctum aliquod 

I,'recta ἃ Γ puncto intra 

sectionem ducta rectae ordi- 

nate ductae parallela cum 

diametro 4B concurret et ab 

ea in duas partes aequales 

4 Z2  secabitur [prop. VII]. itaque 

AT' producta ab 44 B in duas 

partes aequales  secabitur; 

quod fieri non postet; pro- 

ducta enim ΑΓ extra sectio- 

nem cadit [prop. X|. itaque recta ab 4 puncto rectae 

ordinate ductae parallela ducta intra lineam non cadet. 

ergo exira cadet; quare sectionem contingit. 


XVIII. 


Si recta cum coni sectione concurrens in utram- 
que partem producia exira sectionem cadit, et inira 
sectionem punctum aliquod sumitur, et per hoc rectae 
concurrenti parallela ducitur recta, recta ita ducta in 
utramque partem producta cum sectione concurret. 

sib coni sectio et cum ea concurrens recta 44Z B, 
οὐ in utramque partem producta extra sectionem cadat, 
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λέγω, ὅτι ἡ DA ἐκβαλλομένη ἐφ᾽ ἑκάτερα συμπεσεῖται 
τῇ τομῇ. 

εἰλήφϑω γάρ τι σημεῖον ἐπὶ τῆς τομῆς τὸ E, καὶ 
ἐπεξεύχϑω ἡ EZ. καὶ ἐπεὶ παράλληλός ἐστιν ἢ AB 
τῇ ΓΖ, καὶ τῇ 4B συμπίπτει vig εὐθεῖα ἡ EZ, καὶ 
ἡ ΓΖΔ ἄρα ἐκβαλλομένη συμπεσεῖται τῇ ΕΖ. καὶ εἰ 
μὲν μεταξὺ τῶν E, Ζ, φανερόν, ὅτι καὶ τῇ τομῇ συμ- 
πίπτει, ἐὰν δὲ ἐκτὸς τοῦ Ε σημείου, πρότερον τῇ τομῇ 
συμπεσεῖται. ἡ ἄρα ΓΖ ἐκβαλλομένη ὡς ἐπὶ τὰ 4, E 
μέρη συμπίπτει τῇ τομῇ. ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτι καὶ 
ὡς ἐπὶ τὰ Ζ, B ἐκβαλλομένη συμπίπτει. ἡ DA ἄρα 
ἐκβαλλομένη ἐφ᾽ ἑκάτερα συμπεσεῖται τῇ τομῇ. 


ιϑ΄. 

"Ev πάσῃ xcvov τομῇ, ἥτις ἂν ἀπὸ τῆς διαμέτρου 
παρὰ τεταγμένως κατηγμένην ἀχϑῇ, συμπεσεῖται τῇ, 
τομῇ. Ξ 

ἔστω κώνου τομή, ἧς διάμετρος 
ἢ AB, καὶ εἰλήφϑω τι σημεῖον ἐπὶ 
τῆς διαμέτρου τὸ B, καὶ διὰ vov B 
παρὰ τεταγμένως κατηγμένην ἔχϑω 
ἡ ΒΓ. λέγω, ὅτι ἡ ΒΓ ἐκβαλλο- 
μένη συμπεσεῖται τῇ τομῇ. 

εἰλήφϑω γάρ τι σημεῖον ἐπὶ τῆς 
τομῆς τὸ Zl: ἔστι δὲ καὶ τὸ 4 ἐπὶ 
τῆς τομῆς ἡ ἄρα ἀπὸ τοῦ 4 
ἐπὶ τὸ 4 ἐπιξευγνυμένη εὐθεῖα ἐντὸς πεσεῖται τῆς 
τομῆς. καὶ ἐπεὶ ἡ ἀπὸ τοῦ 4 παρὰ τεταγμένως κατ- 
ηγμένην ἀγομένη εὐθεῖα ἐκτὸς πίπτει τῆς τομῆς, καὶ 


11. ἐμπίπτει V; corr. p. 18. 107] p, om. V, m. 2 v. 
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el inira sectionem punctum aliquod Γ΄ sumatur, et per 

I' rectae 4B parallela ducatur ΓΖ. dico, ΓΖ in 

utramque pariem productam cum sectione concurrere. 

sumatur enim in sectione punctum aliquod E, et 

ducatur EZ. et quoniam .4B rectae I'7/ parallela 

est, etl cum 4B recta EZ 

concurrit, etiam I'7/ producta 

cum EZ concurret. et siue 

inter E, Z concurrit, mani- 

Zh festum est, eam eliam cum 

sectione concurrere, siue extra 

4 punctum Z, prius cum sectione 

concurret. itaque ΓΖ ad 

partes 2, E uersus product& 

eum sectione concurrit. similiter demonstrabimus, eam 

eliam ad Z, B uersus productam concurrere. ergo 

ΓΖ in utramque partem producta cum sectione con- 
curret. 


4 


XIX. 


In qualibet coni sectione recta, quaecunque 8, 
diamelro rectae ordinate ductae parallela ducitur, cum 
sectione concurret. 

SiÜ coni sectio, cuius diametrus sit 4B, et in dia- 
meiro punctum aliquod B sumatur, et per B rectae 
ordinate ductae parallela ducatur BI. dico, ΒΓ 
productam cum sectione concurrere. 

sumatur enim in sectione punctum aliquod 4f; 
uerum eliam .4 in sectione est; itaque recta ab 4 
δὰ 4) ducta intra sectionem cadet [prop. X]. et quoniam 


In figura priore litteras 4, B permutaui, altera in prop. 19 
hab. V, sed numerus 18 (e corr.) additus ei est. 
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συμπίπτει αὐτῇ ἡ 44, καί ἐστι τῇ κατηγμένῃ παρ- 
ἄλληλος ἡ ΒΓ, καὶ ἡ ΒΓ ἄρα συμπεσεῖται τῇ 414. καὶ 
εἰ μὲν μεταξὺ τῶν 4, 4 σημείων, φανερόν, ὅτι καὶ 
τῇ τομῇ συμπεσεῖται, εἰ δὲ ἐχτὸς τοῦ Z4 ὡς κατὰ τὸ E, 
πρότερον τῇ τομῇ συμπεσεῖται. ἡ ἄρα ἀπὸ τοῦ B παρα 
τεταγμένως κατηγμένην ἀγομένη εὐθεῖα συμπεσεῖται τῇ 


τομῇ. . , 
κ. 


᾿Εὰν ἐν παραβολῇ ἀπὸ τῆς τομῆς καταχϑῶσι δύο 
εὐθεῖαι ἐπὶ τὴν διάμετρον τεταγμένως. ἔσται ὡς τὰ 
ἀπ’ αὐτῶν τετράγωνα πρὸς ἄλληλα, οὕτως αἵ ἀπο- 
τεμνόμεναι ὑπ᾽ αὐτῶν ἀπὸ τῆς διαμέτρου πρὸς τῇ 
κορυφῇ τῆς τομῆς. 
. ἔστω παραβολή, ἧς διάμετρος ἡ 48, καὶ εἰλήφϑω 
τινὰ σημεῖα ἐπ᾽ αὐτῆς τὰ Γ, 4, καὶ ἀπὸ τῶν D, 4 
τεταγμένως κατήχϑωσαν ἐπὶ τὴν AB αἱ ΓΕ, 4Ζ. 
λέγω, ὅτι ἐστίν, ὡς τὸ ἀπὸ 4Ζ πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΕ, 
οὕτως ἡ Z4 πρὸς AE. 

ἔστω γὰρ παρ᾽ ἣν δύνανται al καταγόμεναι ἡ ΑΗ’ 
ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ μὲν ἀπὸ τῆς 4Z τῷ ὑπὸ ZAH, 
τὸ δὲ ἀπὸ τῆς ΓΕ τῷ ὑπὸ τῶν EAH. ἔστιν ἄρα, 
ὡς τὸ ἀπὸ ZZ πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΕ, οὕτως τὸ ὑπὸ ZAH 
πρὸς τὸ ὑπὸ EAH. ὡς δὲ τὸ ὑπὸ ZAAH πρὸς τὸ ὑπὸ 
EAH, οὕτως ἡ ZA πρὸς AE: καὶ ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ 4Z 
πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΕ, οὕτως ἡ Z4 πρὸς AE. 


κα΄. 
᾿Εὰν ἐν ὑπερβολῇ ἢ ἐλλείψει ἢ κύκλου περιφερείᾳ 
εὐθεῖαι ἀχϑῶσι τεταγμένως ἐπὶ τὴν διάμετρον, ἔσται 


£* 


T. κ' p, om. V, m. 2 v. 26. wem 26. 
ἢ] (81b) ἡ V; corr. p. περιφέρεια 


corr. p 


CONICORUM LIBER I. 13 


recta ab 44 rectae ordinate ductae parallela ducta extra 
sectionem cadit [prop XVII], et cum illa concurrit 
44, et ΒΓ rectae ordinate ductae parallela est, etiam 
BI'cum 44 concurret. eti siue inter puncta 4, 4 
concurrit, manifestum est, eam etiam cum sectione 
concurrere, siue exira “7 concurrit ut.in E, prius 
cum sectione concurret. ergo recta a B rectae ordinate 
ductae parallela ducta cum sectione concurret. 


XX. 


Si in parabola & sectione duae rectae ad diametrum 
ordinate ducuntur, erunt, ut quadrata earum inter 
4 se, ità rectae ab iis e diametro ad 

uerlicem sectionis abscisae. 

sib parabola, cuius diametrus sit 
2 p 4B, etin ea puncta aliqua sumantur 
I, 4, et & I, 4 ad AB ordinate 

ducantur ΓΕ, 472. dico, esse 

AZ DE —ZA:AE. 
sib enim parametrus 44H. est igitur 
[prop. XI] 273 — Z4»« AH, ΓΕ - EA» AH. 

quare 


ZZ 


425: ΓΕ — ZA AH: EAAH. 
esi autem 

Z4» AH: E4»« AH — ZA:AE. 
ergo etiam 72^: l'E* Ξε ΖΑ: AE. 


XXI. 
Si in hyperbola uel ellipsi uel ambitu circuli 
rectae ad diametrum ordinate ducuntur, quadrata earum 
δὰ spatia comprehensa rectis ab iis ad terminos lateris 
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τὰ ἀπ᾿ αὐτῶν τετράγωνα πρὸς μὲν τὰ περιεχόμενα 
χωρίᾳ ὑπὸ τῶν ἀπολαμβανομένων ὑπ᾽ αὐτῶν πρὸς τοῖς 
πέρασι τῆς πλαγίας πλευρᾶς τοῦ εἴδους ὡς τοῦ εἴδους 
ἡ ὀρϑία πλευρὰ πρὸς τὴν πλαγίαν, πρὸς ἄλληλα δέ, 
ὡς τὰ περιεχόμενα χωρία ὑπὸ vOv, ὡς εἴρηται, ἀπο- 
λαμβανομένων εὐϑειῶν. 

ἔστω ὑπερβολὴ ἢ ἔλλειψις ἢ κύκλου περιφέρεια, ἧς 
διάμετρος μὲν ἡ 48, παρ᾽ ἣν δὲ δύνανται αἱ κατ- 
ἀγόμεναι ἡ AT, καὶ κατήχϑωσαν ἐπὶ τὴν διάμετρον 
τεταγμένως αἴ 4 E, ΖΗ. λέγω, ὅτι ἐστίν, ὡς μὲν τὸ 
ἀπὸ τῆς ΖΗ πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν 4Η8, οὕτως ἡ AT 
πρὸς 48, ὡς δὲ τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 4E, 
οὕτω τὸ ὑπὸ τῶν AHB πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν 4Ε8. 

ἐπεξεύχϑω γὰρ ἡ ΒΓ διορίξουσα τὸ εἶδος, καὶ διὰ 
τῶν E, H τῇ 4Γ παράλληλοι ἤχϑωσαν αἴ EO, ΗΚ' 
ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ μὲν ἀπὸ τῆς ΖΗ τῷ ὑπὸ KH A, τὸ 
δὲ ἀπὸ τῆς 4E τῷ ὑπὸ OEAÀ, καὶ ἐπεί ἐστιν, ὡς 
ἡ ΚΗ πρὸς HB, οὕτως ἡ I4 πρὸς 4B, ὡς δὲ KH 
πρὸς ΗΒ, τῆς 4Η κοινοῦ ὕψους λαμβανομένης οὕτως 
τὸ ὑπὸ KHA4 πρὸς τὸ ὑπὸ ΒΗ4, ὡς ἄρα ἡ ΓΑ 
πρὸς 418, οὕτως τὸ ὑπὸ ΚΗΑ, τουτέστι τὸ ἀπὸ ΖΗ, 
πρὸς τὸ ὑπὸ ΒΗ 4. διὰ τὰ αὐτὰ δή ἐστι καί, ὡς τὸ 
ἀπὸ 4E πρὸς τὸ ὑπὸ BEA, οὕτως ἡ l4 πρὸς AB. 
καὶ ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ πρὸς τὸ ὑπὸ BH A, οὕτως 
τὸ ἀπὸ ΖΕ πρὸς τὸ ὑπὸ ΒΕ Α4' ἐναλλάξ, ὡς τὸ ἀπὸ 
ΖΗ πρὸς τὸ ἀπὸ 4Ε, οὕτως τὸ ὑπὸ ΒΗ πρὸς τὸ 
ὑπὸ BEA. 


2. ὑπολαμβανομένων V; corr.p. 7.75] ἡ V;corrp. 1 
ἡ V; corr. p. 10. μέν] cp, supra scr. m. 1 V. 14. 811 
HBI'V; corr. p. 16. KHA4)] KAH V; corr. Memus. — 22. 
τά] om. V; corr. p. 28. ἡ] p, om. V in extr. lin. 24, πρός] 
z in rae. m. 1 V. 27. BEA] BE, EA V; corr. Memus. 
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iransuersi figurae abscisis rationem habent, quam latus 
rectum figurae ad iransuersum, inter se autem, quam 
spalia comprehensa rectis, uti diximus, abscisis. 


sit hyperbola uel ellipsis uel ambitus circuli, cuius 
diametrus sit 4B, parametrus autem AI', et ad dia- 
meirum ordinate ducantur ΖΕ, ZH. dico, esse 
ΖΗ": AH» HB — AT': AB, 
LZH*:AE?* — AH »« HB: AE »« EB. 
ducatur enim BI'diagonalis figurae, οὐ per E, H 
rectae .4I' parallelae ducantur EO, HK. est igitur 
[prop. XII—XIII; de circulo u. Eutocius] 
ZH! —KH»«HA, AE? — ΘΕ ;»« EA. ei quoniam 
est ΚΗ: HB —0D4:.4B [Eucl. VI, 4], et 4H com- 
muni altitudine sumpta 
KH:HB-— KH» HA: BH x H A, 
erit 
DI'4:4B—KH»x«HA:BH»«HA-—ZH*:BH»«H A. 
iam eodem modo erii Z/E*: BE»« EA4 — ΓΑ: AB. 
- quare. etiam ΖΗ": BH»« HA — AE? : BE »« E A. 
ei permutando [Eucl. V, 16] 
ZH':A4E? —BH»«HA: BE»« EA. 


16 ΚΩΝΊΚΩΝ α΄. 


κβ΄. 
᾿Εὰν παραβολὴν ἢ ὑπερβολὴν εὐϑεῖα τέμνῃ κατα 
δύο σημεῖα μὴ συμπίπτουσα τῇ διαμέτρῳ ἐντός, ἐκ- 
βαλλομένη συμπεσεῖται τῇ διαμέτρῳ τῆς τομῆς ἐκτὺς 

ὅ τῆς τομῆς. 

ἔστω παραβολὴ 1 ὑπερβολή, ἧς διάμετρος ἡ AB, 
καὶ τεμνέτω Tig εὐθεῖα τὴν τομὴν κατὰ δύο σημεῖα 
τὰ Γ, 4. λέγω, ὅτι ἡ ΓΖ ἐκβαλλομένη συμπεσεῖται 
ἐχτὸς τῆς τομῆς τῇ 48. 

10 κατήχϑωσαν ἀπὸ τῶν D, 4 τεταγμένως αἱ ΓΕ, 4B: 
ἔστω δὲ πρῶτον ἡ τομὴ παραβολή. ἐπεὶ οὖν ἐν τῇ 
παραβολῇ ἐστιν, ὡς τὸ ἀπὸ τῆς ΓΕ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 
4B, οὕτως ἡ ΕΑ πρὸς 48, μείξων δὲ ἡ AE τῆς AB, 
μεῖξον ἄρα καὶ τὸ ἀπὸ τῆς ΓΕ τοῦ ἀπὸ τῆς 418. 

16 ὥστε καὶ ἡ ΓΕ τῆς 4B μείξων ἐστί. καί εἰσι παρ- 
ἄλληλοι" ἡ ΓΖ ἄρα ἐκβαλλομένη συμπεσεῖται τῇ AB 
διαμέτρῳ ἐκτὸς τῆς τομῆς. 

ἀλλὰ δὴ ἔστω ὑπερβολή. ἐπεὶ οὖν ἐν τῇ ὑπερ- 
βολῇ ἐστιν, ὡς τὸ ἀπὸ τῆς ΓΕ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς B 4, 

40 οὕτως τὸ ὑπὸ ΖΕ.“ πρὸς τὸ ὑπὸ ΖΒ4,, μεῖξον ἄρα 
καὶ τὸ ἀπὸ τῆς ΓΕ τοῦ ἀπὸ τῆς 4B. καί εἰσι παρ- 
&AÀAgAor ἡ ΓΖ ἄρα ἐκβαλλομένη συμπεσεῖται τῇ δια- 
μέτρῳ τῆς τομῆς ἐκτὸς τῆς τομῆς. 

κγ΄. 

2 Ἐὰν ἔλλειψιν εὐθεῖα τέμνῃ μεταξὺ κειμένη τῶν 
δύο διαμέτρων, ἐκβαλλομένη συμπεσεῖται ἑκατέρᾳ τῶν 
διαμέτρων ἐκτὸς τῆς τομῆς. 

1. κβ΄] p, om. V, m. 2 v. 18. 4E] 4B V; EA p (4e 


corr) | 15. 4B] 4B V; corr. p. 16. ἄρα] p, om. V. 18. 
Mg. m. 1 zi.... V. — 24. κγ΄] p, om. V, m. 2 v. 
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XXII. 

Si recta cum diametro non concurrens intra sectionem 
parabolam uel hyperbolam in duobus punctis secat, pro- 
ducta cum diametro sectionis extra sectionem concurret. 

sil parabola uel hyperbola, cuius diametrus sit 
48, et recta aliqua sectionem secet in duobus punctis 


A75 E 


I', 4. dico, rectam I1 productam cum diametro 
AB  exira sectionem concurrere. 

a I', 4 enim ordinate ducantur ΓΕ, 4B; prius 
autem sectio sit parabola. iam quoniam in parabola 
est DE* : AB! — EA: AB [prop. XX], et 4E — AB, 
erib eliam I'E* — 4B*. quare etiam ΓΕ» 4B. οἱ 
sunt parallelae; itaque I'7/ producta cum diametro 
AB extra sectionem concurret. 

lam uero sit hyperbola. quoniam igitur in hyper- 
: bola est ΓΕ": B4 — ZE»« EA: ZB»« BA [prop. 
XXI], erit etiam I'E? — 4/B?. et sunt parallelae; ita- 
que ΓΖ producta cum diametro sectionis extra sectionem 


eoncurret. 
XXIII. 


Si recta ellipsim secat inter ambas diametros posita, 
producta cum utraque diametro exira sectionem con- 
eurret. 


18 KO9 NIKON α΄. 


ἔστω ἔλλειψις, ἧς διάμετροι αἴ AB, ΓΖ, xol τεμνέτω 
τις εὐθεῖα τὴν τομὴν ἡ ΕΖ μεταξὺ κειμένη τῶν 48, ΓΖ 
διαμέτρων. λέγω, ὅτι ἡ ΕΖ ἐκβαλλομένη συμπεσεῖται 
ἑκατέρᾳ τῶν 48, ΓΖ ἐκτὸς τῆς τομῆς. 

56 κατήχϑωσαν γὰρ ἀπὸ τῶν E,Z τεταγμένως ἐπὶ 
μὲν τὴν AB αἴ HE, ZO, ἐπὶ δὲ τὴν 4Γ αἱ ΕΚ, Z A. 
ἔστιν ἄρα, ὡς μὲν τὸ ἀπὸ τῆς EH πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 
ZO, οὕτως τὸ ὑπο BH. πρὸς τὸ ὑπὸ ΒΘΩ,. ὡς δὲ 
τὸ ἀπὸ ZA πρὸς τὸ ἀπὸ ΕΚ, οὕτως τὸ ὑπὸ A4AT 

10 πρὸς τὸ ὑπὸ AKI. καί ἔστι τὸ μὲν ὑπὸ ΒΗ 4 μεῖζον 
τοῦ ὑπὸ B4: ἔγγιον γὰρ τὸ ἢ τῆς διχοτομίας" τὸ 
ὃὲ ὑπὸ 44Γ τοῦ ὑπὸ AKI usifov: μεῖξον ἄρα καὶ 
τὸ μὲν ἀπὸ τῆς ΗΕ τοῦ ἀπὸ ΖΘ, τὸ δὲ ἀπὸ Z4 τοῦ 
ἀπὸ EK' μείξων ἄρα καὶ ἡ uiv ΗΕ τῆς ZO, ἡ δὲ 

15 ZA τῆς ΕΚ. καί ἔστι παράλληλος ἡ μὲν HE τῇ ΖΘ, 
ἡ δὲ ZA τῇ EK: ἡ ΕΖ ἄρα ἐκβαλλομένη συμπεσεῖται 
ἑκατέρᾳ τῶν AB, ΓΖ διαμέτρων ἐκτὸς τῆς τομῆς. 


κδ΄. 
᾿Εὰν παραβολῇ 1 ὑπερβολῇ εὐθεῖα xo9' ἕν σημεῖον 
20 συμπίπτουσα ἐκβαλλομένη ἐφ᾽ ἑκάτερα ἐκτὸς πίπτῃ τῆς 
τομῆς, συμπεσεῖται τῇ διαμέτρῳ. 
ἔστω παραβολὴ ἢ ὑπερβολή, ἧς διάμετρος ἡ 48, 
καὶ συμπιπτέτω αὐτῇ εὐθεῖα ἡ I4 E κατὰ τὸ zi καὶ 
ἐκβαλλομένη ἐφ᾽ ἑκάτερα ἐκτὸς πιπτέτω τῆς τομῆς. 
25 λέγω, ὅτι συμπεσεῖται τῇ AB διαμέτρῳ. 
εἰλήφϑω γάρ τι σημεῖον ἐπὶ τῆς τομῆς τὸ Ζ, καὶ 


1, αἴ p, om. V. 6. διὰ κα΄ τούτου τοῦ βιβλίον mg. 
m. 1 V. 6. Z4] ZN V; corr. p. 10. ἐστι] c, ἐστιν 
11. διὰ τὸ ε΄ τοῦ β΄ στοιχ. mg. m. 1 V. 18. xó'] p, om. V, 
m. 2 v. 
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sit ellipsis, cuius diametri sint 418, ΓΖ, et recta 
EZ inter diametros 4B, ΓΖ posita sectionem secet. 
dico, rectam EZ productam cum 
uiraque diametro 4B, ΓΖ extra 
sectionem concurrere. 
ducantur enim ab E, Z ad 
AB ordinate HE, ZO, ad AT 
autem EK, Z.. erit igilur 
[prop. XXI] 
ΕΗ": 26") — BH»«HA : B0 »« 0 A, 
ZA! :EK?* — 414» AT: AK : ΚΓ. 
est autem BH »« H4 BO »«0.4; H enim puncto 
medio propius est [Eucl. II, 5]; et 
44» AI 4K «ΚΓ [ib.]. 
quare etiam HE! Z0*, 243)» ΕΚ", itaque etiam 
HE Z0, Z4 EK. et HE rectae ZO, Z 4 rectae 
EK paralela est. ergo EZ producta cum utraque 
diamelro 4B, I'z1 extra sectionem concurret. 


XXIV. 


Si recta cum parabola uel hyperbola in uno puncto 
concurrens in utramque partem producta extra sectio- 
nem cadit, cum diametro con- 
curret. 

sit parabola uel hyperbola, 
cuius diametrus sit 4B, et 
y, 2d recta ΓΖ E cum ea in Z1 con- 

currat, et in utramque partem 
producta extra sectionem cadat. 
dico, eam cum diametro 44B concurrere. 

sumatur enim in sectione punctum aliquod Z, et 


Ζ 


10 


1ὅ 


20 


2ὅ 
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ἐπεξεύχϑω ἡ 4Ζ' ἡ 42 ἄρα ἐκβαλλομένη συμπεδεῖται 
τῇ διαμέτρῳ τῆς τομῆς. συμπιπτέτω κατὰ τὸ 4 καί 
ἐστι μεταξὺ τῆς τε τομῆς καὶ τῆς Ζ4.4 ἡ IE. καὶ 
ἡ IAE ἄρα ἐκβαλλομένη συμπεσεῖται τῇ διαμέτρῳ 
ἐκτὸς τῆς τομῆς. 
κε΄. 

᾿Εὰν ἐλλείψει εὐθεῖα συμπίπτουσα μεταξὺ τῶν δύο 
διαμέτρων ἐκβαλλομένη ἐφ᾽ ἑκάτερα ἐκτὸς πίπτῃ τῆς 
τομῆς, συμπεσεῖται ἑκατέρα τῶν διαμέτρων. 

ἔστω ἔλλειψις, ἧς διάμετροι αἱ 48, ΓΖ, καὶ ταύτῃ 
συμπιπτέτω τις εὐθεῖα μεταξὺ τῶν δύο διαμέτρων ἡ 
ΕΖ κατὰ τὸ H καὶ ἐκβαλλομένη ἐφ᾽ ἑκάτερα ἐχτὸς 
πιπτέτω τῆς τομῆς. λέγω, ὅτι ἡ ΕΖ συμπεσεῖται ἑκατέρᾳ 
τῶν AB, ΓΖ. 

κατήχϑωσαν ἀπὸ τοῦ Η ἐπὶ τὰς 48, ΓΖ τεταγμένως 
αἴ ΗΘ, ΗΚ. ἐπεὶ παράλληλός ἐστιν ἡ HK τῇ AB, 
συμπέπτωκε δέ τις τῇ HK ἡ ΗΖ, καὶ τῇ AB ἄρα 
συμπεσεῖται. ὁμοίως δὴ καὶ τῇ ΓΖ συμπεσεῖται ἡ ΕΖ. 


XS. 

Ἐὰν ἐν παραβολῇ ἢ ὑπερβολῇ εὐθεῖα ἀχϑῇ παρὰ 
τὴν διάμετρον τῆς τομῆς, συμπεσεῖται τῇ τομῇ xa" 
ὃν μόνον σημεῖον. 

ἔστω πρότερον παραβολή, ἧς διάμετρος ἡ ABI, 
ὀρθία δὲ ἡ A424, καὶ τῇ 48 παράλληλος ἤχϑω 1 
ΕΖ. λέγω, ὅτι ἡ ΕΖ ἐκβαλλομένη συμπεσεῖται τῇ 
τομῇ. 

2. τῆς] ἐκτὸς τῆς Halley. b. τῆς] om. in extr. lin. V, 
corr. vp. 6. κε΄] p, ἫΝ ον, m. 2 v. 16. HK] (pr.) p, 


corr. ex OK m. 1 18. ἢ] p, om. V. 19. κε΄] p, om. V, 
m.2v. 20. ἐν] addidi; om. V. 298.7] p, om. V 
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ducatur 42. 4142 igitur producta cum diametro sec- 
lionis concurret [prop. XXII]. concurrat in 4. οὗ 
IAE inter sectionem et rectam Z21.4 posita est. 
ergo eliam ΓΖ E producta cum diametro extra sectio- 
nem concurret. 


XXV. 


Si recta cum ellipsi inter ambas diametros con- 
eurrens in utramque partem producta exíra sectionem 
cadit, cum utraque diametro concurret. 

Sit ellipsis, cuius diametri sint 48, ΓΖ, et cum 
e& recla EZ inier ambas diameiros concurrat in H 
el in utramque partem pro- 
ducta extra sectionem cadat. 
dico, EZ cum uiraque dia- 
A metro 4.8, D'Z1 concurrere. 

ab H ad 48, I'4 ordi- 
nate ducantur HO, H K. quon- 
jam HK rectae 4B parallela 
est, et recta aliqua HZ cum HK concurrit, etiam 
cum .4B concurret. οὐ eadem de causa etiam EZ 
eum I'Z concurret. 


E 


4 


XXVI. 


Si in parabola uel hyperbola recta diametro sec- 
tionis parallela ducitur, eum sectione in uno puncto 
solo concurret. 

sib prius parabola, cuius diametrus sit 4 BI, latus 
&ulem rectum 44 Zl, et rectae 44 B parallela ducatur EZ. 


dico, EZ productam cum sectione concurrere. 
Apollonius, ed. Heiberg. 6 


82 ΚΩΝΊΚΩΝ α΄. 


εἰλήφϑω γάρ τι σημεῖον ἐπὶ τῆς ΕΖ τὸ E, καὶ 
ἀπὸ τοῦ Ε παρὰ τεταγμένως κατηγμένην ἤχϑω ἢ 
EH, καὶ τοῦ ἀπὸ τῆς ΗΕ μεῖξον ἔστω τὸ ὑπὸ Z4 AT, 
καὶ ἀπὸ τοῦ Γ τεταγμένως ἀνήχϑω 9] ΓΘ' τὸ ἄρα 


5 ἀπὸ τῆς ΘΓ ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν 4 AI. μεῖξον δὲ 


10 


τὸ ὑπο ΔΑΓ τοῦ ἀπὸ EH: μεῖξον ἄρα καὶ τὸ ἀπὸ 
ΘΓ τοῦ ἀπὸ ΕΗ͂' μείξων ἄρα καὶ ἡ ΘΓ τῆς ΕΗ. καί 
εἰσι παράλληλοι: ἡ ΕΖ ἄρα ἐχβαλλομένη τέμνει τὴν 
OI* ὥστε καὶ τῇ τομῇ συμπεσεῖται. 

συμπιπτέτω κατὰ τὸ Κ. 

λέγω δή, ὅτι καὶ xo9' ἕν μόνον σημεῖον τὸ Καὶ 
συμπεσεῖται. εἰ γὰρ δυνατόν, συμπιπτέτω καὶ κατὰ 
τὸ 4. ἐπεὶ οὖν παραβολὴν εὐθεῖα τέμνει κατα δύο 
σημεῖα, ἐκβαλλομένη συμπεσεῖται τῇ διαμέτρῳ τῆς 


16 τομῆς᾽ ὅπερ ἄτοπον. ὑπόκειται γὰρ παράλληλος. ἡ 
ΕΖ ἄρα ἐκβαλλομένη xa9' ἕν μόνον σημεῖον συμπίπτει 
- τῇ τομῇ. 
ἔστω δὴ ἡ τομὴ ὑπερβολή, πλαγέα δὲ τοῦ εἴδους 
πλευρὰ ἡ 48, ὀρϑία δὲ ἡ 44, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ 4B 
20 καὶ ἐχβεβλήσϑω. τῶν αὐτῶν 


2ὅ 


δὴ κατασκευασϑέντων ἤχϑω ἀπὸ 
τοῦ D τῇ 44 παράλληλος ἡ 
ΓΜ. ἐπεὶ oov τὸ ὑπὸ ΜΓΑ 
μεῖξόν ἐστι τοῦ ὑπὸ 4.4Γ, καί 
ἐστι τῷ μὲν ὑπὸ ΜΓΑ ἴσον τὸ 
ἀπὸ ΓΘ, τὸ δὲ ὑπὸ 4.4 μεῖξον 
τοῦ ἀπὸ ΗΕ, μεῖξον ἄρα καὶ 
τὸ ἀπὸ ΓΘ τοῦ ἀπὸ EH. dors καὶ y ΓΘ τῆς EH 
μείζων ἐστί, καὶ τὰ αὐτὰ τοῖς πρότερον συμβήσεται. 


4. τοῦ insertum m. 1 V. 10. K] I' V; corr. p. 18. 
τοῦ εἴδους] cv p, ob pergam. ruptum incerta in V. 
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sumatur enim in EZ punctum aliquod E, et ab E 
reciae ordinate ductae parallela ducatur EH, et sit 
447 AI HE?, ἃ I' ao- 
*| iem ordinate erigatur ΓΘ. 
est igitur 91? — 4 »« AT 
[prop. XI]. est autem 
4 f 44» AT 5 EH*. 
itaque etiam OI" EH*; 
quare etiam OI' EH. et 
sunt parallelae; EZ igitur 
producta rectam ΘΙΓ secat. 
ergo eliam cum sectione concurrit. 
eoncurrat in K. 
jam dico, eam etiam in solo puncto K concurrere. 
nam si fieri polest, etiam in 44 concurrat. quoniam 
igitur recta parabolam in duobus punctis secat, pro- 
ducià cum diametro sectionis concurret [prop. XXII]; 
quod fieri non potest. supposuimus enim, eas par- 
allelas esse. ergo EZ producta in uno solo puncto 
cum sectione concurrit. 
iam igitur sectio hyperbola sit, 4B autem latus 
gectionis transuersum et 4471 latus rectum, ducaturque 
44 B et producatur. iisdem igitur praeparatis a Γ᾽ rec- 
iae 4421 parallela ducatur I'M. iam quoniam 


MI»DIA»244»A4AI, 


Ar 


et 
I'9? — MI'*«IA Y[prop. XII], 


4A» AT ΗΕ", 
erii eliam I'O? — EII*. quare etiam I'O — EH, et 
eadem, quae antea, euenient [prop. XXII. 


e* 


10 


1ὅ 


20 


25 


84 KS NIKSN α΄. 


κζ΄. 

'"E&v παραβολῆς τὴν διάμετρον εὐϑεῖα τέμνῃ, ἐκβαλ- 
λομένη ἐφ᾽ ἑκάτερα συμπεσεῖται τῇ τομῇ. 

ἔστω παραβολή, ἧς διάμετρος ἡ 48, καὶ ταύτην 
τεμνέτω τις εὐθεῖα ἐντὸς τῆς τομῆς ἡ ΓΖ. λέγω, 
ὅτι ἡ ΓΖ ἐκβαλλομένη ἐφ᾽ ἑκάτερα τὰ μέρη συμπεσεῖται 
τῇ τομῇ. 

ἤχϑω γάρ τις ἀπὸ τοῦ 4 παρὰ τεταγμένως κατῇγ- 
μένην ἡ AE' ἡ AE ἄρα ἐιτὸς πεσεῖται τῆς τομῆς. 

ἤτοι δὴ ἡ ΓΖ τῇ AE παράλληλός ἐστιν ἢ οὔ. 

εἰ μὲν οὖν παράλληλός ἐστιν αὐτῇ, τεταγμένως 
κατῆκται. ὥστε ἐκβαλλομένη ἐφ᾽ ἑκάτερα συμπεσεῖται 
τῇ τομῇ. 

μὴ ἔστω δὴ παράλληλος τῇ AE, ἀλλ᾽ ἐκβαλλομένη 
συμπιπτέτω τῇ 4Ε κατὰ τὸ E. ὅτι μὲν οὖν τῇ τομῇ 
συμπίπτει ἐπὶ τὰ μέρη, ép ἅ ἐστι τὸ E, φανερόν" εἰ 
γὰρ τῇ 4Ε συμβάλλει, πολὺ πρότερον τέμνει τὴν τομήν. 

λέγω, ὅτι καὶ ἐπὶ τὰ ἕτερα μέρη ἐκβαλλομένη 
συμπίπτει τῇ τομῇ. ἔστω γὰρ παρ᾽ ἣν δύνανται ἡ 
M. καὶ τεταγμένως ἡ ΗΖ, καὶ τὸ ἀπὸ 44 ἴσον 
ἔστω τῷ ὑπὸ Β4Ζ, καὶ παρατεταγμένως ἡ BK συμ- 
πιπτέτω τῇ 4Γ κατὰ τὸ Γ. ἐπεὶ ἴσον ἐστὶ τὸ ὑπὸ 
ZAB τῷ ἀπὸ 44, ἔστιν ὡς ἡ AB πρὸς 44, ἡ 44 
προς 4Z' καὶ λοιπὴ ἄρα ἡ B πρὸς λοιπὴν τὴν 
22 ἐστιν, ὡς ἡ ΒΑ πρὸς 44. καὶ ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ 


. ΒΖ πρὸς τὸ ἀπὸ Z4, οὕτως τὸ ἀπὸ ΒΑ πρὸς τὸ 


ἀπο 44]. ἐπειδὴ δὲ ἴσον τὸ ἀπὸ 441 τῷ ὑπὸ BAZ, 


1. xf] p, om. V, m.2v. 21. BAZ] ΒΖΑ V; corr. p (τῶν 
BA,AZ). BK] scripsi cum Memo; Il'K V; | BI'p; ΓΒ Halley, sed 


Am n 5g. K habet cum V. 238. διὰ ιξ΄ τοῦ ς΄ στοιχ. mg. τα. 1 V. 
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XXVII. 


Si recta diametrum parabolae secat, in utramque 
partem producta cum sectione concurret. 
sib parabola, cuius diametrus sit 4 B, et hanc recta 
aliqua Γ΄ intra sectionem secet. dico, ΓΖ in utram- 
que partem productam cum sectione concurrere. 
ducalur enim ab .4 reciae ordinate ductae par- 
allela 4 E; 4 E igitur extra sectionem cadet [prop. XVII]. 
I'4 igitur rectae 4 E aut parallela est aut non par- 
allela. 
si igitur ei parallela est, ordinate ducta est; quare 
in uiramque partem producta cum sectione concurret 
D [prop. XIX]. ne sit igitur rectae 4E par- 
allla, et producta cum 4E in E con- 
curral. iam igitur eam ad partes E uersus 


4 eum sectione concurrere, manifestum est; 
nam si cum 4E concurrit, multo prius 
seclionem secat. 

A dico, eam etiam ad alteram partem pro- 


ductam cum sectione concurrere. 510 enim 
M.A parametrus et HZ ordinate ducta, 
el sit 421? — BA4»« AZ, ei BK rectae 
ordinate ductae parallela concurrat cum ΖΓ in I. 
quoniam Z4 »« 4B — 44, erit 4B:44 — 4 4:AZ 
[Eucl. VI, 17]. quare etiam B4: 22 — ΒΑ: 44 
[Eucl. V, 19]. quare etiam 

Β4": Ζ “43 — Β45: 4.41. 


V 


94. διὰ 10' τοῦ ε΄ στοιχ. mg. m. 1 V. 25. διὰ κβ΄ τοῦ ς΄ 
(etouy. mg. m. 1 V. 927. διὰ WT τοῦ ιϑ' τοῦ «ς΄ στοιχ. mg. 
m. 1 V. 


86 ΚΟΝΙΊΚΩΝ α΄. 


ἔστιν ὡς ἡ ΒΑ πρὸς AZ, οὕτως τὸ ἀπὸ B.4 πρὸς 
τὸ ἀπὸ 44, τουτέστι τὸ ἀπὸ Β4 πρὸς τὸ ἀπὸ AZ. 
ὡς δὲ τὸ ἀπὸ B. πρὸς τὸ ἀπὸ 4Z, οὕτως τὸ ἀπὸ 
ΒΓ πρὸς τὸ ἀπὸ ZH, ὡς δὲ ἡ AB πρὸς 4Ζ, οὕτως 
5 vo ὑπὸ BAM πρὸς τὸ ὑπὸ ZAM. ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ ΒΓ 
πρὸς τὸ ἀπὸ ΖΗ, οὕτως τὸ ὑπὸ ΒΑΜ πρὸς τὸ ὑπὸ 
ZAM* καὶ ἐναλλάξ, ὡς τὸ ἀπὸ ΒΓ πρὸς τὸ ὑπὸ BAM, 
οὕτως τὸ ἀπὸ ZH πρὸς τὸ ὑπὸ ZAM. τὸ δὲ ἀπὸ ΖΗ 
ἴσον τῷ ὑπὸ ZAM διὰ τὴν τομήν᾽ καὶ τὸ ἀπὸ ΒΓ ἄρα 
10 ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ ΒΑ͂Μ. πλαγία δὲ ἡ AM, παρα- 
τεταγμένως δὲ ἡ ΒΓ. ἡ ἄρα τομὴ ἔρχεται διὰ τοῦ Γ, 
καὶ συμπίπτει τῇ τομῇ ἡ D 41 κατὰ τὸ I. 
κη΄. 
"àv εὐθεῖα ἐφάπτηται μιᾶς τῶν ἀντικειμένων, 
15 ληφϑῇ δέ τι σημεῖον ἐντὸς τῆς ἑτέρας τομῆς, καὶ δι᾽ 
αὐτοῦ παράλληλος ἀχϑῇ τῇ ἐφαπτομένῃ εὐθεῖα, ἐκ- 
βαλλομένη ἐφ᾽ ἑκάτερα συμπεσεῖται τῇ τομῇ. 
ἔστωσαν ἀντικείμεναι, ὧν ἡ 48 διάμετρος, καὶ τῆς 
4A τομῆς ἐφαπτέσϑω τις εὐθεῖα ἡ Dl, καὶ εἰλήφϑω 
20 τί δημεῖον ἐντὸς τῆς ἑτέρας τομῆς τὸ E, καὶ διὰ τοῦ 
E τῇ ΓΖ παράλληλος ἤχϑω ἡ ΕΖ. λέγω, ὅτι ἡ EZ 
ἐκβαλλομένη ἐφ᾽ ἑκάτερα συμπεσεῖται τῇ τομῇ. 
ἐπεὶ οὖν δέδεικται, ὅτι ἡ ΓΩ͂ ἐκβαλλομένη συμ- 
πεσεῖται τῇ 4B διαμέτρῳ, καί ἐστι παράλληλος αὐτῇ 
25 ἡ ΕΖ, ἡ EZ ἄρα ἐκβαλλομένη συμπεσεῖται τῇ διαμέ- 
τρῷ" συμπιπτέτω κατὰ τὸ H, καὶ τῇ ΗΒ ἴση κείσϑω 
ἡ 40, καὶ διὰ τοῦ Θ τῇ ΖΕ παράλληλος ἤχϑω ἡ 
1. 42] sic V, sed pro Z alia forma eiusdem litterae re- 


stibuta manu 1. 2. τουτέστι — 427 bis V; corr. cp. 8. Mg. 
[διὰ δ΄] τοῦ ς΄ m. 1 V. ὅ. BAM] ABM V; corr. Memus. 
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quoniam autem est 4.2) — B4 »« AZ, erit 

BA4:4Z—B£:42 [Eucl. V def. 9], 
hoe est B4: 4Z — Bzf?: 423, est autem 

BZ*:4Z2 -- ΒΓ": ΖΗ" [Eucl. VI, 4], 
el 4B:.4Z — BA4»5« 4M:ZA»« AM. itaque 

BI?:ZH? — BA»5« AM:ZA»« AM. 
eb permutando [Eucl. V, 16] 

BI*:BA»« AM-—ZH*:ZA» AM. 
uerum propier sectionem est ZH? — Z4 »« 4M 
[prop. XI]. quare etiam BI? — BA4»« 4M. uerum 
4M ]laius iransuersum est eti BI' rectae ordinate 
ductae parallela. ergo sectio per I' ueniet [prop. XX], 
et ΓΖ cum sectione concurrit in I* 


XXVIII. 


Si recta alterutram oppositarum contingit et intra 
alteram sectionem punctum aliquod sumitur, et per id 
recta contingenti parallela ducitur, haec in utramque 
partem producta cum sectione concurret. 

sint oppositae, quarum diametrus sit 44 B, et sec- 
lionem 4 contingat recta I'7, et intra alteram sec- 
lionem punctum aliquod E sumatur, et per E rectae 
ΓΖ parallela ducatur EZ. dico, EZ in utramque 
partem productam cum sectione concurrere. 

quoniam igitur demonsirauimus, I'7// productam 
eum diametro 4B concurrere [prop. XXIV], eique par- 
allela est EZ, EZ producta cum diametro concurret; 
eoncurral in H, et ponatur 40) — ΗΒ, οὐ per O rec- 
iae ZE parallela ducatur ΘΚ, ordinateque ducatur 


πρός — ZH] bis V; corr. p. pal x' τούΪτου tov 
βιβλ οὶ mg. m. 1 V. 13. 1n ]p, om. 2 v. 
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G K, καὶ τεταγμένως κατήχϑω ἡ ΚΑ, καὶ τῇ 40 ἴση 
κείσδθϑω ἡ HM, καὶ παρατεταγμένως ἤχϑω ἡ ΜΝ, 
καὶ προσεκβεβλήσθω ἐπ᾽ εὐθείας ἡ HN. καὶ ἐπεὶ 
παράλληλός ἐστιν ἡ ΚΑ τῇ MN, ἡ δὲ ΚΘ τῇ HN, 
καὶ μία εὐθεῖά ἐστιν ἡ ΔΜ, ὅμοιόν ἐστι τὸ KA 
τρίγωνον τῷ ΗΜΝ τριγώνῳ. καὶ ἴση ἐστὶν ἡ 40 
τῇ HM: ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ ΚΑ τῇ ΜΝ. ὥστε καὶ 
τὸ ἀπὸ Καὶ τῷ ἀπὸ ΜΝ ἴσον ἐστί. καὶ ἐπεὶ [oq 
ἐστὶν ἡ 40 τῇ HM, ἡ δὲ AO τῇ ΒΗ, κοινὴ δὲ ἡ 
AB, ἴση ἄρα ἐστὶν ἣ ΒΑ τῇ AM: ἴσον ἄρα ἐστὶ 
τὸ ὑπὸ ΒΑ“ τῷ ὑπὸ AMB. ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ B4 
πρὸς τὸ ἀπὸ ΚΑ, οὕτως τὸ ὑπὸ 4 ΜΒ πρὸς τὸ ἀπὸ 
ΜΝ. καί ἐστιν, ὡς τὸ ὑπὸ ΒΑ. πρὸς τὸ ἀπὸ AK, 
ἡ πλαγία πρὸς τὴν ὀρϑίαν" καὶ ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ 4MB 
πρὸς τὸ ἀπὸ ΜΝ, ἡ πλαγία πρὸς τὴν ὀρϑίαν. τὸ Ν 
ἄρα πρὸς τῇ τομῇ ἐστιν. ἡ ΕΖ ἄρα ἐκβαλλομένη 
συμπεσεῖται τῇ τομῇ κατὰ τὸ Ν. 

ὁμοίως δὴ δειχϑήσεται, ὅτι καὶ ἐπὶ τὰ ἕτερα μέρη 
ἐκβαλλομένη συμπεσεῖται τῇ τομῇ. 


κϑ'. 
᾿Εὰν ἐν ἀντικειμέναις εὐθεῖα προσπίπτῃ διὰ τοῦ 
κέντρου πρὸς ὁποτέραν τῶν τομῶν, ἐκβαλλομένη τεμεῖ 
τὴν ἑτέραν τομήν. 
ἔστωσαν ἀντικείμεναι, ὧν διάμετρος ἡ 4B, κέντρον 
0) τὸ Γ, καὶ ἡ ΓΖ τεμνέτω τὴν 44] τομήν. λέγω, 
ὅτι καὶ τὴν ἑτέραν τομὴν τεμεῖ. 


1. ΚΑ] cvp, OK ecorr. ω.1 V. 9. ΒΗ] ο, B e corr. 

m. 1 V. 11. BA44] BAA V; corr. p (BA, 44). BA4A) 

BAA V; corr. p (τῶν BA, 44). 20. x8'] p, om. V, m. 2 v. 
21. δια] euan. V. 22. τέμει V; corr. p. 
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ΚΑ, et ponatur ΗΜ — 40, et reciae ordinate ductae 
parallela ducatur MN, et in directum producatur EH, 
D ui fiai HN. iam quoniam 
ΚΑ rectae M N, ΚΘ rectae 
ΗΝ parallela est, et 4M 
$4 P una est recta, erit 
K64co HMN. 
iv οὐ 49 — ΗΜ; quare 
K4-—MN 
[Eucl. VI, 4]. quare etiam Καὶ 4? — MN?. et quoniam 
460 — HM, 40 — BH, ei 4B communis est, erit 
BA4-—.4HM. ilaque erit 
BA»« 44 — AM »x« MB. 
quare 
BA» AA: K f* — AM» MB: MN?. 
est autem ut B 4»« 4.4 ad A4K?, ita latus transuersum 
ad latus rectum [prop. XXI] quare etiam ut 
AM »« MB: MN, 
ita latus transuersum ad latus rectum. ergo NN in 
seclione est [ib.]] ergo EZ producta cum sectione 
in Ν᾿ concurret. 
iam similiter demonstrabimus, eam etiam ad alte- 
ram partem productam cum seciione concurrere. 


XXIX. 


Si in oppositis recta per centrum ad utramuis sec- 
lüonum adeidit, producta alteram sectionem secabit. 

sint oppositae, quarum diametrus sit 4B, centrum 
autem Γ᾽, et I' sectionem 4471 secet. dico, eam 
eliam alteram sectionem secaturam esse. 
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τεταγμένως γὰρ κατήχϑω ἡ EZ, καὶ τῇ AE ἴση 
κείσϑω ἡ BZ, καὶ τεταγμένως ἤχϑω ἡ ΖΗ. καὶ ἐπεὶ 
ἴση ἐστὶν ἡ EA τῇ ΒΖ, κοινὴ δὲ ἡ AB, ἴσον ἄρα 
τὸ ὑπὸ BE. τῷ ὑπὸ AZB. καὶ ἐπεί ἐστιν, ὡς τὸ 
ὑπὸ BEA πρὸς τὸ ἀπὸ 4Ε, ἡ πλαγία πρὸς τὴν 
ὀρϑίαν, ἀλλὰ καὶ ὡς τὸ ὑπὸ 428 πρὸς τὸ ἀπὸ ΖΗ, 
ἡ πλαγέα πρὸς τὴν ὀρϑίαν, καὶ ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ BEA 
πρὸς τὸ ἀπὸ 4, οὕτως τὸ ὑπὸ 428 πρὸς τὸ ἀπὸ 
ΖΗ. ἴσον δὲ τὸ ὑπὸ BEA τῷ ὑπὸ AZB' ἴσον ἄρα 
καὶ τὸ ἀπὸ ΕΖ τῷ ἀπὸ ΖΗ. ἐπεὶ οὖν ἴση ἐστὶν ἡ 
μὲν ΕΓ τῇ ΓΖ. ἡ δὲ AE τῇ ZH, καὶ εὐθεῖά ἐστιν 
ἡ EZ, καὶ παράλληλος ἡ ΕΖ τῇ ZH, καὶ ἡ 4H ἄρα 
εὐθεῖά ἐστι. καὶ ἡ ΓΖ ἄρα τεμεῖ καὶ τὴν ἑτέραν τομήν. 


λ΄. 
᾿Εὰν ἐν ἐλλείψει ἢ ἀντικειμέναις εὐθεῖα ἀχϑῇ ἐφ᾽ 
ἑκάτερα τοῦ κέντρου συμπίπτουσα τῇ τομῇ, δίχα τμη- 
ϑήσεται κατὰ τὸ κέντρον. 
ἔστω ἔλλειψις T ἀντικείμεναι, διάμετρος δὲ αὐτῶν 
ἡ 48, κέντρον δὲ τὸ D, καὶ διὰ τοῦ D ἤχϑω τις 


εὐθεῖα ἡ ΔΓΕ. λέγω, ὅτι ἴση ἐστὶν ἡ ΓΖ τῇ ΓΕ. 
4, 
B| X 
Z 7 4 
E 


» 


ἤχϑωσαν γὰρ τεταγμένως αἱ 4Z, EH. καὶ ἐπεί 
ἐστιν ὡς τὸ ὑπὸ BZ.A πρὸς τὸ ἀπὸ Z4, ἡ πλαγία 


6. ἀλλά --- 1. ὀρθίαν] om. V; corr. Memus; cfr. p. 92, 1. 
10. ἀπό] (pr.) ὑπό V; corr. p. 14. 17 p, om. V, m. 2 v. 
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ordinate enim ducatur E 7, et ponatur ΒΖ — 4, 
ordinateque ducatur ZH. iam quoniam est E.4 — ΒΖ, 
et 4B communis est, erit 
BE» E4-AZ»LB. 
ei quoniam est, ut 

BE» EA: AE?, 
ita latus transuersum ad 
latus rectum, uerum etiam 
ubi 4Z»« ZB:ZH?*, ita latus transuersum ad latus 
rectum [prop. XXI], erit etiam 

BE» EA: AE? — AZ »« ZB: ΖΗ. 


est autem B.E »« EA — AZ »« ZB. quare etiam 
Ef --- ΖΗ [Eucl V, 9] 

quoniam igitur est ΕΓ - ΓΖ, 4 E — ZH, et EZ 
recla est, eti E71 reciae ZH parallela, etiam 41H 
recta est [cfr. Eucl. VI, 32]. ergo etiam ΓΖ alteram 
quoque sectionem secabit. 


XXX. 


Si in ellipsi uel oppositis recta ducitur ad utram- 
que partem centri cum sectione concurrens, in centro 
in duas partes aequales secabitur. 

sint ellipsis uel oppositae, earumque diametrus 4 B, 
centrum autem I; et per I' recta ducatur ΖΓΕ. dico, 
esse ΓΖ — ΓΕ. 

ordinate enim ducantur Z7/Z, EH. οἱ quoniam 
esi, ut BZ»5«Z4:Z.4", ita latus transuersum ad 
latus rectum, uerum etiam αὖ 4H »« HB: ΗΕ", ita 
latus itransuersum ad latus rectum [prop. XXI], erit 
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πρὸς τὴν ὀρϑίαν, ἀλλὰ καὶ ὡς τὸ ὑπὸ AH B πρὸς τὸ 
ἀπὸ HE, ἡ πλαγία πρὸς τὴν ὀρϑίαν, καὶ ὡς ἄρα τὸ 
ὑπὲ BZA4 πρὸς τὸ ἀπὸ Ζ4, οὕτως τὸ ὑπὸ AHB 
πρὸς τὸ ἀπὸ HE. καὶ ἐναλλάξ, ὡς τὸ ὑπὸ BZA 
πρὸς τὸ ὑπὸ 4HB, οὕτως τὸ ἀπὸ 41 πρὸς τὸ ἀπὸ 
HE. ὡς δὲ τὸ ἀπὸ 4Ζ πρὸς τὸ ἀπὸ HE, οὕτως τὸ 
ἀπὸ ΖΓ πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΗ ἐναλλὰξ ἄρα, ὡς τὸ ὑπὸ 
ΒΖ. πρὸς τὸ ἀπὸ ΖΓ, οὕτως τὸ ὑπὸ AHB πρὸς τὸ 
ἀπὸ ΓΗ. καὶ ὡς ἄρα ἐπὶ μὲν τῆς ἐλλείψεως συνϑέντι., 
ἐπὶ δὲ τῶν ἀντικειμένων ἀνάπαλιν καὶ ἀναστρέψαντι 
τὸ ἀπὸ 4Γ πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΖ, οὕτως τὸ ἀπὸ ΒΓ πρὸς 
τὸ ἀπὸ DH: καὶ ἐναλλάξ. ἴσον δὲ τῷ ἀπὸ 4Γ τὸ 
ἀπὸ ΓΒ' ἴσον ἄρα καὶ τῷ ἀπὸ ΖΓ τὸ ἀπὸ ΓΗ͂. ἴση 
ἄρα ἡ ΖΙ τῇ ΓΗ. καί εἰσι παράλληλοι αἱ AZ, HE: 
ἴση ἄρα καὶ ἡ 4Γ τῇ ΓΕ. 
λα΄. 
᾿Εὰν ὑπερβολῆς ἐπὶ τῆς πλαγίας πλευρᾶς τοῦ εἴδους 
ληφϑῇ τι σημεῖον μὴ ἐλάττονα ἀπολαμβάνον πρὸς τῇ 
κορυφῇ τῆς τομῆς τῆς ἡμισείας τῆς πλαγίας τοῦ εἴδους 
πλευρᾶς, καὶ ἀπ’ αὐτοῦ προσπέσῃ εὐθεῖα πρὸς τὴν 
τομήν, προσεκβληϑεῖσα ἐντὸς πεδεῖται τῆς τομῆς κατὰ 
τὰ ἑπόμενα μέρη τῆς τομῆς. 
ἔστω ὑπερβολή, ἧς διάμετρος ἡ 48, καὶ εἰλήφϑω 
ἐπ᾿ αὐτῆς σημεῖον Ov τι τὸ Γ μὴ ἐλάττονα ἀπολαμ- 
βάνον τὴν ΓΒ τῆς ἡμισείας τῆς AB, καὶ προσπιπτέτω 
τις εὐθεῖα πρὸς τὴν τομὴν ἡ L4. λέγω, ὅτι ἡ ΓΖ 
ἐκβαλλομένη ἐντὸς πεσεῖται τῆς τομῆς. 


— ——— —— — — 


11. τό] (pr.) ὡς τό V; corr. p. Ante AI' del. 1 litt, m. 1 
V; AD cp. ΓΖ — 12. ἀπό (pr)] bis V; corr. vp. 13. καὶ 
ἐναλλάξ] om. p, del. Halley. 16. λα΄] p, om. V, m.2 v. 21. 
προσεκβληϑεῖσα)] scripsi; 7 προσβληϑεῖσα V. 
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etiam BZ»« Z4:Zzf! — AH»« HB: ΗΕ". οἱ per- 
mutando [Eucl. V, 16] 

BZ»«Z4:A4H»« HB — 42! : HE*. 
est aulem 

425: HE? — ZI?:TDH? [Eucl. VI, 4]. 
permutando igitur 
BZ»«Z4:ZI* — AH»« ΗΒ: ΓΗ" [Eucl. V, 16]. 
quare eliam, in ellipsi componendo [Eucl. V, 18], in 
oppositis autem e contrario [Eucl. V, 7 coroll.] et con- 
uertendo [Eucl. V, 19 coroll.], 

AI*:DZ -- ΒΓ": ΓΗΣΞ 

[Eucl. II, 5]; et permutando. est autem ΓΒ — 4 Γ3, 
quare eliam I'H? — ZI". itaque ZI'— I'H. "et 
4Z, HE parallelae sunt. ergo etiam ZI'— ΓΕ 
[Eucl. VI, 4]. 


XXXI. 


Si in hyperbola in latere transuerso figurae punctum 
sumitur ad uerticem sectionis rectam abscindens non 
minorem dimidio latere transuerso figurae, et ab eo 

recía ad sectionem adcidit, 


2^7 haec producta intra sectio- 
nem cadet ad partes eius 
sequentes. 
7 BV 96 Z 


sib hyperbola, cuius dia- 
metrus sib 4B, et in ea 
punetum aliquod I' sumatur 
abscindens ΓΒ non minorem dimidia 4B, et ad 
seclionem adeidat recta ΓΖ. dico, I'7/ productam 
inira sectionem cadere. 


10 


16 


20 


26 


94 KO9NIKQSN α΄. 


εὖ γὰρ δυνατόν, ἐκτὸς πιπτέτω τῆς τομῆς ὡς f, 


IAE, καὶ ἀπὸ τυχόντος σημείου toU E τεταγμένως 


κατήχϑω ἡ EH, καὶ ἡ 40, καὶ ἔστω πρότερον [65 
ἡ AD τῇ ΓΒ. καὶ ἐπεὶ τὸ ἀπὸ EH πρὸς τὸ ἀπὸ 40 
μείξονα λόγον ἔχει ἤπερ τὸ ἀπὸ ZH πρὸς τὸ ἀπὸ 490, 
ἀλλ᾽ ὡς μὲν τὲ ἀπὸ ΕΗ πρὸς τὸ ἀπὸ 410, οὕτως τὸ 
ἀπὸ ΗΓ πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΘ διὰ τὸ παράλληλον εἶναι 
τὴν EH τῇ 40, ὡς δὲ τὸ ἀπὸ ZH πρὸς τὸ ἀπὸ 20, 
οὕτως τὸ ὑπὸ AH B πρὸς τὸ ὑπὸ 40 B διὰ τὴν τομήν, 
τὸ ἄρα ἀπὸ ΗΓ πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΘ μείξονα λόγον ἔχει 
ἥπερ τὸ vxo A4HB πρὸς τὸ ὑπὸ 4ΘΒ. ἐναλλὰξ ἄρα 
τὸ ἀπὸ ΓΗ πρὸς τὸ ὑπὸ AHB μείξονα λόγον ἔχει 
ἥπερ τὸ ἀπὸ ΓΘ πρὸς τὸ ὑπὲ 4ΘΒ. διελόντι ἄρα 
τὸ ἀπὸ ΓΒ πρὸς τὸ ὑπὸ AHB μείξονα λόγον ἔχει 
ἥπερ τὸ ἀπὸ ΓΒ πρὸς τὸ ὑπὸ 4Θ Β᾽ ὅπερ ἀδύνατον. 
οὐκ ἄρα ἡ ΓΖΕ ἐκτὸς πεσεῖται τῆς τομῆς ἐντὸς 


ἄρα. καὶ διὰ τοῦτο ἡ ἀπό τινος τῶν ἐπὶ τῆς 4Γ 


σημείων πολλῷ μᾶλλον ἐντὸς πεσεῖται, ἐπειδὴ καὶ τῆς 
ΓΖ ἐντὸς πεσεῖται. 
| λβ΄. 

᾿Εὰν κώνου τομῆς διὰ τῆς κορυφῆς εὐϑεῖα παρὰ 
τεταγμένως κατηγμένην ἀχϑῇ, ἐφάπτεται τῆς τομῆς, 
καὶ εἰς τὸν μεταξὺ τόπον τῆς τε κώνου τομῆς καὶ τῆς 
εὐθείας ἑτέρα εὐθεῖα οἱ παρεμπεσεῖται. 

ἔστω κώνου τομὴ πρότερον ἡ καλουμένη παραβολή, 
ἧς διάμετρος ἡ 48, καὶ ἀπὸ τοῦ A4 παρατεταγμένως᾽ 
ἤχϑω ἡ AI. 

e $ 1 ῳ d ’ 

Ot, μὲν οὖν ἐκτὸς πίπτει τῆς τομῖς, δέδεικται. 

ὅ. ἀπό] (ali) om. V; corr. p. 9. AHB] c, B e corr. 
m. 1 V. 11. τό] (pr.) τὸ ὑπὲρ τό V; corr. p. 4 6 B] c, 
B e corr. m. 1 V. 20. 48'] p, om. V, m. 2 v. 
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nam si fieri potest, extra sectionem cadat ut ΓΖ E, 
οὗ & puncto aliquo .£ ordinate ducatur EH, ei item 
ducatur ΖΘ, et prius sit 4“Γ — ΓΒ. quoniam igitur 
est 

ΕΗ5: 465» ΖΗ": 40? [Eucl. V, 8], 
est autem 

ΕΗ": 40? — ΗΓ" : ΓΘ", 

quia EH, 210 parallelae sunt [Eucl. VI, 4], et 

ZH? : 409? — AH »« HB: 40 5« 0B 
propter sectionem [prop. XXI], erit 

HI?:I'8 5 AH»« HB: 40 »5« OB. 
permutando igitur 

DH: AH»« HB»'D€ : 40 2« ΘΒ. 
dirimendo igitur L'B: 4H »« HB L'B' : 409 5« ΘΒ 
[u. Eutocius]; quod fieri non potest [Eucl. V, 8]. ergo 
I'4E exira sectidnem non cadet; intra igitur. qua 
de causa recta a puncto aliquo rectae 44I' ducta 
mulio magis inira sectionem cadet, quoniam etiam 
intra ΓΖ cadet. 


XXXII. 


Si per uerticem sectionis coni recta rectae ordinate 
ductae parallela ducitur, sectionem contingit, nec in 
spatium inier seclionem coni et rectam positum alia 
recta incidet. 

prius coni sectio sit parabóla, quae uocatur, cuius 
diametrus sib 418, et ab .4 rectae ordinate ductae 
parallela ducatur AT. 

lam eam exira sectionem cadere, demonstrauimus 
[prop. XVII]. dico igitur, in spatium inter rectam 
AT' et sectionem positum nullam aliam rectam incidere. 
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λέγω δή, ὅτι καὶ εἰς τὸν μεταξὺ τόπον τῆς AT εὐϑείας 
καὶ τῆς τομῆς ἑτέρα εὐθεῖα oU παρεμπεσεῖται. 

& γὰρ δυνατόν, παρεμπιπτέτω ὡς ἡ 44, καὶ 
εἰλήφϑω τι σημεῖον ἐπ᾽ αὐτῆς τυχὸν τὸ Zl, καὶ τεταγ- 
μένως κατήχϑω T 4E, καὶ ἔστω παρ᾽ ἣν δύνανται 
αἱ καταγόμεναι τεταγμένως ἢ 42. καὶ ἐπεὶ τὸ ἀπὸ 
4E πρὸς τὸ ἀπὸ E. μείζονα λόγον ἔχει ἤπερ τὸ 
ἀπὸ ΗΕ πρὸς τὸ ἀπὸ EA, τὸ δὲ ἀπὸ HE ἴσον ἐστὶ 
τῷ ὑπὸ ZAE, καὶ τὸ ἀπὸ AE ἄρα πρὸς τὸ ἀπὸ EA 
μείξονα λόγον ἔχει ἥπερ τὸ ὑπὸ ZAE πρὸς τὸ ἀπὸ 
EA, τουτέστιν ἡ ΖΑ πρὸς AE. πεποιήσϑω οὖν, ὡς 
τὸ ἀπὸ 4Ε πρὸς τὸ ἀπὸ E44, οὕτως ἡ Z4 πρὸς 4Θ, 
καὶ διὰ τοῦ Θ παράλληλος ἤχϑω τῇ ΕΖ ἡ Θ4Κ. 
ἐπεὶ οὖν ἐστιν, ὡς τὸ ἀπὸ AE πρὸς τὸ ἀπὸ EA, ἡ 
Ζ. πρὸς 40, τουτέστι τὸ ὑπὸ Ζ4Θ πρὸς τὸ ἀπὸ 


- 4Θ, καί ἐστιν, ὡς μὲν τὸ ἀπὸ 4Ε πρὸς τὸ ἀπὸ EA, 


20 


2b 


οὕτως τὸ ἀπὸ ΚΘ πρὸς τὸ ἀπὸ 0.4, τῷ δὲ ὑπὸ Z 40 
ἴσον ἐστὶ τὸ ἀπὸ O4, καὶ ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ ΚΘ πρὸς 
τὸ ἀπὸ ΘΑ4, οὕτως τὸ ἀπὸ 40 πρὸς τὸ ἀπὸ ΘΑ͂. ἴση 
ἄρα ἡ ΚΘ τῇ ΘΑ ὅπερ ἄτοπον. οὐκ ἄρα εἰς τὸν 
μεταξὺ τόπον τῆς 4Γ εὐθείας καὶ τῆς τομῆς ἑτέρα. 
εὐθεῖα παρεμπεδεῖται. 

ἔστω δὴ ἡ τομὴ ὑπερβολὴ ἢ ἔλλειψις ἢ κύκλου 
περιφέρεια, ἧς διάμετρος ἡ 48, ὀρϑία δὲ ἡ 4Ζ, καὶ 
ἐπιξευχϑεῖσα ἡ ΒΖ ἐκβεβλήσϑω, καὶ ἀπὸ τοῦ 4 παρα- 
τεταγμένως ἤχϑω ἡ AI. 

ὅτι μὲν οὖν ἐκτὸς πίπτει τῆς τομῆς, δέδεικται. 


7. μείξονα --- 8. EA) om. V; corr. p (τῆς H E et τῆς EA. 
11. πεποιείσθω V; corr, p. 13. 24. EO V; corr. p. 
τό] (pr.) τῷ V; corr. p. 23. 1] ἡ Corr. p. 2] ἡ Y, 
corr. p. 
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nam si fieri potest, incidat ut 44 7f, et in ea sumatur 
punctum aliquod Zi, et ordinate ducatur 2f E, parametrus 
autem rectarum ordinate ductarum sit 
“412. ei quoniam est 
AE! : EAS HE! : EA? [Eucl. V, 8], 
el ΗΕ — Z4 »« AE [prop. XI], erit 
0E B eüam 
AE! : Ed» ZA AE: 42, 
hoc est 2E? : E4*— ZA: 4E. fiat 
igitur 4 E! : EA4* — Z 4: 40, οἱ per 9 
rectae Εἰ 2] parallela ducatur 94 K. quoniam igitur est 
AE! : EÁf? — 24:40 — Z4» 40:40, est autem 
(Eucl. VI, 4] 4E* : EZ! — ΚΘ": Θ΄“), et 
ZA »« 40 — 0 f? [prop. XI], 
erii eliam ΚΘ : 9 4? — 463: Θ43, quare K 0 — 0.4 
[Eucl. V, 9]; quod absurdum est. ergo in spatium inter 
rectam 44 I' οὐ sectionem positum nulla recta alia incidet. 
iam sit sectio hyperbola uel ellipsis uel ambitus 
cireuli, cuius diametrus sit 4B, latus autem rectum 


4Z, et ducta ΒΖ producatur, ab 44 autem rectae 
ordinate ductae parallela ducatur 44I* 


Apollonius, ed. Heiberg. 4 
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λέγω δή, ὅτι καὶ εἰς τὸν μεταξὺ τόπον τῆς 4Γ εὐϑείας 
καὶ τῆς τομῆς ἑτέρα εὐθεῖα οὐ παρεμπεσεῖται. 

εἰ γὰρ δυνατόν, παρεμπιπτέτω ὡς ἡ 44, καὶ 
εἰλήφϑω τι σημεῖον ἐπ᾽ αὐτῆς τυχὸν τὸ Z4, καὶ τεταγ- 
μένως ἀπ᾽ αὐτοῦ κατήχϑω 7 4Ε, καὶ διὰ τοῦ E τῇ 
AZ παράλληλος ἤχϑω ἡ EM. καὶ ἐπεὶ τὸ ἀπὸ HE 
ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ AEM, πεποιήσϑω τῷ ἀπὸ 4E ἴσον 
τὸ ὑπὸ AEN, καὶ ἐπιξευχϑεῖσα 7 AN τεμνέτω τὴν 
ΖΜ κατὰ τὸ E, καὶ διὰ μὲν τοῦ E τῇ Z4 παράλ- 
ληλος ἤχϑω ἡ EO, διὰ 0b τοῦ O τῇ 4Γ ἡ Θ4Κ. 
ἐπεὶ οὖν τὸ ἀπὸ 4Ε ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπο AEN, ἔστιν 
ὡς ἡ ΝΕ πρὸς ΕΖ, ἡ 4E πρὸς ΕΑ“ καὶ ὡς ἄρα 
ἡ ΝΕ πρὸς ΕΑ, τὸ ἀπὸ 4Ε πρὸς τὸ ἀπὸ EA. ἀλλ᾽ 
ὡς μὲν ἡ ΝΕ πρὸς ΕΑ, ἡ ΞΞΘ πρὸς ΘΑ, ὡς δὲ τὸ 
ἀπὸ ΖΕ πρὸς τὸ ἀπὸ EA, τὸ ἀπὸ ΚΘ πρὸς τὸ ἀπὸ 
0.4. ὡς ἄρα ἡ XO πρὸς ΘΑ, τὸ ἀπὸ ΚΘ προς τὸ 
ἀπὸ O4: μέση ἄρα ἀνάλογόν ἐστιν ἡ ΚΘ τῶν ΞΘ A. 
τὸ ἄρα ἀπὸ ΘΚ ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ 4ΘΞ' ἔστι δὲ καὶ 
τὸ ἀπὸ 46 τῷ ὑπὸ 4ΘΕ ἴσον διὰ τὴν τομήν" τὸ 
ἄρα ἀπὸ ΚΘ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ O4: ὅπερ ἄτοπον. 
οὐκ ἄρα εἰς τὸν μεταξὺ τόπον τῆς τε 4Γ εὐϑείας καὶ 
τῆς τομῆς ἑτέρα εὐϑεῖα παρεμπεδεῖται. 

λγ΄. 
᾿Εὰν ἐν παραβολῇ ληφϑῇ τι σημεῖον, καὶ ἀπ᾽ αὐτοῦ 


96 τεταγμένως ἐπὶ τὴν διάμετρον καταχϑῇ; καὶ τῇ ἀπο- 


λαμβανομένῃ vox αὐτῆς ἀπὸ τῆς διαμέτρου πρὸς τῇ 
κορυφῇ τεϑῇ ἴση ἐπ᾽ εὐθείας dx ἄκρας αὐτῆς, ἡ ἀπὸ 
τοῦ γενομένου σημείου ἐπὶ τὸ ληφϑὲν σημεῖον ἐπι- 
ξευγνυμένη ἐφάψεται τῆς τομῆς. 


7. πεποιείσϑθω V; corr.p. τῷ] cvp, corr. ex τό m. 1 V. 
28. 4y'] p, om. V, m. 2 v. 
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jam igilur eam extra sectionem cadere, demonstratum 
est [prop. XVII; Eucl. III, 16]. dico etiam, in spatium 
inter rectam 4I' ei sectionem positum nullam aliam 
rectam incidere. 

nam si fieri potest, incidat ut 4 Z1, et in ea punctum 
aliquod sumatur 7, et ab eo ordinate ducatur Z/E, 
per E autem rectae 4Z parallela ducatur EM. οἱ 
quoniam esí. HE? — AE »« EM [prop. XII — XIII], 
fiaà& 4E»« EN — 4835, et. ducta ΑΝ rectam ΖΜ 
in /4 secelb, eb per (αὶ rectae Z 4 parallela ducatur X6, 
per € autem rectae A4I' parallela 9.4 K. quoniam 
igitur ΖΕ" — AE» EN, erit NE: ΕΖΔ — AE: EA 
[Eucl. VI, 17]; quare etiam NE: E4— ZAE?*: E A*. 
uerum NE: EA4 — ΞΘ: ΘΑ͂, AE! : EA* —  ἔ ΚΘ5:Θ 45 
[Eucl VI, 4] itaque ΚΘ : ΘΑ͂ — K0?:0.?*. media 
igitur proporlionalis est. K 9 inter ΞΘ, 69 4. aque 
[Eucl. VI, 17] ΘΙ" — 40 »« 0. est autem etiam 
propter sectionem [prop. XII—XIIT] 46? — 460 »« ΘΕ. 
quare erit K 9* — //60?; quod absurdum est. ergo in 
spatium inter rectam ΑΓ et sectionem alia recta non 
incidet. 


XXXIII. 


Si in parabola punctum aliquod sumitur, et ab eo 
ad diametrum recta ordinate ducitur, et rectae ab ea 
de diametro ad uerticem abscisae aequalis recta a 
lermino eius in directum ponitur, recta a puncto ita 
orio ad sumptum punctum ducta sectionem continget. 

sit parabola, cuius diametrus sit 4B, et ordinate 
ducatur ΓΖ, ponaturque 4E — ΕΖ, et ducatur AI. 


dico, A4I' productam exira sectionem cadere. 
ἡ 
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ἔστω παραβολή, ἧς διάμετρος ἡ 48, καὶ κατήχϑω 
τεταγμένως ἡ ΓΖ, καὶ τῇ ΕΖ ion κείσϑω ἡ AE, καὶ 
ἐπεξεύχϑω ἡ 4Γ. λέγω, ὅτι ἡ 4Γ ἐκβαλλομένη ἐκτὸς 
πεσεῖται τῆς τομῆς. 

εἰ γὰρ δυνατόν, πιπτέτω ἐντὸς ὡς ἡ ΓΖ, καὶ 
τεταγμένως κατήχϑω ἡ ΗΒ. καὶ ἐπεὶ τὸ ἀπὸ ΒΗ 
πρὸς τὸ ἀπὸ D μείξονα λόγον ἔχει ἥπερ τὸ ἀπὸ ZB 
πρὸς τὸ ἀπὸ lzf, ἀλλ᾽’ ὡς μὲν τὸ ἀπὸ ZB πρὸς τὸ 
ἀπὸ D4, τὸ ἀπὸ B4 πρὸς τὸ ἀπὸ 44, ὡς δὲ τὸ ἀπὸ 
HB πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΖ, ἡ ΒΕ πρὸς 4Ε, ἡ BE ἄρα 
πρὸς ΕΖ μείξονα λόγον ἔχει ἥπερ τὸ ἀπὸ B.4 πρὸς 
τὸ ἀπὸ 442. ἀλλ’ ὡς ἡ ΒΕ πρὸς ΕΖ, τὸ τετράκις 
izó BEA πρὸς τὸ τετράκις ὑπὸ AE: καὶ τὸ τετράκις 
ἄρα ὑπὸ τῶν BEA πρὸς τὸ τετράκις ὑπὸ 4Ε4 μεί- 
ξονα λόγον ἔχει ἥπερ τὸ ἀπὸ Β.4 πρὸς τὸ ἀπὸ A44. 
ἐναλλὰξ ἄρα τὸ τετράκις ὑπὸ BEA πρὸς τὸ ἀπὸ AB 
μείξονα λόγον ἔχει ἥπερ τὸ τετράκις ὑπὸ AE πρὸς 
τὸ ἀπὸ 44 ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον' ἴσης γὰρ οὔσης 
τῆς 4Ε τῇ EZ τὸ τετράκις ὑπὸ 4Ε4 τῷ ἀπὸ AA 
ἐστιν ἴσον, τὸ δὲ τετράκις ὑπὸ BEA τοῦ ἀπὸ BA 
ἐστιν ἔλασσον" τῆς γὰρ 48 οὐκ ἔστι διχοτομία τὸ E 
σημεῖον. οὐκ ἄρα ἡ AI' ἐντὸς πίπτει τῆς τομῆς" 
ἐφάπτεται ἄρα. js. 

'Eàv ἐπὶ ὑπερβολῆς ἢ ἐλλείψεως ἢ κύκλου περι- 
φερείας ληφϑῇ τι σημεῖον, καὶ ἀπ᾽ αὐτοῦ καταχϑῇ 
εὐθεῖα ἐπὶ τὴν διάμετρον τεταγμένως, καὶ ὃν ἔχουσι 


. λόγον πρὸς ἀλλήλας αἱ ἀποτεμνόμεναι ὑπὸ τῆς κατ- 


ηγμένης πρὸς τοῖς πέρασι τῆς πλαγίας τοῦ εἴδους 


12. τό] (alt.) om. V; corr. p. 14. ὑπό] (alt.) ἄρα ὑπό; 
corr. p. 20. rgex:g V; corr. cp. — 22. ἐντός] ἐκτός V; corr. p. 
24. λδ΄] p, om. V, m. 2 v. 
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nam si fieri potest, cadat inira ut I'Z, et ordinate 
ducatur HB. οὐ quoniam est BH?:I'4* — 285: ΓΖ5 


[Eucl V, 8], est autem ZB? : '4?* — ξΒ 45: AZP 
[Eucl. VI, 4], HB* : ΓΖ" — BE: Z4E [prop. XX], erit 
BE: Ez 5 BA! : Ap. 

esi autem 

BE: ΕΖ —ABEPS« EA:AAE« EA. 
quare etiam 

4BE» EA:4AE»2« EA 5 BA? : A LP 
permutando igitur 

ABE» EA: 485} 4ΔΕΣ«ΕΩ͂: 443, 
quod fieri non potest; nam quoniam est AE — ΕΖ, 
erit 4 4 E»« E — 4 25. est autem 4B ES« E A « BA 
[Eucl. II, 5]; neque enim E medium punctum est. 
itaque “Γ᾽ inira sectionem non cadit. ergo contingit. 


XXXIV. 


Si in hyperbola uel ellipsi uel ambitu circuli 
punctum sumitur, et ab eo recta ordinate ad diametrum 
ducitur, eb. quam rationem habent inter se rectae ab 
ordinate ducta ad terminos lateris transuersi figurae 
abscisae, eam habent partes lateris transuersi, ita αὖ 
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πλευρᾶς, τοῦτον ἔχῃ τὰ τμήματα τῆς πλαγίας πλευρᾶς, 
ὥστε ὁμόλογα εἶναι τὰ πρὸς τῇ κορυφῇ τμήματα, ἡ 
τὸ ἐπὶ τῆς πλαγίας πλευρᾶς ληφϑὲν σημεῖον καὶ τὸ ἐπὶ 
τῆς τομῆς ἐπιξευγνύουσα εὐϑεῖα ἐφάψεται τῆς τομῆς." 

ἔστω ὑπερβολὴ ἢ ἔλλειψις ἢ κύκλου περιφέρεια, ἧς 
διάμετρος ἡ 48, καὶ εἰλήφϑω τι σημεῖον ἐπὶ τῆς 
τομῆς τὸ Γ, καὶ ἀπὸ 
τοῦ Γ τεταγμένως ἤχϑω Q, 
ἡ ΓΖ. καὶ πεποιήσϑω 
ὡς ἡ BA πρὸς 4A, 
οὕτως ἡ ΒΕ πρὸς ΕΑ, 
καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ EI. 
λέγω, ὅτι ἡ ΓΕ ἐφ- 
ἅπτεται τῆς τομῆς. 

εἶ γὰρ δυνατόν, τεμνέτω ὡς ἡ ΕΓΖ, καὶ εἰλήφϑω 
τι δημεῖον ἐπ᾽ αὐτῆς τὸ Z, καὶ τεταγμένως κατήχϑω 
ἡ ΗΖΘ, καὶ ἤχϑωσαν διὰ τῶν 4, Β τῇ ΕΓ παράλληλοι 
α 44, BK, καὶ ἐπιξευχϑεῖδσαι αἱ 4Γ, BI; ΗΓ ἐκ- 
βεβλήσϑωσαν ἐπὶ τὰ M, Ξ, K σημεῖα. καὶ ἐπεί ἐστιν, 
ὡς ἡ ΒΖ πρὸς 4.4, οὕτως ἡ ΒΕ πρὸς ΕΑ, ἀλλ᾽ ὡς 
μὲν ἡ B4 πρὸς 44, οὕτως ἡ ΒΚ πρὸς AN, ὡς δὲ 
ἡ ΒΕ πρὸς AE, οὕτως ἡ ΒΓ πρὸς ΓΞ, τουτέστιν ἡ 
ΒΚ πρὸς EN, ὡς ἄρα ἡ ΒΚ πρὸς AN, ἡ ΒΚ πρὸς ΝΞ" 
ἴση ἄρα ἐστὴν ἡ AN τῇ NA. τὸ ἄρα ὑπὸ ANE 
μεῖξόν ἐστι τοῦ ὑπὸ ΑΟΠΞ. ἡ NA ἄρα πρὸς AO μεί- 
ξονα λόγον ἔχει ἥπερ ἡ ΟΑ πρὸς AN. ἀλλ᾽ ὡς ἡ NA 
πρὸς ΞΟ, ἡ ΚΒ πρὸς ΒΜ' ἡ ΚΒ ἄρα πρὸς ΒΜ 
μείξονα λόγον ἔχει ἤπερ ἡ O.4 πρὸς AN. τὸ ἄρα ὑπὸ 
KB, AN μεῖξόν ἐστι τοῦ ὑπὸ ΜΒ, 40. ὥστε τὸ 


ám 
- 
a 


5 E AÀ4 4 mu 


5. 5] ἡ V; corr. p. 7] ἡ V; corr. p. 9. πεποιείσϑω V; 
corr. p- 17. HZ0] H&O9 V; corr. Memus; 6ZH p. 
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paries ad uerlicem positae inter se respondeant, recta 
punctum in latere transuerso sumptum punctumque 
in sectione sumptum coniungens sectionem continget. 

sit hyperbola uel ellipsis uel ambitus circuli, cuius 
diametrus sib .4B, οὐ in sectione punctum aliquod 
sumatur I', et ἃ I' ordinate ducatur ΓΖ, et fiat 

εἶς Bz:44 Ξ ΒΕ: ΕΑ, 

ducaturque EI. dico, 
ΓΕ sectionem con- 
lingere. 

nam 8i fieri potest, 
secet ut. ΕΓΖ, et in ea punctum aliquod sumatur Z, 
ordinateque ducatur ΗΠ ΖΘ, οὖ per 4, B rectae ΕΓ 
parallelae ducantur 444, BK, et ductae ΖΓ, ΒΓ, HI 
ad puncta M, X, Καὶ producantur. et quoniam est 

Baá:44-— BE: EA, 
est autem eliam 
B4:44-—BK: AN [Eucl. VI, 4], 

οὐ [Eucl. VI, 2] 

BE: ΔΕ --ΞΒΓ ΓΞ τ-ὸῷΗ BK: EN [Eucl. VI, 4], 
erit 


BK:AN — BK: ΝΕ. 
itaque 4N — NA [Eucl V, 9]. quare 
AN »« ΝΞ» 40 »« O5 [Eucl II, 5]. 
itaque NÀX: 5307 ΟΑ: 4Ν [u. Eutocius]. est autem 
NE:4XO-— ΚΒ: ΒΜ [Eucl. VI, 4]. 
itaque KB: BM» 04: AN. quare 
KB» AN» MB » 40. 
ilaque KB»« 4N:I'E*— MB»« 40:LD'E? [Eucl. V,8]. 


19. K, ΚΞ, M Halley. — 25. ἡ. INA] ἦν £o V, sed o del. m. 1; 
corr. ΟΡ. 


10 


15 


20 


2b 


104 ΚΩΝΊΚΩΝ α΄. 


ὑπὸ KB, AN πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΕ μείξονα λόγον ἔχει 
ἥπερ τὸ ὑπὸ ΜΒ, 40 πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΕ. ἀλλ᾽ ὡς μὲν 
τὸ ὑπὸ KB, ΑΝ πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΕ, οὕτως τὸ ὑπὸ BA 
πρὸς τὸ ἀπὸ 4E διὰ τὴν ὁμοιότητα τῶν BK 4, ΕΓΖ, 
N A4 τριγώνων, ὡς δὲ τὸ ὑπὸ MB, AO πρὸς τὸ ἀπὸ 
ΓΕ, οὕτως ἐστὶ τὸ ὑπὸ ΒΗ“ πρὸς τὸ ἀπὸ HE' τὸ 
ἄρα ὑπὸ Β4.4 πρὸς τὸ ἀπὸ 4Ε μείξονα λόγον ἔχει 
ἥπερ τὸ ὑπὸ BH. mgóg τὸ ἀπὸ HE. ἐναλλὰξ τὸ 
ἄρα ὑπὸ B 2 Α πρὸς τὸ ὑπὸ 4H, BH μείξονα λόγον ἔχει 
ἥπερ τὸ ἀπὸ ΖΕ πρὸς τὸ ἀπὸ EH. ἀλλ᾽ ὡς μὲν τὸ 
ὑπὸ Β εἴ 4 πρὸς τὸ ὑπὸ AH B, οὕτως τὸ ἀπὸ ΓΖ πρὸς 
τὸ ἀπὸ HO, ὡς δὲ τὸ ἀπὸ 4Ε πρὸς τὸ ἀπὸ EH, 
οὕτως τὸ ἀπὸ L4 πρὸς τὸ ἀπὸ ΖΗ' καὶ τὸ ἀπὸ ΓΖΔ 
ἄρα πρὸς τὸ ἀπὸ ΘΗ μείξονα λόγον ἔχει ἥπερ τὸ 
ἀπὸ F4 πρὸς τὸ ἀπὸ ΖΗ. ἐλάσσων ἄρα ἐστὶν ἡ ΘΗ 
τῆς ZH: ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ ἄρα ἡ ΕΓ τέμνει 
τὴν τομήν ἐφάπτεται ἄρα. 
λε΄. 

᾽Εὰν παραβολῆς εὐθεῖα ἐφάπτηται συμπίπτουσα τῇ 
διαμέτρῳ ἐκτὸς τῆς τομῆς, ἡ ἀπὸ τῆς ἁφῆς εὐϑεῖα 
ἀχϑεῖσα τεταγμένως ἐπὶ τὴν διάμετρον ἴσην ἀπολήψε- 
ται ἀπὸ τῆς διαμέτρου πρὸς τῇ κορυφῇ τῆς τομῆς τῇ 
μεταξὺ αὐτῆς καὶ τῆς ἐφαπτομένης, καὶ εἰς τὸν μεταξὺ 
τόπον τῆς ἐφαπτομένης καὶ τῆς τομῆς οὐδεμία εὐϑεῖα 
παρεμπεδσεῖται. 

ἔστω παραβολή, ἧς διάμετρος ἡ 4B, καὶ τεταγμένως 
ἀνήχϑω ἡ ΒΓ, καὶ ἔστω ἐφαπτομένη τῆς τομῆς ἡ AIT. 
λέγω, ὅτι ἡ AH ἴση ἐστὶ τῇ HB. 


13. ZH — 14. ἀπό] bis V; corr. p. 18. 1ε1) p, om. V, 
m. 9 v. 23. αὐτῆς] αὐτῇ V; corr. p. 
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αἰ TExH: DE, h. e. υὖ H: ΕΓ, ita latus trans- 

uersum.ad rectum. et quoniam est 
ZEE4-—LDLE:xH, 

erit [Eucl. VI, 16] EZ: EI'— Η: ΕΖ. et quoniam 

est ΓΕ : EZ —(I'E: H) »« (H : Ez), et est, ut 

I'E:.H, iia latus rectum ad transuersum, et 
AH:A4E-—ZE:ET, 

ΓΕ: ΕΖ rationem habei compositam ex 68, quam 

habet latus rectum ad transuersum, eaque, quam habet: 

ΖΕ ad EI: 


XL. 


Si recta hyperbolam uel ellipsim uel ambitum cir- 
culi contingens cum -altera diametro concurrit, et 8 
puncto contactus recta ad eandem diametrum ducitur 
alteri diametro parallela, utracunque recta sumpta erit, 
aub quae inter reetam ad diametrum ductam centrum- 
que sectionis posita est, .aut quae inter rectam illam 
conüngentemque est, ad eam recta ad diametrum 
'ducta rationem. habebit compositam ex ea, quam 
habet latus transuersum ad rectum, eaque, quam habet 
altera rectarum illarum ad rectam ad diametrum ductam. 


: sil- hyperbola uel ellipsis uel ambitus circuli 4.8, 
diameirus autem. eius BZI' ei diametrus altera Z4ZE, 
. dueaturque contingens 9.4.4 et rectae BI' parallele. 


b 
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ἔστω τῷ ὑπὸ ΘΗΖ ἴσον τὸ ὑπὸ HA, K. καὶ ἐπεέί᾿ 
ἐστιν, ὡς ἡ ὀρϑία πρὸς τὴν πλαγίαν, τὸ ὑπὸ ΘΗΖ 
πρὸς τὸ ἀπὸ Η4, τῷ δὲ ὑπὸ ΘΗΖ ἴσον -τὸ ὑπὸ 
HA, K, καὶ τὸ ὑπὸ HA, K ἄρα πρὸς τὸ. ἀπὸ HA, 
τουτέστιν ἡ Καὶ πρὸς 4Η, ἔστιν ὡς ἡ ὀρϑία πρὸς τὴν 
πλαγίαν. καὶ ἐπεὶ ἢ AH πρὸς ΗΖ τὸν συγκείμενον 
ἔχει λόγον ἔκ τε τοῦ ὃν ἔχει ἢ 4H πρὸς K καὶ ἐκ 


τοῦ ὃν ἔχει ἡ K πρὸς ΗΖ, ἀλλ᾽ ὡς μὲν ἡ ΗΑ πρὸς 


K, ἡ πλαγία πρὸς τὴν ὀρϑίαν, ὡς δὲ ἡ Καὶ πρὸς HZ, 
ἡ OH πρὸς Η4 διὰ τὸ ἴσον εἶναι τὸ ὑπὸ ΘΗΖ τῷ 


ὑπὸ 4Η, K, ἡ AH ἄρα πρὸς ΗΖ τὸν συγκείμενον 


15 


ἔχει λόγον ἔκ τε τοῦ ὃν ἔχει ἡ πλαγίὰ πρὸς τὴν ὀρϑίαν, 
καὶ ἐκ τοῦ ὃν ἔχει ἡ ΗΘ πρὸς H A. 


, 


μα΄. 
Ἐὰν ἐν ὑπερβολῇ ἢ ἐλλείψει ἢ κύκλου περιφερείᾳ 


εὐθεῖα καταχϑῇ τεταγμένως ἐπὶ τὴν διάμετρον, καὶ 


"20 


25 


ἀπό vs τῆς τεταγμένης καὶ ᾿τῆς ἐκ τοῦ κέντρου ἄνα- 
γραφῇ εἴδη πὰραλληλόγφαμμα ἰσογώνια, ἔχῃ δὲ ἡ 
κατηγμένη πλευρὰ πρὸς τὴν λοιπὴν τοῦ εἴδους πλευρὰν 
τὸν συγκείμενον λόγον ἔκ τε τοῦ ὃν ἔχει ἡ ἐκ τοῖ 
κέντρου πρὸς. τὴν λοιπὴν τοῦ εἴδους πλευράν, καὶ ἐκ 
τοῦ ὃν ἔχει ἡ τοῦ εἴδους τῆς τομῆς ὀρϑία πλευρὰ. 
πρὸς τὴν πλαγίαν, τὸ ἀπὸ τῆς μεταξὺ τοῦ κέντρου 
καὶ τῆς κατηγμένης εἶδος τὸ ὅμοιον τῷ ἀπὲ τῆς ἐκ 
τοῦ κέντρου εἴδει ἐπὶ μὲν τῆς ὑπερβολῆς μεῖξόν ἐστι. 


. ^v 3. — ' -" , y 3 " 
τοῦ ἄπο τῆς κατηγμένης εἴδους τῷ ἀπὸ τῆς ἐκ τοῦ 


κέντρου εἴδει, ἐπὶ δὲ τῆς ἐλλείψεως καὶ τῆς τοῦ κύκλου 


1. 9 HZ] ΘΖΗ V;.corr. p (τῶν 6 H, H2). 7. ἐκ roi] 

ἐξ ov V; T». Halley. 13. £x τοῦ] ἐξ οὗ V; corr. Halley. 

14. μα om.V, m.2v. 21. tiv] p, om. V. λοιπὴν τήν c. 
ἐκ » τοῦ] & οὗ V; corr. Halley. 
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producta cum recta “Γ᾽ concurret [prop. XXXIII]; 
quod fieri non potest; ita enim duarum rectarum iidem 
termini erunt. itaque 4 H 
rectae H B inaequalis non 
esl. ergo aequalis est. 

iam dico, in spatium 
inter rectam ΖΓ et sectio- 
nem positum nullam rec- 
iam incidere. 

nam si fieri potest, 
incidat ΓΖ, ponaturque 
HE - ΗΖ, ei ordinate ducatur EZ. recta igitur ἃ 
Δ ad Z ducta sectionem contingit [prop. XXXIII]; 
producta igitur exira eam cadet. quare cum ZI' 
concurret, ei duarum rectarum iidem termini eruni; 
quod absurdum est. ergo in spatium inter sectionem 
οὐ rectam 44I' positum nulla recta incidet. 


XXXVI. 


Si hyperbolam uel ellipsim uel ambitum circuli 
recta contingit cum latere transuerso figurae con- 
currens, et a puncto contactus ad diametrum ordinate 
ducitur recta, erit, αὖ recta a contingenti ad terminum 
lateris transuersi abscisa ad rectam a contingenti ad 
allerum terminum lateris iransuersi abscisam, ita 
recta ab ordinate ducta ad terminum lateris abscisa 
δὰ rectam ab ordinate ducta ad alterum terminum 
lateris abscisam, ita ut rectae inter se correspondentes 
continuae sint, el in spatium inter contingentem et 
Beclionem coni positum alia recta non incidet. 
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μεταξὺ τῆς κατηγμένης xol τῆς ἐφαπτομένης περιέξει 
χωρίον λόγον ἔχον προς τὸ ἀπὸ τῆς κατηγμένης 
τετράγωνον, ὃν ἡ πλαγέα πλευρὰ πρὸς την ὀρϑέαν. 

ἔστω ὑπερβολὺὲ T, ἔλλειψις T, κύκλου περιφέρεια, 
ἧς διάμετρος ἡ 48, καὶ ἐφαπτομένη ἤχϑω ἡ ΓΖ, 
καὶ κατήχϑω τεταγμένως ἡ ΓΕ, κέντρον δὲ ἔστω τὸ 
Z. λέγω, ὅτι ἴσον ἐστὶ τὸ ὑπὸ A4ZE τῷ ἀπὸ ZB, 
καὶ ὡς τὸ ὑπὸ 4 EZ πρὸς τὸ ἀπὸ ET, ἡ πλαγία προς 
τὴν ὀρϑίαν. 

ἐπεὶ γὰρ ἐφάπτεται ἡ ΓΩ͂ τῆς τομῆς. καὶ τεταγ.- 
μένως κατῆκται ἡ DI'E, ἔσται, ὡς ἡ 44 πρὸς 418, ἡ 
AE πρὸς ΕΒ. συνϑέντι ἄρα ἐστίν, ὡς συναμφότερος 
ἡ 424, 4B πρὸς 4B, οὕτως συναμφότερος ἡ 4E, EB 
πρὸς EB. καὶ τῶν ἡγουμένων τὰ ἡμίση" ἐπὶ μὲν 
τῆς ὑπερβολῆς ἐροῦμεν. ἀλλὰ συναμφοτέρου μὲν vig 
AE, ΕΒ ἡμίσειά ἐστιν ἡ ΖΕ, τῆς 0b AB ἡ Ζ8' 
ὡς ἄρα T, ΖΕ πρὸς EB, ἡ ΖΒ πρὸς B. ἀναστρέ- 


ψαντι ἄρα ἐστίν, ὡς ἡ ΕΖ πρὸς ΖΒ. ἡ ZB πρὸς Z4 - 


ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ ὑπὸ ΕΖΩ͂ τῷ ἀπὸ ZB. καὶ ἐπεί 


ἐστιν, ὡς ἡ ΖΕ πρὸς EB, ἡ ZB πρὸς B4, τουτέστιν 
ἡ AZ πρὸς 48, ἐναλλάξ, ὡς ἡ AZ πρὸς ΖΕ, ἡ AB - 


πρὸς BE: συνϑέντι, ὡς ἡ AE πρὸς EZ, ἡ 4E πρὸς 
EB: ὥστε τὸ ὑπὸ AEB ἴδον τῷ ὑπὸ LEZ. ἔστι 


ὃὲ ὡς τὸ ὑπὸ AEB πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΕ, ἡ πλαγία πρὸς 


τὴν ὀρϑίαν᾽ καὶ ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ LEA πρὸς τὸ ἀπὸ 


ΓΕ, ἡ πλαγία πρὸς τὴν ὀρϑίαν. ἐπὶ δὲ τῆς ἐλλείψεως - 


καὶ τοῦ κύκλου: ἀλλὰ συναμφοτέρου μὲν τῆς 44,48. 


ἡμίσειά ἐστιν ἡ 4Ζ, τῆς δὲ AB ἡμίσειά ἐστιν ἡ 


8. 2Ε2])] E4Z V; corr. Memus. 11. l'E] E V; corr. 
Memus. 18. 44 — AE] om. V; corr. Memus. 14. μέν] 
ΒΟΥ, μὲν οὐν. 
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comprehendet aequale quadrato radii sectionis, cum 
reca auiem inier ordinate ductam et contingentem 
posita spatium comprehendet, quod ad quadratum 
| ordinate ductae rationem habet, 
quam latus iransuersum ad 
rectum. 

sib hyperbola uel ellipsis 
uel ambitus circuli, cuius dia- 
metrus sib 4.8, el contingens 
ducatur Γ4, ducaturque ordinate I'E, centrum autem 
Bib Z. dico, esse ZZ »« ZE — ZB*, et ut 


AE x ΕΖ: ΕΓ", 
lta latus transuersum ad rectum. 


nam quoniam I'Z sectionem contingit, et ΓΕ ordinate 
ducta est, erit 44: 4B — AE: EB [prop. XXXVI]. 
componendo igitur 471 4- 4B:4 B τῷ AE-- EB: EB 
[Eucl V, 18] οὐ praecedentium dimidia sumantur 
[Eucl V, 15]. in hyperbola igitur sie ratiocinabimur: 
est autem ΖΕ — : (4 - EB, ZB — AB. itaque 
ZE: EB — ZB:4B. conuertendo igitur [Eucl. V, 19 
eoroll] EZ:ZB-—ZB:Z. itaque [Eucl. VI, 17] 
EZ»Z4-ZB. οὐ quoniam est 

ZE:EB—ZB:A4B — AZ:AB, 

permutando est [Eucl. V, 16] 4Z:ZE — AB: BE. 
eti componendo AE: EZ — AE: EB ([Eucl. V, 18]. 
quare 4 E»X« EB —ZE»« EZ [Eucl. VI, 16]. est autem 
οὖ 4E EB:LDE? ita latus transuersum ad rectum 
[prop. XXIJ. quare etiam ut ΖΕ» ΕΖ: ΓΕΣ, ita 
latus transuersum ad rectum. 
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ZB: ὡς ἄρα ἡ Z4 πρὸς 4B, ἡ ZB πρὸς BE. dwa- 
στρέψαντι ἄρα ἐστίν, ὡς ἡ 4Z πρὸς ZH, ἡ ΒΖ 
πρὸς ΖΕ. ἴσον ἄρα ἐστὶ 
τὸ ὑπὸ “1ΖΕ τῷ ἀπὸ ΒΖ. 
ἀλλὰ τὸ μὲν ὑπὸ AZE 
ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ 4ΕΖ 
καὶ τῷ ἀπὸ ΖΕ, τὸ δὲ 
ἀπὸ ΒΖ ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ AEB μετὰ τοῦ ἀπὸ ΖΕ. 
κοινὸν ἀφῃρήσϑω τὸ ἀπὸ EZ: λοιπὸν ἄρα τὸ ὑπὸ 
AEZ λοιπῷ τῷ ὑπὸ AEB ἴσον ἔσται. ὡς ἄρα τὸ 
ὑπὸ 4ΕΖ πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΕ, οὕτως τὸ ὑπὸ 4Ε8 πρὸς 
τὸ ἀπὸ ΓΕ. ἀλλ᾽ ὡς τὸ ὑπὸ AEB πρὸς τὸ ἀπὸ DE, 
ἡ πλαγία πρὸς τὴν ὀρϑίαν. ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ ΕΖ 
πρὸς τὸ ἀπὸ EL, ἡ πλαγία πρὸς τὴν ὀρϑίαν. 


, 


Aq. 

᾿Εὰν ὑπερβολῆς ἢ ἐλλείψεως ἢ κύκλου περιφερείας 
εὐθεῖα ἐπιψαύουσα συμπίπτῃ τῇ δευτέρᾳ διαμέτρῳ, 
καὶ ἀπὸ τῆς ἁφῆς εὐθεῖα καταχϑῇ ἐπὶ τὴν αὐτὴν 
διάμετρον παράλληλος τῇ ἑτέρᾳ διαμέτρῳ, ἡ ἀπολαμ- 
βανομένη εὐθεῖα ὑπὸ τῆς κατηγμένης πρὸς τῷ κέντρῳ 
τῆς τομῆς μετὰ μὲν τῆς ἀπολαμβανομένης ὑπὸ τῆς 
ἐφαπτομένης πρὸς τῷ κέντρῳ τῆς τομῆς ἴσον περιέξει 


τῷ ἀπὸ τῆς ἡμισείας τῆς δευτέρας διαμέτρου τετρα- 


γώνῳ, μετὰ δὲ τῆς μεταξὺ τῆς κατηγμένης καὶ τῆς 
ἐφαπτομένης περιέξει χωρίον λόγον ἔχον πρὸς τὸ ἀπὸ 
τῆς κατηγμένης, ὃν ἔχει ἡ ὀρϑία τοῦ εἴδους πλευρὰ 
πρὸς τὴν πλαγίαν. 

8. ἴσον ἄρα ἐστί] c; euan. V, rep. mg. m. rec. 4. τῷ 


ἀπό] c; euan. V, rep. mg. m. rec. 10. λοιπῷ — 11. 4 EZ| 
om. V; corr. Halley. 15. λη] p, om. V, m. 9 v. 91. μετα 


. CONICORUM LIBER I. 113 


in ellipsi autem et cireulo sic: est autem 

 22-Φ:(44-} 4B), ZB— 3.48. 
erit igitur Ζ4 : 4B — ZB: BE. conuertendo igitur 
est [Eucl. V, 19 coroll.] ZZ: ZB — ΒΖ: ΖΕ. itaque 
[Eucl. VI, 17] ZZ»« ΖΕ — ΒΖ". est autem. 
| AZxZE-—ZA4EEZL--ZE? 
[Eucl. II, 3] et BZ? — AE »« EB -]- ZE? [Eucl. II, 5]. 
auferatur, quod commune est, EZ*. itaque erit 

|. AE EZ — AE EB. | 
eri igilur ΖΕ »« EZ:I'E?!'-—AESEB:TE 
[Eucl V, 7] uerum ut ΔΕ »« EB: ΓΕ", ita latus 
trüánsuersum ad rectum [prop. XXI]. ergo ut 
ZA E x EZ: EI", 

ita latus transuersum ad rectum. 


XXXVIII. 


Si recta hyperbolam uel ellipsim uel ambitum circuli 
contingens cum altera diametro concurrit, οὖ ἃ puncto: 
eontactus recia ad eandem diametrum ducitur alteri 
diameliro parallela, recta ἃ recta ita ducta ad centrum 
sectionis abscisa cum. recta a.contingenti ad centrum 
sectionis abscisa spatium comprehendet aequale quadrato 
dimidiae alterius diametri, eum recta autem inter 
rectam ad diametrum ductam et contingenlem posita 
Spatium comprehendet, quod ad quadratum reciae ad 
. diametrum ductae eam rationem habet, quam. habet 
latus rectum figurae ad transuersum. 


" c; euan. V, rep. mg. m. rec. 22. ἐφαπτομένης] cv; 
o euan., rep. mg. m. rec. V; vng om. in extr. pag. 
Apollonius, ed, Hoiberg. 8 
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ἔστω ὑπερβολὴ ἢ ἔλλειψις. ἢ κύκλου περιφέρεια, 
ἧς διάμετρος ἡ 4H B, δευτέρα δὲ διάμετρος ἡ ΓΗΖ, 
ἐφαπτομένη δὲ ἔστω τῆς τομῆς ἡ E AZ συμπίπτουσα 
τῇ ΓΖ κατὰ τὸ Ζ, παράλληλος δὲ ἔστω τῇ 48 ἡ 
ΘΕ. λέγω, ὅτι τὸ ὑπὸ ΖΗΘ τῷ ἀπὸ ΗΓ ἐστιν ἴσον, 
καί ἐστιν ὡς τὸ. ὑπὸ ΗΘΖ πρὸς τὸ ἀπὸ ΘΕ, ἡ ὀρϑία 


πρὸς τὴν πλαγίαν. 


ἤχϑω τεταγμένως ἡ ME: ἔστιν ἄρὰ ὡς τὸ ὑπὸ 
HM A πρὸς τὸ ἀπὸ ME; ἡ πλαγία πρὸς τὴν ὀρϑίαν. 
ἀλλ᾽ ἔστιν ὡς ἡ πλαγία ἡ ΒΑ͂ πρὸς ΓΖ, ἡ ΓΖ πρὸς 
τὴν ὀρϑίαν. καὶ ὡς ἄρα ἡ πλαγία πρὸς τὴν ὀρϑίαν, 
τὸ ἀπὸ 44Β πρὸς τὸ ἀπὸ l'4: καὶ τὰ τέταρτα, τουτ- 
ἔστι τὸ ἀπὸ H4 πρὸς τὸ ἀπὸ ΗΓ’ καὶ ὡς ἄρα vo 
ὑπὸ HM πρὸς τὸ ἀπὸ ΜΕ, τὸ ἀπὸ ΗΑ πρὸς τὸ 
ἀπὸ HI. τὸ δὲ ὑπὸ HM πρὸς τὸ ἀπὸ ME τὸν 
συγκείμενον ἔχει λόγον ἔκ τε τοῦ ὃν ἔχει ἡ ΗΜ πρὸς 
ME, τουτέστι πρὸς ΗΘ, καὶ ἐκ τοῦ ὃν ἔχει ἡ AM 
πρὸς ΜΕ. ἀνάπαλιν ἄρα ὃ τοῦ ἀπὸ ΓΗ πρὸς τὸ 
ἀπὸ H4 λόγος συνῆπται ἐκ τοῦ ὃν ἔχει ἡ ἘΜ πρὸς 
MH, τουτέστιν ἣ ΘΗ πρὸς HM, καὶ ἐκ τοῦ ὃν ἔχει 
ἣ ΕΜ πρὸς MA, τουτέστιν ἡ ΖΗ πρὸς HA. τὸ ἄρα 
ἀπὸ ΗΓ πρὸς τὸ ἀπὸ Η Α τὸν συγκείμενον ἔχει λόγον 
ἐκ τοῦ ὃν ἔχει ἡ ΘΗ πρὸς ΗΜ καὶ ἐκ τοῦ Qv ἔχει. 
ἡ ΖΗ πρὸς ΗΑ, ὅς ἐστιν ὁ αὐτὸς τῷ ὃν ἔχει τὸ ὑπὸ 
ΖΗΘ πρὸς τὸ ὑπὸ MH.A. ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ ΖΗΘ 


πρὸς τὸ ὑπὸ MHA, τὸ ἀπὲ ΓΗ πρὸς τὸ ἀπὸ HA. 


καὶ ἐναλλὰξ ἄρα ἐστὶν ὡς τὸ ὑπὸ ΖΗΘ πρὸς τὸ ἀπὸ 


8. EAZ] AZ V; corr. Comm. 6. τό] (pr) cv, ins. 
m. 1 V. 10. 7 B4] scripsi, B4 V. πρὸς Γ4] om. V; 
corr. Memus. : 14. ὑπὸ] ἀπό V; corr. p. 17. ἐκ red] aer scripsi, 
ἐξ οὗ V. 18. τοῦ] om. V; corr. p. τό] om. V; corr. p. 
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git hyperbola uel ellipsis uel ambitus circuli, cuius 
diametrus sit 4HB, altera autem diametrus ΓΗ͂ 4, 
οὐ sectionem contingat Ε΄ 4.2 cum ΓΖ in Z concurrens, 
et ΘΕ rectae AB parallela sit. dico, esse 

|. ZH »« H0 — HI*?, 

 etut H8 »« 9Z: ΘΕ", ita latus rectum ad transüersum. 

ordinate ducatur ME. erit igitur [prop. XXXVII] 
ut ΗΜ;»« MA:MET?, ita latus transuersum ad rectum. 
esti autem, αὖ latus iransuersum B4 ad I'Z, ita ΓΖ 


&d latus rectum [def. alt. 3]. quare etiam, ut latus 
iransuersum ad latus rectum, ita 4B? : If? [Eucl. V 
def. 9]; οὐ partes quartae quoque [Eucl. V, 15], ἢ. e. 
Η 42: ΗΓ". quare etiam 

| HM»«MA:ME?*— HA: HI*. 
est autem | | 
HM» MA: ME! — (HM: ME) »« (4M : M E) 
- (HM: H0) »« (4M: ME) [Eucl. I, 34]. itaque e 
contrario l'H*; H£* —(EM:MH)»« (EM: M A) 
es (68H: HM)» (ZH:H.4) [Eucl.VI, 4]. est autem 
(OH: HM)»« (ZH:H 4) — ZH »« HO: MH» H A. 
erit igitur ZH »« HO: MH»« HA — ΓΗ": Η 45. ei 
permutando [Eucl V, 16] igitur - | 

ZH »« HO: ΓΉΣ-- ΜΗ»«Η4:} 43. 

E ἐκ vov] ἐξ ov V; corr. Halley. 28. ἐκ τοῦ] (alt.) scripsi; 


iE oo V 
8* 
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ΓΗ, τὸ ὑπὸ ΜΗ. πρὸς -τὸ ἀπὸ HA. ἴσον δὲ 4 
ὑπὸ MHA τῷ ἀπὸ ΗΑ ἴσον ἄρα καὶ τὸ ὑπὸ ΖΗΘ 
. τῷ ἀπὸ ΗΓ. 
πάλιν᾽ ἐπεί ἐστιν , ὡς 1 ὀρϑία πρὸς τὴν πλαγίαν, 
τὸ ἀπὸ ΕΜ πρὸς τὸ ὑπὸ ΗΜΑ, καὶ τὸ ἀπὸ EM 
πρὸς τὸ ὑπὸ ΗΜΑ͂ τὸν συγκείμενον ἔχει λόγον £x τε 
τοῦ ὃν ἔχει ἡ ΕΜ πρὸς ΗΜ, τουτέστιν ἡ ΘΗ πρὸς 
GE, καὶ τοῦ ὃν ἔχει ἡ EM πρὸς ΜΑ, τουτέστιν ἡ 
ZH. πρὸς H A, -τουτέστιν 1 ΖΘ πρὸς OE, ὅς ἐστιν ὁ. 
10 αὐτὸς τῷ ὃν ἔχει τὸ ὑπὸ ΖΘΗ πρὸς τὸ ἀπὸ ΘΕ, 
ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ ZOH πρὸς τὸ ἀπὸ ΘΕ, ἡ ὀρϑία πρὸς 
τὴν πλαγίαν. 
Τῶν. αὐτῶν ὑποκειμένων δεικτέον, 6 ὕτι ἐστίν, ὡς ἡ 
μεταξὺ τῆς ἐφαπτομένης καὶ τοῦ πέρατος τῆς διαμέτρου. 
i15 ἐπὶ τὰ αὐτὰ τῇ κατηγμένῃ πρὸς τὴν μεταξὺ τῆς ἐφαπ' 
τομένης καὶ τῆς δευτέρας διαμέτρου, ἡ μεταξὺ τοῦ 
ἑτέρου πέρατος καὶ τῆς κατηγμένης πρὸς τὴν μεταξὺ 
τοῦ. ἑτέροις πέρατος Xol τῆς κατηγμένης. 
ἐπεὶ γὰρ ἴσον ἐστὶ τὸ ὑπὸ ΖΗΘ τῷ ἀπὸ HT, 
20 τουτέστι τῷ ὑπὸ DI'Haf ἴση γὰρ ἡ ΓΗ͂ τῇ Hz τὸ 
᾿ἄρα ὑπὸ ΖΗΘ [cov ἐστὶ τῷ ὑπὸ ΓΗΖ4 ἔστιν ἄρα 
ὡς ἡ ΖΗ πρὸς HZ, ἡ ΓΗ͂ πρὸς ΗΘ. καὶ ἀναστρέ- 
ψαντι, ὡς ἡ ΗΖ πρὸς Z4, ἡ ΗΓ πρὸς ΓΘ. καὶ τὰ 
' διπλᾶ τῶν ἡγουμένων" ἔστι δὲ διπλασία τῆς ΗΖ 
26 συναμφότερος ἡ ΓΖ, Z4 διὰ τὸ ἴδην εἶναι τὴν ΓΗ 
τῇ HA, τῆς δὲ ΗΓ διπλασία 3 I4: ὡς ἄρα συναμ- 
φότερος ἧ ΓΖΩ͂ πρὸς Z4, O3] AD πρὸς᾽ ΓΘ. καὶ 
διελόντι ὡς ἡ ΓΖ πρὸς Ζ4, ἡ 4Θ πρὸς OI" ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. | ' 


σι 


- δ. καὶ τό --- 6. HM] om. V; corr. Memus. 19. ΖΗΘ] 
ZOH V; corr. Memus. 28. HZ] p, Z V ZH c. A 25. Ante 
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est autem MH »« H.1 — Hf! |prop. XAXVIY.. ergo 
etiam ZH »« HO — HI". 

rursus quoniam est, ut latus rectum ad transuer- 
sum, iia EM*: HM»« M.4, et EM? : HM» M4 
—(EM:HM)»c«(EM: MA) —(8H:G8EMV(ZH:H.n 
— (08H:6E)»«(Z0:6E) 

[Euc. VI, 4] — ΖΘ». OH: GFE^, 

erit, ut ΖΘ». ΘΗ: ΘΕ", ita latus rectum ad trans- 
uersum. 

. lisdem suppositis demonstrandum, quam rationenr 
habeat recta inter contingentem et terminum diametri 
ad easdem partes uersus posita, in quibus est reeta 
ordinate ducta, ad rectam inter contingentem et alteram 
diametrum positam, eam habere rectam inter alterum 
— terminum et rectam ordinate ductam positam ad rectam 
inter alterum terminum et rectam ordinate ductum 
positam. 

nám quoniam est ZH »« ΗΘ — HI? [w. lin. 9], 
h. e ZH»« HO— l'H»« ΗΖ (nam ΓΗ͂ — H.f), 
erit [Eucl. VI, 16] ZH: H4 — UH: ΗΘ. et conuer: 
tendo [Eucl. V, 19 coroll] ΖΗ: 24) — HD:I. εἱ 
praecedentium dupla sumantur [Eucl. V, 15]; est uutem 
IZ-4-Z24-—2HZ,quia ΓΗ -- H 4, et L4 οὐ Κα". 
itaque ΓΖ- 24:24 — 4DT': ΓΘ. et. dirimendo 
[Eucl,. V, 17] ΓΖ: ΖΩ͂ — 40:015 quod erat demon- 
'sirandum. 
Corollarium. 
manifestum igitur ex iis, quae diximus, rectam EZ 
sectionem contingere, siue sit ZH » ΗΘ «-Ξ 1" 


— HÀ M — ............. .....-...... ...... MÀ MÀ 


— διά interponitur in extr. lin. .V. in y, cui signo nihil nunc 
' respondet, — 26. ἡ ΓΖ] H4 V; corr. p. 
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| φανερὸν δὴ ἐκ τῶν εἰρημένων, ὅ ὅτι ἡ ΕΖ ἐφάπτεται 
τῆς τομῆς, ἐάν τὲ ἴσον LU τὸ ὑπὸ ΖΗΘ τῷ ἀπὸ τῆς 
HI, ἐάν τε λόγον ἔχῃ τὸ ὑπὸ ΖΘΗ πρὸς τὸ ἀπὸ ΘΕ 
τὸν eigqüévov: δειχϑήσεται γὰρ ἀντιστρόφως. 
b | τς AM. 
᾿ς "E&v ὑπερβολῆς ἢ ἐλλείψεως «ἢ κύκλου περιφερείας 
εὐθεῖα .ἐπιψαύουσα συμπίπτῃ τῇ διαμέτρῳ, καὶ ἀπὸ 
τῆς ἁφῆς καταχϑῇ εὐθεῖα ἐπὶ τὴν διάμετρον τεταγ- 
μένως, ἥτις ἂν ληφϑῇ τῶν δύο εὐθειῶν, ὧν ἐστιν ἡ 
10 μὲν μεταξὺ τῆς κατηγμένης καὶ τοῦ κέντρου τῆς τομῆς, 
7, δὲ μεταξὺ τῆς κατηγμένης καὶ τῆς ἐφαπτομένης, 
ἕξει πρὸς αὐτὴν ἡ κατηγμένη τὸν ϑυγκείμενον λόγον 
ἔκ vs τοῦ ὃν ἔχει ἡ ἑτέρα τῶν δύο εὐθειῶν πρὸς 
τὴν κατηγμένην, καὶ ἐκ τοῦ ὃν ἔχει T, τοῦ εἴδους ὀρϑία 
15 πλευρὰ πρὸς τὴν πλαγίαν. 
ἔστω ὑπερβολὴ ἢ ἔλλειψις ἢ κύκλου περιφέρεια; 
ἧς διάμετρος ἡ 4B, κέντρον δὲ αὐτῆς τὸ Z, καὶ 
ἐφαπτομένη ἤχϑω τῆς τομῆς ἡ ΓΖ, καὶ τεταγμένως 
᾿κατήχϑω ἡ ΓΕ. λέγω, ὅτι ἡ ΓΕ πρὸς τὴν ἑτέραν 
20 τῶν ΖΕ, ΕΖ τὸν συγκείμενον ἔχει λόγον ἔκ τε τοῦ 
ὃν ἔχει ἡ ὀρϑία πρὸς τὴν πλαγίαν, καὶ ἐκ τοῦ ὃν ν ἔχει 
ἡ ἑτέρα τῶν ΖΕ, ΕΖ πρὸς τὴν EI. 
ἔστω γὰρ ἴσον τὸ ὑπὸ LEA τῷ ὑπὸ ET, H. καὶ 
ἐπεί ἐστιν, dig τὸ ὑπὸ ZEZ πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΕ, ἡ 
25 πλαγία πρὸς τὴν ὀρϑίαν, ἴσον δέ ἐστι τὸ ὑπὸ ZEA 
τῷ ὑπὸ ΓΕ, Η, ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ ΓΕ, Η πρὸς τὸ ἀπὸ 
DE, τουτέστιν ἡ Η πρὸς ED, ἡ πλαγία πρὸς τὴν 
8. ZOH] ΖΗΘ V; corr. Memus. ὅ. 497] p, om. V, m. 2 v. 


9. δύο] P: 3 Vc. 18. 60v] cp, o e corr. m. 1 V. 14. dx 
τοῦ] ἐξ οὗ V; corr. Halley. 21. ἐκ vov] ἐξ ov Vi corr. 
Haliey. 26. τῷ ὑπό DE, H] om. V; corr. p (τῶν ἐγ 2 
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siue ZO »« 6H ad € E* rationem habeat, quam dixi- 
mus; e conirario enim demonstrabitur. 


XXXIX. 


- Si recta hyperbolam uel ellipsim uel ambitum cir- 


culi contingens cum diametro concurrit, et a puncto 


contactus ad diametrum recta ordinate ducitur, utra- 
cunque recta sumpta erit, aut quae inter rectam ordi- * 


. nate ductam centrumque sectionis posita est, aut quae 


inter ordinate ductam contingentemque, recta ordinate 
ducta ad eam rationem habebit compositam ex ea, 
quam habet altera rectarum illarum ad ordinate duc- 
tam, eaque, quam habet latus rectum figurae ad trans- 


, uersum. 


B 


sit hyperbola uel ellipsis uel ambitus circuli, cuius 
diameirus sit 4B, centrum autem eius sit Z, et, duca- 
tur sectionem contingens ΓΖ, ordinateque ducatur ΓΕ. 


dico, ΓΕ ad alterutram rectarum ΖΕ, ΕΖ rationem. 
habere compositam ex ea, quam habet latus rectum 
ad transuersum, eaque, quam habet altera rectarum Z E, 
ΕΖ ad ET. 

sil enim ZE »« ΕΖ — EI'»« H. et quoniam est 


-[prop. XXXVII], ut ZE»« EZ: I'E?, ita latus trans- 


uersum ad rectum, et ΖΕ »« EZ — ΓΕ Σ« H, erit 


10 


15 


20 
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ὀρθίαν. καὶ ἐπεὶ ἴσον ἐστὶ τὸ ὑπὸ ZEZ4 τῷ vxo 
ΓΕ, H, ἔστιν ὡς ἡ ΕΖ πρὸς ED, ἡ Η πρὸς EA., 
καὶ ἐπεὶ ἡ ΓΕ πρὸς Ε4 τὸν συγκείμενον ἔχει λόγον " 
ἔκ vs τοῦ ὃν ἔχει ἡ ΓΕ πρὸς H καὶ τοῦ ὃν ἔχει ἡ 


5b Η πρὸς ΕΖ4, ἀλλ᾽ ἔστιν ὡς μὲν ἡ ΓΕ πρὸς Η, ἡ 


σι 


ὀρθία πρὸς τὴν πλαγίαν, ὡς δὲ ἡ H πρὸς AE, ἡ 
ZE πρὸς ET, 1! ΓΕ ἄρα πρὸς ΕΖ τὸν συγκείμενον . 
, ἔχδι λόγον ἔκ τὸ τοῦ ὃν ἔχει | ὀρϑία πρὸς τὴν πλαγίαν 
καὶ i ΖΕ πρὸς EI. 


μ. . ᾿ 

᾿Εὰν ὑπερβολῆς ἢ ἐλλείψεως ἢ κύκλου περιφερείας 
εὐθεῖα ἐπιψαύουσα συμπίπτῃ 'vij δευτέρᾳ διαμέτρῳ, 
καὶ ἀπὸ τῆς ἁφῆς καταχϑῇ εὐθεῖα ἐπὶ τὴν αὐτὴν διά- 
μεῖρον παράλληλος τῇ ἑτέρᾳ διαμέτρῳ, ἥτις ἂν ληφϑῇ 
τῶν δύο εὐθειῶν, ὧν ἐστιν ἡ μὲν μεταξὺ τῆς κατηγ- 
μένης καὶ τοῦ κέντρου τῆς τομῆς, ἡ δὲ μεταξὺ τῆς 
κατηγμένης καὶ τῆς ἐφαπτομένης, ftev πρὸς αὐτὴν ἡ 
κατηγμένη τὸν συγκείμενον λόγον ἔκ τε τοῦ ὃν ἔχει 
ἡ πλαγία πρὸς τὴν ὀρθίαν, καὶ ἐκ τοῦ ὃν ἔχει ἡ ἑτέρα 
τῶν δύο εὐθειῶν πρὸς τὴν κατηγμένην. 

ἔστω ὑπερβολὴ ἢ ἔλλειψις ἢ κύκλου περιφέρεια ἡ 
AB, διάμετρος δὲ αὐτῆς ἡ ΒΖΓ, δευτέρα δὲ ἡ AZE, 
καὶ ἐφαπτομένη ἤχθω ἡ ΘΛ 4, καὶ τῇ ΒΓ παράλληλος ἡ 
ἡ 4Η. λέγω, ὅτι ἡ AH πρὸς τὴν ἑτέραν τῶν 9H, ZH 
τὸν συγκείμενον ἔχει λόγον ἔκ τε τοῦ ὃν ἔχει ἡ πλα- 
γία πρὸς τὴν ὀρθίαν καὶ ἡ ἑτέρα τῶν OH, ZH πρὸς 
τὴν H A. 

3. H] (pr) 4 Vi corr. p. 6. ΖΕ] 4EI"uel dEA V 
4E. c; corr. p. 10. μ΄] p, om. V, m.2 v. 17. ἔξει] om. V;. 
corr. Memus, 10, ἐκ toi] scripsi; ἐξ ov V. 28. BI] Ar V; 
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ut DE» H:D'E?, h. e. ut H: EI, ita latus trans- 
uersum.ad rectum. οὗ quoniam est 
ΖΕ»« ἘΔ --  ΓΕΣΚΗ, 

erit [Eucl. VI, 16] ΕΖ: ΕΓ “«Η: ΕΖ. οἱ quoniam 
est DE: Ed -- (LE: H)»«(H: Ez), et est, ut 
I'E:H, ita latus rectum ad transuersum, et 

Η: 4Ε-- ΖΕ: ΕΓ, 
ΓΕ: ΕΖ rationem habet compositam ex ea, quam 
habet latus rectum ad transuersum, eaque, quam habet 
ZE ad EI. 


XL. 


Si recta hyperbolam uel ellipsim uel ambitum cir- 
euli contingens cum altera diametro concurrit, et ἃ 
puncto contactus recta ad eandem diametrum ducitur 
alleri diametro parallela, utracunque recta sumpta erit, 
δ quae inter reetam ad diametrum ductam centrum- 
que seclionis posita est, δῦ quae inter rectam illam 
contingentemque est, ad eam recta ad diametrum 
'duct& rationem. habebit compositam ex ea, quam 
habet latus transuersum ad rectum, eaque, quam habet 
altera rectarum illarum ad rectam ad diametrum ductam. 


- sit. hyperbola uel ellipsis uel ambitus circuli 4.8, 
diametrus autem eius BZI' et diametrus altera “ΖΕ, 
ducaturque contingens 0,1.4 et rectae BI' parallela 


122 ΚΟΝΊΚΩΝ α΄. 


ἔστω τῷ ὑπὸ ΘΗΖ ἴσον τὸ ὑπὸ ΗΑ, K. καὶ ἐπεί 
ἐστιν, ὡς ἡ ὀρϑία πρὸς τὴν πλαγίαν, τὸ ὑπὸ ΘΗΖ 
πρὸς τὸ ἀπὸ ΗΑ, τῷ δὲ ὑπὸ OHZ ἴσον -τὸ ὑπὸ 
HA, K, καὶ τὸ ὑπὸ HA, K ἄρα πρὸς τὸ. ἀπὸ HA, 
b τουτέστιν ἡ K πρὸς AH, ἔστιν ὡς 1 ὀρϑία πρὸς τὴν 
πλαγίαν. καὶ ἐπεὶ AH πρὸς HZ vov συγκείμενον 
ἔχει λόγον ἔκ τε τοῦ ὃν ἔχει ἡ AH πρὸς K καὶ ἐκ 
τοῦ ὃν ἔχει ἡ K πρὸς ΗΖ, ἀλλ᾽ ὡς μὲν ἡ HA πρὸς 
Κ, ἡ πλαγία πρὸς τὴν ὀρδίαν; ὡς δὲ ἡ K πρὸς ΗΖ, 
10: ἡ ΘΗ πρὸς H.4 διὰ τὸ ἴσον εἶναι τὸ ὑπὸ ΘΗΖ τῷ 
ὑπὸ AH, K, ἡ AH ἄρα πρὸς ΗΖ τὸν συγκείμενον 
ἔχει λόγον ἔκ τε τοῦ ὃν ἔχει ἡ πλαγία πρὸς τὴν ὀρϑίαν, 
καὶ ἐκ τοῦ ὃν ἔχει ἡ ΗΘ πρὸς ΗΑ. 


0 μα΄. 

15 Ἐὰν ἐν ὑπερβολῇ 3 ἐλλείψει ἢ κύκλου περιφερείᾳ 
εὐθεῖα καταχϑῇ τεταγμένως ἐπὶ τὴν διάμετρον, καὶ 
ἀπό τε τῆς τεταγμένης καὶ "τῆς ἐκ τοῦ κέντρου ἀνα- 
γραφῇ εἴδη πὰραλληλόγφραμμα ἰσογώνια, ἔχῃ δὲ ἡ 
κατηγμένη πλευρὰ πρὸς τὴν λοιπὴν τοῦ εἴδους πλευρὰν 

- 90 τὸν συγκείμενον λόγον ἔκ vs τοῦ ὃν ἔχει ἡ ἐκ vot 
κέντρου πρὸς. τὴν λοιπὴν τοῦ εἴδους πλευράν, καὶ ἐκ 
τοῦ ὃν ἔχει ἡ τοῦ εἴδους τῆς τομῆς ὀρϑία πλευρὰ. 
πρὸς τὴν πλαγίαν, τὸ ἀπὸ τῆς μεταξὺ τοῦ κέντρου 
καὶ τῆς κατηγμένης εἶδος τὸ ὅμοιον τῷ ἀπὲ τῆς ἐκ 

95 τοῦ κέντρου εἶδει ἐπὶ μὲν τῆς ὑπερβολῆς μεῖξόν ἐστι 
"τοῦ ἀπὸ τῆς κατηγμένης εἴδους τῷ ἀπὸ τῆς ἐκ τοῦ 
κέντρου εἴδει, ἐπὶ δὲ τῆς ἐλλείψεως καὶ τῆς τοῦ κύχλου 


1. ΘΗΖ] ΘΖΗ V;.corr. p (τῶν ΘῊ H2) 7. ἐκ roi] 

ἐξ οὗ V; corr. Haley. 13. ἐκ tov] ἐξ οὗ V; corr. Halley. 

14. μα ,m.2v. 21. τήν»] p, om. V. λοιπὴν τήν C. 
ἐκ τοῦ] boo οὗ v eorr. Halley. 
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AH. dico, 4H ad alterutram rectarum 8H, Zl 
rationem habere compositam ex en, quam habet latus 
transuersum ad rectum, eaque, quam habet altera rec- 
tarum 6H, ZH ad H A. 

sit H4 »« K — ΘΗ »« HZ. et quoniam est, ut 
latas rectum ad transuersum, itu. 6H »« IZ : HA 
[prop. XXXVIII|, ot H4 »« K — 06H »« HZ, erit 
etiam, ut HA4»5« K: H 4", h. c. ut Κα: 4H, itu latus 
rectum ad tranáuersum. et quoniam est 

AH: HZ e (AH: K)»« (Κι HZ), 

et ut HA: K, ita lutus trunsuersum. ad. rectum, οἱ 
K : HZ — ΘΗ: 11A, quiu ΘΙ] 5« HZ -— All 5 Καὶ 
. [Eucl. VI, 16], 4H : HZ rutionem habet compositum 
ex ea, quam habet lutus transuersum ad rectum, euque, 
quam habet [10 ad 114. 


XLI. 

Si in hyperbola uel ellipsi uel ambitu circuli recta 
ad diametrum ordinate ducitur, et in recta ordinate 
ducta radioque figurae parallelogrimmaue acquiungulae 
describuntur, latus autem ordinate ductum ad reliquum 
latus figurae rationem habet compositam ex en, quam 
habet radius ad reliquum latus figurae, eaque, quam 
habet latus rectum figurae sectionis ad transuersum, 
figura in recta inter centrum rectamque ordinate duc- 
tam posita descripta similis figurae in radio descriptae 
in hyperhole excedit figuram in ordinate ducta do- 
scriptam figura in radio descripta, in ellipsi uero 
ambituque circuli adiuneta figura in ordinate ducta 
descripta aequalis est figurae in radio descriptae. 
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PE 


10 


16 


90 


περιφερδίαρ μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆς κατηγμένης εἴδους, ἴσον 
ἐστὶ τῷ. ἀπὸ τῆς ἐκ τοῦ κέντρου εἴδει. 

ἔστω ὑπερβολὴ ἢ ἔλλειψις ἢ κύκλου περιφέρεια, ἧς 
διάμετρος ἡ 48, κέντρον δὲ τὸ E, καὶ τεταγμένως 
κατήχϑω ἡ ΓΖ, χαὶ ἀπὸ τῶν EA, ΓΖ ἰσογώνια εἴδη 
ἀναγεγράφϑω. τὰ AZ, 4Η, καὶ ἡ I4 πρὸς τὴν ΓΗ 
τὸν συγκείμενον ἐχέτω λόγον ἔκ τε τοῦ ὃν ἔχει ἡ AE 
πρὸς ΕΖ, καὶ ἐκ τοῦ ὃν ἔχει ἡ ὀρϑία πρὸς τὴν πλα- 
γίαν. λέγω, ὅτι ἐπὶ μὲν τῆς ὑπερβολῆς τὸ ἀπὸ τῆς ΕΖ 


εἶδος τὸ ὅμοιον τῷ AZ ἴσον ἐστὶ τοῖς AZ, HA, ἐπὶ 


δὲ τῆς ἐλλείψεως καὶ τοῦ XUXÁOU τὸ ἀπὸ τῆς ΕΖ 
ὅμοιον τῷ 4Ζ μετὰ τοῦ ΗΖ ἴδον ἐστὶ τῷ AZ. 
πεποιήσϑω γάρ, ὡς ἡ ὀρϑία πρὸς τὴν πλαγίαν, 
ἡ 4D πρὸς ΓΘ. καὶ ἐπεί ἐστιν, ὡς ἡ 4Γ πρὸς ΓΘ, 
ἡ ὀρϑία πρὸς τὴν πλαγίαν, ἀλλ’ ὡς ἡ 4Γ πρὸς ΓΘ, 
τὸ ἀπὸ τῆς 4Γ πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν Ζ4ΓΘ, ὡς δὲ ἡ 
ὀρϑία πρὸς τὴν πλαγίαν, τὸ ἀπὸ ΖΓ πρὸς τὸ ὑπὸ 
BA44, ἴσον ἄρα τὸ ὑπὸ Β4.4 và ὑπὸ 4ΓΘ. καὶ. 
ἐπεὶ ἡ ΔΓ πρὸς ΓΗ τὸν συγκείμενον ἔχει λόγον ἔκ 
τε τοῦ ὃν ἔχει ἣ AE πρὸς ΕΖ καὶ τοῦ ὃν ἔχει ἡ 
ὀρϑία πρὸς τὴν πλαγίαν, τουτέστιν ἡ ΖΓ πρὸς ΓΘ, 


᾿ ἔτει δὲ ἡ ΖΓ πρὸς ΓΗ τὸν συγκείμενον. ἔχει λόγον 


26 


ἔκ τε τοῦ ὃν ἔχει ἡ ΖΓ πρὸς ΓΘ καὶ ἐκ τοῦ ὃν ἔχει 
ἡ ΘΓ πρὸς ΓΗ͂, ὃ ἄρα συγκείμενος λόγος ἔκ vs τοῦ 
ὃν ἔχει ἡ 4Ε πρὸς EZ καὶ ἐκ τοῦ ὃν ἔχει ἡ ΔΓ 
πρὸς ΓΘ ὃ αὐτός ἐστι τῷ συγκειμένῳ λόγῳ ἔκ τε τοῦ 
ὃν ἔχει 9) ΖΓ πρὸς ΓΘ καὶ ἐκ τοῦ ὃν ἔχει ἡ ΘΓ 
πρὸς ΓΗ. κοινὸς ἀφῃρήσϑω ὁ τῆς I4 ges D Θ᾽ 

8. ἐκ τοῦ] ἐξ οὗ V; corr. Halley. 18. πεποιείσϑω V; 


corr. p. 28. ἐκ τοῦ] ἐξ οὗ V; corr. Halley. 2325. ἐκ τοῦ] 
iE οὗ V; corr. Halley. 27. ἐκ τοῦ] ἐξ οὗ V; corr. Halley. 
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sib hyperbola uel ellipsis uel ambitus circuli, cuius 
diametrus sit 4B, centrum autém E, et ordinate duca- 
iur D, etin ΕΑ, ΓΖ figurae aequiangulae descri- 
bantur 4Z, 41H, rationemque habeat I'4: ΓΗ͂ com- 
positam ex ea, quam habet AE: EZ, eaque, quàm 


habet latus rectum Βα transuersum. dico, in hyperbola 
figuram in-E/ descriptam similem figurae 4Z aequa- 
lem esse figuris 42 - H4, in ellipsi autem et cir- 
culo fipgaram in Εἰ 4 descriptam figurae A4Z similem 
&diuncta figura H/ aequalem esse figurae 4Z. 

fiat enim, ut latus rectum ad transuersum, ita ΖΓ 
ad ΓΘ. et quoniam est, ut 41": ΓΘ, ita latus rectum. 
ad transuersum, est autem ΖΓ: I'9 — 41?: 4I'»« I8, 
et ut latus rectum ad transuersum, ita ZI" ad ΒΖ) »« 4,4 
- [prop. XXI], erit B »« 44 — 4T'72« I'9. [Eucl. V, 9]. 
οὐ quoniam: ZI': ΓΗ͂ rationem habet compositam ex 
ea, quam habet 4E: EZ, eaque, quam habet latus . 
rectum ad transuersum, ἢ. e. ΖΓ: ΓΘ, et praeterea 
est 4Γ: ΓΗ — (AD: ΓΘ) »« (ΘΓ: DH), erit 
(4E: EZ) »«(4Γ: ΓΘ) — (4Γ: ΓΘ) »« (ΘΓ: PH). 
auferatur, quae communis est, ratio ΓΖ : ΓΘ. itaque ἡ 
AE:EZ-— ΘΓ: ΓΗ. est autem 


ΘΓ: ΓΗΞΞΘΙΓ;»«ΓΖ: ΗΓ »«ΓΩ, 


120 ^. . . K9NIK9N α΄. 

λοιπὸς ἄρα ὃ τῆς ΑΕ πρὸς EZ λόγος λοιπῷ τῷ τῆς 
ΘΓ πρὸς ΓΗ λόγῳ ἐστὶν ὁ αὐτός. ἀλλ᾽ ὡς μὲν ἡ ΘΓ 
πρὸς ΓΗ, τὸ ὑπὸ OI πρὸς τὸ ὑπὸ ΗΓΖ, ὡς δὲ 
ἡ 4E πρὸς ΕΖ, τὸ ἀπὸ AE πρὸς τὸ ὑπὸ 4ΕΖ᾽ ὡς 

δ ἄρα τὸ ὑπὸ OI' πρὸς τὸ ὑπὸ HI, τὸ ἀπὸ ΕΑ 
πρὸς τὸ ὑπὸ 4ΕΖ. τὸ δὲ ὑπὸ ΘΓΖ ἴσον ἐδείχϑη τῷ 
ὑπὸ ΒΖ 4᾽ ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ ΒΖ 4 πρὸς τὸ ὑπὸ Η ΓΖ, 

τ΄ τὸ ἀπὸ AE πρὸς τὸ ὑπὸ AEZ. ἐναλλάξ, ὡς τὸ ὑπὸ 

. B44 πρὸς τὸ ἀπὸ 4E, τὸ ὑπὸ HI πρὸς τὸ ὑπὸ 

10 4ΕΖ. ὡς δὲ τὸ ὑπὸ Η ΓΖ πρὸς τὸ ὑπὸ 4ΕΖ, τὸ 4H 
παραλληλόγραμμον πρὸς τὸ Z4: ἰσογώνια γάρ ἐστι 
καὶ λόγον ἔχει τὸν συγκείμενον ἐκ τῶν πλευρῶν τῆς 
ΗΓ πρὸς AE καὶ τῆς ΓΖ πρὸς EZ: καὶ ὡς ἄρα τὸ 
ὑπὸ Β4. 4 πρὸς τὸ ἀπὸ E, τὸ ΗΖ πρὸς AZ. 

165 λεκτέον τοίνυν ἐπὶ μὲν τῆς ὑπερβολῆς" [ὡς πάντα 
πρὸς πάντα, ἕν πρὸς ἕν] ὡς ἄρα τὴ ὑπὸ ΒΩ Α͂ μετὰ 
τοῦ ἀπὸ 4Ε πρὸς τὸ ἀπὸ AE, τουτέστι τὸ ἀπὸ AE 
πρὸς τὸ ἀπὸ EA, οὕτως τὰ ΗΖ, 42 πρὸς τὸ AZ. 
ὡς δὲ τὸ ἀπὸ ΕΖ πρὸς τὸ ἀπὸ E44, οὕτως τὸ ἀπὸ ΕΖ 

90 εἶδος τὸ ὅμοιον καὶ ὁμοίως ἀναγεγραμμένον τῷ AZ 
πρὸς τὸ 4Z: ὡς ἄρα τὰ ΗΖ, AZ πρὸς τὸ AZ, οὕτως 
τὸ ἀπὸ Ez εἶδος ὅμοιον τῷ 442 πρὸς τὸ AZ. - τὸ 
ἀπὸ E41 ἄρα εἶδος τὸ ὅμοιον τῷ 412 ἴσον ἐστὶ τοῖς 
HA, AZ. - 

25 ἐπὶ δὲ τῆς. ἐλλείψεως καὶ τῆς τοῦ κύκλου περι- 
φερείας ἐροῦμεν᾽ ἐπεὶ οὖν. ὡς ὅλον ἐστὶ τὸ ἀπὸ AE 
πρὸς ὅλον τὸ AZ, οὕτως ἀφαιρεϑὲν τὸ ὑπὸ 4418 

πρὸς ἀφαιρεϑὲν τὸ 44 H, καὶ λοιπόν ἐστι πρὸς λοιπόν, 
ὡς ὅλον πρὸς ὅλον. ἀπὸ δὲ τοῦ ἀπὸ ΕΑ ἐὰν ἀφ- 
15. ὡς πάντα — 16. £v] falsa sunt; debuit enim συνϑ'έντι 

dici; del. Comm. in notis fol. 30". 17. τοὐτέστι — 18. E 4) 
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AE: EZ-—A4E:AE EZ. itaque erit 
GrT»I4:HI»«I'4-EZ4*:4E-» ΕΖ. 
demonstrauimus autem, esse ΘΓ »« ΓΖ — B4»« 4 4. 
erit igitur Bzt»x« 44: HI'»«I4— AE?: AE» EZ. 

permutando [Eucl. V, 16] 

B4» 44: AE! — HD» L4: AE ox EZ. 
οδϑὺ aulem. HI' »« ΓΖ : AE »« EZ τι AH : ZA 
[Eucl. VI, 23]; nam parallelogramma aequiangula sunt 
ei rationem habent ex lateribus compositam HI: AE 
et ΓΖ: EZ. quare eliam Β 2 »« 44;:EA4* — HA: AZ 

dicendum igitur in hyperbola: “ 

BA» 4A-- AE! : AE! - HA-- AZ:AZ 
[Εἰ]. V, 18], h. e. [Eucl. II, 6] 
| AE! i ΕΑ — H4 -- AZ: AZ. 

est autem, αὖ E 45: E 4?, ita figura in E^ similis et 

similiter descripta figurae 4Z ad 42 [Eucl. VI, 20 
coroll]| itaque ut ΗΖ - 42: AZ, ita figura in EZ 
descripta figurae .4Z similis ad .4Z. ergo figura in 
EA descripta figurae AZ similis figuris HA -- AZ 
aequalis est. 

.in ellipsi uero et ambitu circuli dicemus: quoniam 
es AES : AZ — 4A45« AB: AH [Eucl. V, 16], erit 
etiam, ut totum ad totum, ita reliquum ad reliquum 
[Eucl. V, 19]. sin ab E 4? aufertur B zl »« 4 4A, relin- 
quitur 4E? [Eucl. II, 5]. itaque 

AE! : AZ AH — AE! : AZ. 
est autem, ut 4E?: AZ, ita 4E? ad figuram in ΖΕ 


bis V (altero loco EZ pro 4E); corr. p. 23. E 4] EZ V; 
corr. p (εῆς Ε Δ). 
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αιρεϑῇ τὸ ὑπὸ Β44, λοιπόν ἐστι τὸ ἀπὸ 4 E' dg 
ἄρα τὸ ἀπὸ ΖΕ πρὸς τὴν ὑπεροχήν, ἣν ὑπερέχει τὸ ᾿ 
AZ τοῦ 4H, οὕτως τὸ ἀπὸ AE πρὸς τὸ 42. ἀλλ᾽ 
ὡς τὸ ἀπὸ AE πρὸς τὸ 4Z, οὕτως τὸ ἀπὸ AE πρὸς - 
τὸ ἀπὸ LE εἶδος. ὅμοιον τῷ 4Z' ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ 4E 
πρὸς τὴν ὑπεροχήν, ἣν ὑπερέχει τὸ AZ τοῦ 4Η, 
οὕτως τὸ ἀπὸ 4Ε πρὸς τὸ ἀπὸ 4Ε εἶδος τὸ ὅμοιον 
τῷ AZ. ἴσον ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς ΖΕ εἶδος ὅμοιον τῷ 
AZ τῇ ὑπεροχῇ; ἣν ὑπερέχει τὸ 42 τοῦ 4H. μετὰ 
τοῦ ΔΗ ἄρα ἴσον᾽ ἐστὶ τῷ AZ. 


"E 
'E&v παραβολῆς εὐθεῖα ἐπιψαύουσα συμπίπτῃ τῇ 
διαμέτρῳ, καὶ ἀπὸ τῆς ἁφῆς εὐϑεῖα καταχϑῇ ἐπὶ τὴν 
διάμετρον τεταγμένως, ληφϑέντος δέτινος ἐπὶ τῆς τομῆς 
σημείου. καταχϑῶσιν. ἐπὶ τὴν διάμετρον δύο εύϑεζαι, 
καὶ 1 μὲν αὐτῶν παρὰ τὴν ἐφαπτομένην, ἡ i δὲ παρὰ τὴν 
ἀπὸ τῆς ἁφῆς κατηγμένην, τὸ γινόμενον ὑπ᾽ αὐτῶν τρί- 


γῶνον ἴσον ἐστὶ τῷ περιεχομένῳ παραλληλογράμμῳ ὑπό 


τὲ τῆς ἀπὸ τῆς ἁφῆς κατηγμένης καὶ τῆς ἀπολαμβανο- 
μένης ὑπὸ τῆς παραλλήλου πρὸς τῇ κορυφῇ τῆς τομῆς. 

ἔστω παραβολή, ἧς διάμετρος ἡ 48, καὶ ἤχϑω 
ἐφαπτομένη τῆς τομῆς ἢ 4Γ, καὶ τεταγμένως κατήχϑω 
ἡ ΓΘ, καὶ ἀπό τινος σημείου τυχόντος κατήχϑω ἡ 4Z, 
καὶ διὰ μὲν τοῦ 4 τῇ 4Γ παράλληλος ἤχϑω ἡ Ζ1Ε, 
διὰ δὲ τοῦ Γ τῇ ΒΖ ἡ ΓΗ, διὰ δὲ τοῦ Β τῇ ΘΓ 


. ἡ ΒΗ. λέγω, ὅτι τὸ 4ΕΖ τρίγωνον ἴσον ἐστὶ τῷ Η Ζ 


παραλληλογράμμῳ. 
ἐπεὶ γὰρ τῆς τομῆς ἐφάπτεται ἡ AT, καὶ τεταγμένως 


9. ἄρα] ἄρα ov» V; corr. Halley. ἦ p, Halley. 8. τό] 
(pr) vo» V; corr. p. AZ] cv, « o£ V, mg. « m. rec. 
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descriptam figurae 4Z similem [Eucl. VI, 20 coroll.; 
V, 16]. quare ut ZE?* : AZ -:- AH, ita Z4 E? ad 
figuram in Z/E descriptam figurae 4Z similem. ita- 
que figura in 4 E descripta figurae 4Z similis aequa- 
lis est differentiae 4Z -:- ZH [Eucl. V, 9]. ergo ad- 
iuncta figura ΖΗ figurae 412 aequalis est. 


XLII. 


Si recta parabolam contingens cum diametro con- 
currit, οὐ ἃ puncto contactus recta ad diametrum ordi- 
nate ducitur, sumpto autem in sectione puncto aliquo 
ad diametrum ducuntur duae rectae, altera contingenti, 
altera rectae a puncto contactus ordinate ductae par- 
allela, triangulus ab his effectus aequalis est parallelo- 
grammo comprehenso recta a puncto contactus ordi- 
nate ducta rectaque a parallela ad uerticem sectionis 
abscisa. 

sit parabola, cuius diametrus sit 4B, et sectionem 
conlingens ducatur ΔΓ, ordinateque ducatur ΓΘ, et 
& puncto aliquo ducatur 472, 
ducaturque per zZ/ rectae ATI' par- 
allla 4Ε, per Γ autem rectae 
ΒΖ parallela ΓΗ͂, per B autem 
-4 E 8.2. 8 rectae GI' parallla BH. dico, 

esse ZZ EZ — HZ. 
nam quoniam “4 Γ᾽ sectionem 
contingit, et ΓΘ ordinate ducta est, erit [prop. XXXV] 
4 B — ΒΘ. itaque 40 — 208. quare 4 ΑΘΓ — BI 


6. ἡ Halley. 9. ἡ D; Halley. - 10. . doo]. addidi; om. V; 
ante μετά lin. 9 add. τὸ ἄρα ἀπὸ 4E εἶδος τὸ ὅμοιον τῷ 42 
Halley cum Memo. 11. a p, om. V, m. 2 v. 12. παρα- 
βολῆ V; corr. Halley. — 14. ἐπὶ τῆς] c, insert. m. 1 V. 

Apollonius, ed. Heiberg. 9 
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κατῆκται ἡ ΓΘ, ἴση ἐστὶν ἡ AB τῇ ΒΘ' διπλασία 
ἄρα ἐστὶν ἡ 46Θ τῆς ΘΒ.. vb 4ΘΓ ἄρα τρίγωνον 
τῷ ΒΓ παραλληλογράμμῳ ἐστὶν ἴσον. καὶ ἐπεί ἐστιν, 
ὡς τὸ ἀπὸ ΓΘ πρὸς τὸ ἀπὸ 4Z, ἡ ΘΒ πρὺς ΒΖ διὰ 
τὴν τομήν, ἀλλ᾽ ὡς μὲν τὸ &zó ΓΘ πρὸς τὸ ἀπὸ AZ, 
τὸ 4ΓΘ τρίγωνον πρὸς τὸ Ε41Ζ τρίγωνον, ὡς δὲ ἡ 
ΘΒ πρὸς BZ, τὸ HO παραλληλόγραμμον πρὸς τὸ HZ 
παραλληλόγραμμον, ἔστιν ἄρα ὡς τὸ 4 ΓΘ τρίγωνον 
πρὸς τὸ EAZ τρίγωνον, τὸ ΘΗ παραλληλόγραμμον 
πρὸς τὸ ΖΗ παραλληλόγραμμον. ἐναλλὰξ ἄρα ἐστίν, 
ὡς τὸ 4ΘΓ τρίγωνον πρὸς τὸ BI" παραλληλόγραμμον, 
τὸ EAZ τρίγωνον πρὸς τὸ ΗΖ παραλληλόγραμμον. 
ἴσον δὲ τὸ 4ΓΘ τρίγωνον τῷ ΗΘ παραλληλογράμμῳ" 
ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ Ε42 τρίγωνον τῷ ΗΖ παραλληλο- 
γράμμῳ. , 
uy. 

᾿Εὰν ὑπερβολῆς ἢ ἐλλείψεως ἢ κύκλου περιφερείας 
εὐθεῖα ἐπιψαύουσα συμπίπτῃ τῇ διαμέτρῳ, καὶ ἀπὸ τῆς 
ἁφῆς καταχϑῇ εὐϑεῖα τεταγμένως ἐπὶ τὴν διάμετρον, 
καὶ ταύτῃ διὰ τῆς κορυφῆς παράλληλος ἀχϑῇ συμ- 
πίπτουσα τῇ διὰ τῆς ἁφῆς καὶ τοῦ κέντρου ἠγμένῃ 
εὐθείᾳ, ληφϑέντος δέ τινος σημείου ἐπὶ τῆς τομῆς 
ἀχϑῶσι δύο εὐθεῖαι ἐπὶ τὴν διάμετρον, ὧν ἡ μὲν 
παρὰ τὴν ἐφαπτομένην, ἡ δὲ παρὰ τὴν ἀπὸ τῆς ἁφῆς 
κατηγμένην, τὸ γινόμενον ὑπ᾽ αὐτῶν τρίγωνον ἐπὶ τῆς 
ὑπερβολῆς, οὗ ἀποτέμνει τριγώνου ἡ διὰ τοῦ κέντρου. 
καὶ τῆς ἁφῆς, ἔλασσον ἔσται τῷ ἀπὸ τῆς ἐκ τοῦ κέν- 
vQov τῷ ὁμοίῳ τῷ ἀποτεμνομένῳ, ἐπὶ δὲ τῆς ἐλλείψεως 


καὶ τῆς τοῦ κύκλου περιφερείας μετὰ τοῦ ἀποτεμνο- 


3. OB] τϑβ V; corr. p. 7. πρὸς τὸ ΗΖ παραλληλόγραμ- 
μον] om. V; corr. qp. 10. πρός] τῆς πρός V; corr. p. 
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[Eucl I, 41]. et quoniam est I'e?: 4Z? — ΘΒ: ΒΖ 
proper sectionem [prop. XX], et 
I'8? : 423) — 4ΓΘ: EAZ [Eucl. VI, 19], 
ΘΒ: ΒΖ — ΗΘ: HZ [Eucl. VI, 1], 

erit 

ADIO:EA4Z -—0H:ZH. 
permutando igitur [Eucl. V, 16] 

ΑΘΓ. ΒΓ -- Ε42:}ΗΖ. 
esi autem 4“Γ — ΗΘ. ergo ΕΖ21 -- HZ. 


XLIII. 


Si recta hyperbolam uel ellipsim uel ambitum cir- 
euli contingens cum diametro concurrit, et a puncto 
contactus recta ad diametrum ordinate ducitur, per 
uerticem autem huic parallela ducitur recta cum recta 
per punctum contactus centrumque ducta concurrens, 
et sumpto in sectione puncto aliquo duae rectae ad 
diametrum ducuntur, quarum altera rectae contingenti, 
altera rectae a puncto contactus ordinate ductae par- 
allela est, triangulus ab his effectus in hyperbola trian- 
gulo a reeta per centrum punctumque contactus ducta 
absciso minor erit triangulo in radio descripto simili 
irangulo illi absciso, in ellipsi autem ambituque cir- 
culi adiuncto triangulo ad centrum absciso aequalis 
erit iriangulo in radio descripto simili triangulo illi 
absceiso. 


12. τὸ (pr) — παραλληλόγραμμον] om. V; corr. p (οὕτω c0). 
16. uy ] p, om. V, m. 2 v. ^26. ἡ] ἢ V; corr. p. 27. τῷ] 
τοῦ V; corr. p (εἰ Memus). 
9* 
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τῆς κορυφῆς τῆς ἑτέρας τομῆς παράλληλος ἀχϑῇ συμ- 
πίπτουσα τῇ διὰ τῆς ἁφῆς καὶ τοῦ κέντρου ἠγμένῃ 
εὐθείᾳ, ληφϑέντος δὲ ἐπὶ τῆς τομῆς, οὗ ἔτυχε σημείου, 
καταχϑῶσιν εὐϑεῖαι ἐπὶ τὴν διάμετρον, ὧν ἡ μὲν 
παρὰ τὴν ἐφαπτομένην, 9 δὲ παρὰ τὴν κατηγμένην 
ἀπὸ τῆς ἁφῆς τεταγμένως, τὸ γινόμενον vx αὐτῶν 
τρίγωνον, οὗ ἀποτέμνει τριγώνου ἡ κατηγμένη πρὸς 
τῷ κέντρῳ τῆς τομῆς, ἔλασσον ἔσται τῷ ἀπὸ τῆς ἐκ 
τοῦ κέντρου τριγώνῳ ὁμοίῳ τῷ ἀποτεμνομένῳ. 

ἔστωσαν ἀντικείμεναι αἴ AZ, BE, διάμετρος δὲ 
αὐτῶν 7 48. κέντρον δὲ τὸ Γ, καὶ ἀπό τινος ση- 
μείου τῶν ἐπὶ τῆς Z.A τομῆς vov Ζ ἐφαπτομένη ἤχϑοω 
τῆς τομῆς ἡ ΖΗ, τεταγμένως δὲ ἡ ΖΟ, καὶ ἐπεξεύχϑω 
ἡ ΓΖ καὶ ἐκβεβλήσϑω ὡς ἡ ΓΕ, καὶ διὰ τοῦ Β τῇ ΖΟ 
παράλληλος ἡ B4, καὶ σημεῖόν τι ἐπὶ τῆς ΒΕ τομῆς 
τὸ Ν, καὶ ἀπὸ τοῦ Ν τεταγμένως κατήχϑω ἡ ΝΘ, τῇ 
ὃὲΣ ΖΗ παράλληλος ἤχϑω ἡ NK. λέγω, ὅτι τὸ ΘΚΝ 
τρίγωνον τοῦ ΓΜΘ τριγώνου ἔλασσόν ἐστι τῷ ΓΒΑ 
τριγώνῳ. 

διὰ γὰρ τοῦ Ε τῆς ΒΕ τομῆς ἐφαπτομένη ἤχϑω 
ἡ EA, τεταγμένως δὲ ἡ ΕΞ. ἐπεὶ οὖν ἀντικείμεναξ 
εἰσιν αἱ ZA, ΒΕ, ὧν διάμετρος ἡ 48, ἢ δὲ διὰ τοῦ 
κέντρου ἡ ΖΓΕ, καὶ ἐφαπτόμεναι τῶν τομῶν αἴ ΖΗ, EA, 
τῇ ΖΗ παραλληλός ἐστιν ἡ 4E. ἡ δὲ NK παράλληλός 
ἐστι τῇ Z H^ καὶ τῇ ΕΖ ἄρα παράλληλός ἐστιν ἡ NK, 
ἡ δὲ MO τῇ BA. ἐπεὶ οὖν ὑπερβολή ἐστιν ἡ ΒΕ» 


8. ἐκ τοῦ] om. V; corr. p. 14. ἡ ΓΖ καὶ ἐκβεβλήσϑω] 
bis V; corr. p. 15. καί] καὶ εἰλήφϑω Halley praeeunte Com- 
mandino (,relictum sit'* Memus). 17. OKN] p, OK V. 

21. de EZ V;cor.p. 23. ΖΓΕ] p, Eutocius; ΖΕΙ͂ V. 
25. ἄρα] p; om. V. NK] pvc; in N pro certo legi non 
potest. 
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XLIX. 


Si recta parabolam contingens cum diametro con- 
currit, per contactum autem recta diametro parallela 
ducitur, a uertice autem recta ordinate ductae par- 
allela, et fit, αὐ pars contingentis inter ordinate ductam 
punctumque contactus posita ad partem parallelae inter 
punctum contactus et ordinate ductam positam, ita recta 
aliqua ad duplam contingentis, quaecunque recta a 
sectione [contingenti parallela] ad rectam per punctum 
contactus diametro parallelam ductam ducitur, qua- 
drata aequalis est rectangulo comprehenso recta ad- 
sumpta rectaque ab illa ad punctum contactus abscisa. 

sib parabola, cuius diametrus sit. M BI), contingens . 
autem I'Z, et per Z1 rectae BI' parallela ducatur Z Z1 N, 

ordinate autem duca- 

Z A4 iur ZB, et fiat 

E4:4Z-—H:2I4, 

sumaturque punctum 

FT B & M aliquod K in sectione, 

per Καὶ autem rectae 

I'4 parallela ducatur 

K 41I dico, esse 

K*-—H»44, h. e. sii Z4 diametrus sit, latus 
rectum esse H [prop. XI]. 

ordinate enim ducantur 74,3, KN M. et quoniam 
ΓΖ contingit sectionem, 4/4 autem ordinate ducta 
est, erit ΓΒ — BA [prop. XXXV]. est autem B5 — Z4 
[Eucl. I, 34]; itaque etiam ΓΒ —ZxZ. quare etiam 


senserat. 16. πεποιείσϑω V; corr p. 27. EZ 4] wo 2 
corr. ex zí m. 1 V. 28. προσκείσθω] P; meom 
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ἧς διάμετρος ἡ 4B, κέντρον δὲ τὸ D, ἐφαπτομένη δὲ 
τῆς τομῆς ἡ 4E, τεταγμένως δὲ ἡ ΕΞ, καὶ τῇ ΕΞ 
παράλληλός ἐστιν ἡ B4, καὶ εἴληπται ἐπὶ τῆς τομῆς 
σημεῖον τὸ N, ἀφ᾽ οὗ τεταγμένως μὲν κατῆκται ἡ ΝΘ, 
παράλληλος δὲ ἧκται τῇ 4E ἡ ΚΝ, τὸ ἄρα ΝΘΚ 
τρίγωνον τοῦ ΘΜΓ τριγώνου ἔλασσόν ἐστι τῷ ΒΓΑ 
τριγώνῳ᾽ τοῦτο γὰρ ἐν τῷ μγ΄ ϑεωρήματι δέδεικται. 
με΄. 

᾿Εὰν ὑπερβολῆς ἢ ἐλλείψεως T κύκλου περιφερείας 
εὐθεῖα ἐπιψαύουσα συμπίπτῃ τῇ δευτέρᾳ διαμέτρῳ, 
καὶ ἀπὸ τῆς ἁφῆς καταχϑῇ τις εὐθεῖα ἐπὶ τὴν αὐτὴν 
διάμετρον παράλληλος τῇ ἑτέρᾳ διαμέτρῳ, καὶ διὰ τῆς 
ἁφῆς καὶ τοῦ κέντρου εὐϑεῖα ἐκβληϑῇ, ληφϑέντος δέ, 
οὗ ἔτυχεν, ἐπὶ τῆς τομῆς σημείου ἀχϑῶσι δύο εὐϑεῖαι 
ἐπὶ τὴν δευτέραν διάμετρον, ὧν ἡ μὲν παρὰ τὴν ἐφ- 
απτομένην, ἡ δὲ παρὰ τὴν κατηγμένην, τὸ γινόμενον 
ὑπ᾽ αὐτῶν τρίγωνον, οὗ ἀποτέμνει τριγώνου ἡ κατ- 
ηγμένη πρὸς τῷ κέντρῳ, ἐπὶ μὲν τῆς ὑπερβολῆς μεῖξον 
ἔσται τῷ τριγώνῳ, οὗ βάσις μὲν ἡ ἐφαπτομένη, κορυφὴ 
ὃὲ τὸ κέντρον τῆς τομῆς, ἐπὶ δὲ τῆς ἐλλείψεως καὶ 
τοῦ κύκλου μετὰ τοῦ ἀποτεμνομένου ἴσον ἔσται τῷ 
τριγώνῳ, οὗ βάσις μὲν ἡ ἐφαπτομένη, κορυφὴ δὲ τὸ 
κέντρον τῆς τομῆς. 

ἔστω ὑπερβολὴ ἢ ἔλλειψις ἢ κύκλου περιφέρεια ἡ 
ΑΒΓ, ἧς διάμετρος μὲν ἡ AO, δευτέρα δὲ ἡ OG 4, 
κέντρον δὲ τὸ O, καὶ ἡ μὲν Dl'M A ἐφαπτέσϑω κατὰ 
τὸ I, ἡ δὲ ΓΖ ἤχϑω παρὰ τὴν 40, καὶ ἐπιξευχϑεῖσα 
ἡ ΘΓ ἐκβεβλήσϑω, καὶ εἰλήφϑω ἐπὶ τῆς τομῆς τυχὸν 


ὃ. BI'4] ΓΒΓΑΎ: corr. p. 8. u£'] p, om. v, m. 2 v. 
10. τῇ δευτέρᾳ) bis V (in extr. et prima pag); corr. cvp. 
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B.4 auiem reciae EX parallela est, ei in sectione 
sumptum est punctum N, ἃ quo ordinate ducta est 
ΝΘ, reciae autem E parallela K N, erit 


NOK — OOMTI'--BI4; 
hoc enim in propositione XLIII demonsiratum est. 


XLV. 


Si recta hyperbolam uel ellipsim uel ambitum cir- 
culi contingens cum altera diametro concurrit, et a 
puncto contactus recta ad eandem diametrum alteri 
diameiro parallela ducitur, per punctum autem con- 
iactus cenirumque recta producitur, eti sumpto in sec- 
tione puncto aliquo duae rectae ad alteram diametrum 
ducuntur, quarum altera contingenti, altera rectae ordi- 
nate duciae parallela est, triangulus ab his effectus 
iriangulo, quem recta ordinate ducta ad centrum ab- 
scindit, in hyperbola maior erit triangulo, cuius basis 
est recta contingens, uerlex autem centrum sectionis, 
in ellipsi autem circuloque adiuncto triangulo absciso 
aequalis erit triangulo, cuius basis est recta contingens, 
uertex autem centrum sectionis. 

git hyperbola uel ellipsis uel ambitus cireuli 4.8 Γ, 
cuius diametrus sit 40, altera autem 6071, centrum 
aulem O, ei DM A in I' contingat, ΓΖ autem rectae 
446 parallela ducatur, et ducta ΘΙΓ producatur, suma- 
tur autem in sectione punctum aliquod B, et a B rec- 
tis AI, Γ4 parallelae ducantur BE, ΒΖ. dico, esse 


17. τρί fgovos] A4I'V (h.e.4)  25.7](alt)e, om. V. 624] 
4604 Halley. 
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σημεῖον τὸ B, xol ἀπὸ τοῦ B ἤχϑωσαν αἱ BE, ΒΖ 
παρὰ τὰς AL, D. λέγω, ὅτι ἐπὶ μὲν τῆς ὑπερβολῆς 
τὸ BEZ τρίγωνον τοῦ ΗΘΖ μεῖξόν ἐστι τῷ AT'O, 
ἐπὶ δὲ τῆς ἐλλείψεως καὶ τοῦ κύκλου μετὰ τοῦ ΖΗΘ 
ἴσον ἐστὶ τῷ Γ4Θ. 

ἤχϑωσαν γὰρ αἱ ΓΚ, ΒΝ παρὰ τὴν 410. ἐπεὶ οὖν 
ἐφάπτεται ἡ ΓΜ, κατῆκται δὲ ἡ ΓΚ, ἡ ΓΚ πρὸς ΚΘ 
τὸν συγκείμενον λόγον ἔχει ἐκ τοῦ ὃν ἔχει ἡ ΜΚ 
πρὸς KI, καὶ τοῦ ὃν ἔχει τοῦ εἴδους ἡ ὀρϑία πλευρὰ 
πρὸς τὴν πλαγίαν ὡς δὲ ἡ MK πρὸς KI, ἡ L4 
πρὸς 4.4: ἡ ΓΚ ἄρα πρὸς ΚΘ Aóyov ἔχει τὸν συγ- 
κείμενον ἐκ τοῦ τῆς D'4 πρὸς 444 καὶ τῆς ὀρϑίας 
πρὸς τὴν πλαγίαν. καί ἐστι τὸ ΓΩ͂ Δ τρίγωνον τὸ ἀπὸ 
τῆς ΚΘ εἶδος, τὸ δὲ ΓΚΘ, τουτέστι τὸ ΓΖΘ, τὸ ἀπὸ 
τῆς DK, τουτέστι τῆς 4Θ' τὸ ΓΖΔ ἄρα τρίγωνον 
τοῦ ΓΚΘ ἐπὶ μὲν τῆς ὑπερβολῆς μεῖξόν ἐστι τῷ ἀπὸ 
τῆς 40 τριγώνῳ ὁμοίῳ và I4, ἐπὶ δὲ τῆς ἐλλείψεως 
καὶ τοῦ κύκλου τὸ Γ4Θ μετὰ τοῦ ΓΖΔ ἴσον ἐστὶ τῷ 
αὐτῷ᾽ καὶ γὰρ ἐπὶ τῶν διπλασίων αὐτῶν τοῦτο ἐδείχϑη 
ἐν τῷ τεσσαρακοστῷ πρώτῳ ϑεωρήματι. ἐπεὶ οὖν τὸ 
DI44 τρίγωνον τοῦ ΓΚΘ ἥτοι τοῦ Γ4Θ διαφέρει 


v4 
τῷ ἀπὸ τῆς 46Θ τριγώνῳ ὁμοίῳ τῷ I4, διαφέρει 


4 4 


δὲ καὶ τῷ ΓΘ. τριγώνῳ, ἴσον ἄρα τὸ ΓΘ. τρίγωνον 


Fig. priorem bis hab. V. 
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in hyperbola B EZ — ΗΘΖ -- ATI'6, in ellipsi autem 
ei cireulo BEZ 4- ΖΗΘ — Γ4Θ. 

ducantur enim reciae ΖΘ parallelae ΓΚ, BN. 
quoniam igitur I'M contingit, ΓΙΚ autem ordinate 
ducta esti, ΓΙ : KO rationem habebit compositam ex 


ralione, quam habet MK: KI', eaque, quam habet 
latus rectum figurae ad transuersum [prop. XXXIX]. 
est autem [Eucl. VI, 4] VK: ΚΓ -- I4: 2.4. quare 
ΓΚ: ΚΘ ralionem habet compositam ex ratione 
I'-4:244 eaque, quam habet latus rectum ad trans- 
uersum, et iriangulus ΓΖ 4 figura est in K 9 descripta, 
I'KO autem siue ΓΖ figura in I'K siue 210 descripta. 
iaque in hyperbola I'Z51 inangulus triangulo D'K 9 


“1 


maior est triangulo in 46 descripto simili triangulo 
I'4 A, in ellipsi autem circuloque ΓΖΘ adiuncto ΓΖ 4 


Fig. primam bis V. 


10 


1 


οι 


ct 


c 


. 
t 
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τῷ ἀπὸ τῆς 4Θ ὁμοίῳ τῷ Γ4.4 τριγώνῳ. ἐπεὶ οὖν 
τὸ μὲν BZE τρίγωνον ὅμοιόν ἐστι τῷ D'44, τὸ δὲ 
ΗΖΘ τῷ ΓΩΘ, τὸν αὐτὸν ἄρα λόγον ἔχει. καί ἐστι 
τὸ μὲν ΒΖΕ τὸ ἀπὸ τῆς ΝΘ μεταξὺ τῆς κατηγμένης 
καὶ τοῦ κέντρου, τὸ δὲ ΗΖΘ τὸ ἀπὸ τῆς ΒΝ κατι- 
ηγμένης, τουτέστι τῆς ZO' καὶ διὰ τὰ δεδειγμένα 


πρότερον τὸ ΒΖΕ τοῦ ΗΘΖ διαφέρει τῷ ἀπὸ τῆς 40 


ὁμοίῳ τῷ l4: ὥστε καὶ τῷ Γ4Θ. 
us. 

'Eàv παραβολῆς εὐθεῖα ἐπιψαύουσα συμπίπτῃ τῇ 
διαμέτρῳ, ἡ διὰ τῆς ἁφῆς παράλληλος ἀγομένη τῇ 
διαμέτρῳ ἐπὶ ταὐτὰ τῇ τομῇ τὰς ἀγομένας ἐν τῇ τομῇ 
παρὰ τὴν ἐφαπτομένην δίχα τέωνει. 

ἔστω παραβολή, ἧς διάμετρος ἡ 484, καὶ ἐφ- 
απτέσϑω τῆς τομῆς ἡ AI, διὰ δὲ τοῦ D τῇ 44 
παράλληλος ἤχϑω 7 € I'M, 
καὶ εἰλήφϑω ἐπὶ τῆς τομῆς 
τυχὸν σημεῖον τὸ 4, καὶ 
ἤχϑω τῇ 4Γ παράλληλος 
ἡ ANZE. λέγω, ὅτι ἐστὶν 
ἴση ἡ ΑΝ τῇ ΝΖ. 

ἤχϑωσαν τεταγμένως αἵ 
B6, KZH, AMA. ἐπεὶ 
οὖν διὰ τὰ δεδειγμένα ἐν τῷ τεσδαρακοστῷ δευτέρῳ 
ϑεωρήματι ἴσον ἐστὶ τὸ Ε Δ. τρίγωνον τῷ B M  παρ- 
αλληλογράμμῳ, τὸ δὲ EZH τῷ BK, λοιπὸν à ἄρα τὸ 


4. τ] alt.) om. V; corr. Halley. N68]pve: N incertam est 

in V. 8. D4.1] T4 V; corr. p. 9. us] p. om. V, m.9 v. 

12. ravra] ταῦτα V; corr. p. 38. KZH] ZHK V; corr. p. 
AM.] 4M V; corr. Comm. 
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eidem aequalis esí; nam in figuris, quae iis duplo 
maiores sunt, hoc demonsiratum est in propositione 
XLI. quoniam igitur triangulus I'7/4 & I'KO siue 
I'40 differt triangulo in 40 descripto simili trian- 
gulo ΓΖ.4, uerum eliam triangulo ΓΘ. differt, trian- 
gulus ΓΘ. triangulo in 460 descripto simili trian- 
gulo D'44 aequalis est. quoniam igitur triangulus 
BZE iriangulo I'Z 4 similis est [Eucl. I, 29] et HZ 
iriangulo I'40, eandem rationem habent!) et BZE 
in INO descriptus est inter rectam ordinatam centrum- 
que, HZO autem in ΒΝ ordinate ducta siue ZO; et 
propter ea, quae antea demonsirata sunt [prop. XLI], 
BZE ab HOZ differt triangulo in 40 descripto simili 
irnangulo ΓΖ, 4. ergo etiam iriangulo I'40 differt. 


XLVI. 


Si recta parabolam contingens cum diametro con- 
currit, recta per punctum contactus diametro parallela 
ducla ad partes sectionis uersus rectas in sectione 
contingenti parallelas ductas in binas partes aequales 
secabit. 

sit parabola, cuius diametrus sit 4B, et sectio- 
nem contingat 4I, per I' autem rectae 471 parallela 
ducatur € 1I'M, ei in sectione sumatur punctum ali- 
quod 24, dueaturque rectae .4I' parallela 4NZWE. 
dico, esse 4N — NZ. 

ducantur ordinate BO, HZK, AM. quoniam 
igitur propter ea, quae in propositione XLII demon- 


1) Hoc est: latera eandem inter se rationem habent 
(Eucl VI, 4); itaque in proportione ΓΑ: ΚΘ cet. substitui 

uni rationes laterum triangulorum BZ E, HZ6, ita ut con- 
dicioni propositionis 41 salis fiat. 
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H M παραλληλόγραμμον λοιπῷ τῷ 4Z H4 τετραπλεύρῳ 
ἐστὶν ἴσον. κοινὸν ἀφῃρήσϑω τὸ MAHZN πεντά. 
πλευρον᾽ λοιπὸν ἄρα τὸ ΚΖΝ τρίγωνον τῷ ΜΝ 
ἴσον ἐστί. καί ἐστι παράλληλος ἡ ΚΖ τῇ ΑΜ' ἴση 
5 ἄρα ἡ ΖΝ τῇ AN. 
μξ΄. 

'"Exv ὑπερβολῆς ἢ ἐλλείψεως ἢ κύκλου περιφερείας 
εὐθεῖα ἐπιψαύουσα συμπίπτῃ τῇ διαμέτρῳ, καὶ διὰ 
τῆς ἁφῆς καὶ τοῦ κέντρου εὐθεῖα ἀχϑῇ ἐπὶ ταὐτὰ τῇ 

10 τομῇ. δίχα τεμεῖ τὰς ἀγομένας ἐν τῇ τομῇ παρὰ τὴν 
ἑἐφαπτομένην. 

ἔστω ὑπερβολὴ ἢ ἔλλειψις ἢ κύκλου περιφέρεια, ἧς 
διάμετρος μὲν ἡ .4 B, κέντρον δὲ τὸ Γ, καὶ ἐφαπτομένη 


τῆς τομῆς ἤχϑω ἡ 4Ε, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ ΓΕ καὶ ἐκ- 

16 βεβλήσϑω, καὶ εἰλήφϑω τυχὸν ἐπὶ τῆς τομῆς σημεῖον 

τὸ Ν, καὶ διὰ τοῦ Ν παράλληλος ἤχϑω ἡ ΘΝΟΗ. 
λέγω, ὅτι ἴση ἐστὶν ἡ ΝΟ τῇ ΟΗ. 

κατήχϑωσαν γὰρ τεταγμένως αἱ ΞΝΖ, ΒΑ, HMK. 

διὰ τὰ δεδειγμένα ἄρα ἐν τῷ μγ΄ ϑεωρήματι ἴσον ἐστὶ 

20 τὸ μὲν ONZ τρίγωνον τῷ 4ΒΖΗ τετραπλεύρῳ, τὸ 


2. MAHZH cv et, ut uidetur, V; corr. p. 4. AM] 


9 


AN V; corr.p. 6. μξ΄]Ρ, om. V, m.2v. 9. ταὐτα] ταῦτα V; 
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Siraia sunt, E1271 -— BM οἱ ΕΖΗ -- BK, erit 
HM «- AZH A. 

auferatur, quod commune est, pentagonum M4HZN; 

ilaque KZN — A4MN. est autem KZ rectae 4M 

parallela. ergo ΖΝ — ΑΝ [Eucl. VI, 22 coroll]. 


XLVII. 


. . &i recta hyperbolam uel ellipsim uel ambitum cir- 
euli contingens cum diametro concurrit, et per punc- 
ium contactus centrumque recta ad partes sectionis 
uersus ducitur, rectas in sectione contingenti parallelas 
ducias in binas partes aequales secabit. 

sit hyperbola uel ellipsis uel ambitus circuli, cuius 
diametrus sib 4B, centrum autem Γ᾽, et sectionem 


contingens ducatur 4 E, ducaturque ΓΕ et producatur, 
ei in sectione sumatur punctum aliquod N, et per N 
parallela ducatur 9 NOH. dico, esse NO —— OH. 
ordinate enim ducantur 5NZ, ΒΔ, HMK. itaque 
propier ea, quae in propositione XLIII demonstrata 
sunt, erit 9NZ -- 4ΒΖΞ, ΗΘΚ — ABKM. quare 
eliam NHKZ «5 MKZE. auferatur, quod commune 


corr. p. 16. QONOH A Y; corr. p. 20. ONZ] BNZ V; 
corr, p. ABAEZ V; corr. p. 
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᾿ 6à HOK τρίγωνον τῷ ΑΒΚΜ' καὶ λοιπὸν ἄρα τὺ 
NHKZ τετράπλευρον λοιπῷ τῷ MKZA ἐστιν ἴσον. 
κοινὸν ἀφῃρήσϑω τὸ ONZKM πεντάπλευρον᾽" λοιπὸν 
ἄφρα τὸ OMH τρίγωνον λοιπῷ τῷ ΝΞΟ ἐστιν ἴδον. 
καί ἐστι παράλληλος ἡ MH τῇ ΝΕ ἴση ἄρα ἡ NO 
τῇ oH. 


e 


Μη. 
"Env μιᾶς τῶν ἀντικειμένων εὐϑεῖα ἐπιψαύουσα 

συμπίπτῃ τῇ διαμέτρῳ, καὶ διὰ τῆς ἁφῆς καὶ τοῦ 
10 κέντρου εὐθεῖα ἐχβληϑεῖσα τέμῃ τὴν ἑτέραν τομήν, 
ἥτις ἂν ἀχϑῇ ἐν τῇ ἑτέρᾳ τομῇ παρὰ τὴν ἐφαπτομένην, 
δίχα τμηϑήσεται ὑπὸ τῆς ἐκβληϑείδης. 

ἔστωσαν ἀντικείμεναι, ὧν διάμετρος μὲν ἡ AB, 
κέντρον δὲ τὸ D, καὶ τῆς 4 τομῆς ἐφαπτέσϑω ἡ KA, 
καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ 4Γ καὶ ἐκβεβλήσϑω, καὶ εἰλήφϑω τι 
σημεῖον ἐπὶ τῆς B τομῆς τὸ Ν, καὶ διὰ τοῦ Ν τῇ AK 
παράλληλος ἤχϑω ἡ NH. λέγω, ὅτι ἣ NO τῇ OH 
ἐστιν ἴδη. 

ἤχϑω γὰρ διὰ τοῦ E ἐφαπτομένη τῆς τομῆς ἡ Ez 
20 ἡ ΕΖ ἄρα τῇ AK παράλληλός ἐστιν. ὥστε καὶ τῇ 

ΝΗ. ἐπεὶ οὖν ὑπερβολή ἐστιν ἡ ΒΝΗ͂, ἧς κέντρον 

τὸ D, καὶ ἐφαπτομένη ἡ 4E, καὶ ἐπέξευκται ἡ ΓΕ, 

καὶ εἴληπται ἐπὶ τῆς τομῆς σημεῖον τὸ N, καὶ δι᾽ 

αὐτοῦ παράλληλος τῇ 4Ε ἧχται ἡ ΝΗ, διὰ τὸ προ- 
26 δεδειγμένον ἐπὶ τῆς ὑπερβολῆς ἴση ἐστὶν ἡ NO 

τῇ ΟΗ. 


1 


σι 


2. MK EZ V; corr. Comm. 4. ΝΞΟ] ON ZO V; corr. p. 
6. OH] ZH V ; corr. p. 7. μη] p, om. V, m. 2 v. 
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est, pentagonum ONZK M. erit igitur OMH — ΝΞΟ. 
et MH rectae NX parallela est; ergo est NO — OH 
[Eucl. VI, 22 coroll.]. 


XLVIII. 


Si recta alterutram oppositarum contingens cum 
diametro concurrit, et per punctum contactus centrum- 
que producta recta alteram sectionem secat, quaecun- 
que recta in allera sectione ducitur contingenli par- 
allela, ἃ recta illa producta in duas partes aequales 
gecabitur. 

sint oppositae, quarum diametrus sit 4B, centrum 
autem I', et sectionem .4 contingat K 4, ducaturque 
AT' ei producatur, in B autem seclione punctum ali- 
quod sumatur Ν, ei per N rectae J4K parallela duca- 
tur NH. dico, esse NO — OH. 

ducatur enim per E sectionem contingens Ef; 
E. igitur rectae 44K parallela est [u. Eutocius ad 
prop XLIV] quare 
eliam rectae ΝΗ [Eucl. 
I, 30]. quoniam igitur 
BNH bhyperbola est, 
cuius centrum est I et 
contingil ΖΕ, et ducta 
est. ΓΕ, in sectione 
autem sumptum est 
punctum N, et per id rectae Z/E parallela ducta est 
NH, propter id, quod de hyperbola antea demon- 
stratum est [prop. XLVII], erit NO — OH. 


Apollonius, ed. Heiberg. 10 


δι 


10 


15 


20 


2b 
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ue. 

Ἐὰν παραβολῆς εὐθεῖα ἐπιψαύουσα συμπίπτῃ τῇ 
διαμέτρῳ, καὶ διὰ μὲν τῆς ἁφῆς ἀχϑῇ παράλληλος τῇ 
διαμέτρῳ, ἀπὸ δὲ τῆς κορυφῆς ἀχϑῇ παρὰ τεταγμένως 
κατηγμένην, καὶ ποιηϑῇ, ὡς τὸ τμῆμα τῆς ἐφαπτο- 
μένης τὸ μεταξὺ τῆς ἀνηγμένης καὶ τῆς ἁφῆς πρὸς τὸ 
τμῆμα τῆς παραλλήλου τὸ μεταξὺ τῆς ἁφῆς καὶ τῆς 
ἀνηγμένης, οὕτως εὐϑεῖά τις πρὸς τὴν διπλασίαν τῆς 
ἐφαπτομένης, ἥτις ἂν ἀπὸ τῆς τομῆς ἀχϑῇ ἐπὶ τὴν 
διὰ τῆς ἁφῆς ἠγμένην εὐθεῖαν παράλληλον τῇ δια- 
μέτρῳ, δυνήσεται τὸ περιεχόμενον ὀρϑογώνιον ὑπὸ 
τῆς πεπορισμένης εὐθείας καὶ τῆς ἀπολαμβανομένης 
ὑπ᾽ αὐτῆς πρὸς τῇ ἁφῇ. 

ἔστω παραβολή, ἧς διάμετρος ἡ MBI, ἐφαπτομένη 
ὃς ἡ ΓΖ, καὶ διὰ τοῦ 4 τῇ ΒΓ παράλληλος ἤχϑω 
ἡ ΖΩ͂Ν, τεταγμένως δὲ ἀνήχϑω ἡ ZB, καὶ πεποιήσϑω 
ὡς ἡ ΕΖ πρὸς 4Ζ, εὐθεῖά τις ἡ Η πρὸς τὴν δι- 
πλασίαν τῆς ΓΩ͂, καὶ εἰλήφϑω τι σημεῖον ἐπὶ τῆς 
τομῆς τὸ K, καὶ ἤχϑω διὰ τοῦ K τῇ ΓΖ παράλληλος 
ἡ KAIL λέγω, ὅτι τὸ ἀπὸ τῆς K 4 ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ 
τῆς Η καὶ τῆς 4.44, τουτέστιν ὅτι διαμέτρου οὔσης 
τῆς 44 ὀρϑία ἐστὶν ἡ H. 

κατήχϑωσαν γὰρ τεταγμένως αἱ 245, ΚΝΜ. καὶ 
ἐπεὶ ἡ ΓΖ ἐφάπτεται τῆς τομῆς. τεταγμένως δὲ κατ- 
ἥκται ἡ 45, ἴση ἐστὶν 7 ΓΒ τῇ BE. ἡ δὲ B5 τῇ 
ZA ἴση ἐστέ: καὶ ἡ ΓΒ ἄρα τῇ Ζ4 ἐστιν ἴση. ὥστε 
καὶ τὸ ΕΓΒ τρίγωνον τῷ ΕΖΩ τριγώνῳ. κοινὸν 


προσκείσθω τὸ ΔΈΒΜΝ σχῆμα τὸ ἄρα ΙΓΜΝ 


1. μθ΄ p, om. V, m.2 v. 5. κατηγμένη V; corr. Halley. 
9. Hic alicubi desiderari παρὰ τὴν ἐφαπτομένην, iam Memus 
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XLIX. 


Si recta parabolam contingens cum diametro con- 
currit, per contactum autem recta diametro parallela 
ducitur, ἃ uertice autem recta ordinate ductae par- 
allela, et fit, ut pars contingentis inter ordinate ductam 
punctumque contactus posita ad partem parallelae inter 
punctum contactus et ordinate ductam positam, ita recta 
aliqua ad duplam contingentis, quaecunque recta a 
sectione [contingenti parallela] ad rectam per punctum 
contactus diametro parallelam ductam ducitur, qua- 
drala aequalis est rectangulo comprehenso recta ad- 
sumpta rectaque ab illa ad punctum contactus abscisa. 

sib parabola, cuius diametrus sit M BI, contingens 
autem I'4, et per 71 rectae BI' parallela ducatur Z Zl N, 

ordinate autem duca- 

Z A4 | tur ZB, et fiat 

E4:4Z--H:20IA4, 

sumaturque punctum 

F]T B & . JM aliquod K in sectione, 

per K autem rectae 

I4 parallela ducatur 

K 41I. dico, esse 

Kf-—Hü»«44,h.e si z.4 diametrus sit, latus 
rectum esse H [prop. XI]. 

ordinate enim ducantur ΖΞ, KNM. et quoniam 
ΓΖ contingit sectionem, 4 autem ordinate ducta 
est, erit ΓΒ — ΒΞ [prop. XXXV]. est autem B — Z4 
[Eucl. I, 34]; itaque etiam ΓΒ —Zl.. quare etiam 


oj 


€—€————————————— P P 


senserat. 16. πεποιείσϑω V; corr p. 21. EZ al» ves Z 
corr. ex 41 m. 1 V. 28. προσκείσθω] p; τοοκείσθο 
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τετράπλευρον τῷ ΖΜ παραλληλογράμμῳ ἐστὶν ἴδον, 
τουτέστι τῷ ΚΠΜ τριγώνῳ. κοινὸν ἀφῃρήσθω τὸ 
AIIMN τετράπλευρον᾽ λοιπὸν ἄρα τὸ K AN τρίψωνον 
τῷ 4Γ παραλληλογράμμῳ ἐστὶν ἴσον. καί ἐστιν ἴση 


ὅ ἡ ὑπὸ ZAII γωνία τῇ ὑπὸ ΚΑΝ' διπλάσιον ἄρα ἐστὶ 


τὸ ὑπὸ KAN τοῦ ὑπὸ A44I. καὶ ἐπεί ἐστιν, ὡς ἡ 
ΕΖ πρὸς 4Ζ, ἡ H πρὸς τὴν διπλασίαν τῆς ΓΩ͂, ἔστι 
0b καὶ ὡς ἡ Ez πρὸς 2Ζ, ἡ Κ πρὸς 4Ν, καὶ ὡς 
ἄρα 7 H πρὸς τὴν διπλασίαν τῆς ΓΖ, ἡ KA πρὸς 


10 A4N. ἀλλ᾽ ὡς μὲν ἡ ΚΖ πρὸς AN, τὸ ἀπὸ ΚΑ πρὸς 


1ὅ 


20 


2b 


τὸ ὑπὸ KAN, ὡς δὲ ἡ H πρὸς τὴν διπλασίαν τῆς AT, 
τὸ ὑπὸ H, 44 πρὸς τὸ δὶς ὑπὸ D 44: ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ 
ΚΑ πρὸς τὸ ὑπὸ KAN, τὸ ὑπὸ H, 44 πρὸς τὸ δὶς 
ὑπὸ I4. καὶ ἐναλλάξ᾽ ἴσον δέ ἐστι τὸ ὑπὸ KAN 
τῷ δὶς ὑπὸ ΓΩ͂Δ' ἴσον ἄρα καὶ τὸ ἀπὸ KA τῷ 
ὑπὸ Η, 44. 


, 


ν΄. 

᾿Εὰν ὑπερβολῆς ἢ ἐλλείψεως ἢ κύκλου περιφερείας 
εὐθεῖα ἐπιψαύουσα συμπίπτῃ τῇ διαμέτρῳ, καὶ διὰ 
τῆς ἁφῆς καὶ τοῦ κέντρου εὐθεῖα ἐκβληϑῇ, ἀπὸ δὲ 
τῆς κορυφῆς ἀναχϑεῖσα εὐθεῖα παρὰ τεταγμένως κατ- 
ηγμένην συμπίπτῃ τῇ διὰ τῆς ἁφῆς καὶ τοῦ κέντρου 
ἠγμένῃ εὐϑείᾳ, καὶ ποιηϑῇ, ὡς τὸ τμῆμα τῆς ἐφαπτο- 
μένης τὸ μεταξὺ τῆς ἁφῆς καὶ τῆς ἀνηγμένης πρὸς τὸ 
τμῆμα τῆς ἠγμένης διὰ τῆς ἁφῆς καὶ τοῦ κέντρου τὸ 
μεταξὺ τῆς ἁφῆς καὶ τῆς ἀνηγμένης, εὐθεῖά τις πρὸς 
τὴν διπλασίαν τῆς ἐφαπτομένης, ἥτις ἂν ἀπὸ τῆς τομῆς 
ἀχϑῇ ἐπὶ τὴν διὰ τῆς ἁφῆς καὶ τοῦ κέντρου ἠγμένην 


6. τοῦ] p, corr. ex τό m. 1 V, τῇ c. 14. καί — 15. ΓΖ 4] 
bis V; corr. p- 17. ν΄] p, om. V, m9 v. 91. κατηγμένη V; 
corr. p. 
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ἘΓΒ -- ΕΖ4 [Eucl VI, 19] communis adiiciatur 
figura ZEB MN; erit igitur z4l'MN — ZM — KIIM 
[prop. XLII]. auferatur, quod commune est, quadran- 
gulum A4I1MN. erit igitur K AN — AI. est autem 
LAAIL—LKAN [Eucl.T, 15]. itaque erit (u. Euto- 
cius] ΚΔ »« AN — 244 »« 4I. et quoniam est 
Ed:4Z — H:2I'A, est autem etiam [Eucl. VI, 4] 
EA4:4Z —K4A:4AN, erit etiam Η: 2 ΓΖ —K 4: AN. 
uerum K 4: AN — Kf: KA»« AN, 
H:2I4-—H»«244:2LI4»« A A. 

ilaque K 45; KA4»« AN — H»« 44:20 A »« A A. 
οὐ permutando [Eucl. V, 16]; est autem 

KA» AN —2I'4 A A. 
ergo eliam Καὶ /f* — H »« 4 4. 


L. 


Si recta hyperbolam uel ellipsim uel ambitum circuli 
eontingens cum diametro concurrit, et per punctum 
contactus centrumque recta producitur, a uertice autem 
recta ordinate ductae parallela cum recta per punctum 
contactus centrumque ducta concurrit, et fit, ut pars 
contingentis inter punctum contactus et ordinate ductam 
posita ad partem rectae per punctum contactus centrum- 
que ductae inter punctum contactus et ordinate ductam 
positam, ita recta aliqua ad duplam contingentis, quae- 
cunque recta a sectione ad rectam per punctum con- 
tactus centrumque ductam contingenti parallela ducitur, 
quadrata aequalis erit spatio rectangulo rectae adsumptae 
adplieato latitudinem habenti rectam ab illa ad punctum 
contactus abscisam, in hyperbola figura excedenti simili 


ex 


10 


15 


20 
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εὐθεῖαν παράλληλος τῇ ἐφαπτομένῃ, δυνήσεταί τι χωρίον 
ὀρϑογώνιον παρακείμενον παρὰ τὴν πορισϑεῖσαν πλά- 
vog ἔχον τὴν ἀπολαμβανομένην ὑπ᾽ αὐτῆς πρὸς τῇ 
ἁφῇ ἐπὶ μὲν τῆς ὑπερβολῆς ὑπερβάλλον εἴδει ὁμοίῳ 
τῷ περιεχομένῳ ὑπὸ τῆς διπλασίας τῆς μεταξὺ τοῦ 
κέντρου καὶ τῆς ἁφῆς καὶ τῆς πορισϑείδης εὐϑείας, 
ἐπὶ δὲ τῆς ἐλλείψεως καὶ τοῦ κύκλου ἐλλεῖπον. 

ἔστω ὑπερβολὴ ἢ ἔλλειψις ἢ κύκλου περιφέρεια, 
ἧς διάμετρος ἡ 48, κέντρον δὲ τὸ I, ἐφαπτομένη δὲ 
ἡ 4E, καὶ ἐπι- 
ξευχϑεῖσα ἡ ΓΕ 
ἐκβεβλήσϑω ἐφ᾽ 
ἑκάτερα, καὶ κεί- 
σϑω τῇ ΕΓΓ ἴση 
ἡ ΓΚ, καὶ διὰ τοῦ 
B τεταγμένως ἀν- 
ἤχϑω ἡ ΒΖΗ, 
διὰ δὲ τοῦ Ε τῇ 
ἘΓ πρὸς ὀρϑὰς 
ἤχϑω ἡ ΕΘ, καὶ 
γινέσϑω, ὡς ἡ ΖΕ πρὸς EH, οὕτως ἡ ΕΘ πρὸς την 
διπλασίαν τῆς ΕΖ, καὶ ἐπιξευχϑεῖσα ἡ ΘΚ ἐκβεβλήσϑω, 
καὶ εἰλήφϑω τι ἐπὶ τῆς τομῆς σημεῖον τὸ 4, καὶ δι’ 
αὐτοῦ τῇ ΕΖ παράλληλος ἤχϑω ἡ AME, τῇ δὲ BH 
ἡ APN, τῇ δὲ EO ἡ ΜΠ. λέγω, ὅτι τὸ ἀπὸ AM 
ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ ΕΜΠ. 

ἤχϑω γὰρ διὰ τοῦ Γ τῇ ΚΠ παράλληλος ἡ ΓΣΟ. 
καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ ΕΓ τῇ ΓΚ, ὡς δὲ ἡ ΕΓ πρὸς 
ΚΙ, ἡ ΕΣ πρὸς ΣΘ, ἴση ἄρα καὶ ἡ ΕΣ τῇ Z6. 


21. ΖΕ] p; SE Vv; corr. postea V. EH]p; H Vv; 
corr. postea V. 


CONICORUM LIBER I. 163 


idem autem ad triangulum MZN perpendicularis est, 
communis eorum sectio ΚΔ perpendicularis est ad 
iriangulum MZN [Eucl. XI, 19], h. e. ad KZ 4; quare 
eliam ad omnes rectas eam tangentes et in triangulo 
positas perpendicularis est [Eucl. XI def. 3]. itaque 
etiam ad utramque MN, 4B perpendicularis est. 
rursus quoniam conus, cuius basis est MN A circulus, 
uertlex autem Z punctum, plano sectus est ad irian- 
gulum MZN perpendiculari, quod sectionem efficit 
circulum MNA, uerum etiam alio plano sectus est, 
subiacenti scilicet, basim coni secundum rectam Κα Δ 
secanti perpendicularem ad MN, quae communis est 
sectio circuli MN A triangulique MZ N, et 4 B commu- 
nis sectio plani subiacentis triangulique MZN lateri 
coni ZKM parallela est, sectio coni in plano subia- 
centi oria parabola est, diameirus autem eius 48 
[prop. XI], et rectae ἃ sectione ad 4B ordinate ductae 
in angulo recto ducentur; nam parallelae sunt rectae Καὶ Δ 
ad 4 B perpendiculari. eb quoniam est I'71: 0 — 0 : E A, 
οἱ ΕΑ — AZ — ZK, 6 — EZ — AK, erit 
D4:4K — AK: AZ. 

quare etiam ΓΖ: 4Z — AK?: 42" [Eucl. V def. 9] 
— 4K?!:4Z»«ZK. ergo ΓΖ latus rectum sectionis 
esi; hoc enim in propositione XI demonstratum est. 


LIII. 
lisdem suppositis ne sit rectus datus angulus, 
eique aequalis ponatur /. 9.4 E, sit autem 40 — - ΓΖ, 


δὲ καὶ τὸ ὑποκείμενον ἐπίπεδον πρὸς τὸ MZ NN τρίγωνον (prae- 
eunte Memo). quae mutatio cum parum probabilis sit, prae- 
tulerim uerba ἐπεὶ οὖν lin. 27 — τρέγωνον lin. 29 delere; sed 
foriasse interpolatio peius etiam grassata est. etiam uerba rovt- 
ἐστι τὸ KZA p. 162 lin. 1—2 inutilia sunt. 

MS 
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καὶ ἐπεί ἐστιν, ὡς ἡ ΖΕ πρὸς EH, ἡ ΘΕ πρὸς τὴν 
διπλασίαν τῆς ΕΖ, καί ἔστι τῆς ΕΘ ἡμίσεια ἡ EZ, 
ἔστιν ἄρα, ὡς ἣ ΖΕ πρὸς EH, ἡ ΣῈ πρὸς EZ. ὡς 
δὲ ἡ ΖΕ πρὸς EH, ἡ 4M πρὸς ΜΡ' ὡς ἄρα ἡ AM 


5 πρὸς ΜΡ, ἡ ΣΕ πρὸς ΕΖ. καὶ ἐπεὶ τὸ PNI' τρί- 


yovov τοῦ ΗΒΓ τριγώνου, τουτέστι τοῦ ΓΖ E, ἐπὶ 
μὲν τῆς ὑπερβολῆς μεῖξον ἐδεέίχϑη, ἐπὶ δὲ τῆς ἐλλείψεως 
καὶ τοῦ κύκλου ἔλασσον τῷ ANSA, κοινῶν ἀφαιρεϑέν- 
τῶν ἐπὶ μὲν τῆς ὑπερβολῆς τοῦ τε EI τριγώνου 


10 καὶ τοῦ NPME τετραπλεύρου, ἐπὶ δὲ τῆς ἐλλείψεως 


15 


20 


25 


καὶ vov κύκλου τοῦ MEI τριγώνου, τὸ 4MP τρί- 
yovov τῷ MEAS τετραπλεύρῳ ἐστὶν ἴσον. καί ἐστι 
παράλληλος ἡ ΜΞ τῇ 4Ε, ἡ δὲ ὑπὸ AMP τῇ ὑπὸ 
EMEA ἐστιν ἴση" ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ ὑπὸ AMP τῷ 
ὑπὸ τῆς EM καὶ συναμφοτέρου τῆς ΕΖ. ME. καὶ 
ἐπεί ἐστιν, ὡς ἡ ΜΓ πρὸς ΓΕ, ἥ τε ΜΞ πρὸς ΕΖ 
καὶ ἡ ΜΟ πρὸς ΕΣ, ὡς ἄρα ἡ ΜΟ πρὸς ΕΣ, ἡ ΜΗ͂ 
πρὸς ΖΔΕ. καὶ συνϑέντι, ὡς συναμφότερος ἡ MO, ΣῈ 
πρὸς ΕΣ, οὕτως συναμφότερος ἡ ME, ΕΖ πρὸς Ez 
ἐναλλάξ, ὡς συναμφότερος ἡ MO, ΣῈ πρὸς συναμφό- 
τερον τὴν ΕΜ, EZ, ἡ Z E πρὸς ΕΖ. ἀλλ᾽ ὡς μὲν 
συναμφότερος ἡ ΜΟ, ΕΣ πρὸς συναμφότερον τὴν 
ΜΕ, 4 E, τὸ ὑπὸ συναμφοτέρου τῆς MO, ΕΣ καὶ τῆς 
EM πρὸς τὸ ὑπὸ συναμφοτέρου τῆς MA, Ez καὶ 
τῆς EM, ὡς 0b ἡ ΣΕ πρὸς EZ, ἡ ΖΕ πρὸς EH, 
τουτέστιν ἡἣ ΜΜ πρὸς ΜΡ, τουτέστι τὸ ἀπὸ 4M πρὸς 
τὸ ὑπὸ ΑΜΡ' ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ συναμφοτέρου τῆς 
MO, EZ καὶ τῆς ME πρὸς τὸ ὑπὸ συναμφοτέρου 
τῆς ME, Ez xol τῆς ΕΜ, τὸ ἀπὸ 4M πρὸς τὸ ὑπὸ 


2. ἐστι] ἔστιν V; corr. Ρ6. 12. τῷ] τὸ V; corr. p. 
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h.e. PNI'— I'A4 E-|- AN 5 [u. Eutocius ad prop. XLIII], 
in ellipsi autem cireuloque PNTI' — ΗΒΓ -:- 4N 55, 
h. e. [u. ibidem] ΡΝΤ - ΝΗ — I'Z E, ablatis, quae 
communia sunt, in hyperbola ΕΓΖ et ΝΡΜΞ, in 
elipsi autem cireuloque MAT, erit 4 MP — MEZ &5. 
esi autem M5 rectae 71 E parallela, et 
LAMP — EMJGA [Eucl. I, 15]; 
ilaque erit [u. Eutocius ad prop. XLIX] 
AM»« MP — EM »« (EA - ΜΕ). 
οὗ quoniam est . 
MI:IE-MBAE:EZ, ΜΓ: ΓΕΞΞ ΜΟ:ΕΣ 
[Eucl. VI, 4], erit 
ΜΟ::ΕΣ ΞΕ ΜΗ: ΖΕ. 
οὐ componendo [Eucl. V, 18] 
ΜΟ-- ΣΕ: EZ — ME -- EA4:E 4; 
permutando [Eucl. V, 16] 
MO -- ΣΕ:ΞΜ- EZ — ΣῈ: ΕΖ. 
est autem 
MO -- EZ: ME -- AE — (MO -- EZ) 
» EM:(MÀ-- Ε4) »« EM, 
ἡ ΣΕ:ΕΖ4-- ΖΕ:ΕΗ — AM: MP [Eucl. VI, 4] 
— 4M*: 4Μ»ε ΜΡ. 
itaque erit 
(MO -- EZ) »« ME:(M&E-- EZ) « EM 
— 4M?: AM»« MB 
et permutando 
(MO 4- EZ) »« ME: M4 
«e (ME --EZ4)»« ME:4M »« MP [Eucl. V, 16]. 


10 


1ὅ 


20 
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ΑΜΡ, καὶ ἐναλλάξ, ὡς τὸ ὑπὸ συναμφοτέρου τῆς 
MO, ΕΣ καὶ τῆς ME πρὸς τὸ ἀπὸ ΜΑ, οὕτως τὸ 
ὑπὸ συναμφοτέρου τῆς ΜΗ͂, ΕΖ καὶ τῆς ME πρὸς 
τὸ ὑπὸ AMP. ἴσον δὲ τὸ ὑπὸ AMP τῷ ὑπὸ τῆς ME 
καὶ συναμφοτέρου τῆς MA, Ezf* ἴσον ἄρα καὶ τὸ ἀπὸ 
AM τῷ ὑπὸ EM καὶ συναμφοτέρου τῆς MO, EZ. καί 
ἐστιν ἡ μὲν EE τῇ ZO ἴση, ἡ δὲ ΣΘ τῇ ΟΠ' ἴσον 
ἄρα τὸ ἀπὸ 4M τῷ ὑπὸ EMII. 


, 


vo. 


Ἐὰν ὁποτερασοῦν τῶν ἀντικειμένων εὐθεῖα ἐπι- 
ψαύουσα συμπίπτῃ τῇ διαμέτρῳ, καὶ διὰ μὲν τῆς ἁφῆς 
καὶ τοῦ κέντρου ἐχβληϑῇ τις εὐθεῖα ἕως τῆς ἑτέρας 
τομῆς, ἀπὸ δὲ τῆς κορυφῆς εὐθεῖα ἀναχϑῇ παρὰ τε- 
ταγμένως κατηγμένην καὶ συμπίπτῃ τῇ διὰ τῆς ἁφῆς 
καὶ τοῦ κέντρου ἠγμένῃ εὐθείᾳ, καὶ γενηϑῇ, ὡς τὸ 
τμῆμα τῆς ἐφαπτομένης τὸ μεταξὺ τῆς ἀνηγμένης καὶ 
τῆς ἁφῆς πρὸς τὸ τμῆμα τῆς ἠγμένης διὰ τῆς ἁφῆς 
καὶ τοῦ κέντρου τὸ μεταξὺ τῆς ἁφῆς καὶ τῆς ἀν- 
ηγμένης, εὐθεῖά τις πρὸς τὴν διπλασίαν τῆς ἐφαπτο- 
μένης, ἥτις ἂν ἐν τῇ ἑτέρᾳ τῶν τομῶν ἀχϑῇ ἐπὶ τὴν 
διὰ τῆς ἁφῆς καὶ τοῦ κέντρου ἠγμένην εὐϑεῖαν παρ- 
ἄλληλος τῇ ἐφαπτομένῃ, δυνήσεται τὸ παρακείμενον 
ὀρϑογώνιον παρὰ τὴν προσπορισϑεῖσαν πλάτος ἔχον 
τὴν ἀπολαμβανομένην ὑπ᾽ αὐτῆς πρὸς τῇ ἁφῇ ὑπερ- 


25 βάλλον εἴδει ὁμοίῳ τῷ περιεχομένῳ ὑπὸ τῆς μεταξὺ 


τῶν ἀντικειμένων καὶ τῆς προσπορισϑείσης εὐϑείας. 
ἔστωσαν ἀντικείμεναι, ὧν διάμετρος ἡ 4B, κέντρον 


2. ἀπο] ὑπό V; corr. p (ἀπὸ τῆς). 9. να p, om. V, 
m. 2 v. 14. κατηγμένη V; Corr. p. 28. προσπορισϑεῖσαν 
Scripsi; προπορισϑεῖσαν 
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est auiem 
AM» MP— ΜΕ;»« (ΜΕ -- EA) 
quare etiam 
| AM? — EM» (MO - EZ) 
οὐ ΣῈ - 2X0, 20 —OII [Eucl I, 31]. ergo 
A4 M? — EM » MII. 


LI. 


Si recta alterutram oppositarum contingens cum 
diameiro concurrit, et per punctum contactus centrum- 
que recta usque ad alteram sectionem producitur, a uer- 
lice autem recta ordinate ductae parallela ducitur et cum 
reca per punctum contactus centrumque ducta con- 
currit, οὐ fii, ut pars contingentis inter ordinate ductam 
punetumque contactus posita ad partem rectae per 
punctum conítactus centrumque ductae inter punctum 
contactus et ordinate ductam positam, ita recta aliqua ad 
duplam contingentis, quaecunque recta in alterutra 
seclione ad rectam per punctum contactus centrumque 
ductam contingenii parallela ducitur, quadrata aequalis 
erit reclangulo rectae adsumptae adplicato latitudinem 
habenti rectam ab illa ad punctum contactus abscisam 
excedenti figura simili spatio comprehenso recta inter 
oppositas posita rectaque adsumpta. 

sint oppositae, quarum diametrus sit 4B, centrum 
aulem E, ei sectionem B contingens ducatur ΓΖ, 
ducaturque ΓΕ et producatur, ordinate autem ducatur 
BAH, et fiat 4I: I'H-— Κα: 2ΓΖ /— iam rectas in 
sectione BI'rectae ΓΖ, parallelas ad EI' productam 
ductas quadratas aequales esse spatiis rectae K ad- 
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20 
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δὲ τὸ E, xol ἤχϑω τῆς B τομῆς ἐφαπτομένη ἡ ΓΖ, 
καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ ΓΕ καὶ ἐκβεβλήσϑω, καὶ ἤχϑω τε- 
ταγμένως ἡ BAH, καὶ πεποιήσϑω, ὡς ἡ 4Γ πρὸς ΓΗ, 
εὐθεῖά τις ἡ Kk πρὸς τὴν διπλασίαν τῆς ΓΖ. 

ὅτι μὲν οὖν αἵ ἐν τῇ ΒΓ τομῇ παράλληλοι τῇ ΓΖ 
ἐπὶ τὴν ἐπ᾽ εὐθείας τῇ EI' δύνανται τὰ παρὰ τὴν Καὶ 
παρακείμενα χωρία πλάτη ἔχοντα τὴν ἀπολαμβανομένην 
ὑπ᾽ αὐτῶν πρὸς τῇ ἁφῇ ὑπερβάλλοντα εἴδει ὁμοίῳ τῷ 
ὑπὸ ΓΖ, K, φανερόν" διπλασία γάρ ἐστιν ἡ ΖΓ τῆς ΓΕ. 

λέγω δή, ὅτι καὶ ἐν τῇ Z4 τομῇ τὸ αὐτὸ συμ- 
βήσεται. 

ἤχϑω γὰρ διὰ τοῦ Ζ ἐφαπτομένη τῆς 42 τομῆς 
1 MZ, καὶ τεταγμένως ἀνήχϑω ἡ 45 καὶ ἐπεὶ 
ἀντικείμεναί εἰσιν αἱ BI, AZ, ἐφαπτόμεναι 0$ αὐτῶν 
αἱ I4, MZ, ἴση ἄρα καὶ παράλληλός ἐστιν ἡ ΓΖ 
τῇ ΜΖ. ἴση δὲ καὶ ἡ ΓΕ τῇ EZ' καὶ ἡ Ez ἄρα 
τῇ ΕΜ ἐστιν ἴση. καὶ ἐπεί ἐστιν, ὡς ἡ AI' πρὸς ΓΗ͂, 
ἡ K πρὸς τὴν διπλασίαν τῆς D'4, τουτέστι τῆς MZ, 
καὶ ὡς ἄρα ἡ ΞΖ πρὸς ΖΝ, ἡ K πρὸς τὴν διπλασίαν 
τῆς ΜΖ. ἐπεὶ οὖν ὑπερβολή ἐστιν ἡ AZ, ἧς διάμετρος 
ἡ AB, ἐφαπτομένη δὲ 4j ΜΖ, καὶ τεταγμένως ἧκται 
ἡ AN, καί ἐστιν, ὡς ἡ &Z πρὸς ΖΝ, ἡ K πρὸς τὴν 
διπλασίαν τῆς Z M, ὕσαι ἂν ἀπὸ τῆς τομῆς παράλληλοι 
τῇ Ζ M ἀχϑῶσιν ἐπὶ τὴν ἐπ᾽ εὐθείας τῇ ΕΖ, δυνήσονται 
τὸ περιεχόμενον ὀρθογώνιον ὑπὸ τῆς K εὐϑείας καὶ 
τῆς ἀπολαμβανομένης ὑπ’ αὐτῶν πρὸς τῷ Ζ σημείῳ 
ὑπερβάλλον εἴδει ὁμοίῳ τῷ ὑπὸ ΓΖ, Κ. 

8, πεποιείσθω V; corr. p. 18. 4,ΞΝῚ AN X V; corr. p. 

18. ἡ K] HK V; corr. 22. ἡ K] cp, HK V, sed corr. 


m.1. 27. ὑπερβάλλοντα V. corr. Memus, sed nescio, an ferri 
possit. ΓΖ, K| l'AZ V; corr. p. 
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plieatis latitudines habentibus rectas ab ipsis ad 
punctum eontactus abscisas excedentibus figura simili 
spalio ΓΖ »« Καὶ, manifestum est [prop. L]; nam 
ZI'—2I'E [prop. XXX]. 
dico igitur, idem etiam in sectione Z.4 adcidere. 
per Z enim sectionem 44Z contingens ducatur MZ, 
ordinateque ducatur 4,3 N. et quoniam oppositae sunt 
A BI,.4Z, contingunt au- 
tem eas ΓΖ, MZ, aequa- 
les et parallelae erunt 
2A ΓΖ, MZ [wu Eutocius 
ad prop. XLIV]. uerum 
etiam ΓΕ — EZ; quare 
£ eliam ΕΖ — EM ([Eucl. 
I, 411). et quoniam est 4': ΓΗ — K:214— Κι 2 ΜΖ, 
erii etiam [Eucl. VI, 4] SZ: ZN — K:2MZ. quon- 
lam igitur 4Z hyperbola est, cuius diametrus est 4 B, 
contingens autem MZ, οὐ ordinate ducta est 4 N, est 
autem 
SZ:ZN-—RK:2ZM, 
quaecunque rectae a sectione ad EZ productam rectae 
ZM parallelae ducuntur, quadratae aequales erunt 
rectangulo comprehenso recta K rectisque ab ipsis ad 
Z punctum abscisis exceedenti figura simil spatio 
ΓΖ »« Καὶ [prop. LJ. 


1) Uerba ἴση δέ lin. 16 --- ἐστιν ἴση lin. 17 prorsus in- 
utilia sunt. 
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ΖΔεδειγμένων δὲ τούτων συμφανές, ὅτι ἐν μὲν τῇ 
παραβολῇ ἑκάστη τῶν παρὰ τὴν ix τῆς γενέσεως διά- 
μετρον ἀπαγομένων εὐθειῶν διάμετρός ἐστιν, ἐν δὲ 
τῇ ὑπερβολῇ καὶ τῇ ἐλλείψει καὶ ταῖς ἀντικειμέναις 
ἑχάστη τῶν διὰ τοῦ κέντρου ἀγομένων εὐϑειῶν. καὶ 
διότι ἐν μὲν τῇ παραβολῇ αἵ καταγόμεναι ἐφ᾽ ἑκάστην 
τῶν διαμέτρων παρὰ τὰς ἐφαπτομένας τὰ παρὰ τὴν 
αὐτὴν παρακείμενα ὀρϑογώνια δυνήσονται, ἐν δὲ τῇ 
ὑπερβολῇ καὶ ταῖς ἀντικειμέναις τὰ παρὰ τὴν αὐτὴν 
10 παρακείμενα χωρία καὶ ὑπερβάλλοντα τῷ αὐτῷ εἴδει, 

ἐν δὲ τῇ ἐλλείψει τὰ παρὰ τὴν αὐτὴν παρακείμενα 

καὶ ἐλλείποντα τῷ αὐτῷ εἴδει, καὶ διότι πάντα, ὅσα 

προδέδεικται περὶ τὰς τομὰς συμβαίνοντα συμπαρα- 

βαλλομένων τῶν ἀρχικῶν διαμέτρων, καὶ τῶν ἄλλων 
15 διαμέτρων παραλαμβανομένων τὰ αὐτὰ συμβήσεται. 


νβ΄. 

Εὐϑείας δοϑείσης ἐν ἐπιπέδῳ xo9' ὃν σημεῖον 
πεπερασμένης εὑρεῖν ἐν τῷ ἐπιπέδῳ κώνου τομὴν τὴν 
καλουμένην παραβολήν, ἧς διάμετρος ἡ ἡ δοϑεῖσα εὐϑεῖα, 

20 χορυφὴ δὲ τὸ πέρας τῆς εὐθείας, ἥτις δὲ ἂν ἀπὸ τῆς 
τομῆς καταχϑῇ ἐπὶ τὴν διάμετρον ἐν δοθείσῃ γωνίᾳ, 
δυνήσεται τὸ περιεχόμενον ὀρϑογώνιον ὑπό τε τῆς ἀπο- 
λαμβανομένης ὑπ᾽ αὐτῆς πρὸς τῇ κορυφῇ τῆς τομῆς 
καὶ ἑτέρας τινὸς δοϑείσης εὐϑείας. 

25 ἔστω ϑέσει δεδομένη εὐθεῖα ἡ AB πεπερασμένη 
κατὰ τὸ Α, ἑτέρα 0b ἡ I1 τῷ μεγέϑει, ἡ δὲ δοϑεῖσα 
γωνία ἔστω πρότερον ὀρϑή᾽ δεῖ δὴ εὑρεῖν ἐν τῷ ὑπο- 


οι 


1. πόρισμα add. p. 8. ἀγομένων p. 18. συμπαρα- 
βαλλομένων] συμπαραλαμβανομένων Halley. 16. νβ΄] p, om. V, 
m. 2 v. — 28. αὐτῆς] Cp, αὐτῇ supra scripto σ m. 1 V. 
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His autem demonstratis simul adparet, in parabola 
omnes rectas diameiro originali parallelas diametros 
esse [prop. XLVI], in hyperbola autem et ellipsi et 
oppositis omnes rectas per centrum ductas [prop. 
XLVII —XLVIII], et in parabola rectas ad singulas 
diametros contingentibus parallelas ductas quadratas 
aequales esse rectangulis adplicatis eidem rectae 
[prop. XLIX], in hyperbola autem oppositisque spatiis 
eidem rectae adplicatis et eadem figura excedentibus 
[prop. L—LI], in ellipsi autem spatiis eidem rectae 
adplicatis οὐ eadem figura deficientibus [prop. L], et 
omnia, quae antea demonstrauimus in sectionibus ad- 
eidere adhibitis diametris principalibus, etiam ceteris 
diametris adsumptis eadem adcidere. 


LII. 


Data in plano recta in uno puncto terminata in plano 
inuenire coni sectionem, parabola quae uocatur, ita ut eius 
diametrus sit data recta, uertex autem terminus rectae, et 
quaecunque recta à sectione in dato angulo ad diametrum 
ducitur, quadrata aequalis sit rectangulo comprehenso 
recta ab ea ad uerticem sectionis abscisa aliaque recta data. 

positione data sit recta 4 B in 4 terminata, magni- 
tudine autem alia I'zf, angulus autem datus prius sit 
" rectus. oportet igitur in plano subiacenti parabolam 
inuenire, ita αὖ eius diametrus sit 4 B, uerlex autem .4, 
latus autem rectum Γ.Ζ,, et rectae ordinate ductae in 
recto angulo ducantur, h. e. ita αὖ 4B axis sit. 


- producatur 4B ad E, et sumatur ΓΗ͂ — ΓΖ, 
eb εὐ ΕΑ. ΓΗ͂, sumatur autem 9 media rectarum 
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κειμένῳ ἐπιπέδῳ παραβολήν, ἧς διάμετρος μὲν ἡ 48, 
κορυφὴ δὲ τὸ 4, ὀρϑία δὲ ἡ I'4, αἵ δὲ καταγόμεναι 
τεταγμένως “ἐν ὀρϑῇ γωνίᾳ καταχϑήσονται, τουτέστιν 
ἵνα ἄξων ἡ ἡ 48. 

ἐχβεβλήσϑω ἡ AB ἐπὶ τὸ E, καὶ εἰλήφϑω τῆς DA 
τέταρτον μέρος ἡ ΓΗ͂, τῆς δὲ ΓΗ μείξων ἔστω ἡ ΕΑ, 
καὶ τῶν D, EA μέση ἀνάλογον εἰλήφϑω ἡ Θ. ἔστιν 
ἄρα ὡς ἡ ΓΖ πρὸς ΕΑ, τὸ ἀπὸ Θ πρὸς τὸ ἀπὸ ΕΑ. 
ἡ δὲ ΓΖ τῆς EA ἐλάττων ἐστὶν ἢ τετραπλασία᾽ καὶ 
τὸ ἀπὸ Θ ἄρα τοῦ ἀπὸ E. ἔλάττόν ἐστιν ἢ τετρα- 
πλάσιον. ἡ Θ ἄρα τῆς ΕΑ ἐλάττων ἐστὶν ἢ διπλῆ' 
ὥστε δύο αἱ E. τῆς O μείξονές εἰσι. δυνατὸν ἄρα 
ἐστὶν ἐκ τῆς € καὶ δύο τῶν Ε 4 τρίγωνον συστήσασϑαι. 
συνεστάτω τοίνυν ἐπὶ τῆς EA τρίγωνον τὸ EAZ 
ὀρϑὸν πρὸς τὸ ὑποκείμενον ἐπίπεδον ὥστε ἴσην εἶναι 
τὴν μὲν EA τῇ AZ, τὴν δὲ Θ τῇ ΖΕ, καὶ ἤχϑω τῇ 
μὲν ΖΕ παράλληλος ἡ AK, τῇ δὲ EA ἡ ΖΚ, καὶ 
νοείσϑω κῶνος, οὗ κορυφὴ τὸ Ζ σημεῖον, βάσις δὲ ὃ 
περὶ διάμετρον τὴν K.4 κύκλος ὀρϑὸς ὧν πρὸς τὸ διὰ 
τῶν AZK ἐπίπεδον. ἔσται δὴ ὀρϑὸς ὃ κῶνος" ἴση 
γὰρ ἡ AZ τῇ ΖΚ. τετμήσϑω δὲ ὁ κῶνος ἐπιπέδῳ 
παραλλήλῳ τῷ ΚΑ κύκλῳ, καὶ ποιείτω τομὴν τὸν MNA 
κύκλον, ὀρϑὸν δηλονότι πρὸς τὸ διὰ τῶν MZN ἐπί- 
πεδον, καὶ ἔστω τοῦ ΜΝΙΞ κύκλου καὶ τοῦ MZN 


25 τριγώνου κοινὴ τομὴ ἣ ΜΝ' διάμετρος ἄρα ἐστὶ τοῦ 


κύκλου. ἔστω δὲ τοῦ ὑποκειμένου ἐπιπέδου καὶ τοῦ 
κύκλου κοινὴ τομὴ ἡ S4. ἐπεὶ οὖν ὁ MNA κύκλος 
ὀρϑός ἐστι πρὸς τὸ ὑποκείμενον ἐπίπεδον, ὀρϑὸς δέ 
ἐστι καὶ πρὸς τὸ ΜΖΝ τρίγωνον, ἡ κοινὴ ἄρα αὐτῶν 


10. ἄρα] scripsi; 4 V. ἔλαττον] ἐλάττων V; corr. Halley. 
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idém autem ad iriangilum MZMN perpendicularis est, 
communis eorum sectio ,3,1 perpendicularis est ad 
irangulum MZN [Eucl. XI, 19], h. e. ad KZ 4; quare 
eliam ad omnes reclas eam tangentes et in triangulo 
positas perpendicularis est [Eucl. XI def. 3]. itaque 
eliam ad utramque MN, 4B perpendicularis est. 
rursus quoniam conus, cuius basis est M N53 circulus, 
uerlex autem Z punctum, plano sectus est ad trian- 
gulum MZXN perpendiculari, quod sectionem efficit 
circulum MNA, uerum etiam alio plano sectus est, 
subiacenti scilicet, basim coni secundum rectam 54.4 
secanti perpendicularem ad MN, quae communis est 
sectio circuli MN Καὶ triangulique MZ N, ei 4 B commu- 
nis sectio plani subiacentis triangulique MZN lateri 
coni ZKM parallela est, sectio coni in plano subia- 
centi oria parabola est, diameirus autem eius 4B 
[prop. XI], et rectae a sectione ad 44 B ordinate ductae 
in angulo recto ducentur; nam parallelae sunt rectae A 4 
ad 4 B perpendiculari. et quoniam est I7: 0 — Θ: E A, 
el EA — AZ —ZK, 9 — EZ — AK, erit 
D4:4K — AK: AZ. 

quare etiam ΓΖ: 4Z — 4K?: 4Z? [Eucl. V def. 9] 
— 4AK?: AZ» ZK. ergo I'Z latus rectum sectionis 
est; hoc enim in propositione XI demonstratum est. 


LIII. 
lisdem suppositis ne sit rectus datus angulus, 
eique aequalis ponatur ὁ Θ 4 E, sit autem 49 — - ΓΖ, 


δὲ καὶ τὸ ὑποκείμενον ἐπίπεδον πρὸς τὸ MZ Ν τρίγωνον (prae- 
eunte Memo). quae mutatio cum parum probabilis sit, prae- 
tulerim uerba ἐπεὶ οὖν lin. 97 — τρέγωνον lin. 29 delere; sed 
fortasse interpolatio peius etiam grassata est. etiam uerba rovr- 
ἐστι τὸ KZA p. 162 lin. 1—2 inutilia sunt. 
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ἔστω ἡμίσεια ἡ 40Θ, καὶ ἀπὸ τοῦ Θ ἐπὶ τὴν AE 
κάϑετος ἤχϑω ἡ OE, καὶ διὰ τοῦ E τῇ BO παραλ- 
ληλος ἡ ΕΑ, καὶ ἀπὸ τοῦ 4 ἐπὶ τὴν EA κάϑετος 
ἤχϑω ἡ 444, καὶ τετμήσϑω ἡ ΕΑ δίχα κατὰ τὸ K, 
5 καὶ ἀπὸ τοῦ K τῇ EA πρὸς ὀρϑὰς ἤχϑω ἡ KM καὶ 
ἐχβεβλήσϑω ἐπὶ và Z, H, καὶ τῷ ἀπὸ τῆς 44.4 ἴσον 
ἔστω τὸ ὑπὸ AKM. καὶ δύο δοθεισῶν εὐθειῶν τῶν 
AK, ΚΜ, τῆς μὲν KA ϑέσει πεπερασμένης κατὰ τὸ 
Κ, τῆς δὲ ΚΜ μεγέϑει, καὶ γωνίας ὀρϑῆς ysyocg 9o 
10 παραβολή, ἧς διάμετρος ἡ ΚΑ͂, κορυφὴ δὲ τὸ K, 
ὀρϑία δὲ ἡ KM, ὡς προδέδεικται" ἥξει δὲ διὰ τοῦ 
4 διὰ τὸ ἴσον εἶναι τὸ ἀπὸ 44 τῷ ὑπὸ AKM, καὶ 
ἐφάψεται τῆς τομῆς 7 ΕΑ διὰ τὸ ἴσην εἶναι τὴν ΕΚ 
τῇ ΚΑ. καί ἐστιν ἡ 0.4 τῇ EKA παράλληλος" ἡ 
15 ΘΑΒ διάμετρος ἄρα ἐστὶ τῆς τομῆς, αἱ δὲ ἐπ᾽’ αὐτὴν 
ἀπὸ τῆς τομῆς καταγόμεναι παράλληλοι τῇ 44 δίχα 
τμηϑήσονται ὑπὸ τῆς 4B. καταχϑήσονται δὲ ἐν yo- 
νίᾳ τῇ ὑπὸ OAE. καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ ὑπὸ AEO 
γωνία τῇ ὑπὸ AHZ, κοινὴ δὲ ἡ πρὸς τῷ 4, ὅμοιον 
20 ἄρα ἐστὶ τὸ 4ΘΕ τρίγωνον τῷ AHZ. ὡς ἄρα ἡ 
04 πρὸς ΕΑ, ἡ ΖΑ πρὸς AH: ὡς ἄρα ἡ διπλασία 
τῆς 4 πρὺς τὴν διπλασίαν τῆς AE, ἡ ZA πρὸς 
AH. ἡ δὲ L4 τῆς 04 διπλῆ: ὡς ἄρα ἡ ΖΑ͂ 
πρὸς AH, ἡ I4 πρὸς τὴν διπλασίαν τῆς AE. 
25 διὰ δη τὰ δεδειγμένα ἐν τῷ u9' ϑεωρήματι ὀρϑία ἐστὶν 
ἡ ΓΖ. 


, 11. δὲ] (alb) fort. δή. 18. EK] ΕΚΤ V; corr. p. 16. 
ἄρα διάμετρος p, Halley. 18. G4 E — 19. τῇ ὑπό] bis V; 
COrr. p. 
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el ἃ Θ ad AE perpendicularis ducatur ΘΕ, per E 
aulem rectae BO parallla EJ, et ab 44 ad EA 
perpendicularis ducatur 4.4, E41 autem in K in duas 
partes aequales sece- 
e 2 iur, el ἃ Καὶ ad EA 
perpendicularis duca- 
tur K M producaturque 
ad Z, H, ei sit 
AK »« KM — A4. 
datis autem | duabus 
A rectis 4 K, ΚΜ, qua- 
rum Καὶ positione 
data est ad K termi- 
nata, K M autem ma- 
gnitudine, et angulo recto describatur parabola, cuius 
diametrus sit K 4, uertex autem K, et latus rectum K M, 
ita ub supra demonstratum est [prop. LII]; per 4 igitur 
ueniet, quia ΜΚ »« KM — 4.f? [prop XI], οὐ ΕΑ 
sectionem continget, quia EK — K 4 (prop. XXXIII]. 
etl ΘΑ͂ reclae EK 4 parallela est; itaque 0.4 B dia- 
meirus sectionis est, et rectae a sectione ad eam ductae 
rectae 4E parallelae ab 418 in binas partes aequales 
secabuntur [prop. XLVI]. ducentur autem in angulo 
Θ.4Ε [Eucl.I, 29]. et quoniam est | 4E90 — [L.AHZ, 
communis autem angulus ad 44 positus, erit 
A0 E c» AHZ. 
quare [Eucl. VI, 4] O4: E4— ZA: AH. itaque 
240:24E-—ZA4:A4H [Eucl. V, 15]. est autem 
DI4-—204; uaque Z4: AH — D'4:24AE. — ergo 
propter ea, quae in propositione XLIX demonstrata 
gunt, ΓΖ latus rectum est. 
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νδ΄. 

Zio δοϑεισῶν εὐθειῶν πεπερασμένων πρὸς ὀρϑὰς 
ἀλλήλαις τῆς ἑτέρας ἐκβαλλομένης ἐπὶ ταὐτὰ τῇ ὀρϑῇ 
γωνίᾳ εὑρεῖν ἐπὶ τῆς προσεκβληϑείσης κώνου τομὴν 
τὴν καλουμένην ὑπερβολὴν ἐν τῷ αὐτῷ ἐπιπέδῳ ταῖς 
εὐθείαις, ὅπως ἡ μὲν προσεκβληϑεῖσα διάμετρος εἴη 
τῆς τομῆς, κορυφὴ δὲ τὸ πρὸς τῇ γωνίᾳ σημεῖον, 
ἥτις δὲ ἂν καταχϑῇ ἀπὸ τῆς τομῆς ἐπὶ τὴν διάμετρον 
γωνίαν ποιοῦσα ἴδην τῇ δοϑείδῃ, ᾿δυνήσεται παρα- 
κείμενον ὀρϑογώνιον παρὰ τὴν ἑτέραν εὐθεῖαν πλάτος 
ἔχον τὴν ἀπολαμβανομένην ὑπὸ τῆς κατηγμένης πρὸς 
τῇ κορυφῇ ὑπερβάλλον εἴδει ὁμοίῳ καὶ ὁμοίως κειμένῳ 
τῷ ὑπὸ τῶν ἐξ ἀρχῆς εὐϑειῶν. 

ἔστωσαν αἱ δοϑεῖσαι δύο εὐϑεῖαι πεπερασμέναι 
πρὸς ὀρϑὰς ἀλλήλαις αἱ AB, ΒΓ, καὶ ἐκβεβλήσϑω ἡ 
AB ἐπὶ τὸ 4 δεῖ δὴ εὑρεῖν ἐν τῷ διὰ vOv ABT 
ἐπιπέδῳ ὑπερβολήν, ἧς διάμετρος μὲν ἔσται ἡ 484, 
κορυφὴ δὲ τὸ B, ὀρϑία δὲ ἡ ΒΓ, αἵ δὲ καταγόμεναι 
ἀπὸ τῆς τομῆς ἐπὶ τὴν Ba ἐν τῇ δοϑείσῃ γωνίᾳ 
δυνήσονται. τὰ παρὰ τὴν BI' παρακείμενα πλάτη 
ἔχοντα τὰς ἀπολαμβανομένας ὑπ’ αὐτῶν πρὸς τῷ B 
ὑπερβάλλοντα εἴδει ὁμοίῳ καὶ ὁμοίως κειμένῳ τῷ 
ὑπὸ τῶν ABI. 

ἔστω ἡ δοϑεῖσα γωνία πρότερον ὀρϑή,. καὶ ἀνε- 
στάτω ἀπὸ τῆς AB ἐπίπεδον ὀρϑὸν πρὸς τὸ ὑποκείμενον 
ἐπίπεδον, καὶ ἐν αὐτῷ περὶ τὴν AB κύκλος γεγράφϑω 
ὁ AEBZ, ὥστε τὸ τμῆμα τῆς διαμέτρου τοῦ κύκλου 
τὸ ἐν τῷ AEB τμήματι πρὸς τὸ τμῆμα τῆς διαμέτρου 


1. νδ΄ p, om. V. 8. ταὐτά] ταῦτα V; corr. p. 4. ἐπὶ 
τῆς mQoctx(An9tíone] sSuperuacua uidebantur Commandino 
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LIV. 


Datis duabus rectis terminalis inter se perpendi- 
cularibus altera ad angulum rectum uersus producta 
in recta producta sectionem coni inuenire, hyperbola 
quae uocatur, in plano rectarum posita, ita ut recta 
producta diametrus sectionis sit, uertex autem punctum 
ad angulum positum, οὐ quaecunque recta a sectione 
ad diametrum ducitur angulum efficiens dato aequalem, 
quadrata aequalis sit rectangulo alteri rectae adplicato 
latitudinem habenti rectam ab ordinate ducta ad 
uerticem abscisam excedenti figura simili similiterque 
posita figurae rectis ἃ principio datis comprehensae. 

sint datae duae rectae terminatae inter se perpen- 
diculares 4B, BI, producaturque 4B ad 7f. oportet 
igitur in plano rectarum 4.8, BI' hyperbolam inuenire, 
cuius diametrus sib 484], ueriex autem B, latus 
recium autem BI', et rectae ἃ sectione ad B4 in 
dato angulo ductae quadratae aequales sint spatiis 
rectae BI' adplicatis latitudines habentibus rectas ab 
iis ad B abscisas excedentibus figura simili similiter- 
que posita rectangulo 4B »« ΒΓ. 

prius igitur angulus datus rectus sit, et in 48 
planum ad planum subiacens perpendiculare erigatur, 
et in eo circum 4B circulus describatur 4EBZ, ita 
ui pars diametri circuli in segmento A4EB posita ad 
parlem diametri in 4ZB positam maiorem rationem 
non habeat quam 4B: BI'[u. Eutocius], et .4EB 
in puncto E in duas partes aequales secetur, ab E 


— — 


fol 84*. 6. εἴη] y p. 13. vó] om. V; corr. p. 19. τῆς] 
cvp, in V liti. o in ras. est m. 1. 21. vo] τὸ V; corr. p. 
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τὸ ἐν τῷ 428 μὴ μείξονα λόγον ἔχειν τοῦ ὃν ἔχει 
ἡ 48 πρὸς ΒΓ, καὶ τετμήσϑω ἡ AEB δίχα κατὰ 
τὸ E, καὶ ἤχϑω ἀπὸ τοῦ E ἐπὶ τὴν AB κάϑετος ἡ 
EK καὶ ἐκβεβλήσϑω ἐπὶ τὸ A4: διάμετρος ἄρα ἐστὶν 
ἡ ΕΖ. εἰ μὲν οὖν ἐστιν, ὡς ἡ 48Β πρὸς ΒΓ, ἡ EK 
πρὸς ΚΑ, τῷ 4 ἂν ἐχρησάμεϑα, εἰ δὲ μή, γινέσϑω 
ὡς ἡ 48 πρὸς ΒΓ, ἡ ΕΚ πρὸς ἐλάσσονα τῆς ΚΑ 
τὴν KM, καὶ διὰ τοῦ M τῇ AB παράλληλος ἤχϑω 
ἣ MZ, καὶ ἐπεξεύχϑωδαν αἱ AZ, EZ, ZB, καὶ διὰ 
τοῦ B τῇ ΖΕ παράλληλος ἡ B. ἐπεὶ οὖν ἴση ἐστὶν 
ἡ ὑπὸ AZE γωνία τῇ ὑπὸ EZB, ἀλλ᾽ ἡ μὲν ὑπὸ 
AZE τῇ ὑπὸ 438 ἐστιν ἴση. ἢ δὲ ὑπὸ EZB τῇ 
ὑπὸ ΞΒΖ ἐστιν ἴση, καὶ ἡ ὑπὸ ΞΒΖ ἄρα τῇ ὑπὸ 
ZAB ἐστιν ἴση ἴση ἄρα καὶ ZB τῇ ZA. νοείσϑω 
κῶνος, οὗ κορυφὴ μὲν τὸ Ζ σημεῖον, βάσις δὲ ὃ περὶ 
τὴν ΒΙΞ διάμετρον κύκλος ὀρϑὸς ὧν πρὸς τὸ ΒΖΗ͂ 
τρίγωνον" ἔσται δὴ ὁ κῶνος ὀρϑός᾽ ἴση γὰρ ἡ ZB 
τῇ ZA. ἐκβεβλήσθωσαν δὴ αἱ ΒΖ, ZE, MZ, καὶ 
τετμήσθω ὁ κῶνος ἐπιπέδῳ παραλλήλῳ τῷ BA κύκλῳ᾽ 
ἔσται δὴ ἡ τομὴ κύκλος. ἔστω ὃ HIIP: ὥστε διά- 
μετρος ἔσται τοῦ κύκλου ἡ HO. κοινὴ δὲ τομὴ τοῦ 
ΗΘ κύκλου καὶ τοῦ ὑποκειμένον ἐπιπέδου ἔστω ἡ 
Π4Ρ' ἔσται δὴ ἡ ILAP πρὸς ἑκατέραν τῶν HO, AB 
ὀρϑή" ἕχάτερος γὰρ τῶν EB, ΘΗ κύκλος ὀρϑός ἐστι 
πρὸς τὸ ΖΗΘ τρίγωνον, ἔστι δὲ καὶ τὸ ὑποκείμενον 
ἐπίπεδον ὀρθὸν πρὸς τὸ ΖΗΘ' καὶ ἡ κοινὴ ἄρα 
αὐτῶν τομὴ ἡ IIAP ὀρϑή ἐστι πρὸς v0 ΖΗΘ' καὶ 
πρὸς πάδας ἄρα τὰς ἁπτομένας αὐτῆς εὐϑείας καὶ 
οὔσας ἐν và αὐτῷ ἐπιπέδῳ ὀρϑὰς ποιεῖ γωνίας. καὶ 


1. μείξονα λόγον] p, μεῖξον ἀνάλογον V; corr. v (inc 
circumflexus in acutum mut. m. 1). 11. ZB] c, B e corr. 
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autem ad 4B perpendicularis ducatur EK producatur- 
que ad 4; EA igitur diametrus est [Eucl. III, 1]. 
iam si sit 4B: BI'— EK: ΚΑ, puncto 4 utamur; 
sin minus, fiat 4B: ΒΓ τ EK: KM minorem quam 
ΚΑ, ei per M rectae 4B parallela ducatur MZ, 
ducanturque A4Z, EZ, ZB, et per B rectae ΖΕ 
parallela ducatur B5. quoniam igitur est 
L AZE — L EZB [Eucl. III, 21], 

est autem | 4ZE — [ ARB, L EZB — [ ΞΒΖ 
[Eucl. I, 29], erit etiam /. &BZ — | ZB; quare etiam 
ΖΒ -— ZA [Euc. I, 6]. fingatur conus, cuius uertex 
sit Z punctum, basis autem circulus cirrum BA 
diametrum descriptus ad triangulum BZ& perpendi- 
cularis. is conus igitur 
rectus erit [def. 3]; nam 
ZB - ZR. producan- 
tur igitur BZ, ΖΞ, MZ, 
conusque plano circulo 
BE parallelo secetur; 
sectio igitur circulus erit 
[prop. IV]. sit HIIP. 
HO igitur diametrus 
eirculi erit [prop. IV 
coroll] communis autem sectio circuli HO planique 
subiacentis sit IL4/P; erit igitur I74/P ad utramque 
ΗΘ, 4B perpendicularis; nam uterque circulus EB, ΘΗ͂ 
ad triangulum Z H6 perpendicularis est, planum autem 
subiacens et ipsum ad Z HO perpendiculare est; itaque 


m.1 V. 18, ZX](pr)e, X e corr m. 1 V. 94. ἑκάτερος 
— 39. yavíag] mihl suspecta. 
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ἐπεὶ κῶνος, οὗ βάσις μὲν ó ΗΘ κύκλος, κορυφὴ δὲ 
τὸ Ζ, τέτμηται ἐπιπέδῳ ὀρθῷ πρὸς τὸ Z HO τρίγωνον, 
τέτμηται δὲ καὶ ἑτέρῳ ἐπιπέδῳ τῷ ὑποκειμένῳ κατ᾽ 
εὐθεῖαν τὴν Π4} πρὸς ὀρϑὰς τῇ HO, ἡ δὲ κοινὴ 
τομὴ τοῦ τε ὑποκειμένου ἐπιπέδου καὶ τοῦ Η ΖΘ, 
τουτέστιν ἡ ZB, ἐκβαλλομένη ἐπὶ τὸ B συμπίπτει τῇ 
ΗΖ κατὰ τὸ Α, ὑπερβολὴ ἄρα ἔσται ἡ τομὴ διὰ τὰ 
προδεδειγμένα ἡ ΠΒΡ, ἧς κορυφὴ μέν ἐστι τὸ Β 
σημεῖον, αἱ δὲ καταγόμεναι ἐπὶ τὴν B τεταγμένως 
ἐν ὀρϑῇ γωνίᾳ καταχϑήσονται᾽ παράλληλοι γάρ εἶσι 
τῇ Π4Ρ, καὶ ἐπεί ἐστιν, ὡς ἡ 4B πρὸς ΒΓ, ἡ EK 
πρὸς KM, ὡς δὲ ἡ ΕΚ πρὸς KM, ἡ ΕΝ πρὸς ΝΖ, 
τουτέστι τὸ ὑπὸ ΕΝΖ πρὸς τὸ ἀπὸ ΝΖ, ὡς ἄρα ἡ 
48 πρὸς ΒΓ, τὸ ὑπὸ ΕΝΖ πρὸς τὸ ἀπὸ ΝΖ. ἴσον 
δὲ τὲ ὑπὸ ENZ τῷ ὑπὸ ANB: ὡς ἄρα ἡ AB πρὸς 
ΓΒ, τὸ ὑπὸ ANB πρὸς τὸ ἀπὸ ΝΖ. τὸ δὲ ὑπὸ 
ANB πρὸς τὸ ἀπὸ ΝΖ τὸν συγκείμενον ἔχει λόγον 
ἐκ τοῦ τῆς ΑΝ πρὸς ΝΖ καὶ τῆς ΒΝ πρὸς NZ' 
ἀλλ᾽ ὡς uiv ἡ AN πρὸς ΝΖ, ἡ 44 πρὸς 4 H καὶ 
ἡ ZO πρὸς OH, ὡς δὲ ἡ ΒΝ πρὸς ΝΖ, ἡ ZO πρὸς 
ΟΘ' ἡ &g« 48 πρὸς ΒΓ τὸν συγκείμενον ἔχει λόγον 
ἐκ τοῦ ὃν ἔχει ἡ ZO πρὸς OH καὶ ἡ ZO πρὸς OO, 
τουτέστι τὸ ἀπὸ ZO πρὸς τὸ ὑπὸ HOO. ἔστιν ἄρα, 
ὡς ἡ 48 πρὸς ΒΓ, τὸ ἀπὸ ΖΟ πρὸς τὸ ὑπὸ ΗΟΘ. 


25 καί ἔστι παράλληλος T ZO τῇ 44] πλαγία μὲν ἄρα 


πλευρά ἐστι» ἡ AB, ὀρϑία δὲ ἡ BI* ταῦτα γὰρ ἐν 
τῷ LB ϑεωρήματι δέδεικται. 
2. ἐπιπέδῳ — 3. τέτμηται] om. V; addidi praeeuntibus 


Memo et Halleio (qui praeterea addunt καὶ ποιεῖ τομὴν τὸν 
HIIO8P κύκλον, cfr. p. 162, 6sq., et lin. 8 post ὑποκειμένῳ 


uerba τέμνοντι τὴν βάσιν τοῦ κώνου). 27. τῷ if] & β΄ V; 
COrr. p. 


CONICORUM LIBER I. 171 


etjam communis eorum sectio 77 41 P ad Z H6 perpen- 
dicularis est [Eucl. XI, 19]; quare etiam ad omnes rectas 
eam iangentes el in eodem plano positas rectos an- 
gulos efficit [Eucl. XI def. 3]. et quoniam conus, cuius 
basis est H6 circulus, uertex autem Z, plano sectus 
est ad triangulum ΖΗΘ perpendiculari, uerum etiam 
alio plano sectus est, subiacenti scilicet, secundum 
rectam Π4 P ad H0 perpendicularem, et communis 
sectio plani subiacenlis triangulique HZ, hoc est 
4B, ad B uersus producta cum HZ in 4 concurrit, 
propter ea, quae antea demonsirauimus [prop. XII], 
hyperbola erit ΠΕΡ, cuius uertex est B punctum, 
rectae autem ad Bf ordinate ductae in recto angulo 
ducentur;nam rectae Π 71 P parallelae erunt. et quoniam 
est 4B: BI'— EK: KM, οἱ EK: KM— EN:NZ 
[Eucl. VI, 2] — EN»« NZ: NZ, erit 
AB: BI' — EN »« NZ: ΝΖ5ἥ. 
est autem 
EN» NZ-—AN»«NB [Eucl III, 35]. 


quare 
AB:DIB—ANSNB:NZ. 


est autem 
AN»« NB: ΝΖ ——(AN:NZ)»« (BN: ΝΖ), 

et 

AN:NZ-—244:4H —Z0:0H [Eucl. VI, 4], 
et [ib] BN: NZ — ZO:0O0. itaque 
4B:BI'-—(Z0:0H)»«(Z0:00) —ZO*:HO»«00. 
quare 4B: BI'—ZO0*: HO»« O0. eti ZO rectae 
44 parallela est. ergo 44B latus iransuersum est, 
rectum autem BI haec enim in propositione XII 
demonstrata sunt. 
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, 


νε΄. 

Μὴ ἔστω δὴ ἡ δεδομένη γωνία ὀρϑή, καὶ ἔστωσαν 
αἱ δοθεῖσαι εὐθεῖαι αἴ AB, 4Γ, ἡ δὲ δοϑεῖσα γωνία 
ἔστω ἴση τῇ ὑπὸ τῶν Β4Θ' δεῖ δὴ γράψαι ὑπερ- 
βολήν, ἧς διάμετρος μὲν ἔσται ἡ 48, ὀρϑία δὲ ἡ 
AT, αἱ δὲ καταγόμεναι ἐν τῇ ὑπὸ ΘΑ͂Β γωνίᾳ 
καταχϑήσονται. 

τετμήσθω ἡ 48 δίχα κατὰ τὸ zl, καὶ ἐπὶ τῆς 44 
γεγράφϑω ἡμικύκλιον τὸ AZ, καὶ ἤχϑω τις εἰς τὸ 
ἡμικύκλιον παράλληλος τῇ 46Θ ἡ ΖΗ ποιοῦσα τὸν 
τοῦ ἀπὸ ZH πρὸς τὸ ὑπὸ 4ΗΠ4 λόγον τὸν αὐτὸν 
τῷ τῆς 4Γ πρὸς 4B, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ ZO. καὶ 
ἐκβεβλήσθω ἐπὶ τὸ 4. καὶ τῶν Ζ4Θ μέση ἀνάλογον 
ἔστω ἡ 44, καὶ κείσϑω τῇ 44 ἴση ἡ AK, τῷ δὲ 
ἀπὸ τῆς 42 ἴσον ἔστω τὸ ὑπὸ AZM, καὶ ἐπεξεύχϑω 
ἡ ΚΜ, καὶ διὰ τοῦ 4 πρὸς ὀρϑας ἤχϑω τῇ ΚΖ ἡ 
AN καὶ ἐκβεβλήσϑω ἐπὶ τὸ E. καὶ δύο δοϑεισῶν 
εὐθειῶν πεπερασμένων πρὸς ὀρϑὰς ἀλλήλαις τῶν 
ΚΑ, ΑΝ γεγράφϑω ὑπερβολή, ἧς πλαγία μὲν πλευρὰ 
ἔσται ἡ K A, ὀρϑία δὲ ἡ AN, αἵ δὲ καταγόμεναι ἐπὶ 
τὴν διάμετρον ἀπὸ τῆς τομῆς ἐν ὀρϑῇ γωνίᾳ καταχ- 
ϑήσονται πλάτη ἔχουσαι τὰς ἀπολαμβανομένας ὑπ᾽ 
αὐτῶν πρὸς τῷ 44 ὑπερβάλλοντα εἴδει ὁμοίῳ τῷ ὑπὸ 
ΚΑΝ' ἥξει δὲ ἡ τομὴ διὰ τοῦ A ἴσον γάρ ἐστι 
τὸ ἀπὸ AZ τῷ ὑπὸ 4ΖΜ. καὶ ἐφάψεται αὐτῆς ἡ 
40* τὸ γὰρ ὑπὸ ΖΩΘ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ 4 4. ὥστε 
ἡ 48 διάμετρός ἐστι τῆς τομῆς. καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς 

1. νε΄ p, Eutocius; om. V. 3. αἴ] (alt.) p; om. V (ἡ 
Halley). 9. AZ4]| 4 ecorr. m. 1 V. 19. 4B] τὴν δι- 


πλασίαν τῆς 414 Comm. fol. 887 cum Eutocio. 18. ἐπὶ τὸ 41] 
scripsi coll. p. 170, 6; ἴση ἡ 4d V, ἡ Z4 p; om. Memus, 
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LV. 


Iam igitur datus angulus rectus ne sit, et datae 
rectae sint 4B, AI' datus autem angulus angulo 
B.49 aequalis sit. oportet igitur hyperbolam describere, 
ita ut diametrus sit 4B, latus rectum autem AI, et 
ordinate ductae in angulo 0.4B ducantur. 

secetur 4B in duas partes aequales in 2, et in 
“44 semicirculus describatur 44Z 7/1, ad semicirculum 
autem recta ducatur ZH rectae 4.46 parallela, quae 
faciat ZH? : 4H »« ΗΑ — AT": AB, ducaturque ΖΘ 4 
οὐ ad 4) uersus producatur, et sit 7144 rectarum Z 4, 
410 media proportionalis, fiatque ΖΚ — 4 4, 

| AZZM-A2, 
et ducatur K M, per 4 autem ad KZ perpendicularis 
ducatur ΔΝ producaturque ad XA. et datis duabus 
reclis terminalis inter se perpendicularibus K 4, AN 
hyperbola describatur, 
cuius latus transuer- 
Z sum sib Καὶ 2, rectum 
autem 44 N, οὖ rectae 
a seclione ad dia- 
metrum ductae in an- 
gulo recto ducantur 
latitudines — habentes 
rectas ab iis ad 4 abscisas excedentes figura simili 
rectangulo K 4 »« AN [prop. LIV]; sectio igitur ea per 4 


Comm., Halley. 14. ἴση] c, ε corr. ex ἡ V. 15. τῆς 4Z 
[cov] ἴσων V; corr. p. 17. ἐπὶ τὸ &] ἐπὶ τὰ O, Καὶ Halley. 

20. ἔσται] ἔστω Halley praeeunte Comm. 22. ἔχουσαι] καὶ 
δυνήσονται τὰ παρὰ τὴν AN παρακείμενα ὀρϑογώνια πλάτη 
ἔχοντα Halley praeeunte Commandino. 34. δέ] c et, ut ui- 
detur, V; δή p, Halley. 
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ἡ L4 πρὸς τὴν διπλασίαν τῆς 44, τουτέστι τὴν 
AB, τὸ ἀπὸ ΖΗ πρὸς τὸ ὑπὸ 4HA4, ἀλλ᾽ ἡ μὲν 
ΓΑ πρὸς τὴν διπλασίαν τῆς 44 τὸν συγκείμενον 
ἔχει λόγον ἐκ τοῦ ὃν ἔχει ἡ L'A πρὸς τὴν διπλασίαν 
τῆς 40) καὶ ἐκ τοῦ ὃν ἔχει ἡ διπλασία τῆς 4€ πρὸς 
τὴν διπλασίαν τῆς 4144, τουτέστιν ἡ 0.4 πρὸς 44, 
τουτέστιν 5 ΖΗ πρὸς HA, ἡ I'A ἄρα πρὸς AB τὸν 
συγκείμενον ἔχει λόγον ἔκ τε τοῦ τῆς ΓΑ͂ πρὸς τὴν 
διπλασίαν τῆς 44 καὶ τοῦ τῆς ΖΗ πρὸς ΗΖ. ἔχει 
ὃὲ καὶ τὸ ἀπο ZH πρὸς τὸ ὑπὸ AH. τὸν συγκεί- 
μενον λόγον ἐκ τοῦ ὃν ἔχει ἡ ZH πρὸς ΗΖ καὶ ἡ 
ΖΗ πρὸς ΗΑ͂' ὃ ἄρα συγκείμενος λόγος ἐκ τοῦ τῆς 
ΓΑ͂ πρὸς τὴν διπλασίαν τῆς 4 καὶ τοῦ τῆς ZH 
πρὸς H1 ὃ αὐτός ἐστι τῷ συγκειμένῳ ἐκ τοῦ τῆς 
ΖΗ πρὸς HA καὶ τοῦ τῆς ΖΗ πρὸς ΗΖ. κοινὸς 
ἀφῃρήσϑω ὁ τῆς ΖΗ πρὸς ΗΖ λόγος: ἔστιν ἄρα 
ὡς ἡ ΓΑ͂ πρὸς τὴν διπλασίαν τῆς 40, ἡ ΖΗ πρὸς 
HA. ὡς δὲ ἡ ΖΗ πρὸς H.A, ἡ OA πρὸς 4,3: ὡς 
ἄρα ἡ I'A πρὸς τὴν διπλασίαν τῆς 40, ἡ ΟΑ πρὸς 
ΑΞ. ὅταν δὲ τοῦτο ἧ, παρ᾽ ἣν δύνανταί ἐστιν ἡ 
AI* τοῦτο γὰρ δέδεικται ἐν τῷ ν΄ ϑεωρήματι. 
ve. 

Zio δοθεισῶν εὐθειῶν πεπερασμένων πρὸς ὀρϑὰς 
ἀλλήλαις εὑρεῖν περὶ διάμετρον τὴν ἑτέραν αὐτῶν 
κώνου τομὴν τὴν καλουμένην ἔλλειψιν ἐν τῷ αὐτῷ 
ἐπιπέδῳ ταῖς εὐϑείαις, ἧς κορυφὴ ἔσται τὸ πρὸς τῇ 
ὀρϑῇ γωνίᾳ σημεῖον, αἱ δὲ καταγόμεναι ἀπὸ τῆς τομῆς 
ἐπὶ τὴν διάμετρον ἐν γωνίᾳ δοθείσῃ δυνήσονται τὰ 


b. ἐκ τοῦ] ἐξ οὗ V; corr. Halley. — 922. νς p, Eutocius; 
om. V. 484. εὑρεῖν] εὔρη V; corr. p. 
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ueniel, quia 4Z? — 4Z »« ΖΜ [prop. XII]. et eam 
continget 46 [prop. XXXVII]; nam Z 4 »« 40 — 2.43. 
quare 4B diameirus sectionis est [prop. LI coroll.]. 
el quoniam est 
DI4:244-—04:AB—ZH?: AH» HA, 
et 
᾿ I'4:244 — (Γ4:2 400) »« (240:2.44), 
e 
240:2244—04:44-—ZH:H.4 [Eucl VI, 4], 
erit 
L'A: 4B —(L4:240) »« (LH:H4A). 
uerum eliam 
ZH':A4H» HA —(ZH: HA)»« (ZH:HA). 
itaque, 
(D4:240)»« (ZH: HA) --(ΖΗ: Η4)»«(ΖΗ: ΗΔ). 
auferatur, quae communis est, ratio ΖΗ: ΗΖ. itaque 
I4:240 —ZH:H.A. esi autem [Eucl VI, 4] 
ZH:HA4-04:45À. itaque erit 
I'4:240 —04: 45. 
sin hoc est, parameirus est 41 hoc enim in propo- 
sitione L demonstratum est. 


LVI. 


Datis duabus rectis terminatis inter se perpendi- 
eularibus circum alteram earum diametrum descriptam 
coni sectionem inuenire, ellipsis quae uocatur, in plano 
rectarum positam, ita ut ueriex sit punctum ad rectum 
angulum positum, rectae autem a sectione ad diametrum 
in dato angulo ductae quadratae aequales sint rectan- 
gulis alteri rectae adplicatis latitudinem habentibus 
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παρακείμενα ὀρϑογώνια παρὰ τὴν ἑἕτέραν εὐθεῖαν 
πλάτος ἔχοντα τὴν ἀπολαμβανομένην om αὐτῶν πρὸς 
τῇ κορυφῇ τῆς τομῆς ἐλλείποντα εἴδει ὁμοίῳ τε καὶ 
ὁμοίως κειμένῳ τῷ ὑπὸ τῶν δοϑεισῶν εὐθειῶν πε- 
ριεχομένῳ. | 

ἔστωσαν oí δοθεῖσαι δύο εὐθεῖαι al AB, AT 
πρὸς ὀρϑὰς ἀλλήλαις, ὧν μείξων 7 A4B' δεῖ δὴ ἐν 
τῷ ὑποκειμένῳ ἐπιπέδῳ γράψαι ἔλλειψιν, ἧς διάμετρος 
μὲν ἔσται 5 4B, κορυφὴ δὲ τὸ 4, ὀρϑία δὲ ἢ AT, 
αἱ δὲ καταγόμεναι καταχϑήσονται ἀπὸ τῆς τομῆς ἐπὶ 
τὴν 48 ἐν δεδομένῃ γωνίᾳ καὶ δυνήσονται τὰ παρὰ 
τὴν ΑΓ παρακείμενα πλάτη ἔχοντα τὰς ἀπολαμβανο- 
μένας ὑπ’ αὐτῶν πρὸς τῷ Α ἐλλείποντα εἴδει ὁμοίῳ 
ve καὶ ὁμοίως κειμένῳ τῷ ὑπὸ τῶν BAI. 

ἔστω δὲ ἡ δοϑεῖσα γωνία πρότερον ὀρϑή, καὶ 
ἀνεστάτω ἀπὸ τῆς 4B ἐπίπεδον ὀρϑὸν πρὸς τὸ ὑπο- 
κδίμενον, καὶ ἐν αὐτῷ ἐπὶ τῆς AB τμῆμα κύκλου 
γεγράφϑω τὸ 4418, ov διχοτομία ἔστω τὸ 21, καὶ 
ἐπεξεύχϑωσαν αἱ 24, 4B, καὶ κείσϑω τῇ AT ἴση 
ἡ 45. καὶ διὰ τοῦ E τῇ 4B παράλληλος ἤχϑω ἡ 
ΞΟ. διὰ δὲ vov O τῇ 48 παράλληλος ἡ OZ, καὶ ἐπε- 
ξεύχϑω ἡ 42 καὶ συμπιπτέτω τῇ 418 ἐκβληϑείσῃ 
κατὰ τὸ E' ἔσται δή, ὡς ἡ 48 πρὸς AD, ἡ BA 
πρὸς 4M, τουτέστιν ἡ 4.4 πρὸς 40, τουτέστιν ἡ 
24Ε πρὸς EZ. καὶ ἐπεξεύχϑωσαν αἱ AZ, ZB καὶ 
ἐκβεβλήσϑωσαν, καὶ εἰλήφϑω ἐπὶ τῆς Z4 τυχὸν ση- 
μεῖον τὸ Η, καὶ Ov αὐτοῦ τῇ 4E παράλληλος ἤχϑω 
ἡ HA καὶ συμπιπτέτω τῇ 4B ἐκβληϑείσῃ κατὰ τὸ Κ' 
ἐκβεβλήσθω δὴ ἡ ZO καὶ συμπιπτέτω τῇ ΗΚ κατὰ 


18. τῷ] c, corr. ex τό m. 1 V. 16. δέ] fort. δή, ὃδο- 
ϑεῖσα)] c, € corr. ex δ m. 1 V. 
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rectam ab iis ad uerticem sectionis abscisam deficien- 
tibus figura simili similiterque posita rectangulo datis 
rectis comprehenso. 

sint datae duae rectae 4B, A4I' inter se perpendi- 
eulares, quarum maior sit 4B. oportet igitur in plano 
subiacenti  ellipsim 
describere, ita ut eius 
diametrus sit 4.8, 
uertex autem 4, latus 
rectum autem “4΄ Γ, et 
rectae ordinate a sec- 
tione ad 4B ductae 
in dato angulo du- 
cantur et quadratae 
aequales sint spatiis 
rectae “Γ΄ adplicatis latitudines habentibus rectas ab 
lis ad A4 abscisas deficientibus figura simili similiterque 
posita rectangulo B.4 »« AT. 

prius igitur angulus datus rectus sit, et in 48 
planum ad subiacens perpendiculare erigatur, in eoque 
in 4B segmentum circuli describatur 4,418, cuius 
punctum medium sit 7/, ducanturque 4.4, 48, οἱ 
ponatur 4j τῖ 4I, per 5X autem rectae 7/1 B parallela 
ducatur ,50, per O autem rectae 4B parallela OZ, 
et ducatur ZZ concurratque cum 4B producta in E. 
eri igitur [Euc]. V, 1] 

AB: AD — BA: A8 — 44: 40 [Eucl. VI, 4] 

— 4E: EZ [Eucl. VI, 2]. 
ducantur 4Z, ZB producanturque, et in Z4 punctum 


A 


Figuram bis bab. V. 
Apollonius, ed. Heiborg. 12 
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τὸ 4. ἐπεὶ οὖν ἴση ἐστὶν ἡ 44 περιφέρεια τῇ 48, 
ἴση ἐστὶν ἡ ὑπὸ 48Β4 γωνία τῇ ὑπὸ 428. καὶ ἐκεὶ 
ἡ ὑπὸ ΕΖΑ γωνία δυσὶ ταῖς ὑπὸ Z4 4, ZA ἐστιν 
ἴση. ἀλλ᾽ ἢ μὲν ὑπὸ ΖΑ44 τῇ ὑπὸ ZB ἐστιν ἴση, 
ἡ δὲ ὑπὸ 24.444 τῇ ὑπὸ ZBA, καὶ ἡ ὑπὸ ΕΖ 4 ἄρα 
vij ὑπὸ 4B.4 ἐστιν ἴση, τουτέστι τῇ ὑπὸ ΒΖ “,. ἔστι 
ὃὲ xal παράλληλος ἡ 4Ε τῇ AH: ἡ ἄρα ὑπὸ EZA 
τῇ ὑπὸ ΖΗΘ ἐστιν ἴση, ἡ δὲ ὑπὸ 428 τῇ ὑπὸ 
ΖΘΗ. ὥστε καὶ y, ὑπὸ ΖΗΘ τῇ ὑπὸ ZOH ἐστιν 
ἴση, καὶ ἣ ΖΗ τῇ ZO ἐστιν i6. 
γεγράφϑω δὴ περὶ τὴν ΘΗ κύκλος 0 ΗΘΝ ὀρϑὸς 
πρὸς τὸ ΘΗΖ τρίγωνον, καὶ νοείσϑω κῶνος, οὗ βάσις 
μὲν δΗΘΝ κύκλος, κορυφὴ δὲ τὸ Ζ σημεῖον" ἔσται δὴ ὁ 
κῶνος ὀρϑὸς διὰ τὸ ἴσην εἶναι τὴν ΗΖ τῇ Z0. καὶ ἐπεὶ 
ἡ ΗΘΝ κύκλος ὀρϑός ἐστι πρὸς τὸ OHZ ἐπέπεδον, 
ἔστι δὲ καὶ τὸ ὑποκείμενον ἐπίπεδον ὀρϑὸν πρὸς τὸ 
διὰ τῶν ΗΘΖ ἐπίπεδον, xal ἣ κοινὴ τομὴ αὐτῶν ἄρα 
πρὸς τὸ διὰ τῶν ΗΘΖ ἐπίπεδον ὀρϑὴ ἔσται. ἔστω 
δὴ ἡ κοινὴ τομὴ αὐτῶν ἡ KM: ἡ ΚΜ ἄρα ὀρϑή. 
ἐστι πρὸς ἑκατέραν τῶν ΑΚ, KH. καὶ ἐπεὶ κῶνος, 
οὗ βάσις μὲν ὁ ΗΘΝ κύκλος, κορυφὴ δὲ τὸ Ζ σημεῖον, 
τέτμηται ἐπιπέδῳ διὰ τοῦ ἄξονος καὶ ποιεῖ τομὴν vo 
HOZ τρίγωνον, τέτμηται δὲ καὶ ἑτέρῳ ἐπιπέδῳ τῷ 
διὰ τῶν 4Κ, KM, ὅ ἐστι τὸ ὑποκείμενον, κατ᾽ sv- 
ϑεῖαν τὴν ΚΜ πρὸς ὀρϑὰς οὖσαν τῇ ΗΚ, καὶ τὸ 
ἐπίπεδον συμπίπτει ταῖς ZH, ZO πλευραῖς τοῦ κώνου, 
ἣ ἄρα γινομένη τομὴ ἔλλειψίς ἐστιν, ἧς διάμετρός 


8. 244, ZA 4] scripsi; Ξ 44 V (ZAd, 442 py Ζ44, 244 
iam Halley praeeunte Memo). 4. Z44] Z44A V; corr. p. 
Z B 4] "b B e corr. m. 1 Vc. 6. ZBA] pvc; B e corr. 
m.1V. 29.20H](pr)pvc; H ecorr. m.1 V. ZO0H)(alt.) 
pvc; He cor. m. 1 V. 13. HON] HO K V; corr. p. 
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aliquod H sumatur, per id autem rectae 7/ E parallela 
ducatur H 4, quae cum 4B producta in K concurrat. 
producatur igitur ZO et cum ΗΚ. in ^4 concurrat. 
quoniam igitur arcus 442] arcui Z1B aequalis est, 
erii [Eucl. IIT, 27] ( 4Bz1 —[ 428. et quoniam 
est [Eucl. I, 32] | EZA4 — ZZ44--ZA4A, et 
LZAA—LZBA, 
LZzZ4-—LZB.A [Eucl. III, 27], erit etiam 
LEZA-—LA4BA-—LBZA. 
uerum eliam Z/E parallela est rectae ΔΗ. quare 
L EZ4A τί ΖΗΘ, L 4ZB—L ZOH (Eucl. I, 29]. 
quare eliam /, ZH 9 —/[ Z0 Het[Eucl.I1,6] ZH — Z9. 
. deseribatur igitur circum 6H circulus HON ad 
iriangulum € HZ perpendicularis, et fingatur conus, 
cuius basis sit. HO N circulus, uertex autem Z punctum; 
conus igitur rectus erit, quia HZ — ΖΘ [def. 3]. et 
quoniam circulus HN ad planum ΘΗΖ perpendi- 
cularis esb, uerum etiam planum subiacens ad planum 
rectarum HO, ΘΖ perpendiculare est, etiam communis 
eorum sectio ad planum rectiarum ΗΘ, ΘΖ perpendi- 
eularis erii [(Eucl XI, 19] KM igitur communis 
eorum sectio sit. itaque Καὶ Π ad utramque 4K, KH 
perpendieularis est [Eucl. XI def. 3] et quoniam 
conus, cuius basis est HON circulus, uertex autem Z 
punctum, plano per axem sectus est, quod sectionem 
effieit triangulum ΗΘΖ, uerum etiam alio plano 
rectarum 4 K, K M, quod est planum subiacens, sectus 
est secundum rectam KM ad HÉK perpendicularem, 
el hoc planum cum ZH, ΖΘ lateribus coni concurrit, 
seclio orta ellipsis est, cuius diametrus est 448, 


ordinate ductae autem in recto angulo ducentur 
12* 
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ἐστιν ἡ AB, αἱ δὲ καταγόμεναι καταχϑήσονται dv 
ὀρϑῇ γωνίᾳ: παράλληλοι γάρ εἰσι τῇ KM. καὶ ἐπεί 
ἐστιν, ὡς ἡ 4E. πρὸς ΕΖ, τὸ ὑπὸ AEZ, τουτέστι 
τὸ ὑπὸ BEA, πρὸς τὸ ἀπὸ ΕΖ, τὸ δὲ ὑπὸ ΒΕ4 
πρὸς τὸ ἀπὸ ΕΖ τὸν συγκείμενον ἔχει λόγον ἐκ τοῦ 
τῆς ΒΕ πρὸς EZ καὶ τοῦ τῆς AE πρὸς ΕΖ, ἀλλ᾽ 
ὡς μὲν 7 BE πρὸς EZ, ἡ ΒΚ πρὸς ΚΘ, ὡς δὲ ἡ 
AE πρὸς EZ, ἡ AK πρὸς KH, τουτέστιν ἡ Z4 
πρὸς ΛΗ, ἡ B.4 ἄρα πρὸς 4Γ τὸν συγκείμενον ἔχει 
λόγον ἐκ τοῦ τῆς Z4 πρὸς AH καὶ τοῦ τῆς Z 4 πρὸς 
40, ὅς ἐστιν ὃ αὐτὸς τῷ ὃν ἔχει τὸ ἀπὸ ZA πρὸς 
τὸ ὑπὸ H4: ὡς ἄρα ἡ BA πρὸς 4Γ, τὸ ἀπὸ ZA 
πρὸς τὸ ὑπὸ HO. ὅταν δὲ τοῦτο ἧἦ, ὀρϑία τοῦ 
εἴδους πλευρά ἐστιν ἡ AD, ὡς δέδεικται ἐν τῷ ιγ΄ 
ϑεωρήματι. 
νζ΄. 

Τῶν αὐτῶν ὑποκειμένων ἔστω ἡ AB ἐλάσσων τῆς 
AT, καὶ δέον ἔστω περὶ διάμετρον τὴν AB γράψαι 
ἔλλειψιν, ὥστε ὀρϑίαν εἶναι τὴν AT. 

τευμήσϑω ἡ AB δίχα κατὰ τὸ Z4, καὶ ἀπὸ τοῦ 4 
τῇ 4B πρὸς ὀρϑὰς ἤχϑω ἡ EAZ, καὶ τῷ ὑπὸ ΒΑΓ 
ἴσον ἔστω τὸ ἀπὸ ΖΕ, ὥστε ἴσην εἶναι τὴν Z4 τῇ 
ΖΕ, καὶ τῇ AB παράλληλος ἤχϑω ἡ ΖΗ, καὶ 
πεποιήσϑω, ὡς ἡ AI πρὸς AB, ἡ ΕΖ πρὸς ZH: 
μείξων ἄρα καὶ ἡ ΕΖ τῆς ΖΗ. καὶ ἐπεὶ ἴσον ἐστὶ 
τὸ ὑπὸ ΓἅΒ τῷ ἀπὸ ΕΖ, ἔστιν ὡς ἡ ΓΑ͂ πρὸς 48, 
τὸ ἀπὸ ΖΕ πρὸς τὸ ἀπὸ AB καὶ τὸ ἀπὸ 4Z πρὸς 


7. Post KG add. τουτέστιν ἡ ΖΑ πρὸς 4Θ Halley prae- 
eunte Memo. 14. τῷ :y ] 6 Γ V; corr. p. 16. »£'] p, 
Eutocius; om. V. 18. περί pc; ἐπέ V? — 24. πεποιείσϑω V; 
corr. p. 896. ἀπό] po, zo post ras. 1 litt. V. 
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[prop. XIII]; sunt enim rectae KM parallelae. et 
quoniam esí 

4E: EZ — AER ΕΖ: ΕΖ — BE EA: EZ? 
[cfr. Eucl. IIT, 36], et 
BE» EA: EZ! — (BE: EZ) Σ« (AE: EZ), 
esí anlem BE: EZ — BK: ΚΘ, 

AE: EZ — 4K: KH Z4: AH [Eucl. VI, 4], 
erit B4: 4T'—(Z4:4H)»«(Z4:.40) [ibid.]. et 
(ZA: AH) »«(Z4:40) — ZA:HA»« 40. quare 
BA:AD'—Z4£:H4»« 40. sin hoc est, 4I" latus 
rectum esi sectionis, ut in propositione XIII demon- 
stratum est. 


LVII. 


lisdem suppositis sit 4B « 4Γ, et oporteat cir- 
cum 418 diametrum ellipsim describere, ita ut AT 
latus rectum sit. 

AB in 4 in duas partes aequales 
Becetur, et ἃ 2) ad 4 B perpendicularis 
ducatur EZ1Z, et sit 

ΖΕ" — BA» AT, 
ita ut sib ΖΖ — 4E, rectae autem 
AB parallela ducatur ZH, et fiat 
ADT: AB— ΕΖ: ΖΗ: 

ilaque EZ ZH [Eucl. V, 14]. οὖ quoniam est 
I'4 »« AB — EZ, erit 

DA: AB — ZE?: AB? [Eucl, VI, 17; V def. 9] 

e 225: 4.42 [Eucl. V, 15]. 

esti autem I'4: 4B — ΕΖ: ΖΗ. quare etiam 


Figuram bis V. 
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τὸ ἀπὸ 4.4. ὡς δὲ ἡ ΓΑ͂ πρὸς AB, ἡ ΕΖ πρὸς ΖΗ' 
ὡς ἄρα 7| ΕΖ πρὸς ΖΗ, τὸ ἀπὸ Ζ4 πρὸς τὸ ἀπὸ 
44.: τὸ δὲ ἀπὸ Z4 ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ Ζ4 Ε' ὡς 
ἄρα ἡ ΕΖ πρὸς ΖΗ, τὸ ὑπὸ Ε41Ζ πρὸς τὸ ἀπὸ 44. 
δύο οὖν εὐθειῶν πεπερασμένων πρὸς ὀρϑὰς ἀλλήλαις 
κειμένων καὶ μείξονος οὔσης τῆς ΕΖ γεγράφϑω ἔλλειψις," 
ἧς διάμετρος μὲν ἡ ΕΖ, ὀρθία δὲ ἡ ΖΗ' ἥξει δὴ 
ἡ τομὴ διὰ τοῦ 4 διὰ τὸ εἷναι ὡς τὸ ὑπὸ ZA E πρὸς 
τὸ ἀπὸ 4.4, ἡ ΕΖ πρὸς ZH. καί ἐστιν ἴδη ἡ 44 
τῇ 48' ἐλεύσεται οὖν καὶ διὰ τοῦ B. γέγραπται 
οὖν ἔλλειψις περὶ τὴν 4B. καὶ ἐπεί ἐστιν, ὡς ἡ L'A 
πρὸς 48, τὸ ἀπὸ Z4 πρὸς τὸ ἀπὸ 414, το δὲ ἀπὸ 
44A ἴδον τῷ ὑπὸ 448, ὡς ἄρα ἡ ΓΑ πρὸς 48, τὸ 
ἀπὸ 42 πρὸς τὸ ὑπὸ 4428. ὥστε ὀρϑία ἐστὶν 
ἡ ΑΓ. 
νη΄. 

᾿Αλλὰ δὴ μὴ ἔστω ἡ δοθεῖσα γωνία ὀρϑή, καὶ 
ἔστω αὐτῇ ἴση ἡ ὑπὸ BA, καὶ τετμήσϑω ἡ AB 
δίχα κατὰ τὸ E, καὶ ἐπὶ τῆς AE γεγράφϑω ἡμικύκλιον 
τὸ AZE, καὶ ἐν αὐτῷ τῇ 44] παράλληλος ἤχϑω ἡ 
ΖΗ ποιοῦσα τὸν τοῦ ἀπὸ ΖΗ πρὸς τὸ ὑπὸ 4ΗΕ 
λόγον τὸν αὐτὸν τῷ τῆς D'4 πρὸς τὴν AB, καὶ ἐπε- 
ξεύχϑωσαν αἱ AZ, EZ καὶ ἐκβεβλήσθωσαν, καὶ εἰ- 
λήφϑω τῶν 4ΕΖ μέση ἀνάλογον ἡ ΕΘ, καὶ τῇ ΕΘ 
ἴση κείσϑω v EK, καὶ πεποιήσϑω τῷ ἀπὸ AZ ἴδον 
τὸ ὑπὸ ΘΖΑ, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ ΚΑ, καὶ ἀπὸ τοῦ Θ 
τῇ ΘΖ πρὸς ὀρϑὰς ἤχϑω ἡ 9 ME παράλληλος γινομένη 
τῇ 4Z.' ὀρϑὴ γὰρ ἡ πρὸς τῷ Z. καὶ δύο δοϑεισῶν 
εὐθειῶν πεπερασμένων πρὸς ὀρϑὰς ἀλλήλαις τῶν 


9. ἡ] (pr. debuit τήν. 16. νη p, Eutocius; om. V. 27. 
06M5X] fort. 9M; n9, 9 e corr, p. 
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EZ:ZH-—Z.f:44* estautem Ζ 415 --- ΖΖ »« AE; 
iaque ΕΖ: ΖΗ -- Ed2«42:42f. duabus igitur 
rectis ierminatis inter se perpendicularibus positis, 
quarum maior esü EZ, describatur ellipsis, cuius 
diametrus sit EZ, latus rectum autem ZH [prop. LVI]; 
sectio igilur per 44 ueniet, quia est 
Z4» 4E: df -- ΕΖ: ΖΗ (prop. XXI]. 

οὐ 424 — 1B; quare eliam per B ueniet [ibid]. ita- 
que eireum 4B ellipsis descripta est. et quoniam est 
Γ4:.48-:-2 4)": 4.42, eb 4.45 — 44 AB, erit 
I'4: 4B 425:44-4B. ergo AT' latus rectum 
est [prop. XXI]. - 


LVIII. 


Iam uero datus angulus rectus ne sit, eique aequalis 
sib ( B.441, et 48 in E in duas parles aequales se- 
cetur, in 4E autem semicirculus describatur A4ZE, 
ei in eo rectae 4471 par- 
allela ducatur ZH, quae 
efficiat ZH* : 4H »« HE 
-- ΓΩ͂: 4.8, ei ducantur 
AZ, ΕΖ producanturque, 
et inter 4E, EZ media 
proportionalis sit. EO, po- 
naturque EK — EO, et 
fiai 9Z »5« Z4 — AZ 
dueaturque K 4, ἃ € autem ad rectam ΘΖ perpendi- 
eularis ducatur ΘΒ, quae rectae 44Z.4 parallela 
fii [Eucl. I, 28]; nam angulus ad Z positus rectus 
est [Eucl. III, 31]. et datis duabus rectis terminatis 
inter se perpendicularibus ΚΘ, € M describatur ellipsis, 
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ΚΘ, ΘΜ γεγφάφϑω ἔλλειψις, ἧς διάμετρος πλαγία ἡ 
ΚΘ, ὀρϑία δὲ τοῦ εἴδους πλευρὰ ἡ ΘΜ, αἱ δὲ κατ- 
αγόμεναι ἐπὶ τὴν ΘΚ ἐν ὀρϑῇ γωνίᾳ καταχϑήσονται" 
ἥξει δὴ ἡ τομὴ διὰ τοῦ 44 διὰ τὸ ἴσον εἶναι τὸ ἀπὸ 
ZA τῷ ὑπὸ ΘΖ... καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ μὲν ΘΕ 
τῇ ΕΚ, ἡ δὲ AE τῇ EB, ἥξει καὶ διὰ τοῦ B. ἡ voy, 
καὶ ἔσται κέντρον μὲν τὸ E, διάμετρος ὃὲ ἡ AEB. 
καὶ ἐφάψεται τῆς τομῆς ἡ 241.4 διὰ τὸ ἴδον εἶναι τὸ 
ὑπὸ ZEZ τῷ ἀπὸ ΕΘ. καὶ ἐπεί ἐστιν, ὡς ἡ LA 


10 πρὸς 48, τὸ ἀπὸ ΖΗ πρὸς τὸ ὑπὸ AH E, ἀλλ᾽ ἡ μὲν 


15 
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I'4 πρὸς 48 τὸν συγκείμενον ἔχει λόγον ἐκ τοῦ τῆς 
ΓΑ πρὸς τὴν διπλασίαν τῆς 4 4 καὶ τοῦ τῆς διπλασίας 
τῆς 44 πρὸς τὴν 48, τουτέστι τῆς 44 πρὸς AE, 
τὸ δὲ ἀπὸ ΖΗ πρὸς τὸ ὑπὸ AHE τὸν συγκείμενον 
ἔχει λόγον ἐκ τοῦ τῆς ΖΗ πρὸς HE καὶ τοῦ τῆς ΖΗ 
πρὸς H4, ὁ ἄρα συγκείμενος λόγος ἐκ τοῦ τῆς ΓΑ 
πρὸς τὴν διπλασίαν τῆς 421 καὶ τοῦ τῆς 44 πρὸς 
ΑΕ ὁ αὐτός ἐστι τῷ συγκειμένῳ ἐκ τοῦ τῆς ΖΗ 
πρὸς ΠΕ καὶ τοῦ τῆς ΖΗ πρὸς HA. ἀλλ᾽ ὡς ἡ 44 
πρὸς AE, ἡ ΖΗ πρὸς ΗΕ’ καὶ κοινοῦ ἀφαιρεϑέντος 
τούτου τοῦ λόγον ἔσται ὡς ἡ D'4 πρὸς τὴν διπλασίαν 
τῆς 44, ἡ ΖΗ πρὸς ΗΑ, τουτέστιν ἡ ΞΑ πρὸς AN. 
ὅταν δὲ τοῦτο ἧ, ὀρϑία τοῦ εἴδους πλευρά ἐστιν ἡ AT. 
νϑ'΄. 

Ζύο δοθεισῶν εὐθειῶν πρὸς ὀρϑὰς ἀλλήλαις πε- 
περασμένων εὑρεῖν ἀντικειμένας, ὧν διάμετρός ἐστι μία 
τῶν δοθεισῶν εὐθειῶν, κορυφὴ δὲ τὰ πέρατα τῆς 
εὐθείας, αἵ δὲ καταγόμεναι ἐν ἑκατέρᾳ τῶν τομῶν ἐν 

18. ZH] poe, Z e corr. m. 1 V. 20. καὶ κοινοῦ] p, κοι- 


vov V, κοινοῦ ἄρα Comm. 24, y0'] p, Eutocius; om. V. 
27. κορυφαί p. 
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ita ut diameirus iransuersa sit ΚΘ, latus autem rectum 
figurae ΘΙ, et reciae ad ΘΑ ordinate duciae in 
angulo recto ducantur [prop. LVI—LVII]. sectio igitur 
per 4 ueniet, quia Z 4? — ΘΖ »« Z4 [prop. XIII]. et 
quoniam est € E -- Ἔ͵ EK, 4E-—EB, sectio etiam per B 
ueniet, οὐ E cenirum erit, diametrus autem 44EB 
[prop. LI coroll]. et 21.4 sectionem continget [prop. 
XXXVIIIJ, quia ZE»« EZ -ῷ EO0?*. et quoniam est 
DA: AB-—ZH*: AH»« HE, 
est autem 
DA: 4B —(DA:244)» (244:4AB) 
ι -- (Γ4:24.4) »«.«(44: 4ῈΕ), 
e 
ΖΗ": AHxx HE — (ZH: HE) »« (ΖΗ: Η A), 
erit 
(D4:24 4) »« (44: AE) (ZH: HE) x (ZH: H A). 
uerum 
44: AE — ΖΗ: ΗΕ [Eucl. VI, 4]. 
hac igitur ratione, quae communis est, ablata erit 
D4:944-—ZH:HA4-—RA:4N [Eucl. VI, 4]. 


sin hoc est, latus rectum figurae est A4I' [prop. L]. 


LIX. 


Datis duabus rectis terminatis inter se perpendi- 
eularibus oppositas inuenire, ita ut earum diametrus sit 
alterutra datarum rectarum, uertex autem termini rectae, 
οὐ rectae in alterutra sectionum in angulo dato ductae 
quadratae aequales sint spatiis alteri adplicatis et 
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τῇ δοθείσῃ γωνία δυνήσονται τὰ παρὰ τὴν ἑτέραν 
καραχείμενα καὶ ὑπερβάλλοντα ὁμοίῳ τῷ ὑπὸ τῶν δο- 
ϑεισῶν εὐθειῶν περιεχομένῳ. 

ἔστωσαν αἴ δοϑεῖσαι δύο εὐθεῖαι πρὸς ὀρϑὰς ἀλλή- 
λαις πεπερασμέναι α ΒΕ, ΒΘ, ἡ δὲ δοϑεῖσα γωνία 
ἔστω ἡ H: δεῖ δὴ γράψαι ἀντικειμένας περὶ μίαν τῶν 
ΒΕ, ΒΘ, ὥστε τὰς καταγομένας κατάγεσϑαι ἐν γωνίᾳ 
τῇ Η. 

καὶ δύο δοϑεισῶν εὐθειῶν τῶν ΒΕ, ΒΘ γεγράφϑω 
ὑπερβολή, ἧς διάμετρος ἔσται πλαγία ἡ ΒΕ, ὀρϑία δὲ 
τοῦ εἴδους πλευρὰ ἡ ΘΒ, αἱ δὲ καταγόμεναι ἐπὶ τὴν 
ἐπ᾽ εὐθείας τῇ BE καταχϑήσονται ἐν γωνίᾳ τῇ H, 
καὶ ἔστω ἢ ABI" τοῦτο γὰρ ὡς δεῖ γενέσϑαι, προ- 
γέγραπται. ἤχϑω δὴ διὰ τοῦ E τῇ BE πρὸς ὀρϑὰς 
1j ΕΚ ἴση οὖσα τῇ BO, καὶ γεγράφϑω ὁμοίως ἄλλη. 
ὑπερβολὴ ἡ 4ΕΖ, ἧς διάμετρος μὲν ἡ ΒΕ, ὀρϑία δὲ 
τοῦ εἴδους πλευρὰ ἡ ΕΚ, αἱ δὲ καταγόμεναι ἀπὸ τῆς 
τομῆς τεταγμένως καταχϑήσονται ἐν τῇ ἐφεξῆς γωνίᾳ 
τῇ H. φανερὸν δή, ὅτι αἵ B, E εἰσιν ἀντικείμεναι, 
διάμετρος δὲ αὐτῶν μέα ἐστί, καὶ αἱ ὀρϑίαι ἴσαι. 


E' 

Zo δοϑεισῶν εὐθειῶν δίχα τεμνουσῶν ἀλλήλας 
γράψαι περὶ ἑκατέραν αὐτῶν ἀντικειμένας τομάς, ὥστε 
εἶναι αὐτῶν συξυγεῖς διαμέτρους τὰς εὐϑείας, καὶ τὴν 
τῶν δύο ἀντικειμένων διάμετρον τὸ τῶν ἑτέρων &vri- 


6. δή] c, δή uel δέ corr. ex δεῖ p (,utique* Comm,), 
δεῖ V; om. Halley cum Memo. 18. ἐφεξῆς male del. Halley. 
19. δή] corr. ex δέ τι. 1. 20. αἴ ὀρϑίέαι) ὩΣ “διορϑέαι 
(810) Υ͂; ὀρϑέαι p et post lacunam c, Halley. i i Ἴ p, Eu- 
locius; om. 
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figura excedentibus simili rectangulo datis rectis com- 
prehenso. 

sint datae duae rectae terminatae inter se perpen- 
dieulares BE, BO, dalus autem angulus sit H. 
oporlet igitur circum alterutram reciarum BE, ΒΘ 
oppositas describere, ità ut rectae ordinatae in angulo 
H ducantur. 

et datis duabus rectis BE, ΒΘ describatur hyper- 
bola, ita ut diametrus transuersa sit B.E, latus autem 
rectum figurae ΘΒ, et 
rectae ad B E productam 
ordinate ductae in an- 
gulo H ducantur; quo 
modo enim hoc fieri pos- 
sit, antea expositum est 
[prop. LV]. ducatur igi- 
iur per E ad BE per- 
pendicularis E K, quae aequalis sit rectae ΒΘ, el eodem 
modo alia hyperbola describatur 4 EZ, ita ut diametrus 
sit BE, latus aulem rectum figurae EK, et rectae a 
seclione ordinate ductae in angulo ducantur, qui an- 
gulo H deinceps positus est [prop. LV]. manifestum 
est igitur, sectiones B, E oppositas esse et unam 
eandemque diametrum habere, lateraque recta aequalia 
esBe. 


LX. 


Datis duabus rectis inter se in binas partes aequales 
secantibus circum utramque sectiones oppositas de- 
scribere, ita ut diametri earum coniugatae sint rectae 
datae, et diametrus duarum oppositarum quadrata 
aequalis sit figurae alterarum oppositarum, similiter- 
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κατὰ τὸ B ἡ ΘΚ. λέγω, ὅτι ἐκβαλλομένη : 7 ΘΚ συμ-: | 
πεσεῖται ταῖς ΖΕ, EH. 
εἰ γὰρ δυνατόν, μὴ συμπιπτέτω, καὶ ᾿ἐπιξευχϑεῖσα, 
ἡ ΕΒ ἐκβεβλήσϑω, καὶ κείδσϑω τῇ BE lom ἡ Ed 
διάμετρος ὁ ἄρα ἐστὶν ἡ . 
BA. κείσϑω 7 τῷ 
τετάρτῳ τοῦ πρὸς τῇ 
B4 εἴδους ἴσον τὸ 
ἀφ᾽ ἑκατέρας τῶν ΘΒ, 
10 BK, xoi ἐπεξζεύχϑω- 
ταν αἱ EO, EK. 
ἀσύμπτωτοι ἄρα εἰσίν" 
. ὅπερ ἄτοπον:  vzó- 
. «wo γὰρ αἴ ZE, EH 
16 ἀσύμπτωτοι. 2 ἄρα 
ΚΘ ἐχβαλλομένη συμπεσεῖται ταῖς ΕΖ, ΕΗ ἀσυμπτώ- 
τοις κατὰ τὰ Ζ, H. 
λέγω δή, ὅτι καὶ τὸ ἀφ᾽ ἑκατέρας τῶν ΒΖ, ΒΗ 
ἴσον ἔσται τῷ τετάρτῳ τοῦ πρὸς τῇ B4 εἴδους. 

40 ' μὴ γάρ, ἀλλ᾽ εἰ δυνατόν, ἔστω τῷ τετάρτῳ τοῦ 
Ὁ δἔδους ἴσον τὸ ἀφ᾽ ἑκατέρας τῶν ΒΘ. Β K. ἀσύμπτωτοι 
ἄρα εἰσὶν αἱ OE, ΕΚ' ὅπερ ἄτοπον. τὸ ἄρα ἀφ᾽ 
ἑκατέρας τῶν ΖΒ. ΒΗ ἴδον ἔσται τῷ τετάρτῳ. τοῦ 


πρὸς τῇ B4 | εἴδους. 
25. δ΄. 


σι " 


Ζύο δοϑεισῶν εὐθειῶν γωνίαν περιεχουσῶν καὶ 

σημείου ἐντὸς τῆς γωνίας γράψαι διὰ τοῦ σημείου 

κώνου τομὴν τὴν λαλουμένην ὑπερβολήν, ὥστε ἀσυμ- 
πτώτους αὐτῆς εἶναι τὰς δοϑείσας εὐϑείας. 


1. ἡ] (pr.) jj. V; eor p. 18.6c]p,om.V. 90. e] p, 
Z V; corr. m. 2 v. 1. BK] p, 09K V. 
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que eliam diametrus alterarum oppositarum quadrata 
aequalis sit figurae allerarum oppositarum. 

sint datae duae rectae inter se in binas partes 
aequales secantes 44I', 4E. oportet igilur circum 
utramque diametrum oppositas describere, ita ut AI, 
4 E in iis coniugatae sint, οὐ 7/ E? aequalis sit figurae 
oppositarum circum ΑΓ descriptarum, 41" autem 
figurae oppositarum circum 47 E. 

sib 4DI'»«IA4-— 4E?, εἰ AI' ad IA perpendi- 
eularis sit. et dalis duabus reclis inter se perpendi- 
eularibus AT, ΓΔ describantur oppositae ΖΑ H, € IK, 
iia ut diametrus sit iransuersa I'4, latus autem 
rectum I'4, et rectae a sectionibus ad I'4 ordinate 
ductae in dato angulo ducantur [prop. LIX]. erit 
igitur ΖΕ altera diametrus oppositarum [deff. alt. 3]: 
nam et mediam habet rationem inter latera figurae 


A 70 Z 


[Eucl. VI, 17] et rectae ordinate ductae parallela in B 
in duas paries aequales secta est. rursus igitur sit 
ZE4Z-— AI?, ei 42 ad 4E perpendicularis 
sit. et datis duabus rectis inter se perpendicularibus 
positis Ez, 412 oppositae describantur Mzf N, OE, 
itia ui diametrus iransuersa sit ΖΕ, latus autem 
rectum figurae 472, ei rectae a sectionibus ordinate 


190 . ΚΩΝΙΚΩΝ α΄, 


ἡ μὲν ΑΓ τὰς τῇ 4E παραλλήλους μεταξὺ 
ZAH, ΘΓΚ τομῶν δίχα τέμνει, ἡ δὲ ΔΕ τὰς τῇ. 
ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 

καλείσϑωσαν δὲ αὗται αἴ τομαὶ συξυγεῖς. 


In fine: Ἀπολλωνίου κωνικῶν X?" m. 9 V. 
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ductae ad ΖΕ in dato angulo ducantur [prop. LIX]; 
erit igitur eliam .4I' altera diametrus sectionum 
MAN, AEO [deff. alt. 3]. ergo AI' rectas rectae 
4 E parallelas inter sectiones Z4 H, 6G I'K positas in 
binas partes aequales secat, ΖΕ autem recias rectae 
AI' parallelas [prop. XVI]; quod oportebat fieri 
[cfr. def. 6]. 


iales autem sectiones coniugatae uocentur. 


ΚΩΝΊΚΩΝ β΄. 


᾿ἀπολλώνιος Εὐδήμῳ χαίρειν. | 
Εἰ ὑγιαίνεις, ἔχοι ἂν καλῶς" καὶ αὐτὸς δὲ μετρίως 
ἔχω.. 
δῦ ᾿Απολλώνιον τὸν víóv μου πέπομφα πρός σε κομί- 
ξοντά σοι τὸ β΄ βιβλίον τῶν συντεταγμένων ἡμῖν 
κωνικῶν. δίελϑε οὖν αὐτὸ ἐπιμελῶς καὶ τοῖς ἀξίοις 
τῶν τοιούτων κοινωνεῖν μεταδίδου" καὶ Φιλωνέδης δὲ 
ὁ γεωμέτρης, ὃν καὶ συνέστησά co, ἐν ᾿Εφέσῳ, ἐάν 
10 ποτε ἐπιβαλῇ εἰς τοὺς κατὰ Πέργαμον τόπους, μετα- 
δὸς αὐτῷ, καὶ σεαυτοῦ ἐπιμελοῦ, ἵνα ὑγιαίνῃς. εὐτύχει. 


, 


e. 


᾿Εὰν ὑπερβολῆς κατὰ κορυφὴν εὐϑεῖα ἐφάπτηται, 

xdi ἀπ᾿ αὐτῆς ἐφ᾽ ἑκάτερα τῆς διαμέτρου ἀποληφϑῇ 
15 ἴση τῇ δυναμένῃ τὸ τέταρτον τοῦ εἴδους, αἱ ἀπὸ τοῦ 
κέντρου τῆς τομῆς ἐπὶ τὰ ληφϑέντα πέρατα τῆς ἐφ- 
απτομένης ἀγόμεναι εὐϑεῖαι οὐ συμπεσοῦνται τῇ τομῇ. 
ἔστω ὑπερβολή, ἧς διάμετρος ἡ 4B, κέντρον δὲ 

τὸ I, ὀρϑία δὲ ἡ ΒΖ, xal ἐφαπτέσϑω τῆς τομῆς κατὰ 
20 τὸ B ἢ 4Ε, καὶ τῷ τετάρτῳ τοῦ ὑπὸ τῶν ABZ εἴδους 
ἴσον ἔστω τὸ ἀφ᾽ ἑκατέρας τῶν Β4, BE, καὶ ἐπι- 


᾿“πολλωνίου κωνικῶν 8^" (B m. 2) V, et v (B corr. ex « m. 9). 
8. ὑγιαένοις p. 12. α΄] vp, om. V, ut deinceps. 
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Apollonius Eudemo s. 

Si uales, bene est; equidem. satis ualeo. 

Apollonium filium ad te misi secundum librum 
eonicorum a me conscriptorum perlaturum. eum igitur 
diligenter peruolue et cum iis communica, qui talibus 
rebus digni sunt. et cum Philonide quoque geometra, 
quem tibi Ephesi commendaui, si quando ad uiciniam 
Pergami uenerii, eum communica, atque cura, ut 
ualeas.* uale. Ϊ 

Si recta hyperbolam in uertice contingit, et ex ea 
in utramque partem diametri recta aufertur aequalis 


rectae, quae quadrata quartae parti figurae aequalis est, 
rectae a ceniro sectionis ad terminos sumptos con- 


tingentis ductae cum sectione non concurrent. 
Apollonius, ed. Heiberg. . 13 


. 9 


. 10 


15 


2b 


194 - ΚΩΝΙΚΩ͂Ν β΄, 
ξευχϑεῖσαι αἱ ΓΔ, ΓΕ ἐκβεβλήσϑωσαν. λέγῳ, ὅ ὅτι οὐ 


συμπεσοῦνται τῇ τομῇ. 


εἰ γὰρ δυνατόν," συμπιπτέτω͵ ἡ ΓΖ τῇ τομῇ κατὰ 
τὸ H, καὶ ἀπὸ vov Η τεταγμένως κατήχϑω ἡ H6" 
παράλληλος ἄρα ἐστὶ τῇ 4B. ἐπεὶ οὖν ἐστιν, ὡς 1 
48 πρὸξ ΒΖ, τὸ &zxó.. AB πρὸς τὸ ὑπὸ ABZ, ἀλλὰ 
τοῦ μὲν ἀπο 48 τέταρτον μέρος τὸ ἀπὶ ΓΒ, τοῦ. δὲ 
ὑπὸ 482 τέταρτον τὸ ἀπὸ B, ὡς ἄρα ἡ 48 πρὸς 
ΒΖ. τὸ ἀπὸ ΓΒ πρὸς τὸ ἀπὸ 4B, τουτέστι τὸ ἀπὸ 
ΤΘ πρὸς τὸ ἀπὸ ΘΗ. ἔστι δὲ καὶ ὡς ἡ 4B πρὸς ΒΖ, 
τὸ ὑπὸ 46ΘΒ πρὸς τὸ ἀπὸ ΘΗ᾽ ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ ΓΘ 
πρὸς τὸ ἀπὸ OH, τὸ ὑπὸ 4ΘΒ πρὸς τὸ ἀπὸ ΘΗ. 


ἴσον ἄρα τὸ ὑπὸ 468 τῷ ἀπὸ ΓΘ’ ὅπερ ἄτοπον. 


οὐκ ἄρα ἡ ΓΖ συμπεσεῖται τῇ τομῇ. ὁμοίως δὴ δεί. 
ἕξομεν, ὅτι οὐδὲ ἡ ΓΕ ἀσύμπτωτοι ἄρα εἰσὶ τῇ 
τομῇ αἱ ΓΖ, ΓΕ. 

| β΄. 


Τῶν αὐτῶν ὄντων δεικτέον, ὅτι ἑτέρα ἀσύμπτωτος 


οὐκ ἔστι τέμνουσα τὴν περιεχομένην γωνίαν ὑπὸ τῶν 
. 90 : ᾿ 


ATE. E | 

εἰ γὰρ δυνατόν, ἔστω ἡ ΓΘ, καὶ διὰ τοῦ B τῇ 
ΓΖ παράλληλος ἤχϑω ἡ. ΒΘ καὶ συμπιπτέτω τῇ ΓΘ 
κατὰ τὸ O, καὶ τῇ ΒΘ ἴση κείσϑω ἡ 4Η,, καὶ ἐπι- 
ξευχϑεῖσα ἡ ΗΘ ἐκβεβλήσϑω ἐπὶ τὰ K, 4, M. ἐπεὶ 
οὖν αἱ BO, AH ἴσαι εἰσὶ καὶ παράλληλοι, καὶ αἴ ᾿ 
4B, HO ἴσαι εἰσὶ καὶ παράλληλοι. καὶ ἐπεὶ ἢ AB 
δίχα τέμνεται κατὰ τὸ D' καὶ πρόσκειται αὐτῇ τις ἡ 


BA, τὸ ὑπὸ 44B μετὰ τοῦ ἀπὸ ΓΒ ἴσον ἐστὶ τῷ 


4. τοῦ] P τῆς V. ὅ. ἢ] p,om. V. 10. ΘΗ] ο, e corr. 
m. 1 V. 1. 40B] ABO V; 49, ΘΒ Ῥ. 
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sit: hyperbola, cuius diametrus sit AB, centrum 
autem Γ΄, latus rectum autem BZ, et 4E sectionem 
. in B contingat, sit autem | 

ΙΒ. Δ᾽ — ΒΕ" — LAB x ΒΖ, 

et ductae ΓΖ, ΓΕ producantur. dico, eas cum sectione 
non concurrere. | 
^ pam si fleri potest, ΓΖ cum sectione in H con- 
currat, et'ab H ordinate ducatur ΗΘ; eri igitur 
rectae 21B parallela [cfr. I, 17]. quoniam igitur est 


AB: BZ — AB': AB»« BZ, εἰ DB! —  AB?, 
B4! — AB» BZ, 
erit 48: BZ —LUB: 4B! — ΓΘ": GH* [Eucl. VI, 4. 


est gutem eliam 4B : BZ — 40 5« OB: ΘΗΣ [I, 21]. 
itaque D68):0H* — 40»«0B:0H. quare 
40 »« ΘΒ — [Θ᾽ [Eucl. V, 9]; 

quod absurdum est [Eucl. IJ, 6]. ergo D' cum sec- 
tione non concurret. iam similiter demonstrabimus, 
ne ΓΕ quidem concurrere. ergo ΓΖ, l'Easymptotae 
sectionis sunt. 


II. 


lisdem positis demonstrandum, aliam asymptotam 
non esse secàntem angulum rectis Ζ] D, ΓΕ eom- 
prehensum. 

nam si fieri potest, sit re, el per B rectae ΓΔ 
parallela ducatur BO et eum ΓΘ in € concurrat, 
" ponaturque 44H — ΒΘ, et ducta ΗΘ ad K, 4, M 
produeatur. iam quoniam ΒΘ, 4 Η aequales sunt et 
parallelae, etiam 4.8, ΗΘ aequales sunt et parallelae 


TEucl. I, 33]. et quoniam AB in Γ in duas partes 
; 13* 


16. | ΚΩΝΙΚΩΝ f. | 
ἀπὸ ΓΑ. ὁμοίως δὴ ἐπειδὴ παράλληλός ἐστὶν ἢ HM 
τῇ 4E, καὶ ἴση ἡ 4B τῇ BE, ἴση ἄφα καὶ ἡ HA 
τῇ 4M. καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ HO τῇ 4B, μείξων 
ἄρα ἡ ΗΚ τῆς 4B. ἔστι δὲ καὶ ἣ KM τῆς BE 
μείξων; ἐπεὶ καὶ ἡ 4M: τὸ ἄρα ὑπὸ MKH μεῖξόν 
ἐστι τοῦ ὑπὸ 48ΒῈΕ, τουτέστι τοῦ ἀπὸ 4B. ἐπεὶ οὖν 
ἐστιν, ὡς ἡ AB πρὸς ΒΖ, τὸ ἀπὸ ΓΒ πρὸς τὸ ἀπὸ 


ABA, ἀλλ᾽ ὡς μὲν ἡ AB πρὸς ΒΖ, τὸ ὑπὸ 4 4B πρὸς 


10 


15 


20 


ro 
σι 


τὸ ἀπὸ AK, ὡς δὲ τὸ ἀπὸ ΓΒ πρὸς τὸ ἀπὸ. Β 4, τὸ 
ἀπὸ ΓΑ͂ πρὸς τὸ ἀπὸ AH, καὶ ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ ΓΑ 
πρὸς τὸ ἀπὸ. 4H, τὸ ὑπὸ 418 πρὸς τὸ ἀπὸ AK. 
ἐπεὶ οὖν ἐστιν, ác ὅλον τὸ ἀπὸ AT' πρὸς ὅλον τὸ ἀπὸ 
AH, οὕτως ἀφαιρεϑὲν τὸ ὑπὸ 4.418 πρὸς ἀφαιρεϑὲν 
τὸ ἀπὸ AK, καὶ λοιπὸν ἄρα τὸ ἀπὸ ΓΒ πρὸς λοιπὸν 


τὸ ὑπὸ ΜΚΗ ἐστιν, ὡς τὸ ἀπὸ ΓΖ πρὸς τὸ ἀπὸ AH, 


τουτέστι τὸ ἀπὸ ΓΒ πρὸς τὸ ἀπὸ 4B. ἴσον ἄρα τὸ 
ἀπὸ 4B τῷ ὑπὸ ΜΚΗ' ὅπερ ἄτοπον' μεῖξον γὰρ᾽ 
αὐτοῦ͵ δέδεικται. οὐκ ἄρα ἡ ΓΘ ἀσύμπτωτός ἐστι 
τῇ τομῇ. t7 

γ΄. 

Ἐαν ὑπερβολῆ: εὐθεῖα ἐφάπτηται, συμπεσεῖται ἕκα- 
τέρα τῶν ἀσυμπτώτων καὶ δίχα «μηϑήσεται κατὰ τὴν 
ἁφήν, καὶ τὸ ἀφ᾽ ἑκατέρας τῶν τμημάτων αὐτῆς τετρά- 
yovov ἴσον ἔσται τῷ τετάρτῳ τοῦ γινομένου εἴδους 
πρὸς τῇ διὰ τῆς. ἁφῆς ἀγομένῃ διαμέτρῳ. 

᾿ξστω ὑπερβολὴ ἡ ABI, κέντρον δὲ αὐτῆς τὸ E 
καὶ ἀσύμπτωτοι «t ΖΕ, EH, καὶ ἐφαπτέσϑω τις αὐτῆς 


9. Post pr. ἀπό ins. AH καὶ ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ ΓΛ πρὸς τὸ 
ἀπὸ AH τὸ ὑπὸ 448 πρὸς τὸ ἀπό V (ex lin. 10—11 petita). 
. 15. MKH] ante H eras. 1 litt. V. τὸ] (pr.) τ supra scr. 
m.1 V. 18. ΓΘ] p, ΓΖ V. 
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. aequales secia est, eique adiecta est B4, erit 
4A» AB 4- ΓΒ" — ΓΛ: [Eucl. I, 6]. 
jàm eodem modo, quoniam HM rectae E parallela 
est, el ZB — BE, erit etiam H4 — 4M [Eucl. VI, 1]. 
el quoniam est HO — 4B, 
ert HK — 4B. uerum etiam 
KM BE, quoniam etiam 
AM BE. itaque 
|» MK» KH» AB» BE, 
h.e: 2 4B*. quoniam igitur 
A B:BZ -—IB': Bf [prop.I], 
uerum [I, 21] 
. AB: BZ — AA »« AB: AK?, 
et [Eucl. VI, 4] 
ΓΒ": Β4" -- Γ45: 1Η, 
erit. etiam 
D4£:4H? — 44» AB: AK*. 
quoniam igitur est, ut totum 
| -* A4I" ad totum 4H*, ita ab- 
latum 444»« 4B ad ablatum 4K?*, erit etiam reli- 
quum ΓΒ᾿: MK »« KH [Eucl. II, 5] τὸ Γ“4“: AH? 
(Eucl. V, 19] -- ΓΒ": 4B*. itaque 4B* — ΜΚ». ΚΗ 
[Eucl. V, 9]; quod absurdum est; demonstrauimus 
" enim, esse MK»« KH» 4B?. ergo ΓΘ asymptota 
sectionis non est. 


III. 
. Si recta hyperbolam contingit, utrique asymptotae 
eoneurret et in puncto contactus in duas partes aequales 
seeabitur, quadratumque utriusque partis eius aequale 
erit quartae parti figurae ad diametrum per punctum 
contactus ductam effectae. 


908 — .' KO9NIK9N β΄. 


μένου ᾿εἴδους πρὸς τῇ διχοτομούδσῃ διαμέτρῳ τὰς ἀγο- 
᾿μένας παρὰ τὴν ἡγμένην εὐϑεῖαν. 

ἔστω ὑπερβολὴ ἡ ABI, ἀσύμπτωτοι δὲ αὐτῆς αἱ 
4E, EZ, καὶ ἤχϑω τις ἡ 4Z τέμνουσα τὴν τομὴν. 


5 καὶ τὰς ἀσυμπτώτους, καὶ τετμήσϑω ἡ ΑΓ δίχα κατὰ 


τὸ H, xol ἐπεξεύχϑω ἡ HE, καὶ κείσϑω τῇ BE ἴση 


ἡ ΕΘ, καὶ ἤχϑω ἀπὸ τοῦ B τῇ OEB πρὸς ὀρϑὰς 9 


᾿ΒΜ' διάμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ ΒΘ, ὀρϑία δὲ ἡ ΒΜ. 


10 


15 


AN , ^ ^" 
λέγω, ὅτι vo ὑπὸ 4.412 ἴσον ἐστὶ τῷ τετάρτῳ τοῦ ὑπὸ 


τῶν ΘΒΜ, ὁμοίως δὴ καὶ τὸ ὑπὸ τῶν 4ΓΖ. 


ἤχϑω γὰρ διὰ τοῦ B ἐφαπτομένη τῆς τομῆς ἡ Κὶ Α' 
παράλληλος ἄρα ἐστὶ τῇ 4Z. καὶ ἐπεὶ δέδεικται, ὡς 
ἡ ΘΒ πρὸς ΒΜ, τὸ ἀπὸ ΕΒ πρὸς τὸ ἀπὸ BK, τουτ- 
ἔστι τὸ ἀπὸ ΕΗ πρὸς τὸ ἀπὸ H4, ὡς δὲ ἡ ΘΒ πρὸς 
ΒΜ, τὸ ὑπὸ ΘΗΒ πρὸς τὸ ἀπὸ H A, ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ 
EH πρὸς τὸ ἀπὸ H 4, τὸ ὑπὸ ΘΗΒ πρὸς τὸ ἀπὸ ΗΔ. 
ἐπεὶ οὖν ἐστιν, ὡς ὅλον τὸ ἀπὸ ΕΗ πρὸς ὅλον τὸ 
ἀπὸ 4H, οὕτως ἀφαιρεϑὲν τὸ ὑπὸ ΘΗΒ πρὸς ἀφ- 
αιρεϑὲν τὸ ἀπὸ AH, καὶ λοιπὸν ἄρα τὸ ἀπὸ ΕΒ πρὸς. 

1. εἴδους] evp, euan. V. . 15. ὡς ἄρα — 16. ἀπὸ H 4] 


addidi e p («jg EH; τῆς Hf.ovvo; τῶν 0 H, HB; τῆς H4); 
om. V; cfr. p. 196, 10—11. 
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sib hyperbola 4181, centrum autem eius E et 
asymptotaé ΖΕ, EH, eamque contingat in. B recta 
aliqua ΘΚ. dico, 6 K productam cum ΖΕ, EH con- 
, currere, 

nam si feri potest, ne concurrat, et. ducta EB 
producatur, ponaturque ΕΖ — BE; Β4 igitur dia- 
metrus est. ponatur igitur 6 B? et BK? quartae parti 
figurae ad B. effectae aequale, ducanturque ΕΘ, ΕΚ. 
hae igitur asymptotae sunt [prop. 1]; quod absurdum 
est [prop. I1]; supposuimus enim, ΖΕ, EH asymptotas 
esse. ergo: ΚΘ producta cum asymptotis EZ, EH in 
Z, H concurret. 

jam .dico, esse etiam BZ? et BH* quartae parti 

'figurae ad B. effeciae aequalia. 


ne sint enim, sed, si fieri potest, sit BO* et BK? 
quartae parli figurae aequalé. itaque G E, EK .asym- 
piotae sunt [prop. I]; quod absurdum est [prop. II]. 
ergo Z B* et ΒΗ“ quártae parti figurae ad B 4 effectáe 
aequalia sunt. 


IV. 
Datis duabus rectis angulum comprehendentibus 
puncetoque intra angulum posito per punctum coni 


sectionem, hyperbola quae uocatur, ita describere, ut 
datae rectae asymptotae sint. 

sint duae rectae 4I, 4B quemuis angulum com- 
prehendentes δὰ A4 positum, datumque sit punctum 
aliquod 47, ei oporteat per 4, in aspmplotis ΓΑΒ 
hyperbolam describere. 


910 το ΚΩΝΙΚΩ͂Ν β΄. 
λοιπὸν τὸ ὑπὸ AZ ἐστιν, ᾿ὡς τὸ ἀπὸ EH πρὸς vo 
ἀπὸ H4, τουτέστι τὸ ἀπὸ ΕΒ πρὸς τὸ ἀπὸ ΒΚ. ἴσον 
ἄρα τὸ ὑπὸ ΖΑ4 τῷ ἀπὸ BK. 
ὁμοίως δὴ δειχϑήσεται καὶ τὸ ὑπὸ ΓΖ. τῷ ἀπὸ 
ὄ B A. ἴσον δὲ τὸ ἀπὸ KB τῷ ἀπὸ BA (oov. ἄρα καὶ 
τὸ ὑπὸ Z4 τῷ ὑπὸ Zr4. 


, 


(e. 


᾿Εὰν ἑκατέραν τῶν περιεχουσῶν τὴν ἐφεξῆς γωνίαν 
τῆς περιεχούσης τὴν ὑπερβολὴν τέμνῃ τις εὐθεῖα, συμ- 

10 πεσεῖται τῇ τομῇ καϑ' ἕν μόνον σημεῖον, καὶ τὸ 'περι- 
ἐχόμενον ὑπὸ τῶν ἀπολαμβανομένων εὐϑειῶν μεταξὺ. 
τῶν περιεχουσῶν καὶ τῆς τομῆς ἴσον ἔσται τῷ τετάρτῳ 
μέρει τοῦ ἀπὸ τῆς ἠγμένης διαμέτρου παρὰ τὴν τέμνου- 
σαν εὐϑεῖαν. 

16 ἔστω᾽ ὑπερβολή, ἧς ἀσύμπτωτοι αἱ DA, 44, καὶ 
ἐκβεβλήσϑω ἡ 44 ἐπὶ τὸ E, καὶ διά τινος σημείου 
vov E διήχϑω. ἡ ΕΖ τέμνουσα τὰς EA, AT. 

ὅτι μὲν οὖν συμπίπτει τῇ τομῇ καϑ᾽ ὃν μόνον 
σημεῖον, φανερόν᾽ ἡ γὰρ διὰ τοῦ 4 τῇ ΕΖ παράλληλος 

80 ἀγομένη ὡς ἡ 48 τεμεῖ τὴν ὑπὸ ΓΑ 4 γωνίαν καὶ 
συμπεσεῖται τῇ τομῇ καὶ διάμετρος αὐτῆς ἔσται" ἡ ΕΖ. 
ἄρα συμπεσεῖται τῇ τομῇ καϑ' ἕν μόνον σημεῖον. 

συμπιπτέτω κατὰ τὸ Η. ᾿ 
λέγω δή, ὅτι καὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΕΗΖ ἴσον ἐστὶ τῷ 

25 ἀπὸ τῆς AB. 

ἤχϑω γὰρ διὰ τοῦ Η τεταγμένως ἡ ΘΗ AK: ἡ ἄρα 
᾿ διὰ τοῦ B ἐφαπτομένη παράλληλός ἐστι τῇ ΗΘ. ἔστὼώ 


᾿ς 4. τῷ] cvp, corr. ex τό m. 1 V. 5. BA ióoy? 15. 
44] cvp, corr. ex ΓΖ m.1 V. 24. δή] δέ V; corr. Halley. 
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nam 'si minus, per I 


catur ΓΘ, ducaturque 
Θ 4. iàm quoniam ΑΒΓ 
parabola uel hyperbola. 
est, cuius diametrus est 
4 E, contingens autem 
ΖΗ, eique parallela ΓΘ, 
οὐ ΓΙΈ K6 [1,46—41]. 
uerum etiam ΓΕ — E A. 
itaque 46, KE parallelae erunt [Eucl. VI, 2]; quod 
fieri non potest; nam 40 producta cum BZ concurrit 


[22]. 


VI. 


Sr diametrus ellipsis uel circuli ambitus rectam 
aliquam non per centrum ductam in duas partes 
aequales secat, recta in termino diameiri sectionem 
contingens .rectae in duas partes aequales sectae 
.parallela erit. 

Sit ellipsis uel circuli ambitus, cuius diametrus sit 
A4 B, et 4B rectam ΓΖ non per centrum ductam in 
duas partes aequales secet in E. dico, rectam in 4 
seclionem contingentem réctae ΓΖ parallelam esse. 

ne sit enim, sed, si fieri potest, sit 71Z rectae in 
ΑΔ contingenti parallela. itaque erit ΖΗ — ZH [I, 41]. 
uerum etiam ΖΕ — EI. itaque ΓΖ, H E parallelae 
sunt [Eucl. VI, 2];.quod absurdum est. nam siue H 
pünctum centrum est sectionis 4B, ΓΖ cum AB 
. coneurret [T, 23], eiue non est, supponatur K centrum, 
et ducta 4 K producatur ad 9, ducaturque ΓΘ. quon- 
lam igitur 44K — ΚΘ et etiam ZE — ΕΓ, ΓΘ rectae 


rectae ZH parallela du- . . 


204 | | K9NIKON β΄. 


d AE τῇ ET, παράλληλος ἄρα ἐστὶν ἡ ΓΘ τῇ A B. 
.. ἀλλὰ καὶ ἡ ΓΖ' ὅπερ. ἄτοπον. ἡ ἄρα κατὰ τὰ 4 ἐφ- 
: ἀπτομένη παράλληλός ἐστι τῇ ΓΖ. 


Ü 
Ἐὰν κώνου τομῆς ἢ κύκλου περιφερείας εὐϑεῖα 
ἐφάπτηται, καὶ ταύτῃ παράλληλος ἀχϑῇ ἐν τῇ τομῇ 
καὶ δίχα τμηϑῇ, ἡ ἀπὸ τῆς ἁφῆς ἐπὶ τὴν διχοτομίαν 


 ἐπιξευχϑεῖσα. εὐθεῖα διάμετρος ἔσται τῆς τομῆς. 


10 


15 


20 


25 


ἔστω κώνου τομὴ ἢ. κύκλου περιφέρεια ἡ ABT, 
ἐφαπτομένη δὲ αὐτῆς ἡ ΖΗ, καὶ τῇ ΖΗ παράλληλος 
ἡ AT καὶ δίχα τετμήσϑω κατὰ τὸ E, καὶ ἐπεξεύχϑω 


ἡ ΒΕ. λέγω, ὅτι ἡ BE διάμετρός ἐστί τῆς τομῆς." 


ἡ γάρ, ἀλλά, εἰ δυνατόν, ἔστω  διάμεκρος τῆς. 
τομῆς ἡ ΒΘ. ἴση ἄρα ἐστὴν ἢ 44 τῇ. ΘΓ ὅπερ 
ἄτοπον" ἡ γὰρ 4Ε τῇ EI' ἴδη ἐστέν. οὐκ ἄρα ἡ ΒΘ 
διάμετρος ἔσται τῆς τομῆς. ὁμοίως δὴ δείξομεν, ῦτι 
οὐδὲ ἄλλη τις πλὴν τῆς ΒΕ. 

η΄. 

᾿Εὰν ὑπερβολῇ εὐϑεῖα συμπίπτῃ κατὰ δύο σημεῖα, 
ἐκβαλλομένη ἐφ᾽ ἑκάτερα συμπεσεῖται ταῖς ἀσυμπτώτοις, 
καὶ αἱ ἀπολαμβανόμεναι ἀπ᾽ αὐτῆς ὑπὸ τῆς τομῆς προς 
ταῖς ἀσυμπτώτοις ἴσαι ἔσονται. 

ἔστω ὑπερβολὴ ἡ ABI, ἀσύμπτωτοι δὲ αἴ Ε4, 42, 
καὶ τῇ. ΑΒΙΓ συμπιπτέτω τις ἡ Al. λέγω, ὅτι éx- 
βαλλομένη ἐφ᾽ ἑκάτερα συμπεσεῖται ταῖς ἀσυμπτώτοις. 

τετμήσϑω 9 AID δίχα κατὰ τὸ H, καὶ ἐπεξεύχϑω 


1. r6] cv p, euan. V. 8. διάμετρον V; corr. p. 13. 
δυνατόν] ev, -ó» euan. V. 21. αἴ] om. V, corr. p. 
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..4B parallela est [Eucl. VI, 2). uerum etiam ΓΖ ei 
parallela est; quod absurdum est [Eucl. I, 80]. ergo 
recía in .4 contingens rectae ΓΖ, parallela est. 


Ὁ VII. 
Si recta coni sectionem uel circuli ambitum con- : 
tingit, et in sectione recta huic parallela ducitur et 
in. duas paries aequales secatur, recta ἃ puncto 
contactus ad medium punc- 
tum ducta diametrus sec- 
lionis erit. 
sit coni séctio uel circuli 
ambitus 4BI', contingens 
autem ZH, οἱ rectae ZH 
parallela ΑΓ, quae in E in 
duas partes aequales secetur, 
ducaturque BE. dico, BE diametrum sectionis esse. 
' ne sit enim, sed, si fieri potest, diumetrus sectionis - 
sit ΒΘ. itaque 40 — ΘΓ [I deff. pr. 4]; quod absurdum 
esti; nam 4E — EI:. ergo BO diametrus sectionis 
non erii. iam eodem modo demonstrabimus, ne aliam 
quidem ullam diametrum esse praeter B E. 


VIII. 

Si recta. cum hyperbola in duóbus punctis con- , 

currit, in utramque partem producta cum asymptotis 

. eoncurrei, el rectae ex ea ad asymptotas a sectione 
abscisae aequales erunt. 

- 510 hyperbola 4BI', asymptotae autem EZ, ZZ, 
et cum 44 BI' concurrat recta aliqua 4I. dico, eam 
in utramque partem productam cum asymptotis con- 
. eurrere. ᾿ 
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ἡ 4H. διάμετρος ἄρα ἐστὶ τῆς τομῆς" ἡ ἄρα κἀτὰ 
τὸ. B ἐφαπτομένη παράλληλός ἐστι τῇ ΑΓ. ἔστω οὖν 
ἐφαπτομένη y ΘΒΚ' συμπεσεῖται δὴ ταῖς. ΕΖ, 42. 


᾿ ἐπεὶ οὖν παράλληλός ἐστιν ἡ AD τῇ ΚΘ, καὶ ἡ ΚΘ΄᾽ 


. δι 


10 


15 


: βολῆς κατὰ τὸ E σημεῖον. λέγω, 


20 


συμπίπτει ταῖς 4 K, 40, καὶ ἡ 4Γ ἄρα συμπεσεῖται 
τάϊς 4E, 42. . 

συμπιπτέτω κατὰ τὰ E, Z' καί ἐστιν ἴση ü ΘΒ 
τῇ ΒΚ' ἴση ἄρα καὶ ἡ ZH τῇ ΗΕ. ὥστε καὶ 5 ΓΖ 
τῇ A E. 
9". | 

᾿Εὰν εὐθεῖα συμπίπτουσα ταῖς ἀσυμπτώτοις δίχα 
τέμνηται ὑπὸ τῆς ὑπερβολῆς; xe ἕν μόνον σημεῖον 
ἅπτεται τῆς τομῆς.. 

εὐθεῖα γὰρ ἡ ΓΖ συμπ | 
πτουσα ταῖς ΓΑ͂ Δ ἀσυμπτώτοις. 
δέχα τεμνέσϑω. ὑπὸ τῆς ὑπερ- — 


ὅτι κατ᾽ ἄλλο σημεῖον οὐχ ἅπ- 
τεῖαι τῆς τομῆς. MEE 

εἰ γὰρ δυνατόν, ἁπτέσϑω 
κατὰ τὸ Β. ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ ΓΕ τῇ BA: ὅπερ ἄτοπον" 


᾿ ὑπόκειται γὰρ ἡ ΓΕ τῇ ΕΖ ἴση. οὐκ ἄρα καϑ’ ἕτερον 


9 


σημεῖον ἅπτεται τῆς τομῆς. 


Ü . 


᾿Ἐὰν εὐϑεῖαά τις τέμνουσα τὴν τομὴν συμπίύπττῃ 


ἑκατέρᾳ τῶν ἀσυμπτώτων, τὸ περιεχόμενον ὀρϑογώνιον 


e Α « 9 , 9 bd A ^ 4 

vxo τῶν ἀπολαμβανομένων εὐθειῶν μεταξὺ τῶν ἀσυμ- 
L4 "o “-“ , - , « 

zmvoTOV καὶ τῆς τομῆς ἴσον ἐστὶ τῷ τετάρτῳ τοῦ γινο- 


1. 1] (alt. c, renouat. m. rec, V. 5. 4 0] KO V, corr. p. 
16. ΓΑ“ c, 4 e corr. m. 1 V. . . 
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ducatur enim ΖΗ et producatur ad 4, I: iam 
quoniam est 421 »« 4I'— AH »« HT'[prop. X|, erit 
[Eucl. VI, 16] 4H:.44-— ΖΓ: ΓΗ. esi autem 
[Eucl VI, 4] 4H: 421 — HO: EA, 
AT:TH-—AZ:HK.. 
itaque 6H:4E-— 4Z:HK. ergo erit [Eucl. VI, 16] 
Id «4Z-—06H:-«HEK. 


XIII. 


Si in loco. asymptotis sectioneque comprehenso 
.recta aliqua alieri asymptotae parallela ducitur, cum 
sectione in uno puneto solo concurret. 

sib hyperbola, euius asymptotae sint ΓΑ, AB, et 
sumatur punctum aliquod E, et per E rectae 4B par- 
allela ducatur EZ. dico, eam cum sectione concurrere. 

nam, si fieri potest, ne concurrat, et in sectione 
sumatur punctum aliquod H, et per H rectis I'4, 
AB parallelae ducantur. HI, ΗΘ, 
fiatque ΓΗ͂Σ« H0 — AE »« EZ, 
et ducatur 4 Z producaturque; con- 
curret igitur cum sectione [prop. II]. 
concurrat in K, et rectis ΓΖ, 4B 
parallelae per K ducantur Καὶ 4, K 4; 
itaque ΓΗ͂ »« HO — AK »« K 4 
[prop. XII]. supposuimus autem, 
esse eliam ΓΗ͂ »« H0 — AE» EZ. 
itaque erit 4K»« K4— AE»X« EZ— KA» ΛΑ 
[Eucl I, 34]; quod fieri non potest; est enim et 


Figura in V v imperfecta est. 
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μένου ᾿εἴδους πρὸς τῇ διχοτομούσῃ διαμέτρῳ τὰς ἀγο- 
μένας παρὰ τὴν ἠγμένην εὐθεῖαν. 

ἔστω ὑπερβολὴ ἡ ABI, ἀσύμπτωτοι δὲ αὐτῆς αἱ 
ΖΕ, EZ, καὶ ἤχϑω τις ἡ. 42 τέμνουσα τὴν τομὴν 


5 καὶ τὰς ἀσυμπτώτους, καὶ τετμήσϑω ἡ ΑΓ δίχα κατὰ 


τὸ H, xol ἐπεξεύχϑω ἡ HE, καὶ κείσϑω τῇ BE ἴση 


" 


Z 


ἡ ΕΘ, καὶ ἤχϑω ἀπὸ τοῦ B τῇ OEB πρὸς ὀρϑὰς 7 
ΒΜ' διάμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ ΒΘ, ὀρϑία δὲ ἡ BM. 
λέγω, ὅτι τὸ ὑπὸ 4.412 ἴσον ἐστὶ τῷ τετάρτῳ τοῦ ὑπὸ 


10 τῶν ΘΒΜ, ὁμοίως δὴ καὶ τὸ ὑπὸ τῶν 4ΓΖ. 


15 


ἤχϑω γὰρ διὰ τοῦ B ἐφαπτόμένη τῆς τομῆς ἡ Kt 
παράλληλος ἄρα ἐστὶ τῇ 472. καὶ ἐπεὶ δέδεικται, ὡς 
ἡ ΘΒ πρὸς ΒΜ, τὸ ἀπὸ ΕΒ πρὸς τὸ ἀπὸ BK, τουτ- 
ἕστι τὸ ἀπὸ ΕΗ πρὸς τὸ ἀπὸ HA, ὡς δὲ ἡ ΘΒ πρὸς 
ΒΜ, τὸ ὑπὸ OH B πρὸς τὸ ἀπὸ HA, ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ 
ΕΗ πρὸς τὸ ἀπὸ H 4, τὸ ὑπὸ 9H B πρὸς τὸ ἀπὸ H A. 
ἐπεὶ οὖν ἐστιν, ὡς ὅλον τὸ ἀπὸ ΕΗ πρὸς ὅλον τὸ 
ἀπὸ 4H, οὕτως ἀφαιρεϑὲν τὸ ὑπὸ ΘΗΒ πρὸς ἀφ- 
αιρεϑὲν τὸ ἀπὸ ΑΗ, καὶ λοιπὸν ἄρα τὸ ἀπὸ ΕΒ πρὸς. 

1. εἴδους] cvp, euan. V. 15. ὡς ἄρα — 16. ἀπὸ H4] 


addidi e p (τῆς EH; τῆς ΗΔιοὕτω; τῶν OH, HB; τῆς HA); - 
om. V; cfr. p. 196, 10—11. 
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rectas ductae rectae parallelas in binas partes aequales 
gecat. ' 


sil hyperbola 4BI', asymptotae autem eius ΖΕ, 
EZ, ei. ducalur recta aliqua 412 sectionem asym- 
piotasque secans, et ΑΓ ἴῃ H in duas partes aequales 
secetur, ducaturque H E, et ponatur EO — B E, ducatur- 
que.& B ad GEB perpendicularis BM; itaque ΒΘ 
diameirus est (prop. VII 8M autem latus rectum.!) 
dico, esse 


447« AZ — 0B» BM — 4D» ΓΖ. 


ducatur enim per B sectionem contingens K 4; ea 
igitur rectae 2/Z parallela est [prop. V]. et quoniam 
demonstrauimus, esse 

6B: BM — ΕΒ": BK? [prop. I] — EH': ΗΖ“ 
[Euecl. VI, 4], et 

ΘΒ: ΒΜ-Ξ-ΘΗΣ« ΗΒ: Ἢ “5 (I, 21], 
erii eliam 
. EH*:H4! —0H»«HB:H 45. 
'jam quoniam est, ut totum EH* ad totum 4 Η , ita 
ablatum ΘΗ »« HB ad ablatum 4H*, erit etiam 
[Eucl V, 19] reliquum EB? [Eucl. II, 0] ad reliquum 
44 » 42 [Euc. II, 5] — ΕΗ": HZ! «« EB: BK? 
[Eucl. VI, 4]. itaque [Eucl. V, 9) 
ΖΑ »« 44 -- ΒΚ’ 

[tum u. prop. III]. 


1) Intellegitur igitur factum *ase, τ" zit 
ΘΒ: ΒΜ — 8H σ- HBE:AI*, 
nec opus est hoc cum Memo diserte adiicere, nt fec.* Ha, 
Apollonius, ed. Heiberg. 14 


10 


1ὅ 


20 


25 
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λοιπὸν τὸ ὑπὸ 442 ἔστιν, ᾿ὡς τὸ ἀπὸ EH πρὸς το 
ἀπὸ ΗΖ, τουτέστι τὸ ἀπὸ ΕΒ πρὸς τὸ ἀπὸ ΒΚ. ἴσον 
ἄρα τὸ ὑπὸ ΖΑ 4 τῷ ἀπὸ ΒΚ. 

ὁμοίως δὴ δειχϑήσεται καὶ τὸ ὑπὸ 4ΓΖ. τῷ ἀπὸ 
B A. ἴσον δὲ τὸ ἀπὸ KB và ἀπὸ Bf: [cov ἄρα καὶ 
τὸ ὑπὸ 44 τῷ ὑπὸ ΖΓΑ. 


. ια΄. 

"Eàv ἑκατέραν τῶν περιεχουσῶν τὴν ἐφεξῆς 1 γωνίαν 
τῆς περιεχούδης τὴν ὑπερβολὴν τέμνῃ τις εὐθεῖα, συμ- 
πεσεῖται τῇ τομῇ καϑ᾽ ὃν μόνον σημεῖον, καὶ τὸ 'περι- 
ἐχόμενον ὑπὸ τῶν ἀπολαμβανομένων εὐϑειῶν μεταξὺ 
τῶν περιεχουσῶν καὶ τῆς τομῆς ἴσον ἔσται τῷ τετάρτῳ 
μέρει τοῦ ἀπὸ τῆς ἠγμένης διαμέτρου παρὰ τὴν τέμνου- 
σαν εὐϑεῖαν. 

ἔστω᾽ ὑπερβολή , ᾿ἧς ἀσύμπτωτοι αἱ ΓΑ, 44, καὶ 
ἐχβεβλήσϑω ἡ 4.4 ἐπὶ τὸ E, καὶ διά τινος σημείου 
τοῦ E διήχϑω ἡ ΕΖ τέμνουσα τὰς E, AI. 

ὅτι μὲν οὖν συμπίπτει τῇ τομῇ καϑ' ὃν μόνον 
σημεῖον, φανερόν᾽ ἡ γὰρ διὰ τοῦ 4 τῇ ΕΖ παράλληλος 
ἀγομένη ὡς ἡ AB τεμεῖ τὴν ὑπὸ ΓΑΖ γωνίαν καὶ 
συμπεσεῖται τῇ τομῇ καὶ διάμετρος αὐτῆς ἔσται" ἡ ΕΖ. 
ἄρα συμπεσεῖται τῇ τομῇ χαϑ' ἕν μόνον σημεῖον. 

συμπιπτέτω κατὰ τὸ H. | 

λέγω δή, ὅτι xol τὸ ὑπὸ τῶν ΕΗΖ ἴσον ἐστὶ τῷ 
ἀπὸ τῆς 48. 
ἤχϑω γὰρ διὰ τοῦ H τεταγμένως ἡ OH ΑΚ’ ἡ ἄρα 


᾿ διὰ τοῦ B ἐφαπτομένη παράλληλός ἐστι τῇ ΗΘ. ἔστὼώ 


᾿ς 4, τῷ] evp, corr. ex τό m. 1 V. 6. BA ἴδον" 15. 
444] cvp, corr. ex ΓΖ m. 1 V. 24. δή] δέ V; corr. Halley. 
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. jam similiter demonstrabimus, esse etiam 
ADI ΓΖ --Ξ BA. 
uerum K B? — Bf? [prop. III]. ergo etiam 
ZA» AA4-—ZUxID4. 
XI. 

Si recta aliqua utramque rectam, quae angulum 
ad angulum hyperbolam continentem deinceps positum : 
comprehendunt, secat, cum sectione in uno solo puncto 
eoneurret, et rectangulum comprehensum rectis inter 
rectas comprehendentes sectionemque abscisis aequale 

erii quartae parti. 
quadrati — diametri 
rectae secanli par- 
allelae ductae. 

sit  hyperbola, 
culus  asymptotae 
sint I'4, 44, pro- 
ducaturque 71.4 ad 
E, ei per punctum 
aliquod E ducatur 
EZ rectas EA, AT 
secans. 

iam. eam in uno solo puncto cum sectione con- 
eurrere, manifestum est; nam recta per .4 rectae EZ 
parallela ducta'ut 4B angulum Γ.44 secabit et cum 
sectione concürret [prop. II] diametrusque eius erit 
(I, 51 coroll]; itaque EZ in uno solo puncto cum 
sectione concurret " 26]. 


In figura A in v om. in V posita est m. 2 in interseclione 
rectarum 4B, 0 K.- 
14* 
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οι Τὺ 


δέ τι σημεῖον ἕτερον ἐπὶ τῆς τομῆς τὸ Η, καὶ διὰ 
τοῦ Η vat EA4,4Z παράλληλοι ἤχϑωσαν αἱ ΗΘ, ΗΚ. 
λέγω, ὅτι ἴσον ἐστὶ τὸ ὑπὸ EAZ τῷ ὑπὸ ΘΗΚ. 
ἐπεξεύχϑω γὰρ ἡ 4H καὶ ἐκβεβλήσϑω ἐπὶ τὰ A, T. 
ἐπεὶ οὖν ἴσον ἐστὶ τὸ ὑπὸ AAT τῷ ὑπὸ 4ΗΓ, ἔστιν 
ἄρα ὡς ἡ AH πρὸς 44, ἡ 4Γ πρὸς ΓΗ. ἀλλ᾽ ὡς 
μὲν ἡ AH πρὸς 44, ἡ ΗΘ πρὸς El, ὡς δὲ ἡ AT 
πρὸς ΓΗ, ἡ 42 πρὸς ΗΚ' ὡς ἄρα ἡ ΘῊ πρὸς AE, 


οὖ ἡ.42 πρὸς HK. [Gov ἄρα ἐστὶ τὸ ὑπὸ EAZ τῷ 
10 


ὑπὸ ΘΗΚ. 


ιγ΄. 
'Eàv ἐν τῷ ἀφοριξομένῳ τόπῷ ὑπὸ τῶν ἀσυμπτώ- 


. τῶν καὶ τῆς τομῆς παράλληλος ἀχϑῇ τις εὐθεῖα τῇ 


1 


20 


. 25 


ἑτέρᾳ τῶν ἀσυμπτώτων, συμπεσεῖται τῇ τομῇ x«9" ἕν 
μόνον σημεῖον. ᾿ 

ἔστω ὑπερβολή. ἧς ἀσύμπτωτοι αἱ ΓΑἅΑ͂, AB, καὶ 
εἰλήφϑω τι σημεῖον τὸ E, καὶ δι᾽ αὐτοῦ τῇ 4B παρ- 


.. ἄλληλος ἤχϑω ἡ ΕΖ. λέγω, ὅτι συμπεσεῖται τῇ τομῇ. 


εἶ γὰρ δυνατόν, “μὴ συμπιπτέτω, καὶ εἰλήφϑω τι 
σημεῖον ἐπὶ τῆς τομῆς τὸ H, καὶ διὰ τοῦ H παρὰ 
τὰς ΓΑ, AB ἤχϑωσαν αἱ ΗΓ, ΗΘ, καὶ τὸ ὑπὸ ΓΗΘ 
ἴσον ἔστω τῷ ὑπὸ AEZ, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ AZ καὶ 
ἐκβεβλήσϑω' συμπεσεῖται δὴ τῇ τομῇ. . συμπιπτέτω 
κατὰ τὸ K, καὶ διὰ τοῦ K παρὰ τὰς ΓΑΒ ἤχϑωσαν 
αἱ K A, K 4: τὸ ἄρα ὑπὸ ΓΗΘ ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ AK 4. 
ὑπόκειται δὲ καὶ τῷ ὑπὸ 4 ΕΖ ἴσον" τὸ ἄρα ὑπὸ 4 K A, 
τουτέστι τὸ ὑπὸ ΚΑ4, ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ AEZ: ὅπερ 


ὅ. Post pr. ὑπό rep. EAZ lin. 3 — ὑπό lin. 5 (pr) Vv; corr. 
V m. 2, pc. 7. E4] τὸ E4 V; corr. p. 16. ΓΑ] P4 v 


. ,et ut uidetur e corr. m. 1 V; corr. pc. 24. παρα] c, m corr. 


ex«m.1V 
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ducatur enim 4/H et producatur ad 4, I: iam 
quoniam est 44 »« 4T' — 4H »« HT'[prop. X), erit 
[Eucl. VI, 16] 4H:44-— ΖΓ: ΓΗ. est auiem 
[Eucl VI, 4] 4H:44-— ΗΘ: EA, 
AT:TH-— “2: ΗΚ. | 
itaque ΘΗ: 4Ε-π: 4Z:HK. ergo erit [Eucl. VI, 16] 
 Ζ4.»«22 -- ΘΗ »« ΗΚ. 


XIII. 


Si in loco. asymptotis sectioneque. comprehenso 
.recia aliqua alteri asymptotae parallela ducitur, cum 
sectione in uno puncto solo concurret. 

sit hyperbola, cuius asymptotae sint I'4, 48, et 
sumatur punctum aliquod E, et per E rectae 4B par- 
allela ducatur EZ. dico, eam cum sectione concurrere. 

nam, si fieri potest, ne concurrat, et in sectione 
sumatur punctum aliquod H, et per H rectis I'4, 
AB parallelae ducantur. HI, ΗΘ, 
fiatque ΓΗ͂ »« HO — AE »« EZ, 
et ducatur 44 Z producaturque; con- 
curret igitur eum sectione [prop. II]. 
concurrat in K, et rectis ΓΖ, AB 
parallelae per K ducantur K 4, ΚΖ; 
itaque ΓΗ͂ »« HO— AK »« K 4 
[prop. XII]. supposuimus autem, 
esse etiam l'H»5« HO — 4E »« EZ. 

itaque erii 4K»« K4 — AE» EZ— ΚΑ». A44 
[Eucl. I, 34]; quod fieri non potest; est enim et 


Figura in Vv imperfecta est. 


σι 


10 


1 
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ἀδύνατον᾽ μείξων γάρ ἐστι καὶ 3 KA τῆς. ΕΖ καὶ ἡ 
44 τῆς AE. συμπεσεῖται ἄρα ἡ ΕΖ τῇ τομῇ. 
συμπιπτέτω κατὰ τὸ Μι 
λέγω δή, ὅτι κατ᾽ ἄλλο οὐ συμπεσεῖται. εἰ γὰρ 
δυνατόν, συμπιπτέτω καὶ κατὰ τὸ Ν, καὶ διὰ τῶν ΜΙΝ 
τῇ ΓΑἅΑ͂ παράλληλοι ἤχϑωσαν αἱ MAE, NB. τὸ ἄρα 


ὑπὸ EMA ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ ENB: ὅπερ ἀδύνατον. 


οὐκ ἄρα καϑ᾽ ἕτερον σημεῖον. συμπεσεῖται τῇ τομῇ. 


i. 

Αἱ ἀσύμπτωτοι καὶ ἡ τομὴ εἰς ἄπειρον ἐκβαλλό- 
μεναι ἔγγιόν τε προσάγουσιν ἑαυταῖς καὶ παντὸς τοῦ 
δοθέντος διαστήματος εἰς ἔλαττον ἀφικνοῦνται διά- 
στημα. 

ἔστω ὑπερβολή, ἧς ἀσύμπτωτοι αἱ 48, AI, δοϑὲν 
ὃὲ διάστημα τὸ K. λέγω, ὅτι αἱ 48, AT" καὶ ἡ τομὴ 
ἐκβαλλόμεναι ἔγγιόν τε προσάγουσιν ἑαυταῖς καὶ did 


ἔλασσον ἀφίξονται διάστημα τοῦ K. 


ἤχϑωσαν γὰρ τῇ ἐφαπτομένῃ παράλληλοι αἴ ΕΘΖ, 


. Il'HA, καὶ ἐπεξεύχϑω ἢ 4Θ καὶ ἐκβεβλήσϑω ἐπὶ τὸ Κὶ 


20 


ἐπεὶ οὖν τὸ ὑπὸ ΓΗΔ ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ ΖΘΕ, ἔστιν 


ἄρα, ὡς ἡ 4Η πρὸς ZO, ἡ ΘΕ πρὸς ΓΗ. μείέξων 
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0b ἡ 4H τῆς ZO* μείξων ἄρα καὶ ἡ ΕΘ τῆς ΓΗ. 
ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτι καὶ αἱ κατὰ τὸ ἕξῆς ἐλάττονές 
εἰσιν. 

εἰλήφϑω δὴ τοῦ K διαστήματος ἔλαττον τὸ EA, 
καὶ διὰ τοῦ 4 τῇ ΑΓ παράλληλος ἤχϑω ἡ AN: συμ’ 


— 


4. ὅτι] addidi; om. V. ὅ. xe/](pr)om.ep. 7. ΕΜΞ)] 6, 
" corr. ex Z m. 1V. 19. 46] p, 4 incertum V, EO c. 393. 
ἔλαϊτον V; corr. p.. | 
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KA» EZ e 44 AE. ergo ΕΖ cum sectione 
conecurret. 

conqurrat in M. 

iam dico, eam in nullo alio puncto concurrere. 
nam si fieri potest, concurrat etiam in N, et per M, 
N rectae I'4 parallelae dueantur M, NB. itaque 
ΕΜ». ME-—EN;-SNB [prop XII]; quod feri 
non potest. ergo in nullo alio puncto cum sectione 
concurret. 

XIV. 

Asymptotae -et sectio in infinitum productae semper 
magis inter se adpropinquant et ad distantiam omni 
. data distantia minorem perueniunt. 

.Sib hyperbola, euius asymptotae sint 4B, 4T, data 
autem distantia sit K. dico, rectas 4.8, 4T' sectionem- 
que productas semper ma- 
gis inter se adpropinquare 
et ad distantiam minorem 
quam K peruenturas esse. 

ducantur enim contin- 
genti  paralelae EZ, 
ΓΗΖ, ducaturque 46 et 
producatur ad ἐξ. iam quon- 
iam est [prop. X] 

ΓΗ »«Η4Ζ -Ξ-2Θ»«ΘῈΕ, 
erit [Eucl. VI, 16] 
4H : ZO --ΘΕ: ΓΗ. 
uerum 4» Z6; itaque etiam [Eucl. V, 14] EO — IH. 
iam similiter demonstrabimus, etiam distantias se- 
quentes minores esse. 
iam sumatur E.4 « Καὶ, et per 4 rectae A4T' parallela 
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$ 
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πεσεῖται ἄῤα τῇ τομῇ. ᾿συμπιπτέτω͵ κατὰ τὸ Ν, καὶ 
διὰ τοῦ Ν τῇ ΕΖ παράλληλος ἤχϑω ἢ ΜΝΒ. ἢ; ἄρα 
MN ἴση ἐστὶ τί EA καὶ διὰ τοῦτο ἐλάττων τῆς K. 


οσόρισμα. 
ἐκ δὴ τούτου φανερόν, ὅτι πασῶν τῶν ἀσυμπτώτοων 
τῇ τομῇ ἐγγιόν εἰσιν αἱ 48, AT, καὶ ἡ ὑπὸ τῶν BAT 
περιεχομένη γωνία ἐλάσσων ἐστὶ δηλαδὴ τῆς ὑπὸ ἑτέ-᾿ 
ρῶν ᾿ἀσυμπτώτων τῇ τομῇ περιεχομένης. 


[4 


ἐξ * 
Τῶν ἀντικειμένων τομῶν κοιναί εἰσιν αἵ ἀσύμ- 


i πτῶτοι. 


1δ᾽ 


ἔστωσαν ἀντικείμεναι τομαί, ὧν διάμετρος 4 AB, 
κέντρον δὲ τὸ I. λέγω, ὅτι τῶν A4, B τομῶν κοίναί 
εἰσιν αἱ ἀσύμπτωτοι. 

ἤχϑωσαν διὰ τῶν 4, Β σημείων ἐφαπτόμεναι τῶν 


. τομῶν αἱ 44, ZBH: παράλληλοι ἄρα εἰσίν. dm- . 
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εἰλήφϑω δὴ ἑκάστη vóv. 4.4, AE, ZB, ΒΗ ἴσον óv- 
.. ναμένη τῷ τετάρτῷ τοῦ παρὰ τὴν 418. εἴδους" ἴσαι 


ἄρα αἱ 44, AE, ZB, ΒΗ. ἐπεξεύχϑωσαν δὴ αἱ 
ΓΖ, ΓΕ, ΓΖ, ΓΗ. φανερὸν δή, ὅτι ἐπ᾽ εὐϑείας ἐστὶν 
ἡ 4T τῇ ΓΗ καὶ ἡ ΓΕ τῇ ΓΖ διὰ τὰς παραλλήλους. 


᾿ ἐπεὶ οὖν ὑπερβολή ἐστιν, ἧς διάμετρος ἡ AB, dg- 


25 


απτομένη δὲ ἡ 4 E, xal ἑκατέρα τῶν 21.4, AE δύναται 
τὸ τέταρτον τοῦ παρὰ τὴν AB εἴδους, ἀσύμπτωτοι 
ἄρα εἰσὶν αἱ 4Γ, ΓΕ. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ τῇ B 
ἀσύμπτωτοί εἰσιν αἴ ZI, ΓΗ. τῶν ἀντικειμένων ἄρα 
κοιναί εἰσιν ἀσύμπτωτοι. 


.. 2. MN B] NMB V; corr. P 4. πόρισμα] om. Υ͂. "5. 
ἀσυμπτώτων] e, &- Suprà scr. m. 1 V. 21. ΓΖ EZ V, Corr. p. 
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ducatur 4 Ν; concurret igitur cum sectione [prop. XIII]. 
concurrat in N, et per N rectae EZ parallela ducatur. 
. MNB. ergo erit [Eucl. I, 34] MN — EA « K. 


Corollarium. 


Iam hine manifestum est, omnibus rectis cum 
sectione non concurrentibus propiores esse 48, 4T, 
ei proinde angulum B.4I' minorem esse quouis an- 
gulo ab alis rectis cum sectione non concurrentibus 


comprehenso. 
Ι ᾿ XV. 


Sectionum oppositarum communes sunt asymptotae. 

sint sectiones oppositae, quarum diametrus sit 4 B, 
centrum autem I. dico, sectionum 4, B communes 
esse asymptotas. 
. per puncta 4, B sectiones contingentes ducantur 
4AE, ZBH; parallelae igitur sunt [prop. V]. ponantur 
igilur 44, AE, ZB, BH 
singulae quartae parti figurae 
recae 4B adplicatae ae- 
quales quadratae; est igitur 
24 — AE — ZB — BH. 
iam ducantur ΓΖ, ΓΕ, ΓΖ, 
ΓΗ͂. manifestum igitur est propter parallelas [Eucl. I,33], 
in eadem recta esse ΖΓ I'H et ΓΕ, ΓΖ. iam quoniam 
hyperbola.est, cuius diametrus est 4 B, contingens autem 
4 E; οὗ utraque 71244, 4 E quartae parti figurae rectae 
AB adplicatae quadrata aequalis est, asymptotae sunt 
ΖΓ, DE[prop.I] eadem igitur de causa sectionis 
B asymptotae. sunt ZI, ΓΗ͂. ergo oppositarum com- 
munes sunt asymptotae. 


εὐ 990 ^ — K9NIK9N β΄. 


iG. 
Ἐὰν ἐν ἀντικειμέναις ἀχϑῇ vig εὐθεῖα τέμνουσα 
ἑκατέραν τῶν περιεχουσῶν τὴν ἐφεξῆς γωνίαν τῶν 


Dd A , 0 ’ ^ 3 
“περιεχουόῶν τας τομᾶς, συμπεσεῖται ξκατερᾳᾷ τῶν UVti- 


κειμένων. xo9* ἕν μόνον σημεῖον, καὶ et ἀπολαμβανύ.- 


᾿μεναι ἀπ᾽ αὐτῆς ὑπὸ τῶν τομῶν πρὸς ταῖς ἀσυμπτώτοις 
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ἴσαι ἔσονται. 
ἔστωσαν γὰρ ἀντικείμεναι al 4, B, ὧν κέντρον μὲν 


τὸ I, ἀσύμπτωτοι δὲ αἱ 4 ΓΗ, ΕΓΖ, καὶ διήχϑω τις 


εὐϑεῖα τέμνουσα ἑκατέραν τῶν ΖΓ, Γ Z1 OK. λέγω, 
ῦτι ἐκβαλλομένη συμπεσεῖται ἑκατέρᾳ τῶν. τομῶν xao" 
ἕν σημεῖον μόνον. . 

ἐπεὶ. γὰρ τῆς 4 τομῆς ἀσύμπτωτοί εἰσιν αἱ 4 D, ΓΕ, 
καὶ διῆκταί τις εὐθεῖα ἡ ΘΚ τέμνουσα ἑκατέραν τῶν 
περιεχουσῶν τὴν ἐφεξῆς γωνίαν τὴν ὑπὸ 4ΓΖ, ἡ ΚΘ 
ἄρα ἐκβαλλομένη͵ συμπεσεῖται τῇ τομῇ. ὁμοίως δὴ 
καὶ τῇ B. 

συμπιπτέτω κατὰ τὰ 4, Μ. 

ἤχϑω διὰ τοῦ Γ τῇ AM παράλληλος ἡ AT B: ἴδον 
ἄρα ἐστὶ τὸ μὲν ὑπὸ ΚΑΘ τῷ ἀπὸ AT, τὸ δὲ ὑπὸ 
ΘΜΚ τῷ ἀπὸ ΓΒ. dors καὶ "τὸ ὑπὸ ΚΑΘ τῷ ὑπὸ 
ΘΜΚ ἐστιν ἴσον, καὶ ἡ 40 τῇ ΚΜ. 


| i. 
Τῶν κατὰ συξυγίαν ἀντικειμένων κοιναί εἰσιν αἴ 
ἀσύμπτωτοι. 
ἔστωσαν συξυγεῖς ἀντικείμεναι, ὧν ai διάμετροι 
συξυγεῖς αἴ 48, ΓΩ͂, κέντρον δὲ τὸ E. λέγω, ὅτι 


κοιναὶ αὐτῶν εἰσιν αἱ ἀσύμπτωτοι. 


9. ΓΗ, ΕΓΖ) AT' ἢ ΕΖ V; corr p. 10. ΓΖ] c, corr. 
ex 42 m. 1 V. 18. τά] τό V; corr. p. 
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XVI 

Si in oppositis recta ducitur utramque rectam secans, 
quae angulum angulis sectiones continentibus deinceps 
positum comprehendunt, cum utraque opposita in uno 
8010 puneto concurret, ei rectae ex ea a sectionibus 
ad asymptotas abscisae aequales erunt. 7 

sint enim oppositae 4, B, quarum centrum sit Ij, 
asymptotae autem ΖΗ, ΕΓΖ [prop. XV], ducaturque 
recta aliqua Θ K utram- 
que ZI, ΓΖ secans. 
dico, eam productam 
cum utraque sectione in 
uno solo puncto con- 
currere. 

nam quoniam sectio- 
nis 44 asymptotae sunt ΖΓ, ΓΕ, et ducta est recta 
aliqua € K utramque rectarum angulum 42 ΓΖ deinceps 
positum comprehendentium secans, ΚΘ producta cum 
seclione concurret [prop. XI]. similiter igitur etiam 
cum B concurret. 

concurrat in 4, M. 

per I'rectae 4M parallela ducatur 4I'B; itaque . 
(prop. XI], K4»« 40 — AI?, 0M»« MK — I'B*. 
quare eliam K 4 »« 40 — 6 M »« MK et 40 — ΚΜ. 


XVII. 


Oppositarum coniugatarum communes sunt asym- 
ptoilae. — 

sint oppositae coniugatae, quarum diametri coniu- 
gatae sint 4B, ΓΖ, centrum autem E. dico, earum 
asymptotas communes esse. | 


999 . ΚΩΝΊΚΩΝ f. 


ἤχϑωσαν γὰρ ἐφαπτόμεναι τῶν τομῶν διὲ τῶν᾽ 
A, B,I,4 σημείων αἱ ZAH, Η4Θ, ΘΒΚ, KTZ: 


παραλληλόγραμμον ἄρα ἐστὶ τὸ ΖΗΘ K. ἐπεξεύχϑωσαν 


οὖν αἱ ΖΕΘ, KEH' εὐϑεῖαι ἄρα εἰσὶ καὶ διάμετροι 
τοῦ παραλληλογράμμου, καὶ δίχα τέμνονται πᾶσαι 


κατὰ τὸ E σημεῖον. καὶ ἐπεὶ τὸ πρὸς τῇ 4B εἶδος 


ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς ΓΖ τετραγώνῳ, loq δὲ ἡ ΓΕ 


. Tfj Ez, ἕκαστον ἄρα τῶν ἀπὸ ΖΑ, AH, KB, B6 
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20 
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τέταρτόν ἐστι τοῦ πρὸς τῇ AB εἴδους. ἀσύμπτωτοι 
ἄρα εἰσὶ τῶν 4, B τομῶν α ZEO, KEH. ὁμοίως 
δὴ δείξομεν, ὅτι καὶ τῶν D, 4 τομῶν αἱ αὐταί εἰσιν 
ἀσύμπτωτοι. τῶν ἄρα κατὰ συξυγίαν ἀντικειμένων: 
κοιναί εἰσιν ἀσύμπτωτοι. 
ιη΄. 

Ἐὰν μιᾷ τῶν κατὰ συξυγίαν ἀντικειμένων συμ- 
σίπτρυσα εὐϑεῖα ἐκβαλλομένη ἐφ᾽ ἑκάτερα ἐκτὸς πίέκπτῃ 
τῆς τομῆς; συμπεσεῖται ἕκα- 
τέραᾳ τῶν ἐφεξῆς τομῶν καϑ' 
ἕν μόνον σημεῖον. 

ἔστωσαν κατὰ συξυγίαν 
ἀντικείμεναι τομαὶ αἱ A, B, 
D, 4, καὶ τῇ Γ τις εὐϑεῖα 
συμπιπτέτω ἡ EZ καὶ éx- 
βαλλομένη ἐφ᾽ ἑκάτερα ἐκτὸς πιπτέτω τῆς τομῆς. λέγω, 
ὅτι συμπεσεῖται ἑκατέρᾳ τῶν 44, B τομῶν καϑ᾽ ἕν 


μόνον σημεῖον. 


| ἔστωσαν᾽ γὰρ ἀσύμπτωτοι τῶν τομῶν .ot HO, K 4. 
8. ἀπὸ] ὑπό V; corr. Memu:. 15. 'Eav] ἐν V; corm., 
Paris. gr. 2356; ἐὰν ἐν cp. 16. πίττῃ) c, corr. ex πίπη 
m. 1 V. ΝΞ 
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. mam seclionem contingentes per puncta 4, B, I, 
44 ducantur Z4H, H 46, 9BK, KI'Z; parallelogram- 
mum igitur est ZH6K [prop. V] ducaniur igitur 
ED ZEO, K EH; rectae . 
igitur sunt diametri- 
que parallelogram- 
mi, et in puncto E 
omnes in binas par- 
tes aequales secan- 
tur [cfr. prop. XV]. 
ei quoniam figura 

rectae 44 B adplicata 
aequalis est I'77? [I, 56], et ΓΕ — Ei, singula qua- 
drata Z.4*, 4H?, K B*, ΒΘ" quarta pars sunt figurae 
ad 4B adplicatae. itaque ZEO, KEH asymptotae 
sunt sectionum 44, B [prop. I] iam sirniliter demon- 
sirabimus, easdem etiam sectionum I, 4 asymptotas 
esse. ergo oppositarum coniugatarum communes sunt 
 asymptotae. 


XVIII. 


Si recta cum una oppositarum coniügatarum con- 
eurrens in utramque partem producta extra sectionem 
cadit, cum utraque deinceps positarum sectionum in 
uno solo puncto concurret. 

sint sectiones oppositae coniugatae 4, B, I', 7, 
et cum I'recta aliqua ΕΖ concurrat productaque. ir 
utramque partem extra section*cu cadat, dico, cs, 
eum utraque sectione “4, ^ M) H6 xU) yendo 
concurrere. 

sint enim ΗΘ, KA asymptots* EZLA BLUT LUTTE Seo, ue 
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". EZ ἄρα συμπίπτει ἑκατέρᾳ τῶν ΗΘ, K 4. φανερὸν 
οὖν, ὡς καὶ ταῖς 4, Β τομαῖς συμπεσεῖται καϑ'᾽ ἕν 
μόνον σημεῖον. 

| " 

Ἐὰν τῶν κατὰ συξυγίαν ἀντικειμένων ἀχϑῇ ug 
εὐθεῖα ἐπιψαύουσα, ἧς ἔτυχε τῶν τόμῶν, συμπεσεῖται 
ταῖς ἐφεξῆς τομαῖς καὶ δίχα 
τμηϑήσεται κατὰ τὴν ἁφήν. 

ἔστωσαν κατὰ συξυγίαν 
ἀντικείμεναι o A, B, I, 4, 
καὶ τῆς Γ᾽ ἐφαπτέσϑω τις 
εὐθεῖα ἡ ΕΓΖ. λέγω, ὅτι 
ἐκβαλλομένη συμπεσεῖται 
ταῖς 4, B τομαῖς καὶ δέχα 
τμηϑήσεται κατὰ τὸ I. 

ὅτι μὲν οὖν συμπεσεῖται — ^. ᾿ ὌΝ 
ταῖς 4, B τομαῖς, φανερόν" συμπιπτέτω. κατὰ τὰ H, 8. 
λέγω, ὅτι ἴση ἐστὶν ἡ ΓΗ͂ τῇ ΓΘ. 

ἤχϑωσαν γὰρ αἵ ἀσύμπτωτοι τῶν τομῶν cl 
KA, MN. ἴδη ἄρα ἡ EH τῇ ZO καὶ ἡ ΓΕ τῇ. ΓΖ, 
καὶ ὅλη ἡ LH τῇ ΓΘ ἐστιν ἴση. 


; 


κ΄. 

'Eàv μιᾶς τῶν κατὰ συξυγίαν ἀντικειμένων εὐϑεῖα 
ἐφάπτηται, καὶ διὰ τοῦ κέντρου αὐτῶν ἀχϑῶσι δύο 
εὐθεῖαι, ὧν 3] μὲν διὰ τῆς ἁφῆς, ἡ δὲ παρὰ τὴν 
ἐφαπτομένην, ἕως οὗ συμπέσῃ μιᾷ τῶν ἐφεξῆς τομῶν, 
ἡ κατὰ τὴν σύμπτωσιν ἐφαπτομένη τῆς τομῆς εὐϑεῖα 
παράλληλος ἔσται τῇ διὰ τῆς ἁφῆς καὶ τοῦ κέντρου 


᾿ς 12. Ε Γ΄ 2]. scripsi; DlEZ Vp. 25. 5] (41) c, ἡ ἡ V, 
ἢ ἡ Ὁ.- 297. κατα] κατὰ τά V; corr. pc. 
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EZ cum utraque H6, K 4 concurrit [prop. IIl]. mani- 
festum igitur, eam etiam cum sectionibus 44, B in uno 
solo puncto concurrere [prop. XVI]. 


XIX. 


Si in oppositis coniugatis recta aliqua ducitur 
quamlibet sectionum contingens, cum sectionibus dein- 
ceps positis concurret et in puneto contactus in duas 
partes aequales secabitur. 

sint 4, B, Γ, 41 oppositae coniugatae, et sectionem 
I' contingat recta aliqua ΕΓΖ. dico, eam productam 
cum sectionibus 44, B concurrere et in Γ᾽ in duas 
partes aequales secari. 

iam eam cum seclionibus 44, B concurrere, mani- 
festum est [prop. XVIII]. concurrat in H, 6. 

dico, esse ΓΗ͂ — I'O. 

ducantur enim asymptotae sectionum K 4, MN. 

ue EH — ZO [prop. XVI], ΓΕ — ΓΖ [prop. III] 
etl l'H—I9. - 

XX. 


Si recta unam oppositarum coniugatarum contingit, 
ei per cenirum earum duae rectae ducuntur, quarum 
allera per punctum contactus, altera contingenti 
parallela esti, dum cum altera sectionum deinceps 
positarum conueniat, recta in puncto concursus sec- 
tionem contingens rectae per punctum contactus centrum- 
que ducíae parallela erit, rectae autem per puncta 
eontactus centrumque ductae diametri coniugatae oppo- 
sitarum erunt. 

sint oppositae coniugatae, quarum diametri con- 


iugatae sint 4 B, ΓΖ, centrum autem X, et sectionem 
Apollonius, ed. Heiberg. 15 
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ἠγμένῃ, αἱ δὲ διὰ τῶν ἁφῶν καὶ τοῦ κέντρου συξυγεῖς 
ἔσονται διάμετροι τῶν ἀντικειμένων. 

ἔστωσαν κατὰ συξυγέαν ἀντικείμεναι, ὧν διάμετροι 
συξυγεῖς αἱ AB, ΓΖΩ, κέντρον δὲ τὸ X, καὶ τῆς Α 
τομῆς ἤχϑω ἐφαπτομένη ἡ ΕΖ καὶ ἐκβληϑεῖσα συμ- 
πιπτέτω τῇ D X κατὰ τὸ T, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ EX καὶ 
ἐκβεβλήσϑω ἐπὶ τὸ X, καὶ διὰ τοῦ X τῇ ΕΖ παράλ- 
ληλος ἤχϑω ἡ XH, καὶ διὰ τοῦ Η ἐφαπτομένη τῆς 
τομῆς ἤχϑω ἡ OH. λέγω, ὅτι παράλληλός ἐστιν ἡ 
ΘΗ τῇ XE, αἱ δὲ HO, ΕΠ συξυγεῖς εἰσι διάμετροι. 

ἤχϑωσαν γὰρ τεταγμένως αἱ KE, H A, ΓΡΠ, 
παρ᾽ ἃς δὲ δύνανται αἱ καταγόμεναι, ἔστωσαν αἵ 
ΑΜ, ΓΝ. ἐπεὶ οὖν ἐστιν, ὡς ἡ ΒΑ͂ πρὸς 4Μ, ἡ 
ΝΓ πρὸς ΓΖ, ἀλλ’ ὡς μὲν ἡ Β΄ πρὸς 4Μ, τὸ ὑπὸ 
ΧΚΖ πρὸς τὸ ἀπὸ KE, ὡς δὲ ἡ ΝΓ πρὸς ΓΖ, τὸ 
ἀπὸ ΗΜ πρὸς τὸ ὑπὸ X40, καὶ ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ 
XKZ πρὸς τὸ ἀπὸ ΕΚ, τὸ ἀπὸ ΗΔ πρὸς τὸ ὑπὸ 
X40. ἀλλὰ τὸ μὲν ὑπὸ ΧΚΖ πρὸς τὸ ἀπὸ ΚΕ τὸν 
συγκείμενον ἔχει λόγον ἐκ τοῦ τῆς ΧΚ πρὸς ΚΕ 
καὶ τοῦ τῆς ΖΚ πρὸς ΚΕ, τὸ δὲ ἀπὸ Η 4 πρὸς τὸ 
ὑπὸ X40 τὸν συγκείμενον ἔχει λόγον ἐκ τοῦ, ὃν ἔχει 
ἡ HA πρὸς 4Χ, καὶ ἡ HA πρὸς 4Θ' ὁ ἄρα óvy- 
κείμενος λόγος ἐκ τοῦ τῆς ΧΚ πρὸς ΚΕ καὶ τῆς ΖΚ 
πρὸς K E ὁ αὐτός ἐστι τῷ συγκειμένῳ λόγῳ ἐκ τοῦ τῆς 
H 4 πρὸς AX καὶ τοῦ τῆς Η 4 πρὸς 40* ὧν ὃ τῆς ΖΚ 
πρὸς K E λόγος ὃ αὐτός ἐστι τῷ τῆς H 4 πρὸς 4X λόγῳ" 
ἑκάστη γὰρτῶν EK, ΚΖ,ΖΕ ἑκάστῃ τῶν X A, AH, HX 
παράλληλός ἐστι. λοιπὸς ἄρα ὁ τῆς ΧΚ πρὸς ΚΕ 


.--.-..-..--. . ..ς.. 


6. τό] p, om. V, add. e corr. vc. 9. ἐστι V; corr. pc. 
10. EX] EZ V; corr. p? (££?). 15. ἡ] c, e corr. m. 1 V. 
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«4 coniingens ducatur EZ productaque cum I'X in T 
coneurrat, οὐ ducatur E X producaturque ad XE, et per 
X reciae EZ parallela ducatur XH, per H autem 


o 


sectionem contingens ducatur 9 H. dico, esse € H rectae 
XE parallelam et HO, EX coniugatas esse diametros. 

ducantur enim ordinate K E, H 4, I'PII, parametri 
autem sint 4M, ΓΝ. iam quoniam est 

BA: AM — NI':I'A [L, 56], 
et B4: AM — XK x KZ: KE?, 
NI:DA—H4à:XA»« 4090 [I, 31], 

ert eliam XK »« KZ: EK? — H4? : XA »« 40, 
uerum. XK » KZ: KE* —(XK: KE) »« (ZK: KE) 
οἱ H 43: ΧΑ». 40 — (HA: AX) »« (Il 4: A0). 
itaque 
(XK: KE) »« (ZK: KE) -- (HA:AX)»« (I1 A: 46). 
quarum rationum est ΖΚ: K E & 1H 4: 4 X [Eucl. ], 25; 
VI, 4]; nam singulae EK, KZ, Z E singulis X 4, 411, 
H X parallelae sunt [I def. 6]. itaque 


XK:KE-—HA: 48. 
15* 


σι 


10 


15 


20 


25 


2928 "  K9NIKSN β΄. 


λόγος ὃ αὐτός ἐστι τῷ τῆς ΗΛ πρὸς 40. καὶ περὶ 
ἴσας γωνίας τὰς πρὸς τοῖς K, 4 ἀνάλογόν εἰσιν αἱ 
πλευραί: ὅμοιον ἄρα ἐστὶ τὸ ΕΚΧ τρίγωνον τῷ 
ΗΘ. καὶ ἴσας ἕξει τὰς γωνίας, ὑφ᾽ ἃς αἵ ὁμόλογοι 
πλευραὶ ὑποτείνουσιν. ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ ὑπὸ EXK 
τῇ ὑπὸ ΛΗΘ. ἔστι δὲ καὶ ὅλη ἡ vno K XH τῇ ὑπὸ 
AHX ἴση: καὶ λοιπὴ ἄρα ἡ ὑπὸ EXH τῇ ὑπὸ 
OHX ἐστιν ἴση. παράλληλος ἄρα ἐστὶν ἡ EX 
τῇ ΗΘ. 

πεποιήσϑδω δή, ὡς ἡ ΠΗ͂ πρὸς HP, οὕτως ἡ 8H - 
πρὸς Σ᾽ ἡ Σ ἄρα ἡμίσειά ἐστι τῆς παρ᾽ ἣν δύνανται 
αἵ ἐπὶ τὴν HO διάμετρον καταγόμεναι ἐν ταῖς DU, 4 
τομαῖς. καὶ ἐπεὶ τῶν 4, B τομῶν δευτέρα διάμετρός 
ἐστιν ἡ ΓΖ, καὶ συμπίπτει αὐτῇ ἡ ET, τὸ ἄρα ὑπὸ 
τῆς TX καὶ τῆς ΕΚ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ ΓΧ' ἐὰν γὰρ 
ἀπὸ τοῦ E τῇ ΚΧ παράλληλον ἄγωμεν, "τὸ ὑπὸ τῆς 
TX καὶ τῆς ἀπολαμβανομένης ὑπὸ τῆς παραλλήλου 
ἴσον ἔσται τῷ ἀπὸ ΓΧ. διὰ δὲ τοῦτό ἐστιν, ὡς ἡ 
TX πρὸς ΕΚ, τὸ ἀπὸ TX πρὸς τὸ ἀπὸ XI. ἀλλ᾽ 
ὡς uiv ἣ TX πρὸς EK, ἡ TZ πρὸς ΖΕ, τουτέστι 
τὸ TXZ τρίγωνον πρὸς τὸ EZX, ὡς δὲ τὸ ἀπὸ TX 
πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΧ, τὸ ΧΤΖ τρίγωνον πρὸς τὸ ΧΓΠ, 
τουτέστι πρὸς τὸ ΗΘΧ. ὡς ἄρα τὸ ΤΧΖ πρὸς τὸ 
EZX, τὸ ΤΖΧ πρὸς τὸ ΧΗΘ. ἴσον ἄρα τὸ HOX 
τρίγωνον τῷ ΧΕΖ. ἔχει δὲ καὶ τὴν ὑπὸ ΘΗΧ 
γωνίαν τῇ ὑπὸ ΧΕΖ γωνίᾳ ἴσην" παράλληλος γάρ ἐστιν 
ἡ μὲν ΕΧ τῇ ΗΘ, ἡ δὲ ΕΖ τῇ ΗΧ. ἀντιπεπόνϑασιν 
ἄρα αἱ πλευραὶ mí περὶ τὰς ἴσας γωνίας. ἔστιν ἄρα 


10. πεποιείσϑω V;corr.pc. 14. συμπίπτη V; corr.p. 106. 
ἄγωμεν) ἀγομένην V; corr. Halley; ἀγάγωμεν p. — 26. ὑπό] p, 
om. V. ἴσην) om. V; corr. p. 
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et latera angulos aequales ad K, 4 positos comprehen- 
dentia proportionalia sunt; similes igitur sunt trianguli 
EK X, H0.4 ei angulos aequales habebunt, sub quibus 
latera correspondentia subtendunt [Eucl. VI, 6]. erit 
igitur / EXK — [ 4HO, est autem etiam | 
LKXH —L HX [Eucl. I, 29]; 

quare eliam / EXH — [ OHX. ergo EX rectae ΗΘ 
parallela est [Eucl. I, 21]. 

jam fiat IIH: HP — ΘΗ: X. aque Z2 dimidia 
esl parametrus diameiri HO in sectionbus ID, 4 
[IL 51] οὐ quoniam sectionum 7, B altera diametrus 
est ΓΖ [I, 56], ei cum ea concurrit ET, erit 

TX» EK —Irx: 
nam si ab E rectam rectae K X parallelam duxerimus, 
rectangulum comprehensum recta T'X rectaque ἃ 
parallela abscisa aequale erit quadrato I'X [I, 38]. 
propterea autem est TX: EK — T'X?: XI? [Eucl. VI, 17; 
V def. 9]. est autem [Eucl. VI, 4] 
TX: EK — TZ:ZE-—ATXZ: EZX (Eucl. VI, 1], 
ei [Eucl. VI, 19] 
TX!:DX!— XTZ: XIII — XTZ: H0X [u.1, 43]. 
ilaque TXZ: EZX — TZ X: XH0. quare [Eucl. V,9] 
ΗΘΧ — XEZ. habent autem etiam [ 9H X — XEZ 
[Eucl I, 29]; nam parallelae sunt EX, HO et EZ, 
HX. itaque latera aequales angulos comprehendentia 
in contraria proportione sunt [Eucl. VI, 15]; est igitur 
H0: EX — EZ:HX; quare [Eucl. VI, 16] 
OH» HX -- XE »« ΕΖ. 
οὗ quoniam est 2: 6H — PH : HII, et 
PH: HII — XE: EZ ( Eucl. VI, 4| 

(parallelae enim sunt), erit etiam 2: 0H — XI: 57. 
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ὡς 2 ΗΘ πρὺς τὴν EX, ἡ ΕΖ πρὸς τὴν HX: ἴδον 
ἄρα τὸ ὑπὸ ΘΗΧ τῷ ὑπὸ ΧΕΖ. καὶ ἐπεί ἐστιν, ὡς 
ἡ Σ πρὸς τὴν OH, ἡ PH πρὸς HII, ὡς δὲ ἡ PH 
πρὸς ΗΠ, ἡ ΧΕ πρὸς ΕΖ: παράλληλοι y&p' καὶ 
ὡς ἄρα ἡ EZ πρὸς τὴν OH, ἡ ΧΕ πρὸς EZ. ἀλλ᾽ 
ὡς μὲν ἡ Σ πρὸς ΘΗ͂, τῆς ΧΗ κοινοῦ ὕψους λαμ- 
βανομένης τὸ ὑπὸ Σ, ΧΗ πρὸς τὸ ὑπὸ GH X, ὡς δὲ 
ἡ ΧΕ πρὸς ΕΖ, τὸ ἀπὸ ΧΕ πρὸς τὸ ὑπὸ ΧΕΖ. καὶ 
ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ ΣΙ, XH πρὸς τὸ ὑπὸ OHX, τὸ ἀπὸ 
10 ΧΕ πρὸς τὸ ὑπὸ ΧΕΖ. ἐναλλάξ, ὡς τὸ ὑπὸ Σ, HX 
πρὸς τὸ ἀπὸ EX, τὸ ὑπὸ ΘΗΧ πρὸς τὸ ὑπὸ ΖΕΧ. 
ἴσον δὲ τὸ ὑπὸ OHX τῷ ὑπὸ XEZ: ἴσον ἄρα καὶ 
τὸ ὑπὸ Σ, ΗΧ τῷ ἀπὸ ΕΧ. καί ἐστι τὸ μὲν ὑπὸ 
Σ, HX τέταρτον τοῦ παρὰ τὴν HO εἴδους" ἢ τε 
15 γὰρ HX τῆς ΗΟ ἐστιν ἡμίδεια, καὶ ἡ EZ τῆς παρ᾽ 
ἣν δύνανται: τὸ δὲ ἀπὸ EX τέταρτον τοῦ ἀπὸ τῆς 
EAR: ἴση γὰρ ἡ EX τῇ XA. τὸ ἄρα ἀπὸ τῆς EA 
ἴσον ἐστὶ τῷ πρὸς τῇ ΗΟ εἴδει. ὁμοίως δὴ δείξομεν, 
ὅτι καὶ ἣ ΗΟ δύναται τὸ παρὰ τὴν ΕΞ εἶδος. αἱ 
20 ἄρα E, HO συξυγεῖς εἰσι διάμετροι τῶν 4, B, I, 4 
ἀντικειμένων. 


σι 


, 


κα΄. 
Τῶν αὐτῶν ὑποκειμένων δεικτέον, ὅτι ἡ σύμπτωσις 
τῶν ἐφαπτομένων πρὸς μίαν τῶν ἀσυμπτώτων ἐστίν. 
26 ἔστωσαν κατὰ συξυγίαν ἀντικείμεναι τομαί, ὧν al 
διάμετροι αἱ 48, D, καὶ ἐφαπτόμεναι ἤχϑωσαν 
αἱ AE, ΕΓ. λέγω, ὅτι vo E σημεῖον προς τῇ ἀσυμ- 

πτώτῳ ἐστίν. 

" 1. ἡ] (pr) om.V; corr.p. ἢ] (alt) τῇ ΗΘ ἡ V; corr. p. 
11. ZE X] c, E e corr. m. 1 V. 15. ἡ Z2] ἧς V; corr. p. 


19. ἡ] om. V; corr. p. 20. HO] HOZ V; corr. p. 84. 
μίαν] pug? — 25. τομαί] pv, of τομαί c et deleto af V. 


CONICORUM LIBER II. 231 


esí autem, communi altitudine sumpta XH, 
2:0H — Z»x XH:0H»« HX, 
el XE: EZ — ΧΕ": XE»« EZ. quare etiam 

Z»x« XH:060H»x« HX — XE*: XE» EZ. 
permutando [Eucl V, 16] 

Zx XH:EX!—0H»»«HX:ZE» EX. 
uerum 0 H»« H X — XE»« EZ. quareetiam [Eucl. V, 14] 
E HX-EX. et Z»« HX quarta pars est 
figurae reciae HO adplicatae; nam et HX rectae 
HO [I, 30] et Σ᾽ parameiri dimidia est; et 

00 EX! ΞΕ ΣΕ" 
nam EX-- ΧΕ [I, 30]. itaque EX? aequale est 
figurae rectae HO adplicaiae. iam similiter demon- 
sirabimus, eliam HO quadratam aequalem esse figurae 
rectae ΕΞ adplicatae. ergo ΕΞ, HO diametri coniu- 
galae sunt oppositarum 44, B, Γ, 4 [I, 56]. 


XXI. 


lisdem suppositis demonstrandum, concursum con- 
lingentium in una asymptotarum esse. 

sint sectiones oppositae 
coniugatae, quarum  dia- 
metri sint 4B, ΓΖ, et 
contingentes ducantur 4E, 
4 EI. dico, punctum E in 
asymptota esse. 

nam quoniam I'X? ae. 
quale est quartae parti 
figurae ad 4B adplicatae 
[I, 56], et ΓΧἧ — AE?, etiam “4 ΕΣ quartae parti 
figurae ad 4B adplicatae aequale est. ducatur EX; 


EZ D 


Z 
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ἐπεὶ γὰρ τὸ ἀπὸ ΓΧ ἴσον ἐστὶ τῷ τετάρτῳ τοῦ 
πρὸς τῇ 4B εἴδους, τῷ δὲ ἀπὸ ΓΧ ἴσον ἐστὶ τὸ ἀπὸ 
AE, καὶ τὸ ἀπὸ AE ἄρα ἴσον ἐστὶ τῷ τετάρτῳ μέρει 
τοῦ πρὸς τῇ 48 εἴδους. ἐπεξεύχϑω ἡ EX' ἀσύμ- 
ὅ πτωτος ἄρα ἐστὶν ἡ EX. τὸ ἄρα E σημεῖον πρὸς τῇ 
ἀσυμπτώτῳ ἐστίν. 
xp. 


Ἐὰν ἐν ταῖς κατὰ συξυγίαν ἀντικειμέναις ἐκ τοῦ 
κέντρου εὐθεῖα ἀχϑῇ πρὸς ὁποιανοῦν τῶν τομῶν, καὶ 
10 ταύτῃ παράλληλος ἀχϑῇ συμπίπτουσα μιᾷ τῶν ἐφεξῆς 
τομῶν καὶ ταῖς ἀσυμπτώτοις, τὸ περιεχόμενον ὑπὸ 
τῶν τῆς ἀχϑείσης τμημάτων τῶν γινομένων μεταξὺ 
τῆς τομῆς καὶ τῶν ἀσυμπτώτων ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς 
ἐκ τοῦ κέντρου τετραγώνῳ. 
i15 ἔστωσαν κατὰ συξυγίαν ἀντικείμεναι τομαὶ al 
4, B, I, 4, ἀσύμπτωτοι δὲ τῶν τομῶν ἔστωσαν al 
XEZ, ΧΗΘ, καὶ ἀπὸ τοῦ κέντρου τοῦ X διήχϑω τις 
εὐθεῖα 7 XI, καὶ παράλληλος αὐτῇ ἤχϑω τέμνουσα 
τήν τε ἐφεξῆς τομὴν καὶ τὰς ἀσυμπτώτους ἡ ΘΕ. 
40 λέγω, ὅτι τὸ ὑπὸ ΕΚΘ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ ΓΧ. 
τευτμήσϑω δίχα ἡ ΚΑ κατὰ τὸ M, καὶ ἐπιξευχ- 
ϑεῖσα ἡ MX ἐκβεβλήσϑω: διάμετρος ἄρα ἐστὶν ἢ 
AB τῶν 4, B τομῶν. καὶ ἐπεὶ ἢ κατὰ τὸ A4 ἐφαπ- 
τομένη παράλληλός ἐστι τῇ EO, ἡ ἄρα ΕΘ ἐπὶ τὴν 
2b 4B τεταγμένως ἐστὶ κατηγμένη. καὶ κέντρον τὸ X' 
αἱ 4B, ΓΖ ἄρα συξυγεῖς εἰσι διάμετροι. τὸ ἄρα 
ἀπὸ I'X ἴσον ἐστὶ τῷ τετάρτῳ τοῦ παρὰ τὴν AB 
εἴδους. τῷ δὲ τετάρτῳ μέρει τοῦ παρὰ τὴν 48 εἴδους 


4. τοῦ] bis V, corr. cevp. 12. τῶν] (alt.) addidi; om. V. 
17. XEZ, ΧΗΘῚ EXZ, HXO p, Halley cum Commandino; 
sed cfr.lin. 18. 19. ΘΕ] OX V; corr. Memus (et); OK E p. 
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ductae enim 472, 46€ producantur, ducaturque ΖΘ. 
el quoniam EZ, HO productae angulos 4Z0, 40Z 
secant, hi autem anguli duobus rectis minores sunt 
[Eucl I, 17], EZ, ΗΘ productae inter se concurrent 
extra seclionem, sed inira angulum BAI. 

iam similiter hoec demonstrabimus, etiam si EZ, 
HO sectiones contingunt. 


XXVI. 

Si in ellipsi uel circulo duae rectae inter se secant 
non per centrum positae, non in binas partes aequales 
inter se secant. 

nam si fieri potest, in ellipsi uel cireulo duae 
rectae ΓΖ, EZ non per centrum positae inter se in 
binas partes aequales se- 
cent in H, centrum autem 
sectionis sib O, ductaque 
? HO ad A, B producatur. 

iam quoniam 4B dia- 
meirus est rectam EZ in 
duas partes aequales se- 
cans, recta in 44 contingens rectae EZ parallela est 
[prop. VI] similiter igitur demonstrabimus, eam etiam 
rectae I'71 parallelam esse. quare etiam EZ rectae ΓΖ 
parallela est [Eucl. I, 30]; quod fieri non potest. 
ergo ΓΖ, EZ inter se in binas parles aequales non 
secant. 


XXVII. 

Si ellipsim uel circulum duae rectae contingunt, 
rectae contingentes parallelae erunt, si recta puncta 
contactus coniungens per centrum sectionis cadit, sin 
minus, in eadem parte centri concurrent. 


Q 
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περιεχέδσϑω. λέγω, ὅτι ἐκβαλλόμεναι συμπεσοῦνται 
ἀλλύλαις. 

ἤχϑωσαν διὰ τῶν B, Γ διάμετροι τῆς τομῆς cl 
EBZ, HI'9: παράλληλοι ἄρα εἰσὶ καὶ καϑ᾽᾿ ἕν μόνον 
σημεῖον ἑκατέρα τὴν τομὴν τέμνει. ἐπεξεύχϑω δὴ ἡ 
BI" αἱ ἄρα ὑπὸ ΕΒΓ, ΒΓΗ͂ γωνίαι δύο ὀρϑαῖς 
ἴσαι εἰσίν, αἱ δὲ 4Γ, B.4 ἐκβαλλόμεναι ἐλάττονας 
ποιοῦσι δύο ὀρθῶν. συμπεσοῦνται ἄρα ἀλλήλαις ἐκτὸς 
τῆς τομῆς. 

X&. 

"Eàv ὑπερβολῇ δύο εὐϑεῖαι συμπίπτωσιν ἑκατέρα 
κατὰ δύο σημεῖα, μηδετέρας δὲ αὐτῶν 1 σύμπτωσις 
ὑπὸ τῶν τῆς ἑτέρας συμπτώσεων περιέχηται, συμπε- 
σοῦνται ἀλλήλαις αἱ εὐϑεῖαι ἐκτὸς μὲν τῆς τομῆς, ἐντὸς 
δὲ τῆς περιεχούσης τὴν τομὴν γωνίας. 

ἔστω ὑπερβολή, ἧς ἀσύμπτωτοι αἱ 48, AD, καὶ 
τεμνέτωσαν δύο εὐθεῖαι τὴν τομὴν αἱ ΕΖ, ΗΘ, καὶ 
μηδετέρας αὐτῶν ἡ 
σύμπτωσις ὑπὸ τῶν 
τῆς ἑτέρας περιεχέ- 
σϑω. λέγω, ὅτι αἵ 
EZ, HO ἐκβαλλό- 
μεναι συμπεσοῦνται 
ἐκτὸς μὲν τῆς τομῆς, 
ἐντὸς δὲ τῆς ὑπὸ 
I'4B γωνίας. 

ἐπιξευχϑεῖσαι γὰρ αἱ AZ, AO ἐκβεβλήσϑωσαν, καὶ 
ἐπεξεύχϑω ἡ ZO. καὶ ἐπεὶ αἱ EZ, ΗΘ ἐκβαλλόμεναι 


τέμνουσι τὰς ὑπὸ AZO, 4ΘΖ γωνίας, εἰσὶ δὲ αἱ 


6. BI'H] p, om. V. 18. συμπτώσεως V; corr. Memus. 
15. γωνίαν V; Corr. p. 
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sit ellipsis uel circulus 44B, contingantque ΓΖ Z, 
EBZ, et ducatur 4B cadatque prius per centrum. 
dico, ΓΖ et EZ parallelas esse. 

nam quoniam 4B diameirus sectionis est, ΓΖ 
autem in .4 contingit, ΓΖ rectis ad 4B ordinate 

2 y 2 x ductis parallela est 

FP Z [1, 17]. eadem igi- 
Ζ ᾿ 

tur de causa etiam 

ΒΖ iisdem parallela 

est. ergo etiam ΓΖ 

2 et EZ parallelae 

sunt [Eucl. I, 30]. 

iam 4B per cen- 

irum ne cadat, ui 

in secunda figura 

est, et ducatur diametrus 40, per O autem con- 

üngens KO 4; itaque K 4 et Dz/ parallelae sunt 

[u. supra]. ergo EZ producta cum I'zZ/ concurret in 

eadem parte centri, in qua est 48 [Eucl. I air. 5]. 


Z 


E Z ZZ 7 2 P4 


XXVIII. 


Si in coni seclione uel circulo recta aliqua duas 
rectas parallelas in binas partes secat, diameirus 
sectionis erit. 

in coni sectione enim duae rectae parallelae 4B, 
I'4 in E, Z in binas partes aequales secentur, et 
ducià EZ producatur. dico, eam diametrum sec- 
lionis esse. 

nam si minus, sil. HO Z, si fieri potest. ilaque 
recta in HH contingens rectae .4B parallela est 


[prop. V—VIJ]. quare eadem rectae ΓΖ, parallele. es& 
Apollonius, ed. Heiberg. AS 
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εἰρημέναι γωνίαι δύο óg8Àv ἐλάσσονες, αἱ EZ, ΗΘ 
ἐκβαλλόμεναι συμπεσοῦνται ἀλλήλαις ἐκτὸς μὲν τῆς 
τομῆς, ἐντὸς δὲ τῆς ὑπὸ BAT γωνίας. 

ὁμοίως δὴ δείξομεν, κἂν ἐφαπτόμεναι ὦσι τῶν τομῶν 
αἱ EZ, ΗΘ. 


, 


xS. 

Ἐὰν ἐν ἐλλείψει ἢ κύκλου περιφερείᾳ δύο εὐθεῖαι 
τέμνωσιν ἀλλήλας μὴ διὰ τοῦ κέντρου οὖσαι, οὐ τέμ- 
νουσιν ἀλλήλας δίχα. 

εἰ γὰρ δυνατόν, ἐν ἐλλείψει ἢ κύκλου περιφερείᾳ 
δύο εὐθεῖαι αἱ ΓΖ, ΕΖ μὴ διὰ τοῦ κέντρου οὖσαι 
τεμνέτωσαν ἀλλήλας δίχα κατὰ τὸ H, καὶ ἔστω x&v 
τρον τῆς τομῆς τὸ O, καὶ ἐπιξευχϑεῖσδα ἡ HO ἐχβε- 
βλήσϑω ἐπὶ τὰ 4, B. 

ἐπεὶ οὖν διάμετρός dovw ἡ 48 τὴν EZ δίχα 
τέμνουσα, ἡ ἄρα κατὰ τὸ 44 ἐφαπτομένη παράλληλός 
ἐστι τῇ EZ. ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτι καὶ τῇ ΓΖ. 
ὥστε καὶ ἡ ΕΖ παράλληλός ἐστι τῇ ΓΖ ὅπερ ἀδύ: 
νατον. οὐκ ἄρα αἱ ΓΖ, ΕΖ δίχα τέμνουσιν ἀλλήλας. 


κζ΄. 

Ἐὰν ἐλλείψεως ἢ κύκλου περιφερείας δύο εὐϑεῖαι 
ἐπιψαύωσιν, ἐὰν μὲν ἡ τὰς ἁφὰς ἐπιξευγνύουσα διὰ 
τοῦ κέντρου τῆς τομῆς Tj, παράλληλοι ἔσονται αἵ 
ἐφαπτόμεναι, ἐὰν δὲ μή, συμπεσοῦνται ἐπὶ τὰ αὐτὰ 
μέρη τοῦ κέντρου. 

ἔστω ἔλλειψις ἢ κύχλου περιφέρεια ἣ 48, καὶ 


ἐφαπτέσθϑωσαν αὐτῆς αἱ I'44, ΕΒΖ, καὶ ἐπεξεύχϑω. 


4, κἄν] καί V; corr. p. 14. rà] τό V; corr. p. 19. 
δίχα] om. V; corr. p. 27. EBZ] BEZ V; corr. p. 
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[Eucl.I, 30]. et HO diametrus est; itaque ΓΘ — ΘΖ 
[I def. 4. quod absurdum est; supposuimus enim, esse 
I'E— ΕΖ. itaque ΗΘ diameirus non est. iam 
similiter demonstrabimus, ne aliam quidem ullam 
diametrum esse praeter EZ. ergo EZ diametrus 
sectionis erit. 


XXIX. 


Si in coni sectione uel circulo duae rectae con- 
lingentes concurrunt, recta a puncto earum concursus 
ad punctum medium rectae puncta contactus coniun- 
gentis ducta diametrus sectionis est. 

510 coni sectio uel circulus, quam contingentes 
ducantur rectae 4B, AI'in 44 concurrentes, et ducta 
BI'in 4 in duas partes aequales secetur, ducaturque 
“414. dico, eam diametrum sectionis esse. | 

nam si fieri potest, sit. 4 E diametrus, ducaturque 
EI; ea igitur sectionem secabit [I, 35—36]. secet 
in Z, et per Z rectae DB parallela ducatur Z KH. 
iam quoniam ΓΖ — 4B, erit etiam [Eucl. VI, 4] 
ΖΘ — ΘΗ. et auoniam recta in 44 contingens rectae 
BI' parallela est [prop. V— VI], et etiam ZH rectae 
BI' parallela est, erit eliam ZH rectae in 4 con- 
lingenti parallela. itaque Z0 -— ΘΚ [I, 46—41]; 
quod fieri non potest. itaque ΖΕ diameirus non est. 
iam similiter demonstrabimus, ne aliam quidem ullam 
diametrum esse praeter 4. 


Halley. 17. ἐστίν — 18. ἴση] om. V, corr. Memus. 19. 4] 
cv, corr. ex 4 m. 1 V. 20. ἔστι] καὶ ἔστι V, corr. Memus 


Δὸν 
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ἡ 48 καὶ ἔστω πρότερον διὰ τοῦ κέντρου. λέγω, ὅτι 
παράλληλός ἐστιν ἡ ΓΖ τῇ ΕΖ. 
ἐπεὶ γὰρ διάμετρός ἐστιν ἡ 48 τῆς τομῆς, καὶ 
ἐφάπτεται κατὰ τὸ 4 ἡ ΓΖ, ἡ ΓΖ ἄρα παράλληλός 
ὅ ἐστι ταῖς ἐπὶ τὴν AB τεταγμένως κατηγμέναις. διὰ 
τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἡ ΒΖ παράλληλός ἐστι ταῖς αὐταῖς.᾿ 
καὶ ἡ ΓΖ ἄρα τῇ ΕΖ παράλληλός ἐστι. 
ἡ ἐρχέσϑω δὴ ἡ 48 διὰ τοῦ κέντρου, ὡς ἔχει 
ἐπὶ τῆς δευτέρας καταγραφῆς, καὶ ἤχϑω διάμετρος ἡ 
10 40, καὶ διὰ τοῦ Θ ἐφαπτομένη ἡ ΚΘΑ͂' παράλληλος 
ἄρα ἐστὶν ἡ ΚΑ τῇ ΓΖΩ͂. ἡ ἄρα EZ ἐκβαλλομένη 
συμπεσεῖται τῇ li ἐπὶ τὰ αὐτὰ μέρη τοῦ κέντρου, 
ἐν οἷς ἐστιν ἡ 48. 


| κη΄. 

16 Ἐὰν ἐν κώνου τομῇ ἢ κύκλου περιφερείᾳ δύο 
παραλλήλους εὐθείας εὐθεῖά τις δίχα τέμνῃ, διάμετρος 
ἔσται τῆς τομῆς. 

ἐν γὰρ κώνου τομῇ δύο εὐθεῖαι 
. παράλληλοι ab AB, I4 δίχα τετμή- — z, 
20 σϑωσαν κατὰ τὰ Ε, Z, καὶ ἐπιξευχ- 
ϑεῖσα ἡ ΕΖ ἐκβεβλήσϑω. λέγω, ὅτι 
διάμετρός ἐστι τῆς τομῆς. 9 
εἰ γὰρ μή, ἔστω, εἰ δυνατόν, ἡ 

.  HZO0. ἡ ἄρα κατὰ τὸ H ἐφαπτο- 

26 μένη παράλληλός ἐστι τῇ 48. ὥστε 5. 4 
ἡ αὐτὴ παράλληλός ἐστι τῇ D. καί ἐστι διάμετρος 
ἡ ΗΘ’ ἴση ἄρα ἡ ΓΘ τῇ O4: ὅπερ ἄτοπον ὑπό- 
κειται γὰρ ἡ ΓΕ τῇ ΕΖ ἴση. οὐκ ἄρα διάμετρός ἐστιν 


A 


94. HZ 0] p, H6Z V. 


CONICORUM LIBER II. 941 


sib ellipsis uel circulus 4B, contingantque Γ 4, 
EBZ, ei ducatur 4B cadatque prius per centrum. 
dico, ΓΖ et EZ parallelas esse. 

nam quoniam .4B diametrus sectionis est, ΓΖ 
autem in .4 contingit, Γ4 rectis ad 4B ordinate 

y y 2 x ductis parallela est 

F Z [L, 17]. eadem igi- 
tur de causa etiam 
ΒΖ iisdem parallela 
est. ergo etiam ΓΖ 
2 et EZ parallelae 
sunt [Eucl. I, 30]. 
iam 4B per cen- 

irum ne cadat, ut 
in secunda figura 
est, et ducatur diametrus 40, per € autem con- 
ingens K60 ; ilaque K 4 et ΓΖ parallelae sunt 
[u. supra]. ergo EZ producta cum ΓΖ, concurret in 
eadem parte centri, in qua est 4B [Eucl. I aiv. 5]. 


E 7 Z pr “7 P4 


XXVIII. 


Si in coni sectione uel circulo recta aliqua duas 
rectas parallelas in binas partes secat, diametrus 
sectionis erit. 

in coni sectione enim duae reciae parallelae 48, 
ΓΖ in E, Z in binas partes aequales secentur, et 
ducta EZ producatur. dico, eam diametrum sec- 
lionis esse. 

nam si minus, sit ΗΘΖ, si fieri potest. itaque 
recla in H contingens rectae 4B parallela est 
[prop. V—VI]. quare eadem rectae ΓΖ, parallela est 


Apollonius, ed. Heiberg. 16 
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i 


ἡ ΗΘ. ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτι οὐδὲ ἄλλη vig πλὴν 
τῆς ΕΖ. * ΕΖ ἄρα διάμετρος ἔσται τῆς τομῆς. 


x9. 

Ἐὰν ἐν κώνου τομῇ ἢ κύκλου περιφερείᾳ δύο 
εὐθεῖαι ἐφαπτόμεναι συμπίπτωσιν, ἀπὸ τῆς συμπτώ- 
σεως αὐτῶν ἐπὶ τὴν διχοτομίαν τῆς τὰς ἁφὰς ἐπι- 
ξευγνυούσης ἀγομένη εὐθεῖα διάμετρός ἐστι τῆς τομῆς. 

ἔστω κώνου τομὴ ἢ κύκλου περιφέρεια, ἧς dg- 
απτόμεναι εὐθεῖαι ἤχϑωσαν αἱ 48, AI' συμπίπτουσαι 
κατὰ τὸ 4, καὶ ἐπιξευχϑεῖσα ἡ ΒΓ δίχα τετμήσϑοω 
κατὰ τὸ Z4, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ 44. λέγω, ὅτι διάμετρός 
ἐστι τῆς τομῆς. 

εἰ γὰρ δυνατόν, ἔστω διάμετρος ἡ 4E, καὶ ἐπε- 
ξεύχϑω ἡ EI" τεμεῖ δὴ τὴν τομήν. τεμνέτω Kata 
τὸ Z, καὶ διὰ τοῦ Ζ τῇ I'A4B 
παράλληλος ἤχϑω ἡ Ζ ΚΗ͂. ἐπεὶ 
οὖν ἴση ἐστὶν ἡ D4 τῇ 4B, 
ἴση καὶ 7 ZO τῇ OH. καὶ ἐπεὶ 
ἡ κατὰ τὸ 4 ἐφαπτομένη παρ- 
ἀλληλός ἐστι τῇ BI', ἔστι δὲ 
καὶ ἣ ΖΗ τῇ ΒΓ παράλληλος, 
καὶ ἡ ΖΗ ἄρα παράλληλός ἐστι 
τῇ κατὰ τὸ 4 ἐφαπτομένῃ. ἴδη 
ἄρα ἡ ZO vj, ΘΚ’ ὅπερ ἀδύνατον. οὐκ ἄρα διά- 
μετρός ἐστιν ἡ 4Ε. ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτι οὐδὲ 
ἄλλη τις πλὴν τῆς ΑΖ. 


5. ἀπό] ἡ ἀπό p. 13. 4 ΕἸΊ corr. ex BE m. 1. V, BE 
cv, ΕΔ p. 16. ZK H] ZHK V, ZOH yp et Comm.; corr. 
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[Eucl.I, 30]. et H9 diametrus est; itaque ΓΘ — 0 4 
[I def. 4]. quod absurdum est; supposuimus enim, esse 
I'E— Ez. iaque HO diameirus non est. iam 
similiter demonstrabimus, ne aliam quidem ullam 
diametrum esse praeter EZ. ergo EZ diametrus 
seclionis erit. 


XXIX. 


Si in coni sectione uel circulo duae rectae con- 
lingentes concurrunt, recta a puncto earum concursus 
ad punctum medium rectae puncta contactus coniun- 
gentis ducta diametrus sectionis est. 

sib coni secelio uel circulus, quam contingentes 
ducantur rectae 4B, 4Γ in 4 concurrentes, et ducta 
BI'in 4 in duas partes aequales secetur, ducaturque 
4444. dico, eam diametrum sectionis esse. 

nam si fieri potest, sit. 7/ E diametrus, ducaturque 
EI ea igitur sectionem secabit [I, 35—306]. secet 
in Z, ei per Z rectae ΓΖΒ parallela ducatur Ζ ΚΗ͂. 
iam quoniam ΓΖ — 4B, erit etiam [Eucl. VI, 4] 
ΖΘ — ΘΗ. et auoniam recta in 44 contingens rectae 
BI'parallela est [prop. V—VI], et etiam Z H rectae 
BI parallela est, erit etiam ΖΗ rectae in 44 con- 
lingenti parallela. itaque ΖΘ — ΘΚ [I, 46—41]; 
quod fieri non potest. itaque Z/E diametrus non est. 
iam similiter demonstrabimus, ne aliam quidem ullam 
diametrum esse praeter 4 4. 


Halley. 17. ἐστίν — 18. ἴση] om. V, corr. Memus. 19. 4] 
cv, corr. ex 4 m. 1 V. 20. ἔστι] καὶ ἔστι V, corr. Memus. 
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A. 
᾽Εὰν κώνου τομῆς ἢ κύκλου περιφερείας δύο εὐϑεῖαι 
ἐφαπτόμεναι συμπίπτωσιν, ἡ ἀπὸ τῆς συμπτώσεως ἀγο- 
μένη διάμετρος δίχα τεμεῖ τὴν τὰς ἁφὰς ἐπιξευγνύουσαν 
ὅ εὐϑεῖαν. 
ἔστω κώνου τομὴ ἢ κύκλου περιφέρεια ἡ ΒΓ, καὶ 
ἤχϑωσαν αὐτῆς δύο ἐφαπτόμεναι αἱ ΒΑ͂, 4Γ συμ- 
πίπτουσαι κατὰ τὲ 4, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ BI, καὶ ἤχϑο 
διὰ τοῦ 4 διάμετρος τῆς τομῆς ἡ 44]. λέγω, ὅτι 
ἐστὶν iom ἡ 4B τῇ AI. 
μὴ γάρ, ἀλλ᾽ εἰ δυνατόν, ἔστω ἴση ἡ ΒΕ τῇ ET, 
καὶ ἐπεξεύχϑω ἢ 4Ε' T AE ἄρα διάμετρός ἐστι τῆς 
τομῆς. ἔστι δὲ καὶ ἡ 441 ὅπερ 
ἄτοπον. εἶτε γὰρ ἔλλειψίς ἐστιν 
16 ἡ τομή, τὸ Α͂, x«9' ὃ συμ- 
βάλλουσιν ἀλλήλαις αἴ διάμετροι, 
κέντρον ἔσται τῆς τομῆς ixvóg' 
ὕπερ ἀδύνατον" εἴτε παραβολή 
ἐστιν ἡ τομή, συμπίπτουσιν D 
20 ἀλλήλαις αἷ διάμετροι" εἴτε ὑπερβολή ἐστι, καὶ συμ- 
πίπτουσι τῇ τομῇ αἱ ΒΑ, 4Γ μὴ περιέχουσαι τὰς 
ἑαυτῶν συμπτώσεις, ἐντός ἐστι τῆς περιεχούδης τὴν 
ὑπερβολὴν γωνίας" ἀλλὰ καὶ ἐπ᾽ αὐτῆς κέντρον 
γὰρ ὑπόκειται διαμέτρων οὐσῶν τῶν 414, 4E' ὅπερ 
26 ἄτοπον. οὐκ ἄρα ἡ BE τῇ EI ἐστιν ἴση. 


e 


1 


λα΄. 
9 - P 
Ἐὰν ἑκατέρας τῶν ἀντικειμένων δύο εὐϑεῖαι dg- 
ἅπτωνται, ἐὰν μὲν ἡ τὰς ἁφὰς ἐπιξευγνύουσα διὰ τοῦ 


11. e/] 7j V; corr. p. 17. ἐκτός] ἐκτὸς 0v? 
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XXX. 


Si coni sectionem uel circulum duae rectae con- 
iingenies concurrunt, diametrus ἃ puncto concursus 
ducta rectam puncta contactus coniungentem in duas 
partes aequales secabit. 

sit .BI' coni sectio uel circulus, eamque contingentes 
duae rectae ducantur B4, AI'in 4 concurrentes, et 
duegtur BI, per 44 autem diametrus sectionis ducatur 
4.4. dico, esse 28 — ΖΓ. 

ne sit enim, sed, si fieri polest, sii BE — ET, 
dueaturque 4E; AE igitur diametrus est sectionis 
[prop. XXIX]. uerum etiam 4421 diameirus est; quod 
absurdum est. nam siue ellipsis est sectio, 44 punctum, 
in quo diametri inter se concurrunt, centrum erii 
sectionis extra sectionem positum; quod fieri non 
potest; siue sectio parabola est, diametri inter se con- 
eurrunt [contra I, 51 coroll]; siue hyperbola est, et 
B4, AI'cum seclione concurrunt puncta concursus 
non comprehendentes, punctum earum concursus inira 
angulum hyperbolam comprehendentem positum est 
[prop. XXV extr.]; uerum etiam in eo positum esí; 
nam supposuimus, centrum id esse, si quidem diametri 
sunt 414, 4E; quod absurdum est. ergo non est 
BE — EI. 


XXXI. 


, 8i utramque oppositam duae rectae contingunt, 
contingentes parallelae erunt, si recta puncta contactus 
eoniungens per centrum cadit, sin minus, in eadem 
parte coneurrent, in qua est cenirum. ᾿ 

sini sectiones oppositae 4, B, easque contingant 
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κέντρου πίπτῃ, παράλληλοι ἔδονται αἵ ἐφαπτόμεναι, 
ἐὰν δὲ μή, συμπεσοῦνται ἐπὶ ταὐτὰ τῷ κέντρῳ. 

ἔστωσαν ἀντικείμεναι τομαὶ αἱ 4, B, καὶ ἐφαπτό- 
μεναι αὐτῶν ἔστωσαν αἱ ΓΑ4, EBZ κατὰ τὰ A, B, 
ἡ δὲ ἀπὸ τοῦ 4 ἐπὶ τὸ B ἐπιξευγνυμένη πιπτέτω 
πρότερον διὰ τοῦ κέντρου τῶν τομῶν. λέγω, ὅτι παρ- 
ἀλληλός ἐστιν ἡ ΓΖΩ͂ τῇ ΕΖ. 

ἐπεὶ γὰρ ἀντικείμεναί εἰσι τομαί, ὧν διάμετρός 
ἐστιν ἡ AB, καὶ μιᾶς αὐτῶν ἐφάπτεται ἡ D κατὰ 
τὸ 4, ἡ ἄρα διὰ τοῦ B τῇ I4 παράλληλος ἀγομένη 
ἐφάπτεται τῆς τομῆς. ἐφάπτεται δὲ καὶ ἡ EZ: παρ- 
ἀλληλός ἐστιν ἄρα ἡ ΓΖΩ͂ τῇ EZ. 

μὴ ἔστω δὴ ἡ ἀπὸ τοῦ .4 ἐπὶ τὸ B διὰ vot κέντρου 
τῶν τομῶν, καὶ ἤχϑω διάμετρος τῶν τομῶν ἡ AH, 
καὶ ἐφαπτομένη τῆς τομῆς ἤχϑω ἡ OK: ἡ OK ἄρα 
παράλληλός ἐστι τῇ ΓΖ. καὶ ἐπεὶ ὑπερβολῆς εὐϑεῖαι 
ἐφάπτονται αἱ ΕΖ, ΘΚ, συμπεσοῦνται ἄρα. καί ἐστι 
παράλληλος ἡ OK τῇ Γ4Ω͂' καὶ αἱ ΓΖ, EZ ἄρα ἐκ- 
βαλλόμεναι συμπεσοῦνται. καὶ φανερόν, ὅτι ἐπὶ ταὐτὰ 
τῷ κέντρῳ. 

λβ΄. 

᾿Εὰν ἑκατέρᾳ τῶν ἀντικειμένων εὐϑεῖαι συμπίπτωσι 
καϑ'᾽ ἕν ἐφαπτόμεναι ἢ κατὰ δύο τέμνουσαι, ἐκβληϑεῖσαι 
Óà αἱ εὐθεῖαι συμπίπτωσιν, 7) σύμπτωσις αὐτῶν ἔσται 
ἐν τῇ ἐφεξῆς γωνίᾳ τῆς περιεχούσης τὴν τομὴν γωνίας. 

ἔστωσαν ἀντικείμεναι τομαὶ καὶ τῶν ἀντικειμένων 
ἤτοι καϑ' ἕν ἐφαπτόμεναι ἤτοι κατὰ δύο τέμνουσαι 
εὐθεῖαι αἱ 48, I4, καὶ ἐκβαλλόμεναι συμπιπτέτωσαν. 


1. αἴ] om. V; corr. p. 32. συμπίπτουσι V; corr.p. — 94. 
συμπίπτουσιν V; corr. p. 
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I'44, EBZ in punctis A4, B, recta autem ab 44 ad 
B ducta prius per centrum cadat. dico, parallelas 
esse ΓΖ et EZ. | 

nam quoniam sectiones oppositae sunt, quarum 
diameirus est 4B, alieramque earum contingit ΓΖ 
in 4, recta per B rectae ΓΖ parallela ducta sectionem 
contingit [I, 44]. uerum etiam EZ contingit. ergo 
I'4, EZ parallelae sunt. 


D Zz 


jam recta ab 44 ad B ducta per centrum sectionum 
ne eadat, ducaturque diametrus sectionum .4 H, et sec- 
lionem contingens ducatur 6 K; itaque € K et ΓΖ par- 
allelae sunt [u. supra]! et quoniam rectae EZ, 9 K hyper- 
bolam contingunt, concident [prop. X XV extr.]. et ΘΚ, ΓΖ 
parallelae sunt. ergo etiam ΓΖ, EZ productae concurrent. 
el manifestum est, eas concurrere in eadem parte, in 
qua sib centrum. 

XXXII. 

S1 eum utraque opposita rectae concurrunt aut in 
singulis punctis contingentes aut in binis secantes, 
οὐ productae rectae illae concurrunt, punctum earum 
eoneursus in angulo deinceps posito angulo sectionem 
comprehendenti erit positum. 
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λέγω, ὅτι ἡ σύμπτωσις αὐτῶν ἔσται ἐν τῇ ἐφεξῆς 
γωνίᾳ τῆς περιεχούσης τὴν τομὴν γωνίας. 


ἔστωσαν ἀσύμπτωτοι τῶν τομῶν αἱ ZH, ΘΚ’ ἡ 
AB ἄρα ἐκβαλλομένη συμπεσεῖται ταῖς ἀσυμπτώτοις. 


ὅ συμπιπτέτω κατὰ τὰ Θ, Η. καὶ ἐπεὶ ὑπόκεινται συμ- 


10 


πίπτουσαι αἱ ΖΚ, ΘΗ, φανερόν, ὅτι ἤτοι ἐν τῷ ὑπὸ 
τὴν Θ4Ζ γωνίαν τόπῳ συμπεσοῦνται ἢ ἐν τῷ ὑπὸ 
τὴν KAH. ὁμοίως δὲ καί, ἐὰν ἐφάπτωνται. 


, 


Ay . 

᾿ΕἘὰν μιᾷ τῶν ἀντικειμένων εὐθεῖα συμπίπτουσα 
ἐκβληϑεῖσα ἐφ᾽ ἑκάτερα ἐκτὸς πίπτῃ τῆς τομῆς, οὐ 
συμπεσεῖται τῇ ἑτέρᾳ τομῇ, ἀλλὰ πεσεῖται διὰ τῶν τριῶν 
τόπων, ὧν ἐστιν εἷς μὲν ὃ ὑπὸ τὴν περιέχουσαν γω- 


" víav τὴν τομήν, δύο δὲ οἷ ὑπὸ τὰς γωνίας τὰς ἐφεξῆς 


1ὅ 


τῆς περιεχούσης τὴν τομὴν γωνίας. 

ἔστωσαν ἀντικείμεναι τομαὶ αἵ 4, Β, καὶ τὴν 4 
τεμνέτω τις εὐθεῖα ἡ ΓΖΩ͂ καὶ ἐκβαλλομένη ἐφ᾽ ἑκάτερα 
ἐκτὸς πιπτέτω τῆς τομῆς. λέγω, ὅτι ἡ ΓΖΩ͂ οὐ συμ- 
πίπτει τῇ Β τομῇ. 


» 


ἤχϑωσαν yàg ἀσύμπτωτοι τῶν τομῶν αἱ EZ, H6 


8. σύμπτωτοι V; corr. - 6. ZK] ZH V; corr. Halley. 
8. τήν] p, om. V. 
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sint sectiones oppositae sectionesque oppositas aut 
in singulis punctis contingentes aut in binis secantes 
reciae 4B, ΓΩ͂, eaeque productae concurrant. dico, 
punetum earum concursus in angulo deinceps posito 
angulo sectionem comprehendenti esse positum. 

asymptotae sectionum sini ZH, 6 K; itaque 48 
producta cum asymptotis concurret [prop. VIII]. con- 
currat in €, H. «et quoniam supposuimus, ZK et 
ΘΗ concurrere, manifestum est, eas aut in spatio sub 
angulo 60 4Z concurrere aut in spatio sub Καὶ ΔΗ͂. et 
similiter etiam, si contingunt [prop. III]. 


XXXIII. 


Si recta, quae cum altera opposita concurrit, in 
utramque partem producta extra sectionem cadit, cum 
altera sectione non concurret, sed per tria spatia 
cadet, quorum unum est spatium sub angulo sectionem 
comprehendenti positum, duo autem spatia sub angulis 
angulo sectionem comprehendenti deinceps positis. 

sint oppositae sectiones 4, B, sectionemque 4 secet 
recta aliqua ΓΖ et in utramque partem producta extra 
sectionem cadat. dico, 
rectam ΓΖ cum B sec- 
lione non concurrere. 

ducantur enim asym- 
ptotae sectionum EZ, 
ΗΘ: ΓΖΔ igitur producta 
cum asymptotis con- 
currit [prop. VIII]. con- 
eurrii autem in E, € solis. ergo cum B seclione 
non conecurret, 
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ἡ ΓΖ ἄρα ἐκβαλλομένη συμπεσεῖται ταῖς ἀσυμπτώτοις. 
οὐ συμπίπτει δὲ κατ᾽ ἄλλα ἢ và E, Θ. ὥστε οὐ συμ- 
πεσεῖται οὐδὲ τῇ Β τομῇ. 
καὶ φανερόν, ὅτι διὰ τῶν τριῶν τόπων πεσεῖται. 
5 ἐὰν γὰρ ἑκατέρᾳ τῶν ἀντικειμένων συμπίπτῃ τις εὖ- 
ϑεῖα, οὐδεμιᾷ τῶν ἀντικειμένων συμπεσεῖται κατὰ δύο 
σημεῖα. εἰ γὰρ συμπεσεῖται κατὰ δύο σημεῖα, διὰ τὸ 
προδεδειγμένον τῇ ἑτέρᾳ τομῇ οὐ συμπεσεῖται. 
λδ΄. 
10 Ἐὰν μιᾶς τῶν ἀντικειμένων εὐθεῖά τις ἐπιψαύῃ, 
.. xol ταύτῃ παράλληλος ἀχϑῇ ἐν τῇ ἑτέρᾳ τομῇ, ἡ ἀπὸ 
τῆς ἁφῆς ἐπὶ μέσην τὴν παράλληλον ἀγομένη εὐϑεῖα 
διάμετρος ἔσται τῶν ἀντικειμένων. 
ἔστωσαν ἀντικείμεναι τομαὶ αἱ 4, B, καὶ μιᾶς 
15 αὐτῶν τῆς 4 ἐφαπτέσϑω τις εὐϑεῖα ἡ ΓΖ κατὰ τὸ A, 
καὶ τῇ ΓΩ͂ παράλληλος ἤχϑω ἐν τῇ ἑτέρα τομῇ ἡ EZ, 
καὶ τευμήσϑω δίχα κατὰ τὸ H, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ AH. 
λέγω, ὅτι ἡ ΑΗ διάμετρός ἐστι τῶν ἀντικειμένων. 
εἰ γὰρ δυνατόν, ἔστω 7] 4ΘΚ. ἡ ἄρα κατὰ τὸ Θ 
20 ἐφαπτομένη παράλληλός ἐστι τῇ Dd. ἀλλὰ καὶ ἡ ΓΖ 
παράλληλός ἐστι τῇ EZ: καὶ ἡ κατὰ τὸ Θ ἄρα ἐφ- 
απτομένη παραλληλός ἐστι τῇ ΕΖ. ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ 
EK τῇ KZ: ὅπερ ἀδύνατον" ἡ γὰρ EH τῇ ΗΖ ἐστιν 
icy. οὐκ ἄρα διάμετρός ἐστιν ἡ 4 τῶν ἀντικειμέ- 
25 νῶν. ἡ 48 ἄρα. 
λε΄. 
᾿Εὰν ἡ διάμετρος ἐν μιᾷ τῶν ἀντικειμένων εὐϑεῖαν 
τινα δίχα τέμνῃ, ἡ ἐπιψαύουσα τῆς ἑτέρας τομῆς κατὰ 


18. διάμετρον V; corr. p. 17. τό] bis V; corr. cvp. 
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et manifestum est, eam per iria illa spatia cadere. 
nam si recià cum utraque opposita concurrit, cum 
neutra oppositarum in duobus punctis concurret; si 
enim in duobus punctis concurret, propter id, quod 
supra demonstratum est, cum altera sectione non 
concurret. | 
XXXIV. 


Si recta alteram oppositarum contingit, eique 
parallela in altera sectione ducitur recta, recta a 
puncto contactus ad mediam parallelam ducta dia- 
meirus erit oppositarum. 

sint sectiones oppositae 44, B, et alteram earum 
A contingat recta aliqua ΓΖ in 4, reciaeque ΓΖ 
parallela in altera sectione 
ducatur EZ et in H in 
duas partes aequales se- 
cetur, ducaturque 4 H. 
dico, 4H diametrum esse 
oppositarum. 

nam 81 fieri potest, sit 
40K. recta igilur in 9 
contingens rectae ΓΖ, parallela est [prop. XXXI]. est 
autem etiam Γ᾽ 4 reciae EZ parallela; quare recta in 
6 contingens rectae EZ parallela est [Eucl. I, 30]. 
ilaque EK — KZ |[I, 47]; quod fieri non potest; est 
enim EH — HZ. itaque 49 diametrus oppositarum 
non est. ergo 4B diametrus est. 


XXXV. 


Si diametrus in altera oppositarum rectam aliquam 
in duas partes aequales secat, recta alteram sectionem 
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τὸ πέρας τῆς διαμέτρου παράλληλος ἔσται τῇ δίχα 
τεμνομένῃ εὐϑείᾳ. 

ἔστωσαν ἀντικείμεναι τομαὶ αἴ 44, B, ἡ δὲ δια- 
μετρος αὐτῶν ἡ AB τεμνέτω ἐν τῇ B τομῇ δίέχα τὴν 
ΓΖ εὐθεῖαν κατὰ τὸ E. λέγω, ὅτι ἡ κατὰ τὸ 4 dg- 
απτομένη τῆς τομῆς παράλληλός ἐστι τῇ ΓΖ. 

εἰ γὰρ δυνατόν, ἔστω τῇ κατὰ τὸ 4 ἐφαπτομένη 
τῆς τομῆς παράλληλος ἡ 412 ἴση ἄρα ἡ 4H τῇ HZ. 
ἔστι δὲ καὶ ἡ 4Ε τῇ ΕΓ ἴση. παράλληλος ἄρα ἐστὶν 
ἡ ΓΖ τῇ EH: ὅπερ ἀδύνατον ἐκβαλλομένη γὰρ αὐτῇ 
συμπίπτει. οὐκ ἄρα παράλληλός ἐστιν ἡ 412 vn κατὰ 
τὸ 4 ἐφαπτομένῃ τῆς τομῆς οὐδὲ ἄλλη τις πλὴν τῆς TA. 


Ἀς΄. 

Ἐὰν ἐν ἑκατέρᾳ τῶν ἀντικειμένων εὐϑεῖαι ἀχϑῶσι 
παράλληλοι οὖσαι, ἡ τὰς διχοτομέας αὐτῶν ἐπι- 
ξευγνύουσα εὐϑεῖα διάμετρος ἔσται τῶν ἀντικειμένων. 

ἔστωσαν ἀντικεί- 
μεναι τομαὶ αἱ A, B, 
καὶ ἐν ἑκατέρᾳ αὖ- 
τῶν ἤχϑωσαν εὐϑεῖαι 
αἱ I'A, ΕΖ, καὶ ἔστω- 
Gav παράλληλοι, καὶ 


αὐτῶν δίχα κατὰ τὰ H, Θ σημεῖα, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ 
ΗΘ. λέγω, ὅτι ἣ ΗΘ διάμετρός ἐστι τῶν ἀντικειμένων. 

δἰ γὰρ μή, ἔστω ἡ ΗΚ. ἡ ἄρα κατὰ τὸ Α dg- 
απτομένη παράλληλός ἐστι τῇ I4: ὥστε καὶ τῇ EZ. 
ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ ΕΚ τῇ KZ: ὅπερ ἀδύνατον, ἐπεὶ καὶ 


4. B] δίχα V; corr. p. 
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coniugata recta erit per centrum ducta rectae puncta 
contactus coniungentii parallela. 

sint 44, B sectiones oppositae, sectionesque contin- 
gant ΓΧ, X4, et ducatur I'4 seceturque in duas 
partes aequales i$ E, et ducatur EX. dico, EX dia- 
meirum esse, recta quae uocatur, transuersam autem 
cum ea coniugatam 
rectam per centrum 
rectae ΓΖ parallelam 
ductam. 

sit enim, si fieri 
potest, EZ diametrus, 
eb sumatur punctum 
aliquod Z; 4X igi- 
tur eum EZ con- 
eurret. concurrat in 
Z, ducaturque ΓΖ; ΓΖ igitur cum sectione con- 
eurrei [I, 32]. concurrat in 4, et per 4 rectae ΓΖ 
parallela ducatur 4B. iam quoniam EZ diametrus 
est et rectam ΓΖ. in duas partes aequales secat, 
eliam rectas ei parallelas in binas partes aequales 
secat [I def. 4]. itaque 4H — HB. et quoniam est 
DE-—E.Z, et in iriangulo sunt ΓΖ Ζ,, erit etiam 
AH — HK [Eucl. VI, 4]. quare etiam HK — HB; 
quod fieri non potest. ergo EZ diametrus non erit. 


ZI E 


XXXIX. 


Si duae rectae concurrentes oppositas contingunt, 
recta per centrum punctumque concursus contingentium 
ducia rectam puncta contactus coniungentem in duas 


partes aequales secat. 
Apollonius, ed. Heiberg. M 
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ἡ ΕΘ τῇ ΘΖ ἐστιν ἴση. ovx ἄρα ἡ HK διάμετρός 
ἐστι τῶν ἀντικειμένων. ἡ ΗΘ ἄρα. 


λξ΄. 

Ἐὰν ἀντικειμένας εὐθεῖα τέμνῃ μὴ διὰ τοῦ κέντρου, 
ἡ ἀπὸ τῆς διχοτομίας αὐτῆς ἐπὶ τὸ κέντρον ἐκιξευγνυ- 
μένη διάμετρός ἐστι τῶν ἀντικειμένων ἡ λεγομένη 
ὀρϑία, πλαγία δὲ συξυγὴς αὐτῇ ἡ ἀπὸ τοῦ κέντρου 
ἀγομένη παράλληλος τῇ δίχα τεμνομένῃ. 

ἔστωσαν ἀντικείμεναι τομαὶ a( 4, B, καὶ τὰς 4,8 
τεμνέτω τις εὐθεῖα ἡ D μὴ διὰ τοῦ κέντρου οὖσα 
καὶ τετμήσϑω δίχα κατὰ 
τὸ E, καὶ τὸ κέντρον τῶν 
τομῶν ἔστω τὸ Χ, καὶ ἐπε- 
ξεύχϑω ἡ XE, καὶ διὰ 
τοῦ X τῇ ΓΖ παράλληλος 
ἤχϑω ἡ 48. λέγω, ὅτι 
αἱ AB, EX συξυγεῖς εἰσι 
διάμετροι τῶν τομῶν. 

ἐπεξεύχϑω γὰρ ἡ 4Χ καὶ ἐκβεβλήσϑω ἐπὶ τὸ Z, 
καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ ΓΖ. ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ 4X τῇ XZ. 
ἔστι δὲ καὶ ἡ 4Ε τῇ ΕΓ ἴση" παράλληλος ἄρα ἐστὶν 
y EX τῇ ZI. ἐκβεβλήσθω ἡ BA ἐπὶ τὸ H. καὶ 
ἐπεὶ [on ἐστὶν ἡ 4X τῇ XZ, ἴση ἄρα καὶ ἡ EX τῇ 
ZH: ὥστε καὶ ἡ ΓΗ͂ ἴση τῇ ΖΗ. ἡ ἄρα κατὰ τὸ Α 
ἐφαπτομένη παράλληλός ἐστι-ιτῇ ΓΖ' ὥστε καὶ τῇ EX. 
αἱ EX, AB ἄρα συξυγεῖς εἰσι διάμετροι. 


, 


An. 
᾿Εὰν τῶν ἀντικειμένων δύο εὐϑεῖαι ἐπιψαύωσι συμ- 
πίπτουσαι, ἡ ἀπὸ τῆς συμπτώσεως ἐπιξευγνυμένη ἐκὶ 
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sint 4, B sectiones oppositae, sectionesque .4, B 
contingentes duae rectae ducantur ΓΕ, Ef, ducatur- 
que ΓΖ, et diametrus duca- 
7' 7 7/4 ur EZ. dico, esse 'Z—Z4. 
nam si minus, ΓΖ in H 
7 in duas partes aequales se- 
cetur, ducaturque HE; HE 
igitur diametrus est [prop. 
XXXVIII]. uerum etiam EZ 
diametrus est; centrum igitur est E. itaque concursus 
eontingentium in centro est sectionum; quod absurdum 
est [prop XXXII]. itaque ΓΖ, Zz1 inaequales non 
sunt. ergo ΓΖ -- ΖΖ. 


Z 


XL. 


Si duae rectae oppositas contingentes concurrunt, 
eb per punctum concursus recta ducitur rectae puncta 
contactus coniungenti parallela cum sectionibus con- 
currens, reciae ἃ punctis concursus ad mediam rectam 
puneta contactus coniungentem ductae sectiones con- 
lingunt. | 

sint 44, B secliones oppositae, ducanturque duae 
rectae sectiones 44, B contingentes I'E, E44, et ducaiur 
ΓΖ, per E autem rectae ΓΖ parallela ducatur ZEH, 
et ΓΖ in 9 in duas partes aequales secetur, dueantur- 
que ZO, ΘΗ. dico, rectas ΖΘ, ΘΗ sectiones con- 
lingere. 

ducatur ΕΘ: EO igitur diametrus est recta, trans- 
uersa autem cum ea coniugata recta est per centrum rectae 
ΓΖ parallela ducta (prop. XXXVIII]. sumatur centrur- 


X, et rectae ΓΖ parallela ducatur 4XB. itaque 6 
A 
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μέσην τὴν τὰς ἁφὰς ἐπιξευγνύουσαν διάμετρος ἔσται 
τῶν ἀντικειμένων ἡ λεγομένη ὀρϑία, πλαγία δὲ συ- 
ξυγὴς αὐτῇ ἡ διὰ τοῦ κέντρου ἀγομένη παρὰ τὴν τὰς 
ἁφὰς ἐπιξευγνύουσαν. 

ἔστωσαν ἀντικείμεναι τομαὶ αἱ 4. B, ἐφαπτόμεναι 
δὲ τῶν τομῶν αἵ ΓΧ, X4, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ D καὶ 
τετμήσϑω δίχα κατὰ τὸ E, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ EX. λέγω, 
ὅτι ἡ EX διαμετρός ἐστιν ἡ λεγομένη ὀρϑέα, πλαγία 
δὲ συξυγὴς αὐτῇ ἡ διὰ τοῦ κέντρου τῇ ΓΖΩ͂ παράλληλος 
ἀγομένη. 

ἔστω γάρ, εἰ δυνατόν, διάμετρος ἡ ΕΖ, καὶ εἰλήφϑο 
τυχὸν σημεῖον τὸ Z' συμπεσεῖται ἄρα ἡ 4X τῇ EZ. 
δυμπιπτέτω κατὰ τὸ Ζ, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ DZ' συμ- 
βαλεῖ ἄρα ἡ ΓΖ τῇ τομῇ. συμβαλέτω κατὰ τὸ 4, καὶ 
διὰ τοῦ Α vij Df παράλληλος ἤχϑω ἡ 418. ἐπεὶ οὖν 
διάμετρός ἐστιν ἡ ΕΖ, καὶ τὴν ΓΖ δίχα τέμνει, καὶ 
τὰς παραλλήλους αὐτῇ δίχα τέμνει. ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ 
AH τῇ HB. καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ ΓΕ τῇ EA, καί 
ἐστιν ἐν τριγώνῳ τῷ ΓΖ 4, lon ἄρα καὶ ἡ AH τῇ ΗΚ. 
ὥστε καὶ ἡ ΗΚ τῇ ΗΒ ἐστιν ἴση" ὅπερ ἀδύνατον. 
οὐκ ἄρα ἡ ΕΖ διάμετρος ἔσται. 

λϑ΄. 

'"Eàv τῶν ἀντικειμένων δύο εὐϑεῖαι ἐφάπτωνται 
συμπίπτουσαι, ἡ διὰ τοῖ κέντρου καὶ τῆς συμπτώσεως 
τῶν ἐφαπτομένων ἀγομένη δίχα τέμνει τὴν τὰς ἁφὰς 
ἐπιξευγνύουσαν εὐϑεῖαν. 


ἔστωσαν ἀντικείμεναι τομαὶ αἵ 4, B, καὶ τῶν 4,8 
δύο εὐθεῖαι ἤχϑωσαν ἐφαπτόμεναι αἱ ΓΕ, EA, καὶ 


14, ΓΖ] cp, corr. ex I4 V, sed obscure. 19. TZ4] 
Z4 V; corr. p. 
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AB diameiri sunt coniugatae. et ΓΘ ad diametrum 
secundam ordinate ducia est, sectionem contingens 
aulem ΓΕ cum secunda diametro concurrens; itaque : 
[I, 38] rectangulum EX»« XO aequale est quadrato 
dimidiae secundae diametri, hoc est quartae parti 
figurae ad 4B adplicatae [I def. alt. 8]. οὖ quoniam 
ZE ordinate ducta est, et ducta esti ΖΘ, propterea 
Z6 sectionem .4 contingit [I, 38]. eadem de causa 
. eliam HO sectionem B contingit. ergo ZO, 6 H sec- 
tiones 44, B contingunt. 


XLI. 


Si in oppositis duae rectae inter se secant non 
per centrum ductae, in binas partes aequales inter se 
non secant. 

sint 44, B secliones oppositae, et in 4, B duae 
rectae ΓΒ, 44 non per centrum ductae in E inter 
se secent. dico, eas in binas partes aequales inter 
se non secare. 

nam si fieri polest, secent, centrum autem. sec- 
tionum sit X, et ducatur EX; EX igitur diametrus 
est [prop. XXXVII]. duca- 
tur per X rectae BI par- 
allela XZ; XZ igitur dia- 
meirus est et cum EX 
coniugata [ibid.]. itaque 
recta inZ contingens rectae 
EX parallela est [1 def. 6]. iam eadem.de causa 
ducta ΘΙ rectae 444 parallela recta in 9 contingens 
recae EX parallela est; quare etiam recta in Z con- 
tingens rectae in € contingenti parallela est [Eucl. I, 30]: 
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ἐπεξεύχϑω ἡ DI, καὶ διάμετρος ἤχϑω ἡ EZ. λέγω, 
ὅτι ἴση ἐστὶν ἡ ΓΖ τῇ Z4. 

εἰ γὰρ μή, τευμήσϑω ἡ ΓΖ δίχα κατὰ τὸ Η, καὶ 
ἐπεξεύχϑω ἡ HE ἡ HE ἄρα διάμετρός ἐστιν. ἔστι 
0b xol ἣ EZ: κέντρον ἄρα ἐστὶ τὸ E. ἡ ἄρα σύμ- 
πτῶσις τῶν ἐφαπτομένων ἐπὶ τοῦ κέντρου ἐστὶ τῶν 
τομῶν ὅπερ ἄτοπον. οὐκ ἄρα ἄνισός ἐστιν ἡ ΓΖ 
τῇ Ζ4. ἴση ἄρα. 

μ΄. 

Ἐὰν τῶν ἀντικειμένων δύο εὐϑεῖαι ἐφαπτόμεναι 
συμπίπτωσι, καὶ διὰ τῆς συμπτώσεως εὐθεῖα ἀχϑῇ 
παρὰ τὴν τὰς ἁφὰς ἐπιξευγνύουδσαν συμπίπτουσα ταῖς 
τομαῖς, αἴ ἀπὸ τῶν συμπτώσεων ἀγόμεναι ἐπὶ μέσην 
τὴν τὰς ἁφὰς ἐπιξευγνύουσαν ἐφάπτονται τῶν τομῶν. 


ἔστωσαν ἀντικείμεναι τομαὶ a( 4, B, καὶ τῶν 4,8 
δύο εὐθεῖαι ἤχϑωσαν ἐφαπτόμεναι αἱ ΓΕ, Ez, καὶ 
ἐπεξεύχϑω ἡ I4, καὶ e 
διὰ τοῦ E τῇ ΓΖ παρ- 4 Ζ 


ἄλληλος ἤχϑω ἡ ZEH, 
καὶ τετμήσϑω ἡ L4 


Vox , "4 
δέχα κατὰ τὸ O, καὶ ἐπε- 
ξεύχϑωσαν αἴ ΖΘ, 0 H. 
λέγω, ὅτι αἱ ZO, ΘΗ 
Ζ Z Au 


ἐφάπτονται τῶν τομῶν. 

ἐπεξεύχϑω ἡ EO* διάμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ ΕΘ ὀρϑία, 
πλαγία δὲ συξυγὴς αὐτῇ ἡ διὰ τοῦ κέντρου τῇ ΓΖ 
παράλληλος ἀγομένη. εἰλήφϑω τὸ κέντρον τὸ Χ, καὶ 


4. ἡ HE] om. V; corr. p. 7. οὐκ ἄρα ἄνισός] addidi; 
om. V. 14. ἐφάπτωνται V; corr. pc. 24. ἐφάπτωνται V; 
infra ὦ macula est (o?); corr. p. 
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AB diamelri sunt coniugatae. et ΓΘ ad diametrum 
secundam ordinate ducta est, sectionem contingens 
autem ΓΕ cum secunda diametro concurrens; itaque - 
[L, 38] rectangulum EX »« XO aequale est quadrato 
dimidiae secundae diametri, hoc est quartae parti 
figurae ad 4B adplicatae [I def. alt. 3]. et quoniam 
ΖΕ ordinale ducta est, et ducta est ΖΘ, propterea 
Z6 sectionem 4 contingit [I, 38]. eadem de causa 
etiam H6 sectionem B contingit. ergo ΖΘ, ΘΗ sec- 
tiones 44, B contingunt. 


XLI. 


Si in oppositis duae rectae inter se secant non 
per centrum ductae, in binas partes aequales inter se 
non secant. 

sint 4, B sectiones oppositae, et in A4, B duae 
reclae ΓΒ, 421 non per centrum ductae in E inter 
se secent. dico, eas in binas partes aequales inter 
se non secare. 

nam si fieri potest, secent, centrum autem. sec- 
lionum sit X, et ducatur EX: EX igitur diametrus 
est tprop. XXXVII. 25ca- 
tur per X rectae ΒΓ rar- 
alheiíaa XZ: XZ igitzr c.2- 
metrus e: εἰ c.m EX 
eoniugata ^. muet 

᾿ recta mnZ c«-- - "per σε 2 
EX parallela est [1 def. 6. iam " d 
ducta ΘΚ rectae 441 parallela pee, - 
rectae EX parallela est; quare ear Tx 
tingens rectae in Θ contingenti paraje, -.- » m 
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ἐπὶ μέσην τὴν τέμνουσαν ἀχϑῇ, ἡ δὲ παρὰ τὴν τέμ- 
νουσαν, συξυγεῖς ἔσονται διάμετροι τῶν ἀντικειμένων. 

ἔστωσαν κατὰ συξυγέαν ἀντικείμεναι τομαὶ αἱ 
4, B, I, 4, καὶ τεμνέτω τὴν 4 εὐθεῖά τις κατὰ δύο 
σημεῖα τὰ E, Z, καὶ τετμήσϑω δίχα ἡ ΖΕ τῷ H, καὶ 


ἔστω κέντρον τὸ X, καὶ ἐπε- 
ξεύχϑω ἡ ΧΗ, παράλληλος δὲ £ c 
ἤχϑω τῇ EZ ἡ ΓΧ. λέγω, ὅτι 
αἱ ΑΧ, ΧΙ συξυγεῖς εἰσι διά- Y 1 
uet QoL. 
ÁO 709 G& 


ἐπεὶ yàg διάμετρος ἡ A4 X, 
καὶ τὴν EZ δίχα τέμνει, ἡ 
κατὰ τὸ 44 ἐφαπτομένη παράλληλός ἐστι τῇ ΕΖ᾽ ὥστε 
καὶ vj ΓΧ. ἐπεὶ οὖν ἀντικείμεναί εἶσι τομαί, καὶ 
μιᾶς αὐτῶν τῆς 4 ἧκται ἐφαπτομένη κατὰ τὸ Α, ἀπὸ 
δὲ τοῦ κέντρου τοῦ Χ ἡ μὲν ἐπὶ τὴν ἁφὴν ἐπιξεύγνυται 
ἡ XA, ἡ δὲ παρὰ τὴν ἐφαπτομένην ἦκται ἡ DX, 
αἱ X4, ΓΧ ἄρα συξυγεῖς εἰσι διάμετροι" τοῦτο γὰρ 
προδέδεικται. 

ιδ΄. 

Τῆς δοϑείσης κώνου τομῆς τὴν διάμετρον εὑρεῖν. 

ἔστω ἡ δοϑεῖσα κώνου τομή, ἐφ᾽ ἧς τὰ 4, Β, Γ, 4, E 
σημεῖα. δεῖ δὴ αὐτῆς τὴν διάμετρον εὑρεῖν. 

γεγονέτω, καὶ ἔστω ἡ ΓΘ. ἀχϑεισῶν δὴ τεταγ- 
μένως τῶν 4Z, EO καὶ ἐκβληϑεισῶν ἔσται lo ἡ μὲν 
22 τῇ ZB, ἡ δὲ ΕΘ τῇ ΘΑ͂. ἐὰν οὖν τάξωμεν τὰς 
BA, ΕΑ ϑέδει οὔσας παραλλήλους, ἔσται δοϑέντα 
τὰ 0, Ζ σημεῖα. ὥστε ϑέσει ἔσται ἡ ΘΖΓ. 


6. ἔστω] τό V; corr. p (ἔστω τῶν τομῶν το). 18. X 4] 
DIA V; corr. Halley; 4X p, Comm. 29. E] om. V; corr. 
Comm. 
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sint 4, B, I', 41 sectiones oppositae coniugatae, 
ei recta aliqua sectionem 44 in duobus punctis E, Z 
secet, seceturque EZ in H in duas paries aequales, 
centrum autem sit X, et ducatur XH, rectae autem 
EZ parallela ducatur I'X. dico, rectas 4X, ΧΙ dia- 
metros coniugatas esse. 

nam quoniam 4X diametirus est et rectam EZ in 
duas partes aequales secat, recta in .4 contingens 
rectae EZ parallela est [prop. V]; quare etiam rectae 
I'X [Eucl. I 30] quoniam igitur sectiones oppositae 
sunt, οὗ unam earum “4 in .4 contingens ducta est 
recta, a ceniro autem X ad punctum contactus ducta 
est X4, contingenti autem parallela ducta est I'X, 
reciae X4, I'X diametri coniugatae sunt; hoc enim 
antea demonstratum est [prop. XX]. 


XLIV. 


Datae coni sectionis diametrum inuenire. 
sit data sectio coni, in qua sunt puncta 4, B, 1, 
4, E. oportet igitur diametrum eius inuenire. 
faclum sit, sitque ΓΘ. ita- 
Ζ que rectis 42, ΕΘ ordinate 
ductis productisque erit 
22 —ZB, ΕΘ — 0 4 [Idef.4]. 
ilaque si rectas Bf, E, quae 
parallelae sunt, positione fixeri- 
mus, data erunt puncta 6, Z. 
Ζ2 ergo G ZI" positione data erit. 
componetur hoc modo: 
data coni sectio, in qua sunt puncta 4, B, D, 4 
et paralllae ducantur rectae Bf, 4E seceniui 


10 


15 


2 


e 


25 
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συντεϑήσεται δὴ οὕτως᾽ ἔστω ἡ δοθεῖσα κώνου 
τομή, ἐφ’ ἧς và Α, B, D, 4, E σημεῖα, καὶ ἤχϑωσαν 
παράλληλοι αἱ Β4, AE xol τετμήσϑωσαν δίχα κατὰ 
τὰ Z, Θ. καὶ ἐπιξευχϑεῖσα ἡ ΖΘ διάμετρος ἔσται τῆς 
τομῆς. τῷ δὲ αὐτῷ τρόπῳ καὶ ἀπείρους εὑρήσομεν 
διαμέτρους. 

με΄. 

Τῆς δοϑείσης ἐλλείψεως ἢ ὑπερβολῆς τὸ κέντρον 
εὑρεῖν. 

τοῦτο δὲ φανερόν’ ἐὰν γὰρ διαχϑῶσι δύο δια- 
μετροι τῆς τομῆς αἱ 48, ΓΖ, καϑ᾽ ὃ τέμνουσιν ἀλ- 
λήλας, ἔσται τῆς τομῆς τὸ κέντρον, ὡς ὑπόκειται. 

us. 

Τῆς δοθείσης κώνου τομῆς τὸν ἄξονα εὑρεῖν. 

ἔστω ἡ δοθεῖσα κώνου τομὴ πρότερον παραβολή, 
ἐφ᾽ ἧς τὰ Ζ, D, E. δεῖ δὴ αὐτῆς τὸν ἄξονα εὑρεῖν. 
ἤχϑω γὰρ αὐτῆς διάμετρος 9 48. εἰ μὲν οὖν ἡ 
AB ἄξων ἐστί, γεγονὸς ἂν εἴη τὸ ἐπιταχϑέν᾽ εἰ δὲ 
ov, γεγονέτω, καὶ ἔστω ἄξων ὁ ΓΩ͂' ὁ I'4 ἄρα ἄξων 
παράλληλός ἐστι τῇ 48 καὶ τὰς ἀγομένας ἐπ᾽ αὐτὴν 
καϑέτους δίχα τέμνει. αἱ δὲ ἐπὶ τὴν ΓΖ κάϑετοι 
καὶ ἐπὶ τὴν AB κάϑετοί εἰσιν’ ὥστε ἡ Γ4 τὰς ἐπὶ 
τὴν 48 καϑέτους δίχα τέμνει. ἐὰν οὖν τάξω τὴν 
ΕΖ κάϑετον ἐπὶ τὴν AB, ἔσται ϑέσει, καὶ διὰ τοῦτο 
ἴση ἐστὶν ἡ E4 τῇ 412 δοϑὲν ἄρα ἐστὶ τὸ 4. διὰ 
δεδομένου ἄρα τοῦ 4 παρὰ ϑέσει τὴν AB ἧκται ἡ 
ΓΖ ϑέσει ἄρα ἐστὶν ἡ I4. 

συντεϑήσεται δὴ οὕτως ἔστω ἢ δοϑεῖσα παρα- 


28. δή] δὲ Halley. 
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in binas partes aequales in Z, €. οὐ ducta ΖΘ dia- 
meirus sectionis erit [I def. 4] eodem autem modo 
eliam innumerabiles diametros inueniemus. 


XLV. 


Datae ellipsis uel hyperbolae centrum inuenire. 
hoc autem manifestum est. nam si duae diametri 


sectionis ducuntur 4B, I'Z/ (prop. XLIV], ubi inter 
se secant, centrum erit seclionis, ut infra descrip- 
ium est. 
XLVI. 

Datae coni sectionis axem inuenire. 

sib data coni sectio prius parabola, in qua sunt 
Z, I', E. oportet igitur axem eius inuenire. 

ducatur enim diamelrus eius 4B [prop. XLIV]. iam 
81 4B axis est, factum erii propositum; sin minus, 
factum sit, et axis sib 1'71; axis igitur I'Zl rectae 48 
parallela est [I, 51 coroll] et rectas ad eam perpen- 
diculares ductas in binas partes aequales secat [I def. 1]. 
rectae auiem ad ΓΖ perpendiculares etiam ad 4B 
perpendiculares sunt; quare I'zf rectas ad 4B per- 
pendieulares in binas paries aequales secat. iam si 
fixero EZ ad 4B perpendicularem, positione data 


Figuras prop. XLV in prop. XLIV habet V; in prop. XLV 
mg. ἐγράφη τὸ σχῆμα ἄνω m. 1. 
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βολή, ἐφ᾽ ἧς τὰ Z, E, A, καὶ ἤχϑω αὐτῆς διάμετρος 
ἡ 48. καὶ ἐπ’ αὐτὴν κάϑετος ἤχϑω ἡ BE καὶ ἐκ- 
βεβλήσϑω ἐπὶ τὸ Ζ. εἰ μὲν οὖν ἴση ἐστὶν ἡ EB τῇ 
ΒΖ. φανερόν, ὅτι ἡ AB ἄξων 
ὅ ἐστέν᾽: εἰ δὲ oU, τετμήσϑω ἡ 
ΕΖ δίχα τῷ 4, καὶ τῇ AB 
παράλληλος ἤχϑω ἡ ΓΖ. φα- 
νερὸν δή, ὅτι ἡ Γ4 ἄξων ἐστὶ 
τῆς τομῆς παράλληλος γὰρ 
10 οὖσα τῇ διαμέτρῳ, τουτέστι 
διάμετρος οὖσα, τὴν ΕΖ δίχα 
τε καὶ πρὸς ὀρϑὰς τέμνει. τῆς 
ἄρα δοθείσης παραβολῆς ὁ ἄξων ηὕρηται ὁ ΓΖ. 
καὶ φανερόν, ὅτι εἷς ἄξων ἐστὶ τῆς παραβολῆς. εἰ 
15 γὰρ ἄλλος ἔσται ὡς 0 48, ἔσται τῇ ΓΖ παράλληλος. 
καὶ τὴν ΕΖ τέμνει. ὥστε καὶ δίχα. ἴση ἄρα ἐστὶν 

ἢ BE τῇ ΒΖ' ὅπερ ἄτοπον. 


, 


ub. 
Τῆς δοϑείδης ὑπερβολῆς ἢ ἐλλείψεως τὸν ἄξονα 
20 εὑρεῖν. 
ἔστω ὑπερβολὴ ἢ ἔλλειψις ἡ ABI" δεῖ δὴ αὐτῆς 
τὸν ἄξονα εὑρεῖν. 
εὐὑρήσϑω καὶ ἔστω ὁ Κ4Ω,, κέντρον δὲ τῆς τομῆς 
τὸ Κ' ἡ ἄρα ΚΖ τὰς ἐπ᾽ αὐτὴν τεταγμένως κατα- 
25 γομένας δίχα καὶ πρὸς ὀρϑὰς τέμνει. 
ἤχϑω κάϑετος ἡ ΓΖ4, καὶ ἐπεξεύχϑωσαν αἵ KA, ΚΓ. 
ἐπεὶ οὖν ἴση doviv ἡ L4 τῇ 44, ἴση ἄρα ἡ ΓΚ τῇ ΚΑ. 


8. ἐπί] om. V; corr. p- 18. εὔρηται cp. 21. ἔλλειψις] c, 
ἔλειψις, supra scr. 4 m. 1, V. 23. Kd] 44 V; corr. p. 260. 
K4] Kz V; corr. p. 
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erit [Eucl. dat. 30], et ob causam, quam indieauimus, 
erii ΕΖ — 4Z. quare 2] datum est. per datum 
igilur punctum Z1 rectae 4B positione datae par- 
allela ducta est ΓΖ; ergo I'Z/ positione data est 
[Eucl. dat. 28]. 

componetur hoc modo: sit data parabola, in qua 
sunt puncta Z, E, 44, et eius diametrus ducatur 48 
[prop. XLIV], ad eamque perpendicularis ducatur 
BE et ad Z producatur. iam si EB — BZ, mani- 
festum est, 4B axem esse [I def. 7]; sin minus, EZ 
in 4 in duas partes aequales secetur, eti rectae 4B 
parallela ducatur ΓΖ. manifestum igitur, ΓΖ axem 
esse sectionis. nam diametro parallela ducta, h. e. 
ipsa diametrus [I, 51 coroll], rectam EZ et in duas 
partes aequales et ad angulos rectos secat [I def. 7]. 
ergo datae parabolae axis inuentus esi ΓΖ. 

οὐ manifestum est, unum solum axem esse para- 
bolae. nam si alius quoque erit υὖ 4B, rectae ΓΖ 
parallela erit [I, 51 coroll] et rectam EZ secal; 
quare etiam in duas partes aequales eam secat [I def. 4]. 
itaque BE — ΒΖ; quod absurdum est. 


XLVII. 


Datae hyperbolae uel ellipsis axem inuenire. 

sib 4BI' hyperbola uel ellipsis. oportet igitur 
axem eius inuenire. 

inuentus sit et sib K 2, centrum autem sectionis sit 
Κι itaque Καὶ Δ rectas ad eam ordinate ductas in binas 
partes aequales ei ad angulos rectos secat [I def. 7" 

ducatur perpendicularis ΓΖ“, ducanturque Καὶ 
KI. iam quoniam est Γ' Ζ' — Ζ 4, erit etiam ΓΚ 2. 
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βολή, ἐφ᾽ ἧς τὰ Z, E, A, καὶ ἤχϑω αὐτῆς διάμετρος 
ἡ 4B, καὶ ἐπ᾽ αὐτὴν κάϑετος ἤχϑω ἡ BE καὶ & 
βεβλήσϑω ἐπὶ τὸ Z. εἰ μὲν οὖν ἴση ἐστὴν ἡ EB τῇ 
BZ, φανερόν, ὅτι ἡ AB ἄξων 
5 ἐστέν᾽ εἰ δὲ oU, τετμήσϑω ἡ 
ΕΖ δίχα τῷ 4, καὶ τῇ AB 
παράλληλος ἤχϑω ἡ ΓΖ. φα- 
νερὸν δή, ὅτι ἡ ΓΖ ἄξων ἐστὶ 
τῆς τομῆς᾽ παράλληλος γὰρ 
10 000€ τῇ διαμέτρῳ, τουτέστι 
διάμετρος οὖσα, τὴν ΕΖ δίχα 
τε καὶ πρὸς ὀρϑὰς τέμνει. τῆς 
ἄρα δοθείσης παραβολῆς ὁ ἄξων ηὕρηται ὁ ΓΖ. 
καὶ φανερόν, ὅτι εἷς ἄξων ἐστὶ τῆς παραβολῆς. εἰ 
15 γὰρ ἄλλος ἔσται ὡς ὁ 48, ἔσται τῇ ΓΖΩ͂ παράλληλος. 
καὶ τὴν ΕΖ véuvsv ὥστε καὶ δίχα. ἴδη ἄρα ἐστὶν 
ἡ BE τῇ ΒΖ᾽ ὅπερ ἄτοπον. 


Z 


μξ΄. 
Τῆς δοϑείδσης ὑπερβολῆς ἢ ἐλλείψεως τὸν ἄξονα 
80 εὑρεῖν. 
ἔστω ὑπερβολὴ ἢ ἔλλειψις ἡ 4ΒΓΓ' δεῖ δὴ αὐτῆς 
τὸν ἄξονα εὑρεῖν. 
εὑρήσϑω καὶ ἔστω ὁ ΚΩ͂, κέντρον δὲ τῆς τομῆς 
τὸ Κ' ἡ ἄρα ΚΖ τὰς ém αὐτὴν τεταγμένως κατα- 
25 γομένας δίχα καὶ πρὸς ὀρϑὰς τέμνει. 
ἤχϑω κάϑετος ἡ L'A, καὶ ἐπεξεύχϑωσαν ai K A, KT. 
ἐπεὶ οὖν ἴση ἐστὶν ἡ Γά τῇ 44, ἴση ἄρα ἡ ΓΚ τῇ ΚΑ. 


8. ἐπί) om. V4 corr. p. 18. εὔρηται cp. 21. ἔλλειψις] c, 
ἔλειψις, supra scr. ἃ m. 1, V. 28. Κα] Ad V; corr. p. 26. 
KA] ΚΩ͂ V; corr. p. 
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erit [Eucl. dat. 30], et ob causam, quam indicauimus, 
erii ΕΖ, — 4Z. quare z[ datum est. per datum 
igitur punctum Z1 rectae 4B positione datae par- 
allla ducta est I'4; ergo ΓΖ positione data est 
[Eucl. dat. 28]. 

eomponetur hoc modo: sit data parabola, in qua 
sunt puncta Z, E, 4, et eius diametrus ducatur 4B 
[prop XLIV], ad eamque perpendicularis ducatur 
BE et ad Z produeatur. iam si EB — ΒΖ, mamni- 
festum est, 4B axem esse [I def. 7]; sin minus, EZ 
in 4 in duas partes aequales secetur, et rectae 48 
parallela ducatur ΓΖ. manifestum igitur, I'Z4 axem 
esse sectionis. nam diametro parallela ducta, h. e. 
ipsa diametrus [I, 51 coroll], rectam EZ et in duas 
partes aequales et ad angulos rectos secat [I def. 7]. 
ergo datae parabolae axis inuentus est I'Zf. 

et manifestum est, unum solum axem esse para- 
bolae. nam si alius quoque erit αὖ 48, rectae ΓΖ 
parallela erit [I, 51 coroll] et rectam EZ secat; 
quare etiam in duas partes aequales eam secat [I def. 4]. 
ilaque BE — ΒΖ; quod absurdum est. 


XLVII. 


Datae hyperbolae uel ellipsis axem inuenire. 

sib .4BI' hyperbola uel ellipsis. oportet igitur 
axem eius inuenire. 

inuentus sit ei sit K Zl, centrum autem sectionis sit 
Κι itaque Καὶ 4 recias ad eam ordinate ductas in binas 
partes aequales et ad angulos rectos secat [I def. 7]. 

ducatur perpendicularis ΓΖ, ducanturque K 4, 
KI: iam quoniam est Γ' Ζ — 71 4, erit etiam ΓΚ — K 4 
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ἐὰν οὖν τάξωμεν δοϑὲν τὸ D', ἔσται δοϑεῖσα ἡ ΓΚ. 
ὥστε ὃ κέντρῳ τῷ K, διαστήματι δὲ τῷ Κὶ Γ' κύκλος 
γραφόμενος ἥξει καὶ διὰ τοῦ 44 καὶ ἔσται ϑέδει δε- 
δομένος. ἔστι δὲ καὶ ἡ ΑΒΓ τομὴ δοϑεῖσα ϑέδει" 
5 δοϑὲν ἄρα τὸ 4. ἔστι δὲ καὶ τὸ Γ δοϑέν᾽ ϑέδει 
. ἄρα ἡ ΓΑ͂. καί ἐστιν ἴση ἡ D τῇ 4.4: δοϑὶν 
ἄρα τὸ 4. ἀλλὰ καὶ τὸ Καὶ δοϑέν: δοϑεῖσα ἄρα τῇ 
ϑέσει ἡ 4K. 
συντεϑήσεται δὴ ovrog: ἔστω ἡ δοθεῖσα ὑπερ- 
10 βολὴ ἢ ἔλλειψις ἡ ABD, καὶ εἰλήφϑω αὐτῆς κέντρον 
τὸ Κ' εἰλήφϑω δὲ ἐπὶ τῆς τομῆς τυχὸν σημεῖον τὸ 
I, καὶ κέντρῳ τῷ K, δια- 
στήματι δὲ τῷ ΚΓ κύκλος 
γεγράφϑω ὁ ΓΕΑ͂, καὶ 4 
15 ἐπεξεύχϑω ἡ ΓΑ͂ καὶ δίχα 


τετμήσϑω κατὰ τὸ Zl, καὶ 4 
ἐπεξεύχϑωσαν αἵ ΚΙ, K A, ZE 
KA, καὶ διήχϑω ἡ KA 

ἐπὶ τὸ Β. I 


20 ἐπεὶ οὖν ἴση ἐστὶν ἡ 44 τῇ AD, κοινὴ δὲ ἡ 
Z4K, δύο ἄρα αἵ L'Z4 K δύο ταῖς 44 Καὶ ἴσαι εἰσί, καὶ 
βάσις ἡ ΚΑ τῇ ΚΓ ἴση. ἡ ἄρα ΚΒΩ͂ τὴν AAT 
δέχα τε καὶ πρὸς ὀρϑὰς τέμνει. ἄξων ἄρα ἐστὶν ἡ K 4. 

ἤχϑω διὰ τοῦ K τῇ ΓΑ͂ παράλληλος ἡ MKNN* ἡ 

45 ἄρα ΜΝ ἄξων ἐστὶ τῆς τομῆς συξυγὴς τῇ BK. 

μη΄. 
Ζεδειγμένων δὴ τούτων ἑξῆς ἔστω δεῖξαι, ὅτι ἂλ- 


λοι ἄξονες τῶν αὐτῶν τομῶν οὐκ εἰσίν. 


1. δοϑεῖσα] om. V; corr. p (δοϑέν om.) 9. óx] p, δέ V. 
17. K 4] καί V; corr. p; del. Halley. 


CONICORUM LIBER II. 213 


nam si fleri potest, etiam alius axis sit KH. 
eodem igitur modo, quo antea, ducta perpendiculari 
440 erit 46 — ΘΑ [I def. 4]; quare etiam 4K — ΚΑ 
[Eucl. 1, 4] uerum etiam 4K --α KT'[ibid.] itaque 
etiam K 4 — ΚΓ; quod absurdum est. 

iam circulum 4EI' in alio puncto inter 4, B, I^ 
eum sectione non concurrere, in hyperbola manifestum 


est; in ellipsi autem perpendiculares ducantur I'P, 
AZ. quoniam igitur est ΚΓ — K 4 (nam radii sunt), 
est etiam Γ Κ᾽ — K “5, est autem 
DP PK*—rDKk* 

et KZ*-- Z4! — AK? [Eud. I, 47]. itaque 

DP ΡΚ᾽-- ΑΣ" -- ΣΚ" 
quare I'P* --- 4Z* — Σ Κ᾽: KP'*. rursus quoniam 
est MP»« PN -- PK? — ΚΜ" [Eucl. II, 5], οὐ etiam 
ME» EN 4- EK! — KM? [ibid], erit 

MP» PN 4- PK? — ME EN 4- EK? 

itaqee EK? — KP? — MP»« PN z- ME x ΣΝ. 
demonstrauimus autem, esse 

ZK?-- KP! —IP- AZ* 
itaque DP! -: Z4 — MP »« PN -- MZ x EN. et 
quoniam I'P, 4Z ordinate ductae sunt, erit 

IP!MP»PN-—A2*:MZ-ZN [, 21]; 


Apollonius, ed. Heiberg. A 
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25 
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εἰ γὰρ δυνατόν, ἔστω καὶ ἕτερος ἄξων ὁ KH. 
κατὰ τὰ αὐτὰ δὴ τοῖς ἔμπροσθεν ἀχϑείσης καϑέτου 
τῆς 4Θ ἴση ἔσται ἡ 40 τῇ ΘΑ ὥστε καὶ ἡ AK 
τῇ KA. ἀλλὰ καὶ τῇ KI" ἴση ἄρα ἡ KA τῇ KT 
ὕπερ ἄτοπον. 

ὅτε μὲν οὖν καὶ ὁ 4ΕΓ κύκλος κατ᾽ ἄλλο σημεῖον 
μεταξὺ τῶν 4, B, Γ οὐ συμβάλλει τῇ τομῇ, ἐπὶ μὲν 
τῆς ὑπερβολῆς φανερόν ἐπὶ δὲ τῆς ἐλλείψεως κάϑε- 
τοι ἤχϑωσαν αἱ ΓΡ, AZ. ἐπεὶ οὖν ἴση ἐστὶν ἡ KT 
τῇ ΚΑ' ἐκ κέντρου ydg: ἴσον ἐστὶ καὶ τὸ ἀπὸ ΓΚ 
τῷ ἀπὸ Κα. ἀλλὰ τῷ μὲν ἀπὸ ΓΚ ἴσα ἐστὶ và ἀπὺ 
DP, PK, τῷ δὲ ἀπὸ AK ἴσα τὰ ἀπὸ KZ, Σ΄." τὰ 
ἄρα ἀπὸ ΓΡ, PK τοῖς ἀπὸ AZ, EK ἐστιν ἴσα. à 
ἄρα διαφέρει τὸ ἀπὸ ΓΡ τοῦ ἀπὸ 42, τούτῳ δια- 
φέρει τὸ ἀπὸ ΣΚ τοῦ ἀπὸ KP. πάλιν ἐπειδὴ τὸ 
ὑπὸ ΜΡΝ μετὰ τοῦ ἀπὸ PK ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ KM, 
ἔστι δὲ καὶ τὸ ὑπὸ ΜΣΝ μετὰ τοῦ ἀπὸ ZK ἴσον 
τῷ ἀπὸ ΚΜ, τὸ ἄρα ὑπὸ ΜΡΝ μετὰ τοῦ ἀπὸ ΡΚ 
ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ ΜΣΝ μετὰ τοῦ ἀπὸ EK. ᾧ ἄρα 
διαφέρει τὸ ἀπὸ ΣΚὶ τοῦ ἀπὸ ΚΡ, τούτῳ διαφέρει 
τὸ ὑπὸ ΜΡΝ τοῦ ὑπὸ ΜΣΝ. ἐδείχϑη δέ, ὅτι, ᾧ 
διαφέρει τὸ ἀπὸ ZK τοῦ ἀπὸ ΚΡ, τούτῳ διαφέρει 
τὸ ἀπὸ ΓΡ τοῦ ἀπὸ ΑΣ' ᾧ ἄρα διαφέρει τὸ ἀπὸ 
I'P τοῦ ἀπὸ 24, τούτῳ διαφέρει τὸ ὑπὸ MPN τοῦ 
ὑπὸ ΜΣΝ. καὶ ἐπεὶ κατηγμέναι εἰσὶν αἴ ΓΡ, AZ, 
ἔστιν, ὡς τὸ dz ΓΡ πρὸς τὸ ὑπὸ ΜΡΝ, τὸ ἀπὸ AZ 
πρὸς τὸ ὑπὸ ΜΣΝ. ἐδείχϑη δὲ καὶ ἐν ἀμφοτέροις 
7 αὐτὴ ὑπεροχή ἴσον ἄρα τὸ μὲν ἀπὸ ΓΡ τῷ ὑπὸ 

2. vx] bis V; corr. evp. 10. καί] pv, om. c, supra scr. 


m.1 V. 11. τῷ] (alt) pc, corr. ex τό τω. 1 V. 18. τῷ] po 
corr, ex τὸ m. 1 V. 
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nam 81 fieri potest, etiam alius axis sit ΚΗ. 
eodem igitur modo, quo antea, ducta perpendiculari 
440 erii 40 — 0 4 [I def. 4]; quare etiam 4K — K 4 
[Eucl. I, 4]. uerum etiam 4K -— ΚΓ [ibid.]. itaque 
eliam K.4 — ΚΓ, quod absurdum est. 

iam cireulum AEI'in alio puncto inter 4, B, Γ 
cum sectione non concurrere, in hyperbola manifestum 
"LM 


est; in ellipsi autem perpendiculares ducantur I'P, 
AZ. quoniam igitur est, ΚΓ — Καὶ 4 (nam radii sunt), 
est etiam I'K? — Καὶ 45, est autem 
DPÓ-LPK*-—rDKk? 

eti K Z* -- Σ 45 — AK? [Eucl. I, 47]. itaque 

DP -LPK?— AX? 4 EK* 
quare I'P*-- 42? — ZK?-- KP?. rursus quoniam 
est MP»« PN - PK? — KM? [Euel. II, 5], et etiam 
MZ»«ZN-- ZK?*-— KM? [ibid], erit 

MP» PN PK? — MZ»ZN 4 EK. 

ilaque ZK* --- KP? — MP»« BN -- MZ x ΣΝ. 
demonstrauimus autem, esse 

ZK?-- KP? -—IDP?*--Az*: 
itaque I'P* z- Z f? — MP» PN - MZ x ΣΝ. e 
quoniam I'P, 42 ordinate ductae sunt, erit 

DP:MP»xPN-—2A4Z'::MZ»ZN v 21]; 


Apollonius, ed, Heiberg. 
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ΜΡΝ, τὸ δὲ ἀπὸ AZ τῷ ὑπὸ ΜΣΝ. κύκλος ἄρα 
ἐστὶν ἡ ΑΓΜ γραμμή" ὅπερ ἄτοπον" ὑπόκειται γὰρ 
ἔλλειψις. 

ue. 

Kovov τομῆς δοϑείσης καὶ σημείου μὴ ἐντὸς τῆς 
τομῆς ἀγαγεῖν ἀπὸ τοῦ σημείου εὐθεῖαν καϑ' ἕν ἐπι- 
ψαύουσαν τῆς τομῆς. 

ἔστω ἡ δοθεῖσα κώνου τομὴ πρότερον παραβολή, 
ἧς ἄξων ὃ B. δεῖ δὴ ἀπὸ τοῦ δοϑέντος σημείου, 
ὃ μή ἐστιν ἐντὸς τῆς τομῆς, ἀγαγεῖν εὐϑεῖαν, ὡς 
πρόκειται. 

τὸ δὴ δοϑὲν σημεῖον ἤτοι ἐπὶ τῆς γραμμῆς ἐστιν 
ἢ ἐπὶ τοῦ ἄξονος ἢ ἐν τῷ λοιπῷ ἐκτὸς τόπῳ. 

ἔστω οὖν ἐπὶ τῆς γραμμῆς, καὶ ἔστω τὸ 4, καὶ 
γεγονέτω, καὶ ἔστω ἡ AE, καὶ κάϑετος ἤχϑω ἡ Ad 
ἔσται δὴ ϑέσει. καὶ ἴδη ἐστὶν ἡ ΒΕ 
τῇ ΒΩ καί ἐστι δοθεῖσα ἡ Bf 
δοϑεῖσα ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ ΒΕ. καί ἐστι 
τὸ B δοϑέν: δοϑὲν ἄρα καὶ τὸ E. 
ἀλλὰ καὶ τὸ 4' ϑέσει ἄρα ἡ AE. 

δσυντεϑήσεται δὴ οὕτως. ἤχϑω 
ἀπὸ τοῦ 44 κάϑετος ἡ 44, καὶ 
κείσϑω τῇ Β4 ἴση ἡ BE, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ AE. 
φανερὸν δή. ὅτι ἐφάπτεται τῆς τομῆς. 

ἔστω πάλιν τὸ δοϑὲν σημεῖον ἐπὶ τοῦ ἄξονος τὸ 
E, καὶ γεγονέτω, καὶ ἤχϑω ἐφαπτομένη ἡ AE, καὶ 
κάϑετος ἤχϑω ἡ 44 ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ BE τῇ BA. 
καὶ δοθεῖσα ἡ ΒΕ" δοθεῖσα ἄρα καὶ ἡ B. καί ἐστι 
δοϑὲν τὸ B: δοϑὲν ἄρα καὶ τὸ 4. καί ἐστιν ὀρϑὴ 


17. Β “7 (alt) p, corr. ex ΓΖ m. 2 V ΓΖ ον. 
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[dat. 29]. quare .4 datum est [dat. 25]. uerum 
etiam E datum est. ergo AE positione data est 
[dat. 26]. 

componetur hoc modo: ponatur B4 — BE, et ἃ 
4 ad Ez perpendicularis erigatur 7/.4, ducaturque 
-AE. manifestum igitur, 4E contingere [I, 35]. 

eti manifestum est, etiam si datum punctum idem 
sib ac B, rectam a B perpendicularem ductam sec- 
tionem contingere [I, 11]. 

iam sib I' punctum datum, et factum sit, sitque 
ΓΑ, per I' autem axi, hoc est rectae B7, parallela 
ducatur ΓΖ; itaque ΓΖ positione data est [dat. 28]. 
eti ab A4 ad ΓΖ ordinate ducatur 42; itaque erit 
[L 35] ΓΗ -Ξ ZH. et H datum est [dat. 25]; itaque 
eliam Z datum est [dat. 27]. et ΖΑ͂ ordinate erecta 
est, hoc est rectae in H contingenti parallela; itaque 
Z.4. positione data est [dat. 28]. quare 4 datum est 
[dat. 25]. uerum etiam I' datum est. j;ergo I'4 
positione data est [dat. 26]. | 

componetur hoc modo: per I'rectae ΒΖ, parallela 
dueatur ΓΖ, et. ponatur ZH — ΓΗ͂, rectaeque in H 
contingenti parallela ducatur Z4, ducaturque ATI. 
manifestum igitur [I, 35], hanc problema effectu- 
ram esse. 

Rursus sit hyperbola, cuius axis sit. Z4 BI, centrum 
aulem O0, asymptotae autem ΘΕ, ΘΖ. datum igitur 
punctum aut in seclione dabitur aut in axe aut intra 
angulum ΕΘΖ aut in spatio deinceps posito aut in 
altera asymptotarum sectionem conlinentium aut in 
spatio inter rectas posito, quae angulum angulo ZO.F 
ad uerticem positum continent. 


! 
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ἡ 44: ϑέσει ἄρα ἡ 4.4. δοϑὲν ἄρα τὸ 4A. ἀλλὰ 
καὶ τὸ Ε' ϑέσει ἄρα ἡ AE. 
συντεϑήσεται δὴ οὕτως" κείσϑω τῇ ΒΕ ἴση ἡ BA, 
καὶ ἀπὸ τοῦ 4 τῇ ΕΖ ὀρϑὴ ἡ 4.4, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ 
5 4E. φανερὸν δή, ὅτι ἐφάπτεται ἡ AE. 
φανερὸν δέ, ὅτι καὶ ἐὰν τὸ δοϑὲν σημεῖον τὸ αὐτὸ 
ἢ τῷ B, ὅτι ἡ ἀπὸ τοῦ B ὀρϑὴ ἀγομένη ἐφάπτεται 
τῆς τομῆς. 
ἔστω δὴ τὸ δοθὲν σημεῖον τὸ I', καὶ γεγονέτω, 
10 καὶ ἔστω ἡ D'4, καὶ διὰ τοῦ Γ τῷ ἄξονι, τουτέστι 
τῇ B4, παράλληλος ἤχϑω ἡ ΓΖ ϑέσει ἄρα ἐστὶν 
ἡ ΓΖ. καὶ ἀπὸ τοῦ 4 ἐπὶ τὴν ΓΖ τεταγμένως ἤχϑω 
ἡ AZ: ἔσται δὴ ἴση ἡ ΓΗ τῇ ΖΗ. καί ἐστι δοϑὲν 
τὸ Η' δοϑὲν ἄρα καὶ τὸ Ζ. καὶ ἀνῆχται ἡ ΖΑ 
16 τεταγμένως, τουτέστι παράλληλος τῇ κατὰ τὸ H ἐφαπ- 
τομένῃ ϑέδσει ἄρα ἐστὶν ἣ Z4. δοϑὲν ἄρα καὶ τὸ 
Α: ἀλλὰ καὶ τὸ I. ϑέσει ἄρα ἐστὶν ἡ ΓΑ͂. 
συντεϑήσεται οὕτως" ἤχϑω διὰ τοῦ Γ παράλληλος 
τῇ Β4 ἢ ΓΖ, καὶ κείσϑω τῇ ΓΗ ἡ ZH ἴση, καὶ τῇ 
90 κατὰ τὸ H ἐφαπτομένῃ παράλληλος ἤχϑω ἡ Z A, καὶ ἐπε- 
ξεύχϑω ἡ 4I. φανερὸν δή, ὅτι ποιήσει τὸ πρόβλημα. 
Ἔστω πάλιν ὑπερβολή, ἧς ἄξων ὃ 4ΒΓ, κέντρον 0i 
τὸ Θ, ἀσύμπτωτοι δὲ α ΘΕ, ΘΖ. τὸ δὴ διδόμενον 
σημεῖον ἤτοι ἐπὶ τῆς τομῆς δοϑήσεται ἢ ἐπὶ τοῦ ἄξονος 
25 ἢ ἐντὸς τῆς ὑπὸ τῶν ΕΘΖ γωνίας ἢ ἐν τῷ ἐφεξῆς 
τόπῳ ἢ ἐπὶ μιᾶς τῶν ἀσυμπώτων τῶν περιεχουσῶν 
τὴν τομὴν ἢ ἐν τῷ μεταξὺ τῶν περιεχουσῶν τὴν κατὰ 
κορυφὴν τῆς ὑπὸ ΖΘΕ γωνίας. 


6. ὅτι] del. Halley. τό] (pr) addidi; om. V. 10. ἡ] pc 
corr. ex x m. 1 V. | 22. 2ΒΓῚ BAdr V; corr. p. 23. δη) 
Scripsi; δέ V p. 
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primum in sectione sib ut 44, et factum sit, sitque 
contingens 44 H, et perpendicularis ducatur 44, trans- 
uersum autem figurae latus sib BI. erit igitur 
[1,86] ΓΖ: 4B — ΓΗ: HB. verum ratio ΓΖ: 28 
data est [dat. 1]; nam utraque data est; itaque etiam 
ratio ΓΗ͂: HB daia est. et BI'data est; itaque H 
datum est [dat. 7]. uerum etiam .4 datum est; ergo 
AH positione data est [dat. 26]. 

componetur hoc modo: ab 44 perpendicularis ducatur 
A44, siique ΓΗ: HB — DL4:2B, et ducatur AH. 
manifestum igitur [I, 34], rectam 4H sectionem con- 
tingere. 

lam rursus in axe sib datum punctum H, et factum 
sit, οὐ 4H contingens duclia sit, ducaturque perpendi- 
cularis 424. eadem igitur de causa [I, 36] erit 
IDH:HB-IZ4:24B. et BI'data est; itaque 7 
datum est [dat. 7] οὐ 4744. perpendicularis erecta 
est; itaque 71.4 positione data est [dat. 29]. uerum 
eliam sectio positione data esi; itaque 44 datum est 
[dat. 25]. uerum etiam H; ergo AH positione data 
est [dat. 26]. 

componetur hoc modo: supponantur cetera eadem, 
οὐ fiaà D'41: 4B — Il'H: HB, perpendieularisque 
erigatur 2144, et ducatur 4H. manifestum igitur, 
rectam 44H problema efficere [I, 34], et ab H aliam 
rectam sectionem contingentem ad alteram partem 
duci posse. 

isdem suppositis datum punctum Κα in spatio 
intra angulum ΕΘΖ posito sit, et oporteat a Καὶ 
rectam ducere sectionem contingentem. factum sit, 
sitque Κα 4, et ducta Καθ producatur, ponatur- 
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ἔστω πρότερον ἐπὶ τῆς τομῆς ὡς τὸ 4, καὶ γεγο- 
véro, καὶ ἔστω ἐφαπτομένη ἡ 4 H, καὶ ἤχϑω κάϑετος 
ἡ 44, πλαγία δὲ τοῦ 
εἴδους πλευρὰ ἔστω ἡ 
BI* ἔσται δή, ὡς ἡ ΓΖ 
πρὸς 48, οὕτως ἡ ΓΗ 
πρὸς ΗΒ. λόγος δὲ τῆς 
ΓΖ πρὸς 48 δοϑείς" δο- 
ϑεῖσα γὰρ ἑκατέρα" λόγος 
10 ἄρα καὶ τῆς ΓΗ πρὸς ΗΒ δοϑείς. καί ἐστι δοϑεῖσα 
ἢ BI* δοϑὲν ἄρα τὸ H. ἀλλὰ καὶ τὸ 4' ϑέσει ἄρα 
ἡ AH. 
συντεθϑήσεται οὕτως" ἤχϑω ἀπὸ τοῦ 44 κάϑετος 
ἡ 44, καὶ τῷ τῆς ΓΖ πρὸς 48 λόγῳ ὃ αὐτὸς ἔστω 
15 ὁ τῆς ΓΗ πρὸς HB, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ 4H. φανερὸν 
δή, ὅτι ἡ AH ἐφάπτεται τῆς τομῆς. 
πάλιν δὴ ἔστω τὸ δοϑὲν σημεῖον ἐπὶ τοῦ ἄξονος 
τὸ H, καὶ γεγονέτω, καὶ ἤχϑω ἡ AH ἐφαπτομένη, καὶ 
κάϑετος ἤχϑω ἡ 42. κατὰ τὰ αὐτὰ δὴ ἔσται, ὡς ἢ 
20 ΓΗ͂ πρὸς HB, οὕτως ἡ I πρὸς 418. καί ἐστι δο- 
ϑεῖσα ἡ BI" δοϑὲν ἄρα τὸ 4. καί ἐστιν ὀρϑὴ ἢ 
ZA: ϑέσει ἄρα ἐστὶν ἡ 4.4. ϑέσει δὲ καὶ 9 τομή᾽ 
δοϑὲν ἄρα τὸ 4. ἀλλὰ καὶ τὸ H: ϑέσει ἄρα ἐστὶν ἡ A H. 
συντεϑήσεται δὴ οὕτως: ὑποκείσθω τὰ μὲν ἄλλα 
?5 τὰ αὐτά, καὶ τῷ τῆς ΓΗ πρὸς ΗΒ λόγῳ ὃ αὐτὺ: 
πεποιήσϑω ὃ τῆς I1 πρὸς 4B, καὶ ὀρθὴ ἤχϑω ἡ 414. 
καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ AH. φανερὸν δή, ὅτι ἡ 4 H ποιεῖ τὸ 
πρόβλημα, καὶ ὅτι ἀπὸ τοῦ H ἀχϑήσεται ἕτέρα ἐφαπ- 
τομένη τῆς τομῆς ἐπὶ τὰ ἕτερα μέρη. 


Q 


8. 4B] 48 V; corr. p 21. BT'] BI'4 V; corr. Halley 
(T^ B). 24. 05] δέ Halley. 
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primum in sectione sit ui 4, et factum sit, sitque 
contingens 44 H, et perpendicularis ducatur 4f, trans- 
uersum autem figurae latus sit BI. erit igitur 
[L 36] ΓΖ: 4B — ΓΗ: ΗΒ. verum ratio D4:24B 
data est [dat. 1]; nam utraque data est; itaque etiam 
ratio ΓΗ: HB dala est. et BI'data est; itaque H 
datum est [dat. 7]. uerum etiam Α΄ datum est; ergo 
AH positione data est [dat. 26]. 

componetur hoc modo: ab 44 perpendicularis ducatur 
44, siilque ΓΗ: ΗΒ -- ΓΖ: 48, et ducatur AH. 
manifestum igitur [I, 34], rectam 4H sectionem con- 
lingere. 

jam rursus in axe sit datum punctum H, et factum 
sit, οὐ 4H contingens ducta sit, ducaturque perpendi- 
cularis 4471. eadem igitur de causa [I, 36] erit 
IH:HB-—Iz:24B. et BI' data est; itaque ΖΔ, 
datum est [dat. 7]. οὐ 4744 perpendicularis erecta 
esi; itaque 2/.4 posilione data est [dat. 29]. uerum 
eliam sectio positione data est; itaque Α΄ datum est 
[dat. 25]. uerum etiam H; ergo 4H positione data 
est [dat. 26]. 

componetur hoc modo: supponantur cetera eadem, 
et fiat. ΓΖ: 4B — ΓΗ͂ : HB, perpendicularisque 
erigatur 21.44, οὐ ducatur 4H. manifestum igitur, 
rectam 44H problema efficere [I, 84], et ab H aliam 
reciam seclionem contingentem ad alteram partem 
duci posse. 

iisdem suppositis datum punctum Κα in spatio 
intra angulum ΕΘΖ posito sit, et oporteat à K 
rectam ducere sectionem contingentem. factum sit, 
sitque K 4, et ducta K6 producatur, ponatur- 
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τοῦ Α τῇ EO παράλληλος ἤχϑω ἡ 442: ἔσται δὴ 
ἴση ἡ 40 τῇ 412, ἐπεὶ καὶ ἡ ZA τῇ AE ἴση ἐστί. 
καί ἐστι δοθεῖσα ἢ ZO: δοϑὲν ἄρα τὸ 4. καὶ διὰ 
δεδομένου τοῦ 4 παρὰ ϑέσει τὴν ΕΘ παράλληλος 
ἧκται ἡ 44’ ϑέσει ἄρα ἐστὶν ἡ 4.4. ϑέδσει “δὲ καὶ 
ἡ vow δοθὲν ἄρα τὸ 4. ἀλλὰ καὶ τὸ Z' ϑέσει 
ἄρα ἡ ZAE. 

συντεϑήσεται δὴ οὕτως" ἔστω 7 τομὴ ἡ AB, καὶ 
αἱ ΕΘ, ΘΖ ἀσύμπτωτοι, καὶ τὸ δοϑὲν σημεῖον ἐπὶ 
μιᾶς τῶν ἀσυμπτώτων τῶν περιεχουσῶν τὴν τομὴν τὸ 
Z, καὶ τετμήσϑω ἡ ZO δίχα κατὰ τὸ 4, καὶ διὰ τοῦ 
4 τῇ ΘΕ παράλληλος ἤχϑω ἡ 4,4, καὶ ἐπεξεύχϑω 1 
ZA. καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ Ζ4 τῇ 40, ἴση ἄρα καὶ 
ἡ Z4 τῇ AE. ὥστε διὰ τὰ προδεδειγμένα ἡ ZAE 
ἐφάπτεται τῆς τομῆς. 

τῶν αὐτῶν ὑποκειμένων ἔστω τὸ δοϑὲν σημεῖον 
ἐν τῷ ὑπὸ τὴν γωνίαν τὴν ἑξῆς τόπῳ τῶν περιεχου- 


σῶν τὴν τομήν, καὶ ἔστω τὸ Κ΄ δεῖ δὴ ἀπὸ τοῦ Καὶ 


ἀγαγεῖν ἐφαπτομένην τῆς τομῆς. καὶ γεγονέτω, καὶ 
ἔστω ἡ KA, καὶ ἐπιξευχϑεῖσα 5 ΚΘ ἐκβεβλήσϑω" 
ἔσται δὴ ϑέσει. ἐὰν δὴ ἐπὶ τῆς τομῆς ληφϑῇ δοϑὲν 
σημεῖον τὸ I', καὶ διὰ τοῦ Γ τῇ KO παράλληλος 
ἀχϑῇ ἡ I4, ἔσται ϑέσει. καὶ ἐὰν τμηϑῇ ἡ D δίχα 
κατὰ τὸ E, καὶ ἐπιξευχϑεῖσδα ἡ OE ἐκβληϑῇ, ἔσται 
ϑέσει διάμετρος οὖσα συξυγὴς τῇ ΚΘ. κείσϑω δὴ 
τῇ BO ἴδη ἡ ΘΗ, καὶ διὰ τοῦ 4 τῇ BO παράλληλος 
ἤχϑω ἡ 414: ἔσται δὴ διὰ τὸ εἶναι τὰς K.4, ΒΗ 
συξυγεῖς διαμέτρους καὶ ἐφαπτομένην τὴν AK καὶ 
τὴν 4.4 ἀχϑεῖσαν παρὰ τὴν ΒΗ τὸ ὑπὸ τῶν K04 


8. δή], δέ V. 10. τῶν] (α1}.) καέ Vp; corr.Comm. 14. ZAE] 
scripsi, Z4 Vp. 34. ΘΕ] ΘΕΑ͂ V;corr.Memus; GOEBc, EBOp. 
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positione data est; quare ^44 datum est [dat. 25]. uerum 
eliam Z datum est; ergo positione data est ZAE 
[dat. 26]. 

componetur hoc modo: sit 4B sectio, et EO, ΘΖ 
asymptotae, et datum punctum Z in altera asym- 
ptotarum sectionem contientium positum, secetur- 
que in Z/ in duas partes aequales ΖΘ, et per 47 rectae 
O E parallela ducatur 7/44, ducaturque Z4. et quon- 
lam est Z 4 — 210, erit etiam Z 4 — A4 E [Eucl. VI, 2]. 
ergo propter ea, quae supra demonstrauimus [prop. IX], 
ZAE sectionem contingit. 

iisdem suppositis datum punctum in spatio sub 
angulo posito, qui deinceps est rectis sectionem con- 
tinentibus, positum sit, et sit K. oportet igitur ἃ Καὶ 
reclam sectionem 
contingentem  du- 
cere. ei factum sit, 
sitque K 4, et ducta 
KO producatur; ita- 
que posilione data 
ert [dat. 26] 8] 
igitur in sectione 
datum punctum Γ᾽ sumitur, et per I'rectae KO par- 
allela ducitur I'Z, positione data erit [dat. 28]. et 
si ΓΖ in E in duas partes aequales secatur, ductaque 
ΘΕ producitur, positione data erit [dat. 7, 26], et dia- 
meirus erii cum ΚΘ coniugata [I def. 6]. ponatur 
igitur 6H — ΒΘ, et per 4 rectae BO parallela 
ducatur 2444. itaque quoniam Κα, BH diametri 
coniugatae sunt, οὐ 44 K contingens, 4.1 autem rectae 
BH parallela, erit [I, 38; deff. alt. 3] ΚΘ». Θ4 
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ἴσον τῷ τετάρτῳ μέρει τοῦ πρὸς τῇ ΒΗ εἴδους. δοϑὲν 
ἄρα τὸ ὑπὸ KO 4. καί ἐστι δοϑεῖσα 7) ΚΘ' δοϑεῖσα 
ἄρα καὶ ἣ 04. ἀλλὰ καὶ τῇ ϑέσει" καί ἐστι δοϑὲν 
τὸ 0: δοϑὲν ἄρα καὶ τὸ 4. καὶ διὰ τοῦ 4 παρὰ 
ϑέσει τὴν BH qvos ἡ 44: ϑέσει ἄρα ἡ 4.4. ϑέσει 
δὲ καὶ ἡ τομή᾽ δοϑὲν ἄρα τὸ 4. ἀλλὰ καὶ τὸ K 
ϑέσει ἄρα ἡ 4Κ. 

συντεϑήσεται δὴ οὕτως" ὑποχείσϑω τὰ μὲν ἄλλα 
τὰ αὐτά, τὸ δὲ δοϑὲν σημεῖον τὸ K ἐν τῷ προειρη- 
μένῳ τόπῳ, καὶ ἐπιξευχϑεῖσα ἡ ΚΘ ἐκβεβλήσϑω, καὶ 
εἰλήφϑω τι σημεῖον τὸ I', καὶ τῇ ΚΘ παράλληλος 
ἤχϑω ἡ I, καὶ τετμήσϑω ἡ I4 δίχα τῷ E, καὶ 
ἐπιξευχϑεῖσδα ἡ EO ἐκβεβλήσϑω, καὶ τῇ BO ἴση 
κείϑϑω ἡ ΘΗ ἡ ἄρα HB πλαγία διάμετρός ἐστι 
συξυγὴς τῇ ΚΘΑ. κείσϑω δὴ τῷ τετάρτῳ τοῦ παρὰ 
τὴν ΒΗ εἴδους ἴδον τὸ ὑπὸ KO, καὶ διὰ τοῦ 4 
τῇ ΒΗ παράλληλος ἤχϑω ἡ 44, καὶ ἐπεξεύχϑω ἢ 
KA: φανερὸν δή, ὅτι ἡ K.4 ἐφάπτεται τῆς τομῆς 
διὰ τὴν ἀντιστροφὴν τοῦ ϑεωρήματος. 

ἐὰν δὲ ἐν τῷ μεταξὺ τόπῳ τῶν ZOII δοϑῇ, ἀδυ- 
νατον ἔσται τὸ πρόβλημα. ἡ γὰρ ἐφαπτομένη vsus 
τὴν ΗΘ. ὥστε συμπεσεῖται ἑκατέρᾳ τῶν ΖΘ. ὅπερ 
ἀδύνατον διὰ τὰ δεδειγμένα ἐν τῷ λα΄ τοῦ πρώτου καὶ 
ἐν τῷ τρίτῳ τούτου τοῦ βιβλίου. 

Τῶν αὐτῶν ὑποκειμένων ἔστω ἢ τομὴ ἔλλειψις, τὸ 
08 δοϑὲν σημεῖον ἐπὶ τῆς τομῆς τὸ 4, καὶ δέον ἔστω 
ἀπὸ τοῦ 4 ἀγαγεῖν ἐφαπτομένην τῆς τομῆς. γεγονέτω, 
καὶ ἔστω ἡ AH, καὶ τεταγμένως ἀπὸ τοῦ 4 ἐπὶ τὸν 
ΒΓ ἄξονα ἤχϑω ἡ Α41' ἔσται δὴ δοϑὲν τὸ Zi, καὶ 


8. δή] δέ Halley. 19. ἀναστροφήν Vp; corr. Halley. τοῦ 
λη᾽ ϑεωρήματος τοῦ πρώτου βιβλίου Halley cum Commandino. 
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quartae parti figurae ad B.H adplicatae aequale. itaque 
KO »« 0.44 datum est. et ΚΘ data est [dat. 26]; 
itaque etiam 60.4 data est [dat. 57]. uerum etiam 
positione data est; et 9 datum est; itaque etiam 4 
datum est [dat. 27]. et per ^4 rectae BH positione 
datae parallela ducta est 7.4; itaque 71.4 positione 
data est [dat. 28]. uerum etiam sectio positione data 
est; itaque 44 datum est [dat. 25]. uerum etiam K 
datum est; ergo 44K positione data est [dat. 26]. 

eomponetur hoc modo: cetera eadem supponantur, 
datum autem punctum K in spatio positum, quod 
significauimus, et ducta K6 producatur, sumaturque 
punctum aliquod I et rectae Καθ parallela ducatur 
ΓΖ, seceturque in E in duas partes aequales ΓΖ, et 
ducta EO producatur, ponaturque ΘΗ͂ — ΒΘ: itaque 
HB diametrus transuersa est cum ΚΘ. coniugata 
[I def. 6]. ponatur igitur ΚΘ »« 0.4 quartae parti 
figurae ad BH adplicatae aequale, et per ., rectae 
BH parallela ducatur 44, ducaturque Καὶ.  mani- 
festum igitur propter conuersionem theorematis supra 
eitati [I, 38], rectam Καὶ 4 sectionem contingere. 

sin punctum in spatio inter ΖΘ, ΘΙ posito datum 
erit, problema effici non poterit. nam recta contingens 
rectam HO secabit; quare cum utraque ZO, ΘΠ 
concidet; quod fieri non potest propter ea, quae 
demonstrauimus in prop. XXXI libri primi et in tertia 
huius libri. 

lisdem suppositis sectio ellipsis sit datumque 
punctum .4 in sectione positum, et oporteat ab .4 
rectam sectionem contingentem ducere. factum sit, 
sitque 4H, et ab 4 ad axem BI' ordinate ducatur 
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ἔσται, ὡς ἡ l4 πρὸς 48, οὕτως ἡ ΓΗ πρὸς HB. 
καί ἐστι λόγος τῆς ΓΖ πρὸς 4B δοϑείς" λόγος ἄρα 
καὶ τῆς ΓΗ πρὸς ΗΒ δοϑείς. δοϑὲν ἄρα τὸ Η. ἀλλὰ 
xal τὸ 4: ϑέσει ἄρα ἐστὶν ἡ AH. 

ὅ συντεθήσεται δὴ οὕτως ἤχϑω κάϑετος ἡ AA, 
καὶ τῷ τῆς ΓΖΩ͂ πρὸς 4B λόγῳ ὃ αὐτὸς ἔστω ὁ τῆς 
ΓΗ πρὸς ΗΒ, καὶ 
ἐπεξεύχϑω ἡ AH. 
φανερὸν δή, ὅτι 

105 4H ἐφάπτεται, 
ὥσπερ καὶ ἐπὶ τῆς 
ὑπερβολῆς. 

ἔστω δὴ πάλιν τὸ δοϑὲν σημεῖον τὸ K, καὶ δέον 
ἔστω ἀγαγεῖν ἐφαπτομένην. γεγονέτω, καὶ ἔστω ἡ 

15 ΚΑ, xal ἐπιξευχϑεῖσα ἡ Καὶ 4Θ ἐπὶ τὸ Θ᾽ κέντρον ἐκ- 
βεβλήσϑω ἐπὶ τὸ Ν' ἔσται δὴ ϑέσει. καὶ ἐὰν ἀχϑῇ 
ἡ AM τεταγμένως, ἔσται ὡς ἡ NK πρὸς ΚΑ, οὕτως 
ἡ ΝΜ πρὸς ΜΖ. λόγος δὲ τῆς ΚΝ πρὸς ΚΑ 
δοθϑείς" λόγος ἄρα καὶ τῆς ΜΝ πρὸς 4M δοϑείς. 

20 δοϑὲν ἄρα τὸ M. καὶ ἀνῆκται ἡ M: παράλλη- 
Aog y&Q ἐστι τῇ κατὰ τὸ 4 ἐφαπτομένῃ: ϑέσει ἄρα 
ἢ MA. δοϑὲν ἄρα vo A4. ἀλλὰ καὶ τὸ Κ' ϑέσει 
ἄρα ἡ ΚΑ. 

ἡ δὲ σύνϑεσις ἡ αὐτὴ τῇ πρὸ αὐτοῦ. 


[4 


2ὅ Vv. 

Τῆς δοθείσης κώνου τομῆς ἐφαπτομένην ἀγαγεῖν, 

ἥτις πρὸς τῷ ἄξονι γωνίαν ποιήσει ἐπὶ ταὐτὰ τῇ τομῇ 
ἴσην τῇ δοϑείσῃ ὀξείᾳ γωνίᾳ. 


5. δή] δὲ Halley. 
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44; itaque 4 datum est [dat. 28, 25], eritque [T, 36] 
ΓΖ: “4 ΒΒ: ΓΗ : ΗΒ. οἱ ratio ΓΖ: 48 data 
est [dat. 1]; itaque etiam ratio ΓΗ͂: HB data est. 
quare H datum est. uerum eliam Α΄ datum est. 
ergo positione data est 44H [dat. 26]. 

componetur hoc modo: ducatur perpendicularis 
A44, silque ΓΗ͂: HB-—024:24B, et ducatur AH. 
manifestum igitur, ut in hyperbola, rectam 4H con- 
tingere [I, 34].' 

iam rursus datum punctum sit K, et oporteat con- 
lngentem ducere. factum sit, sitque K 4, et ducta 
ad cenirum € recta K 3 O ad Ν producatur; positione 
igitur data erit [dat. 26]. et si 4M ordinate duci- 
iur, ent NM: MA — NK:KA |I, 36]. uerum 
ralio ΚΝ: Καὶ dala est [dat. 1]; quare etiam ratio 
MN:.4M data est. itaque M datum est [dat. 1]. 
el erecta!) est M4; rectae enim in ^ contingenti 
parallela est. itaque M4 positione data est [dat. 29]. 
quare 4 datum est [dat. 25]. uerum etiam K datum 
esl. ergo Κὶ 4 positione data est [dat. 26]. 

compositio autem eadem est ac in praecedenti [I, 34]. 


L. 

Datam coni sectionem contingentem ducere rectam, 
quae ad axem ad easdem partes, in quibus est sectio, 
angulum efficiat dato angulo acuto aequalem. 

coni seciio prius, sit parabola, cuius axis sib 48. 
oporlet igitur sectionem contingentem rectam ducere, 
quae ad axem 4.18 ad easdem partes, in quibus est 
sectio, angulum efficiat dato angulo acuto aequalem. 


1) Sc. in dato angulo. 
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ἔστω κώνου τομὴ πρότερον παραβολή, ἧς ἄξων ὁ 
AB: δεῖ δὴ ἀγαγεῖν ἐφαπτομένην τῆς τομῆς, ἥτις 
πρὸς τῷ 4B ἄξονι γωνίαν ποιήσει ἐπὶ τὰ αὐτὰ τῇ 
τομῇ ἴσην τῇ δοϑείσῃ ὀξείᾳ. 

ὅ γεγονέτω, καὶ ἔστω ἡ lf: δοϑεῖσα ἄρα ἐστὶν ἡ 
ὑπὸ BAT γωνία. ἤχϑω κάϑετος ἡ BI" ἔστι δὴ καὶ 
ἡ πρὸς τῷ B δοθεῖσα. λόγος ἄρα τῆς 418 πρὸς BT 
δοϑείς. τῆς δὲ B4 πρὸς ΒΑ͂ λόγος ἐστὶ δοϑείς" καὶ 
τῆς 4B ἄρα πρὸς ΒΓ λόγος ἐστὶ δοϑείς. καί ἐστι 

10 δοϑεῖσα ἡ πρὸς τῷ B γωνία" δοϑεῖσα ἄρα καὶ ἡ ὑπὸ 
BAI. καί ἐστι πρὸς ϑέσει τῇ Β. καὶ δοϑέντι τῷ 
4: ϑέσει ἄρα ἡ ΓΑ. ϑέσει δὲ καὶ ἣ τομή᾽ δοϑὲν 
ἄρα τὸ I. καὶ ἐφάπτεται ἡ ΓΩ͂; ϑέσει ἄρα ἐστὶν 
9 ΓΖ. 

15 συντεϑήσεται δὴ τὸ πρόβλημα οὕτως" ἔστω ἢ 
δοϑεῖσα κώνου τομὴ πρότερον παραβολή, ἧς ἄξων ὑ 
A B, ἡ δὲ δοθεῖσα γωνία ὀξεῖα ἣ ὑπὸ EZH, καὶ εἰ- 
λήφϑω σημεῖον ἐπὶ τῆς ΕΖ τὸ E, καὶ κάϑετος ἤχϑο 
ἡ EH, καὶ τετμήσϑω δίχα ἡ ΖΗ τῷ Θ, καὶ ἐπεξεύχϑοω 

40 ἡ OE, καὶ τῇ ὑπὸ τῶν ΗΘΕ γωνίᾳ ἴση συνεστάτω 
ἡ ὑπὸ τῶν ΒΑΓ, καὶ ἤχϑω κάϑετος ἡ ΒΓ, καὶ τῇ 
B. ἴση κείσϑω T7 4.4, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ Γ4. ἐφαπ- 
τομένη ἄρα ἐστὶν ἡ ΓΖΩ͂ τῆς τομῆς. 

λέγω δή, ὅτι ἡ ὑπὸ τῶν IB τῇ ὑπὸ τῶν ΕΖΗ 

25 ἐστιν l6. 


ἐπεὶ γάρ ἐστιν, ὡς ἡ ZH πρὸς HO, οὕτως ἡ 48. 
πρὸς ΒΑ͂, ἔστι δὲ καὶ ὡς T, ΘΗ πρὸς ΗΕ, οὕτως ἢ. 
AB πρὸς ΒΓ, δι᾽’ ἴσου ἄρα ἐστίν, ὡς ἡ ZH πρὸὺς | 


HE, οὕτως ἡ 4B πρὸς τὴν BI. καί εἰσιν ὀρϑαὶ αἱ 


6. δή] δέ Vp; corr. Halley. 
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factum sit, sitque I'7/; ilaque [, BZ4I' datus est. 
perpendieularis ducatur BI' itaque etiam angulus ad 
B positus datus est. quare ratio 48: BI' data est 
(dat. 40]. uerum ratio ΒΖ: B4 data est [dat. 1]. 


D 
PA 
Z o AZ 7 p 2 


itaque etiam ratio 4B: BI data est [dat. 8]. et 
angulus ad B positus datus est; quare eliam / ΒΑΓ 
datus est [dat. 41]. ^et ad rectam B.4 positione 
datam punctumque datum 4 positus est; itaque 
I'4 positione data est [dat. 20]. uerum etiam sectio 
positione data est; itaque I' datum est [dat. 25]. et 
I'4 contingit; ergo ΓΖ, positione data est. 

eomponetur problema hoc modo: sit data coni 
sectio prius parabola, cuius axis sit 418, angulus 
autem acutus datus sit EZH, sumaturque in EZ 
punctum E, et perpendicularis ducatur EH, secetur- 
que ZH in Θ in duas partes aequales, et ducatur 
6 E, consiruatur autem ( Β4Γ — HOE, eti perpen- 
dicularis ducatur BI, ponaturque 44] — B.4, et du- 
eatur ΓΖ. itaque I'4 sectionem contingit [I, 35]. 

iam dico, esse ( I'4 B — ΕΖΗ. 

nam quoniam est ZH: ΗΘ — 4B: BA, el 


[Eucl VI, 2] etiam ΘΗ: HE — AB: ΒΓ, ex aequo 
Apollonius, ed. Heiberg. 19 


Φι 


10 


15 


20 


25 
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H, καὶ ἤχϑω ἀπ᾽ αὐτοῦ ἐπὶ τὴν ΘΚ κάϑετος ἡ HK. 
ἐπεὶ οὖν ἴση ἐστὶν ἡ ὑπὸ ZXA τῇ ὑπὸ AOK, εἰσὶ 
δὲ καὶ αἱ πρὸς τοῖς 4, K γωνίαι ὀρϑαί, ἔστιν ἄρα, 
ὡς ἡ X.4 πρὸς AZ, ἡ ΘΚ πρὲς ΚΑ. ἡ δὲ ΘΚ προς 
ΚΑ μείξονα λέγον ἔχει ἥπερ πρὸς τὴν HK* καὶ ἡ XA 
πρὸς 42 ἄρα μείξονα λόγον ἔχει ἥπερ ἡ OK πρὸς 
KH. ὥστε καὶ τὸ ἀπὸ X4 πρὸς τὸ ἀπὸ 42 Σἅμείξονα 
λόγον ἔχει ἤπερ τὸ ἀπὸ ΘΚ πρὸς τὸ ἀπὸ ΚΗ͂. ὡς 
ὃΣ τὸ ἀπὸ ΧΑ πρὸς τὸ ἀπὸ AZ, ἡ πλαγία πρὸς τὴν 
ὀρϑίαν' καὶ ἡ πλαγία ἄρα πρὸς τὴν ὀρϑίαν μείξονα 
λόγον ἔχει ἥπερ τὸ ἀπὸ ΘΚ πρὸς το ἀπὸ KH. ἐὰν 
δὴ ποιήσωμεν, ὡς τὸ ἀπὸ ΧΑ͂ πρὸς τὸ ἀπὸ 4Ζ, οὕτως 
ἄλλο τι πρὸς τὸ ἀπὸ ΚΗ͂, μεῖξον ἔσται τοῦ ἀπὸ ΘΚ. 
ἔστω τὸ ὑπὸ ΜΚΘ' καὶ ἐπεξεύχϑω ἢ HM. ἐπεὶ 
ovv μεῖξόν ἐστι τὸ ἀπὸ ΜΚ τοῦ ὑπὸ MKO, τὸ ἄρα 
ἀπὸ ΜΚ πρὸς vo ἀπὸ KH μείζονα λόγον ἔχει ἥπερ 
τὸ ὑπὸ ΜΚΘ πρὸς τὸ ἀπὸ KH, τουτέστι τὸ ἀπὸ X4 
πρὸς τὸ ἀπὸ 42. καὶ ἐὰν ποιήσωμεν, ὡς τὸ ἀπὸ 
MK πρὸς τὸ ἀπὸ KH, οὕτως τὸ ἀπὸ ΧΑ͂ πρὸς ἄλλο 
τι, ἔσται πρὸς ἔλαττον τοῦ ἀπὸ 42: καὶ ἡ ἀπὸ τοῦ 
Χ ἐπὶ τὸ ληφϑὲν σημεῖον ἐπιξευγνυμένη εὐϑεῖα ὅμοια 
ποιήσει τὰ τρίγωνα, καὶ διὰ τοῦτο μείζων ἐστὶν ἢ 
ὑπὸ ΖΧΑ͂ τῆς ὑπὸ HMK. κείσϑω δὴ τῇ ὑπὸ HMK 
ἴση ἡ ὑπο AXI* ἡ ἄρα ΧΓ τεμεῖ τὴν τομήν. τει- 
νέτω κατὰ τὸ Γ', καὶ ἀπὸ τοῦ Γ ἐφαπτομένη τῆς 
τομῆς ἤχϑω ἡ ΓΖ, καὶ κάϑετος ἡ ΓΕ ὅμοιον ἄρα 
ἐστὶ τὸ ΓΧΕ τρίγωνον τῷ HMK. ἔστιν ἄρα, ὡς τὸ 
ἀπὸ ΧΕ πρὸς τὸ ἀπὸ EI, τὲ ἀπὸ ΜΚ πρὸς το ἀπὺ 

165. τοῦ] pc, corr. ex τό τη. 1 V. 20. AZ] c, AZ uel 44 


(littera Z obscura) V; 44 vp. 26. ὅμοια cv et, ut uidetur, 
; COIT. p. 
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bola, cuius axis sib 4B, asymptota autem XZ, et 
datus angulus acutus ΚΘΗ» A4XZ, et sit 
LK64-— AXZ, 
dueaturque ab 44 ad 4B perpendicularis 4Z, in HO 
autem punctum aliquod sumatur H, ducaturque ab 
eo ad 6 K perpendicularis HK. iam quoniam est 
LZXA-— 40K, 
el eliam anguli ad 44, K positi recti sunt, erit 
ΧΑ: 42 -- 0K:K2A [Eucl. VI, 4]. 
est aulem ΘΚ: K475 06K: KH [Eucl. V, 8]. itaque 
eliam X4: 42;}» ΘΚ: ΚΗ. quare etiam 
ΧΑ5: 423» 0K?*:KH*. 
est autem, ubi. Χ.432: 4Z?, ita latus transuersum ad 
rectum [prop. I]; quare etiam latus transuersum ad 


latus rectum maiorem rationem habet quam 0 K?: K H?. 
ilaque si fecerimus, ut Χ 42: 4Z?, iàà aliam magni 
iudinem ad K H*, ea maior erit quam 9 K* [Eucl. V, 8]. 
sii MK »« KO, et ducatur HM. iam quoniam est 
ΜΚ» MK»« ΚΘ, erit [Eucl. V, 8] 

MK?: ΚΗ» MK» K0:KH?, 
hoec est ΜΚ: KH*— XA4*: AZ". οὐ si fecerimus, 


In Vvc figurae huic adiectae sunt VI rectae totidemque 
rectangula, quae quid sibi uelint, in praefatione exponam; om. p. 


o 


10 
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KH. ἔστι δὲ καί, ὧς ἡ πλαγία πρὸς τὴν ὀρϑίαν, τό 
τε ὑπὸ ΧΕΖ πρὸς τὸ ἀπὸ ΕΓ καὶ vro ὑπὸ ΜΚΘ 
πρὸς vo ἀπὸ KH. καὶ ἀνάπαλιν, ὡς τὸ ἀπὸ ΓΕ sog 
τὸ ὑπο XEZ, τὸ ἀπὸ HK πρὸς τὸ ὑπὸ MKO- δι᾽ 
ἴσου ἄρα, ὡς τὸ ἀπὸ ΧΕ πρὸς τὸ ὑπὸ XE, τὸ ἀπὸ 
ΜΚ πρὸς τὸ ὑπὸ ΜΚΘ. καὶ ὡς ἄρα ἡ ΧΕ πρὸς 
ΕΖ. ἡ ΜΚ πρὸς ΚΘ. ἦν δὲ καί, ὡς ἡ ΓΕ πρὸς 
EX," ΗΚ πρὸς ΚΜ' 0v ἴσου ἄρα, ὡς ἡ I'E πρὸς 
Ε4, ἡ ΗΚ πρὸς ΚΘ. καί εἰσιν ὀρϑαὶ al πρὸς τοῖς 
E, K γωνίαι: ἴδη ἄρα ἡ πρὸς τῷ 41 γωνία τῇ 


. ὑπὸ ΗΘΚ. 


15 


20 


Ἔστω ἡ τομὴ ἔλλειψις, ἧς ἄξων Ó 4B. δεῖ δὴ 
ἐφαπτομένην ἀγαγεῖν τῆς τομῆς, ἥτις πρὸς τῷ ἄξονι 
ἐπὶ ταὐτὰ τῇ τομῇ ἴσην γωνίαν περιέξει τῇ δοϑείσῃ 
ὀξείᾳ γωνίᾳ. 

γεγονέτω, καὶ ἔστω ἡ D: δοϑεῖσα ἄρα ἐστὶν ἡ 
ὑπὸ τῶν I44 γωνία. ἤχϑω κάϑετος ἡ ΓΕ λόγος 


BL 


ἄρα τοῦ ἀπὸ τῆς 4Ε πρὸς τὸ ἀπὸ EI' δοϑείς. ἔστω 
κέντρον τῆς τομῆς τὸ X, καὶ ἐπεξζεύχϑω ἡ ΓΧ. τοῦ 
δὴ ἀπὸ τῆς ΓΕ πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν ΔῈΕΧ λόγος ἐστὶ 
δοϑείς. ὁ γὰρ αὐτός ἐστι τῷ τῆς ὀρϑίας πρὸς τὴν 
πλαγίαν᾽ καὶ τοῦ ἀπὸ τῆς Zl E ἄρα πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν ΔΕΧ 
λόγος ἐστὶ δοϑείς" καὶ τῆς 4Ε ἄρα πρὸς ΕΧ λόγος 


4. πρός] om. V; corr. p. 18. ἥτις] 7 ἢ τῆς V; corr.p. 10. 
7] (alt.) om. V; corr. p. 20. 85] δέ V; corr. 'Halley. 
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ut MK?:KH?, ità X4? ad aliam magnitudinem, erit 
ad magnitudinem minorem quam 42? [Eucl. V, 8]; 
ei recta ἃ X ad punetum sumptum ducta triangulos 
similes efficiet [Eucl. VI, 6], et ideo erit 
LZXAHMK.) 
ponatur igitur /, 4 XI' — HMK; ΧΓ igitur sectionem 
secabit [prop. IT]. secet in I, et a I' sectionem contin- 
gens ducatur ΓΖ [prop. XLIX], et ΓΕ perpendicularis; 
itaque triangulus I'XE triangulo HM K similis est. 
quare ΧΕ": EI? —- ΜΚ": KH? [Eucl. VI, 4]. est 
autem etiam, ut latus iransuersum ad rectum, ita 
XE» E4A: EI" (I, 387] et MK»« ΚΘ: KH*, ete 
contrario [Eucl. V, 7 coroll] erit 
DE*::XEX E4-— HK?:MK»« ΚΘ. 
ex aequo igitur [Eucl. V, 20] 
XE? : XE» E4d — MK*?: MK »« KO. 
quare eliam XE: ΕΖ — MK: ΚΘ. erat autem etiam 
DE:EX-—HK:KM. ex aequo igitur [Eucl. V, 20] 
ΓΕ: ΕΞ ΗΚ: ΚΘ. et anguli ad E, K positi recti 
sunt; itaque [| 2 κΞ HOK [Eucl. VI, 6]. 

Iam sit sectio ellipsis, cuius axis sit 44B. oportet 
igitur rectam seclionem contingentem ducere, quae ad 
axem ad easdem partes, in quibus est sectio, an- 
gulum comprehendat dato angulo acuto aequalem. 

factum sit, sitque 1'7/; itaque ( ΓΖ. datus est. 
perpendicularis ducatur ΓΕ; itaque ratio ZE?: EI? 
data est [dat. 1]. sit X centrum sectionis, et ducatur 
IX. itaque ratio ΓΕ“: 4E »« EX daia est; nam 


1) Nam ob similitudinem trianguli HMK eiusque, quem efficit 
recta ἃ X ad sumptum punctum (2) ducta, erit / HMK-A4Xx; 
οὐ [ AXx « AXZ, quia 4a « AZ. 


10 


15 


20 
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ἐστὶ δοϑείς. τῆς δὲ ΖΕ πρὸς EI" καὶ τῆς ΓΕ ἄρα 
πρὸς EX λόγος ἐστὶ δοϑείς. καί ἐστιν ὀρϑή ἡ zoo; 
τῷ E' δοθεῖσα ἄρα ἡ πρὸς τῷ X γωνία. καί ἔστι 
πρὸς ϑέσει καὶ δοϑέντι σημείῳ δοϑὲν ἄρα ἐστὶ r0 
Γ σημεῖον. καὶ ἀπὸ δεδομένου τοῦ Γ' ἐφαπτομένη ἡ 
ΓΖ: ϑέσει ἄρα ἡ ΓΖ. 

συντεϑήσεται δὴ τὸ πρόβλημα οὕτως" ἔστω ἡ μὲν 
δοθεῖσα γωνία ὀξεῖα ἡ ὑπὸ τῶν ΖΗΘ, xal εἰλήφϑοω 
ἐπὶ τῆς ΖΗ τὸ Ζ, καὶ κάϑετος ἤχϑω ἡ ZO; καὶ πε- 
ποιήσϑω, ὡς ἡ ὀρϑία πρὸς τὴν πλαγίαν, τὸ ἀπὸ τῆς 
ΖΘ πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν ΗΘΚ, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ ΚΖ, 
καὶ ἔστω κέντρον τῆς τομῆς τὸ Χ, καὶ τῇ ὑπὸ τῶν 
ΗΚΖ γωνίᾳ ἴση συνεστάτω ἡ ὑπὸ τῶν ΑΧΤΙ, καὶ 
ἤχϑω ἐφαπτομένη τῆς τομῆς ἡ I4. λέγω, ὅτι ἡ I4 
ποιεῖ τὸ πρόβλημα, τουτέστιν, ὅτι ἴση ἐστὶν ἡ ὑπὸ 
τῶν ΓΖΕ γωνία τῇ ὑπὸ τῶν ΖΗΘ. 

ἐπεὶ γάρ ἐστιν, ὡς ἡ ΧΕ πρὸς ΕΓ, οὕτως ἡ Κθ 
πρὸς ΖΘ, καὶ ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς ΧΕ πρὸς τὸ dx 
τῆς EI', οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΚΘ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς Ζθ. 
ἔστι δὲ καί, ὡς τὸ ἀπὸ τῆς ΓΕ πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν 
ΖΔΕΧ, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ZO πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν KOH. 
ἑκάτερος γὰρ ὃ αὐτός ἐστι τῷ τῆς ὀρϑίας πρὸς τὴν 
πλαγίαν. καὶ δι᾽ ἴσου: ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ XE πρὸς τὸ 
ὑπὸ XEZ4, οὕτως τὸ ἀπὸ ΚΘ πρὸς τὸ ὑπὸ ΗΘΚ. 


ὅ καὶ ὡς ἄρα ἡ ΧΕ πρὸς τὴν ΕΖ, οὕτως y ΚΘ πρὸς 


τὴν ΘΗ͂. ἔστι δὲ καί, ὡς ἡ ΧΕ πρὸς ΓΕ, ἡ ΚΘ 
πρὸς ΖΘ' δι’ ἴσου ἄρα ἐστίν, ὡς ἡ 4Ε πρὸς ET, 
οὕτως ἡ ΗΘ πρὸς τὴν ΖΘ. καὶ περὶ ὀρϑὰς γωνίας 


1. Post ΕΙ᾽ add. λόγος ἐστὶ δοθϑείς p. ΓΕ] XE Vy 
corr. Memus. 12. ἔστω] τό V; correxi praeeunte Halleio 
(del. καὶ v0). 18. HKZ] HZ V; cor. p (HK, KZ). 22. 0] 
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eadem est ac ratio lateris recti ad transuersum [I, 31]. 
quare eliam ratio Ζ Εἷ: 4E »« EX data est [dat. 8]. 
ilaque etiam ratio ΖΕ: EX data est. uerum ratio 
4E: EI' data; quare, etiam ratio ΓΕ : EX data est 
[dat. 8]. et angulus ad E positus rectus est; itaque 
angulus ad X positus datus est [dat. 41]. οὐ ad 
rectam positione datam punctumque datum positus 
est; ilaque punctum Γ᾽ datum est [dat. 29, 25]. et 
ἃ dato puncto Γ᾽ contingens ducta est ΓΖ; ergo ΓΖ 
positione data est. 

componetur problema hoc modo: sit ΖΗΘ datus 
angulus acutus, sumaturque in ZH punctum Z, et 
perpendicularis ducatur ΖΘ, fiatque, ut latus rectum 
ad iransuersum, ita Z6? ad HO »« ΘΚ, ducaturque 
KZ, centrum autem seclionis sit X, et construatur 
LAXI'— L HKZ, ducaturque sectionem contingens 
ΓΖ [prop XLIX]. dico, ΓΖ problema efficere, hoc 
est, esse ( ΓΖΕ — ZHO. 

nam quoniam est [Eucl. VI, 4] XE: EI' — ΚΘ:ΖΘ, 
erit etiam XE?: EI? — K60*:Z6?. est autem etiam 


DE::4EXEX-—Z0?:K0»«0H; 


utraque enim eadem est ac ratio lateris recti ad 
iransuersum [T, 37]. et ex aequo [Eucl. V, 20]; erit 
igitur ΧΕ XEX« E4 — ΚΘΣ: HO»« OK. quare 
eliam XE: EZ — ΚΘ:ΘΗ. est autem etiam 


E:DE-—tEKO:2Z90. 
itaque ex aequo [Eucl. V, 20] ZE: ΕΓ — ΗΘ: ΖΘ. 


om. V; corr. 94. οὕτως] οὗ Vv, οὕτω p- ΚΘῚ p, 
K6 uel KO ; KO cv. HOOK] KHOVv, τῶν K0,6H p; 
corr. Memus. 
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αἱ πλευραὶ ἀνάλογον: ἡ gc ὑπὸ I'4E γωνία τῇ 


ὑπὸ ΖΗΘ γωνίᾳ ἐστὶν ἴση. ἡ I4 ἄρα ποιεῖ τὸ 
πρόβλημα. 


, 


να΄. 

Τῆς δοϑείσης κώνου τομῆς ἀγαγεῖν ἐφαπτομένην, 
ἥτις πρὸς τῇ διὰ τῆς ἁφῆς ἠγμένῃ διαμέτρῳ ἴσην περι- 
ἕξει γωνίαν τῇ δοϑείσῃ ὀξείᾳ. 

ἔστω ἡ δοϑεῖσα κώνου τομὴ πρότερον παραβολή, 
ἧς ἄξων ὃ AB, ἡ δὲ δοθεῖσα γωνία ἣ O- δεῖ δὴ 
ἀγαγεῖν τῆς παραβολῆς ἐφαπτομένην, ἥτις μετὰ τῆς 
ἀπὸ τῆς ἁφῆς διαμέτρου ἴσην περιέξει γωνίαν τῇ 
πρὸς τῷ Θ. 

γεγονέτω, καὶ ἤχϑω ἐφαπτομένη ἡ Γ4 ποιοῦσα 
πρὸς τῇ διὰ τῆς ἁφῆς ἠγμένῃ διαμέτρῳ τῇ ΕΓ τὴν 
ὑπὸ ΕΓΖ γωνίαν ἴσην τῇ Θ, καὶ συμπιπτέτω ἡ Γ4 
τῷ ἄξονι χατὰ τὸ 4. ἐπεὶ οὖν παράλληλός ἐστιν ἡ 
A4 τῇ EI, ἡ ὑπὸ 44Γ γωνία τῇ ὑπὸ ΕΓΖ lor 
ἐστί. δοθεῖσα δὲ ἡ ὑπὸ ΕΓΖ ἴση γάρ ἐστι τῇ & 
δοθεῖσα ἄρα καὶ ἡ ὑπὸ AZI. 

συντεϑήσεται δὴ οὕτως" ἔστω παραβολή, ἧς ἄξων 
ὁ AB, ἡ δὲ δοϑεῖσα γωνία ἡ Θ. ἤχϑω ἐφαπτομένη 
τῆς τομῆς ἡ ΓΖΩ͂ ποιοῦσα πρὸς τῷ ἄξονι τὴν ὑπὸ τῶν 


AAT γωνίαν ἴσην τῇ O, καὶ διὰ τοῦ Γ τῇ 4B παρ- 


2b 


ἄλληλος ἤχϑω ἡ EI. ἐπεὶ ovv ἡ O γωνία ἴση ἐστὶ 
τῇ ὑπὸ AAT, ἡ δὲ ὑπὸ AAT ἴση τῇ ὑπὸ ΕΓΖ, καὶ 
ἡ Θ ἄρα ἴση ἐστὶ τῇ ὑπὸ ΕΓΖ. 

Ἔστω ἡ τομὴ ὑπερβολή, ἧς ἄξων ὁ 4B, κέντρον 
δὲ τὸ E, ἀσύμπτωτος δὲ ἡ ET, ἡ δὲ δοϑεῖσα γωνία 


9. ἡ 0] HO V; corr. Memus. 15. ΕΓ 4) ΕΓΑ͂ V; corr. p. 
28. 44 ΓῚ ΔΑΓ V; cor. p (ΓΖ 4). 
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οὐ latera rectos angulos comprehendentia proportionalia 
sunt; itaque ( ΓΖ E — ΖΗΘ [Eucl. VI, 6). ergo ΓΖ 
problema efficit. 

LI. 

Datam coni sectionem contingentem rectam ducere, 
quae cum diametro per punctum contactus ducia an- 
gulum comprehendat dato angulo acuto aequalem. 

data coni sectio prius sit parabola, cuius axis sit 
44 B, datus autem angulus sit €. oportet igitur para- 
bolam contingentem rectam ducere, quae cum diametro 
& puncto contactus ducta angulum comprehendat 
angulo Θ᾽ aequalem. 

sit factum, contingensque ducta sit Il'4 ad ΕΓ 
diametrum per punctum contactus ductam angulum 
EI'4 efficiens angulo O aequalem, et ΓΖ cum axe 


pu 


concurrat in 4/4. iam quoniam 412] rectae EI' par- 
allela est [I, 51 coroll.], erit ὁ 4241I' — ΕΓΖ [Eucl.I, 29]. 
uerum {( EI'Z daius est; est enim |, ΕΓΖ — 6; ergo 
ebiam ( 421 datus est. 

componetur hoc modo: sit parabola, cuius axis sit 
485, datus autem angulus sit €. ducatur sectionem 
contingens ΓΖ ad axem efficiens angulum 421 Γ 


Hic quoque figurae adiecta sunt quattuor rectangula rectae- 
que in Vvc; om. p. 


Qt 
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ὀξεῖα ἡ £3, καὶ ἐφαπτομένη ἡ I1, καὶ ἐπεξεύχϑω ἢ 
ΓΕ ποιοῦσα τὸ πρόβλημα, καὶ ἤχϑω κάϑετος ἡ ΓΗ. 
δοϑεὶς ἄρα λόγος ἐστὶ τῆς πλαγίας πρὸς τὴν ὀρϑίαν' 
ὥστε καὶ τοῦ ὑπὸ ΕΗΖ πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΗ͂. ἐκκείσϑω 
δή τις εὐθεῖα δεδομένη ἡ 
ΖΘ, καὶ ἐπ᾽ αὐτῆς γεγράφ- 
9o κύκλου τμῆμα δεχόμε- 
νον γωνίαν ἴσην τῇ €: ἔσται 
ἄρα μεῖξον ἡμικυκλίου. καὶ 
ἀπό τινος σημείου τῶν ἐπὶ K 
τῆς περιφερείας vov Καὶ 
ἤχϑω κάϑετος ἡ Καὶ 4 ποι- 
οὔσα τὸν τοῦ ὑπὸ ZAO0 
πρὸς τὸ ἀπὸ AK λόγον τὸν. αὐτὸν τῷ τῆς πλαγίας 
πρὸς τὴν ὀρϑίαν, καὶ ἐπεξεύχϑωσαν αἵ ΖΚ, ΚΘ. éd 
οὖν ἴση ἐστὶν ἡ ὑπὸ ΖΚΘ γωνία τῇ ὑπὸ ΕΓΔ, 
ἀλλὰ καί ἐστιν, ὡς ἣ πλαγία πρὸς τὴν ὀρϑίαν, τό 
τε ὑπὸ ΕΗΖ πρὸς τὸ ἀπὸ ΗΓ καὶ τὸ ὑπὸ Ζ.4Θ πρὸς 
τὸ ἀπὸ ΑΚ, ὅμοιον ἄρα τὸ ΚΖ 4 τρίγωνον τῷ ΕΓΗ 
τριγώνῳ καὶ τὸ ZO K τῷ ΕΓΖ. ὥστε ἴση ἐστὶν ἡ ὑπὸ 
GZK γωνία [τουτέστιν ἡ 9] τῇ ὑπὸ L'EZ. 
συντεϑήσεται δὴ οὕτως" ἔστω ἡ μὲν δοϑεῖσα 
ὑπερβολὴ ἡ AD, ἄξων δὲ ὃ AB, κέντρον δὲ τὸ E, 
ἡ δὲ δοθεῖσα ὀξεῖα γωνία ἡ €), ὃ δὲ δοϑεὶς λόγος 
τῆς πλαγίας πρὸς τὴν ὀρϑίαν ὃ αὐτὸς τῷ τῆς XT 
πρὸς ΧΦ, καὶ δίχα τετμήσϑω ἡ "UO κατὰ τὸ T, καὶ 
ἐχκείσϑω δεδομένη εὐθεῖα ἡ ZO, καὶ ἐπ᾽ αὐτῆς γε: 


Ζ . 4 


14. AK] AK V; corr.p. τῷ] τόν V; corr.p. 19. EP H) 

ELK V; corr. Comm. 21. GZK] ZOK V; corr. Comm. 

τουτέστιν ἡ $2] del. Comm. E» EI'4, E postea inserta 
m. 1, V; corr. Comm. 23. 4ΓῚ pc, 4 e corr. m. 1 V. 
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angulo 6 aequalem [prop. L], per I' autem rectae 
AB parallela ducatur EI: iam quoniam est 
LO-—A4A4IDI 
eb L A44 — ΕΓΖ [Eucl. I, 29], erit etiam 
L 9 — ΕΓΖ. 

Sit sectio hyperbola, cuius axis sit 4B, centrum 
aulem E, et asymptota ET, datus autem angulus 
acutus «ὁ, et contingens ΓΖ, ducaturque I'E problema 
D τ 
efficiens, et perpendicularis ducatur ΓΗ͂. ratio igitur 
lateris transuersi ad rectum data est; quare etiam 
ratio EH»« ΗΖ: ΓΗ" data est [I, 37]. sumatur 
igitur data recta ΖΘ, in eaque segmentum circuli 
describatur angulum angulo (ὦ aequalem capiens [Eucl. 
III, 33]; erit igitur semicirculo maius [Eucl. IIT, 31]. 
el a puncto aliquo ambitus K perpendicularis ducatur 
KA ralionem Z4 »« 40: AK? aequalem efficiens 
ralioni lateris iransuersi ad rectum, ducanturque 
ΖΚ, ΚΘ. iam quoniam est [| ZKO — ΕΓΖ, et ut 
latus transuersum ad rectum, ita οὐ EH »« H4: HI? 
el Z4»« 40: AK?, trianguli KZA, EI'H et ZOK, 
EI'4 similes erunt [u. Pappi lemma IX]. ergo 

L ΘΖΚ —LEA. 
componetur hoe modo: sit data hyperbola 4I; 


axis autem 4B, et centrum E, datus uero angulus 
acutus sit €, et data ratio lateris transuersi ad 


802 ^ KSNIESN f'. 


γράφϑω τμῆμα κύκλου μεῖξον ἡμικυκλίου δεχόμενον 
γωνίαν τῇ 9) ἴσην, καὶ ἔστω τὸ ZKO, καὶ εἰλήφϑω 
τὸ κέντρον τοῦ xvxAov τὸ Ν, καὶ ἀπὸ τοῦ Ν ἐπὶ τὴν 
ΖΘ κάϑετος ἤχϑω ἡ ΝΟ, καὶ τετμήσϑω ἡ ΝΟ εἰς 


5 τὸν τῆς T πρὸς ΦΧ λόγον κατὰ τὸ II, καὶ διὰ τοῦ 


10 


1ὅ 


II τῇ ΖΘ παράλληλος ἤχϑω ἡ IIK, καὶ ἀπὸ τοῦ K 
κάϑετος ἤχϑω 97 Κὶ4 ἐπὶ τὴν ΖΘ ἐκβληϑεῖσαν, καὶ 
ἐπεξεύχϑωσαν αἱ ΖΚ, KO, καὶ ἐκβεβλήσθω ἡ AK 
ἐπὶ τὸ M, καὶ ἀπὸ τοῦ Ν ἐπ᾽ αὐτὴν κάϑετος ἤχϑο 
7? NA' παράλληλος ἄρα ἐστὶ τῇ ΖΘ. καὶ διὰ τοῦτό 
ἐστιν, ὡς ἡ NII πρὸς IIO, τουτέστιν ἡ ὙΦ πρὸὺς 
ΦΧ, ἡ ΕΚ πρὸς ΚΑ. καὶ τῶν ἡγουμένων τὰ dv 
πλάσια, ὡς ἡ ΨΦ πρὸς DX, ἡ ΜΚ πρὸς KA συν- 
ϑέντι, ὡς 9 ΨΧ πρὸς XO, ἡ MA πρὸς AK. ἀλλ 
ὡς ἡ MA πρὸς AK, τὸ ὑπὸ MAK πρὸς τὸ ἀπὺ 
ΑΚ’ ὡς ἄρα ἡ ΨΧ πρὸς ΧΦ, τὸ ὑπὸ MAK πρὸς 
τὸ ἀπὸ AK, τουτέστι τὸ ὑπὸ ΖΘ πρὸς τὸ ἀπὸ AK. 
ἀλλ᾽ ὡς ἡ "U X πρὸς X6, ἡ πλαγία πρὸς τὴν ὀρϑίαν' 


8. τοῦ] (810.) pc, e corr. m. 1 V. 4. κάϑετος ἤχϑω] sine 
causa in mg.repet. m.rec. V. 6. τῇ ZO et ἤχϑω repet.in mg. 
m.rec. V. 7. KA] KA V; corr. p. 15. MAK] MAK Y; 
corr. p (τῶν MA, AK). 
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rectum aequalis sit rationi X 7: ΧΦ, seceturque 
in T in duas partes aequales ΓΦ, et sumatur data 
recta ΖΘ, in eaque segmentum circuli semicirculo 
maius describatur angulum angulo £ aequalem capiens 
[Eucl. III, 33]; sitque ZKO, et sumatur centrum 
eireulà .N, οὐ ab N ad ZO perpendicularis ducatur 
NO, ei NO in II secundum rationem T: ΦΧ 
secetlur, per 1/7 auiem rectae ΖΘ parallela ducatur 
ΠΑ, e& ἃ K ad ΖΘ productam perpendicularis ducatur 
ΚΑ, ducanturque ΖΚ, ΚΘ, et 4K ad M producatur, 
ab N autem ad eam perpendicularis ducatur ΝΞ: ea 
igitur rectae ΖΘ parallela est [Eucl. I, 27]. qua de 
eausa esi 
NII: IIO — EK:K4A [Eucl. VI, 2] — γῷ :- ΦΧ. 
et sumptis duplis antecedentium [Eucl. V, 15] erit 
ψῷ:Φὥχ--ὋἜ ΜΚ: K« [Eucl. III, 3. componendo 
[Eucl V, 18] VX:Xo6-— MA: AK. uerum 
MA:AK-— MA» AK: AK; 
quare etiam 
GPX:XOÓ—MA» AK: AK* — ZA» 40: AK? 
[Eucl. III, 36]. uerum ut ΨΧ: ΧΦ, ita latus 
iransuersum ad rectum; itaque etiam ut 
ZA »« 40 : AK, 


ita latus transuersum ad rectum. iam ab 4 ad 4B perpen- 


Ad figuras codicis V quod adtinet, in hyperbola praeter 
nostras (omissa tamen priore segmenti descriptione in analysi) 
duas figuras segmenti habet, alteram ita ut Π in N cadat 
addito ἐπὶ /.... m. 1, alteram ita ut supra IN cadat adacripto 
m. 1: ὅταν ἦ μείξων ἡ ὀρθία πλευρά; secundam nostram seg- 
menti descriptionem bis habet οὖ praeterea solita illa IV 
reetangula rectasque. omnia eadem c, in priore figura: ἐπὶ 
ἰσότητος δύο πλευρῶν, in altera ὅτε ἦ κτλ. 
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καὶ ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ Z4 πρὸς τὸ ἀπὸ AK, ἡ πλαγία 
προς τὴν ὀρϑίαν. ἤχϑω δὴ ἀπὸ τοῦ Α͂ τῇ 48 πρὸς 
ὀρθὰς ἡ AT. ἐπεὶ οὖν ἐστιν, ὡς τὸ ἀπὸ ΕΑ πρὸς 
τὸ ἀπὸ AT, ἡ πλαγία πρὸς τὴν ὀρϑίαν, ἔστι δὲ καί, 
ὡς ἡ πλαγία πρὸς τὴν ὀρϑίαν, τὸ ὑπὸ Ζ.46 πρὸς τὸ 
ἀπὸ AK, τὸ δὲ ἀπὸ ZA πρὸς τὸ ἀπὸ AK μείζονα 
λόγον ἔχει ἥπερ τὸ ὑπὸ Z.4O πρὸς τὸ ἀπὸ AK, καὶ 
τὸ ἀπὸ ZA ἄρα πρὸς τὸ ἀπὸ AK μείξονα λόγον ἔχει 
ἥπερ τὸ ἀπὸ ΕΑ πρὸς τὸ ἀπὸ AT. καί εἰσιν αἱ 
πρὸς τοῖς 4, 4 γωνίαι ὀρϑαί' ἐλάσσων ἄρα ἐστὶν ἡ 
Ζ γωνία τῆς E. συνεστάτω οὖν τῇ ὑπὸ AZK γωνίᾳ 
ἴση ἡ ὑπὸ AEI* συμπεσεῖται ἄρα ἡ ΕΓ τῇ τομῇ. 
συμπιπτέτω κατὰ τὸ I. ἤχϑω δὴ ἀπὸ τοῦ D ἐφακ- 
τομένη ἡ ΓΖ, κάϑετος δὲ ἡ ΓΗ͂ ἔσται δή. ὡς ἡ 
πλαγία πρὸς τὴν ὀρϑίαν, οὕτως τὸ ὑπὸ EH 4 πρὸς 
τὸ ἀπὸ ΓΗ. καὶ ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ ΖΘ πρὸς τὸ ἀπὸ 
ΑΚ, τὸ ὑπὸ ΕΗΖ πρὸς τὸ ἀπὸ HI* ὅμοιον ἄρα 
ἐστὶ τὸ ΚΖ. τρίγωνον τῷ EI'H τριγώνῳ καὶ τὸ 
K04 τῷ ΓΗΖ καὶ τὸ ΚΖΘ τῷ ΓΕΖ. ὥστε ἡ ὑπὸ 
ΕΓΖ γωνία ἴδη ἐστὶ τῇ ὑπὸ ZKO, τουτέστι τῇ 9. 

ἐὰν δὲ Ó τῆς πλαγίας πρὸς τὴν ὀρϑίαν λόγος ἴσος 
ἢ πρὸς ἴσον, ἣ ΚΑ ἐφάπτεται τοῦ ΖΚΘ κύκλου, καὶ 
ἡ ἀπὸ τοῦ κέντρου ἐπὶ τὸ K ἐπιξευγνυμένη παραλ- 
ληλος ἔσται τῇ ΖΘ καὶ αὐτὴ ποιήσει τὸ πρόβλημα. 

νβ΄. 

᾿Εὰν ἐλλείψεως εὐϑεῖα ἐπιψαύῃ, ἣν ποιεῖ γωνίαν 
πρὸς τῇ διὰ τῆς ἁφῆς ἀγομένῃ διαμέτρῳ, οὐκ ἐλάσσων 
ἐστὶ τῆς ἐφεξῆς τῇ περιεχομένῃ ὑπὸ τῶν πρὸς μέσην 
τὴν τομὴν κλωμένων εὐϑειῶν. 


1. καὶ ὡς — 2. ὀρϑίαν] bis V, sed corr. 8, Z4] Z4 V; 
corr. p. 15. πρός] (alt.) repet. mg. m. rec. V. 16. ὑπὸ 
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dicularis ducatur 4 T. quoniam igitur est, ut E 4* : 4 T?, 
ita latus transuersum ad rectum [prop. I], uerum 
eliam αὖ latus transuersum ad rectum, ita 
Z4» 40: AK?, 
el Z/ : AK* Z4» 40: AK?, erit etiam 
LZ :AK?* — EAModh: ATA. 
et angul ad 4, 4 positi recti sunt; itaque erit 
LZ-«E [u. Pappi lemma VI]. construatur igitur 
LAEIzA4ZK; EI igiiur cum sectione concurret 
[prop. II]. concurrat in I: 8 I' igitur contingens 
ducatur ΓΖ [prop. XLIX], perpendicularis autem 
ΓΗ͂, erit igitur, ut latus transuersum ad rectum, ita 
EH H4:LDH? [I, 31]. quare etiam 
ZA»« 40: AK? — EH»« H4: HT. 
itaque similes sunt irianguhn KZ.4, EI'H et KO 4, 
ΓΗΖ et KZO, ΓΕΖ [u. Pappi lemma IX]. ergo 
L ΕΓΖ — ZK0 — 9. 

sin ratio lateris transuersi ad rectum aequalis est 
ad aequale, Καὶ 4 cireulum ZK6O contingit [Eucl. IIT, 16], 
οὐ recía ἃ ceniro ad K ducta rectae ΖΘ parallela 
erit et ipsa problema efficiet. 


LII. 


Si recta ellipsim contingit, angulus, quem ad dia- 
metrum per punctum contactus ductam efficit, minor 
non est eo, qui deinceps est angulo a rectis ad mediam 
sectionem fractis cómprehenso. 

sit ellipsis, cuius axes sint 4 B, ΓΖ, centrum autem 
E, ei maior axis sit 48, contingatque sectionem 


ZA0] v£49 V; corr. Memus. 20. ΖΚΘΊ͵ ZOK V; oorr. 
Comm. 821. ἴσος] ἴσου Halley. 81. τῇ] τήν V; corr. p. 
Apollonius, ed. Heiberg. 20 
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ἔστω ἔλλειψις, ἧς ἄξονες μὲν ol 48, ΓΖ, κέντρον 
δὲ τὸ E, μείζων δὲ ἔστω τῶν ἀξόνων ἡ AB, καὶ 
ἐφαπτέσθω τῆς τομῆς ἡ ΗΖ4,, καὶ ἐπεξεύχϑωσαν αἱ 
ΑΓ. ΓΒ. ΖΕ, καὶ ἐκβεβλήσϑω ἡ ΒΓ ἐπὶ τὸ 4. λέγω͵ 
ὅτε οὐκ ἐλάσσων ἐστὶν ἡ ὑπὸ AZE γωνία τῆς 
ὑπὸ AI' A. | 

ἡ γὰρ ΖΕ τῇ AB ἤτοι παράλληλός ἐστιν ἢ οὔ. 

ἔστω πρότερον παράλληλος᾽ καί ἐστιν ἴση ἡ AE 
τῇ EB: ἴση ἄρα καὶ ἡ A40 τῇ OI. καί ἐστι διά- 
μετρος ἢ ΖΕ" ἡ ἄρα κατὰ τὸ Ζ ἐφαπτομένη παραϊ- 
ληλός ἐστι τῇ ΑΓ. ἔστι δὲ καὶ ἡ ZE τῇ AB παρ- 
ἄλληλος. παραλληλόγραμμον ἄρα ἐστὶ τὸ ΖΘΓΑ, 
καὶ διὰ τοῦτο ἴση ἐστὶν ἡ ὑπὸ AZO τῇ ὑπὸ AIS. 

καὶ ἐπεὶ μείξων ἐστὶν ἑκατέρα τῶν AE, EB τῆς 
ED, ἀμβλεῖά ἐστιν ἡ ὑπὸ 4ΓΒ' ὀξεῖα ἄρα ἡ vxo 
AI'A. ὥστε καὶ ἡ ὑπὸ AZE. καὶ διὰ τοῦτο ἀμβλεῖά 
ἐστιν ἡ ὑπὸ ΗΖΕ. 

ἡ ἔστω δὴ 9$ ΕΖ τῇ AB παράλληλος, καὶ ἤχϑω 
κάϑετος ἡ ΖΚ' οὐκ ἄρα ἴση ἐστὶν ἡ ὑπὸ ABE τῇ 
20 ὑπὸ ZEA4. ὀρϑὴ δὲ ἡ πρὸς τῷ E ὀρϑῇ τῇ πρὸς τῷ 

K ἐστιν ἴση [ovx ἄρα ὅμοιόν ἐστι τὸ ΓΕΒ τρίγωνον 

τῷ ΖΕΚΊ οὐκ ἄρα ἐστίν, ὡς τὸ ἀπὸ ΒΕ πρὸς τὸ 

ἀπὸ ED, τὸ ἀπὸ ΕΚ πρὸς τὸ ἀπὸ ΚΖ. ἀλλ᾽ ὡς τὸ 
ἀπὸ ΒΕ πρὸς τὸ ἀπὸ EI, τὸ ὑπὸ AEB πρὸς τὸ ἀπὸ 
256 ΕΓ καὶ ἡ πλαγία πρὸς τὴν ὀρϑίαν καὶ τὸ ὑπὸ HKE 
πρὸς τὸ ἀπὸ KZ. οὐκ ἄρα ἐστίν, ὡς τὸ ἀπὸ HKE 
πρὸς τὸ ἀπὸ ΚΖ, τὸ ἀπὸ KE πρὸς τὸ ἀπὸ ΚΖ. οὐκ 


oO 


1 


Φ 


1 


σι 


2. μεῖξον V; corr. p. vy]op. 16. ΓΑ ATA, 4e 
corr. m. 1, V; corr. p. 17. HZE] ZHE V; corr. p. 18. 
AB] e, 444 v, et fort, V, in quo « et 8 difficulter distinguuntur; 
BA p. 28, τὸ ἀπὸ EK — 24. Er om. V; corr. Comm. 


CONICORUM LIBER II. 801 


HZA, οὐ ducantur 4Γ, ΓΒ, ΖΕ, et ΒΓ ad 4 pro- 
dutatur. dico, non esse /, AZ E « AT A. 

ZE enim aut 
rectae Δ. parallela 
estautnon parallela, 

prius sit par- 
allela; et 


A E — EB; 
ilaque etiam 
A40 — ΘΓ 


N [Eucl. VI, 2]. et 
Z E diametrus est; itaque recta in Z contingens rectae 
AT parallela est [prop. VI]. uerum etiam ZE rectae 
AB parallela est; ZG I igitur parallelogrammum 
esi; quare ( 42Θ — AI'9 [Eucl. I, 34]. 
eb quoniam est 4E-—— EB. EI, LALDB ob- 
iusus est [Eucl II, 12]; itaque ( 41 4 acutus est. 
quare eliam /, 4Z E acutus. ergo ( HZ E obtusus est. 
iam EZ reciae 44B parallela ne sit, et perpendi- 
cularis ducatur Z K; itaque non est ( 4BE — ZEA. 
uerum angulus rectus ad E positus angulo recto ad 
K posito aequalis est!); itaque non est [u. Pappi 
lemma XII] ΒΕ": EI? — EK?: KZ?. est autem 
BE?: EI? — AE» EB: EI? — latus transuersum 
ad rectum [I, 21] — HK»« KE: KZ? [IL 37]. ija- 
que non est HK»« KE: KZ — KE*:KZ?. ergo 
non οϑὺ ΗΚ — KE. sumaliur segmentum circuli 


1) Uerba ovx ἄρα — ZEK lin. 291—922 falsa sunt (possunt 
enim esse similes) et sine dubio subditiua. 


25. τὴν ὀρϑέαν! repet. mg. m. rec. V. 26. οὐκ ἄρα — 21. 
ΚΖ (pr)] om. V; corr. Halley.praeeunte Commandino. 
20* 
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ἄρα ἴση ἐστὶν ἡ ΗΚ τῇ ΚΕ. ἐκκείσϑω κύκλου τμῆ- 
μα τὸ MTN δεχόμενον γωνίαν ἴσην τῇ ὑπὸ 4ΓΒ' 
ἀμβλεῖα δὲ ἡ ὑπὸ 4ΓΒ᾽ ἔλασσον ἄρα ἡμικυκλίου 
τμῆμά ἐστι τὸ MTN. πεποιήσϑω δή, ὡς ἡ ΗΚ 
5.z900g KE, ἡ ΝΕ πρὸς ΞΜ, καὶ ἀπὸ τοῦ X πρὸς 
ὀρϑὰς ἤχϑω 9 TEX, καὶ ἐπεζεύχϑωσαν αἱ NT, TM, 
καὶ τετμήσϑω δίχα ἡ ΜΝ κατὰ vo T, καὶ πρὸς ὀρϑὰς 


ἤχϑω ἡ OTII διάμετρος ἄρα ἐστίν. ἔστω κέντρον 
τὸ P, καὶ ἀπ᾿ αὐτοῦ κάϑετος ἡ ΡΣ, καὶ ἐπεξεύχϑωσαν 
10-4£. ON, ΟΜ. ἐπεὶ οὖν ἡ ὑπὸ MON ἴση ἐστὶ τῇ 
ὑπὸ ΑΓΒ, καὶ δίχα τέτμηται ἑκατέρα τῶν AB, MN 
κατὰ τὰ E, T, καὶ ὀρϑαί εἰσιν αἱ πρὸς τοῖς E, T 
γωνίαι, ὅμοια ἄρα τὰ OTN, ΒΕΓ τρίγωνα. ἔστιν 
ἄρα, ὡς τὸ ἀπὸ TN πρὸς τὸ ἀπὸ TO, οὕτως τὸ ἀπὸ 
i5 ΒΕ πρὸς τὸ ἀπὸ EI. καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ TP τῇ 
ZA, μείξων δὲ ἢ ΡΟ τῆς ΣΎ, ἡ PO ἄρα πρὸς PT 
μξίξονα ἔχει λόγον ἥπερ ἡ TZ πρὸς ΣΙ καὶ ἀνα- 
στρέψαντι ἡ ΡΟ πρὸς OT ἐλάσσονα λόγον ἔχει ἥπερ 
ἡ ΣῪ πρὸς TAE. καὶ τῶν ἡγουμένων τὰ διπλάσια" 
90 ἡ ἄρα ΠΟ πρὸς ΤῸ ἐλάσσονα λόγον ἔχει ἥπερ ἡ 
XT πρὸς TA. καὶ διελόντι ἡ IIT πρὸς TO ἐλάσ- 


2. τῇ] ΡΟ, e corr. P.i V. 4. πεποιείσϑω V;corr.pc. 6. 
TEX] STX Vi;cor.p. 8. ΟἹ ΠῚ TOII V; corr.p. 117. 
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MT'N angulum capiens angulo A41'B aequalem; /, 4ΓΒ 
autem obtusus esi; itque segmentum MT'N semi- 
circulo minus est [Ecl IIT, 31] fiat igitur 
EM — HK: KE, 
οὐ ab X perpendicularis ducatur TAX, ducanturque 
NT, TM, eti MN in T in duas partes aequales 
secetur, οὖ perpendicu- 
laris ducatur OTII; ea 
igitur  diametrus est 
[Eucl. IIT, 1 coroll]. sit 
P centrum, ab eoque 
perpendicularis ΡΣ, ei 
ducantur ON, OM. quon- 
iam igitur est 
L MON — AT B, 
et utraque 48, MN in 
E, T in binas partes 
aequales secta est, et an- 
guli ad E, T' positi recti 
sunt, trianguli O TN, BET similes sunt. erit igitur 
TN?: TO? — BE?: EI? [Eucl. VI, 4]. 
el quoniam est ΤΡ — ΣΙ [Eucl I, 34], et ΡΟ» ZT 
[Eucl. III, 15], erit PO: PT — TZ: Z5 [Eucl. V, 81. 
et conuertendo PO : OT — ZT : T5. et sumplis ante- 
cedentium duplis (Eucl. V, 15] erit 
HO:TO-«XT:T&X. 
οὐ dinmendo JI T: TO — ΧΕ: T3. est autem 


Praeter has figuras V duas alias habet his similes. 


ἔχει λόγον] e, λόγον V, λόγον ἔχει p. — 20. ΤΟΊ τὸ oz V; (in 
τὸ des. fol. 900); corr. Halley. 91. TO] τὸ to V; corr. p. 
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σονα λόγον ἔχει ἥπερ ἡ XE πρὸς TE. ἀλλ᾽ ὡς uiv 


.$ ΠΤ πρὸς ΤΟ, τὸ ἀπὸ TN πρὸς τὸ ἀπὸ TO καὶ 


Φι 


τὸ ἀπὸ ΒΕ πρὸς τὸ ἀπὸ ΕΓ xol ἡ πλαγία πρὸς τὴν 
ὀρϑίαν καὶ τὸ ὑπὸ ΗΚΕ πρὸς τὸ ἀπὸ KZ τὸ ἄρα 
ὑπὸ ΗΚΕ πρὸς τὸ ἀπὸ ΚΖ ἐλάσσονα λόγον ἔχει 
ἥπερ ἡ XA πρὸς ΞΎ, τουτέστι τὸ ὑπὸ XXT πρὸς τὸ 
ἀπὸ ET, τουτέστι τὸ ὑπὸ NAÀM πρὸς τὸ ἀπὸ ET. 
ἐὰν ἄρα ποιήσωμεν, ὡς τὸ ὑπὸ HKE πρὸς τὸ ἀπὸ 
KZ, οὕτως τὸ ὑπὸ MAN πρὸς ἄλλο τι, ἔσται πρὸς 


10 μεῖξον τοῦ ἀπὸ XT. ἔστω πρὸς τὸ ἀπὸ X0. ἐπεὶ 


15 


20 


2b 


ovv ἐστιν, ὡς ἡ HK πρὸς KE, οὕτως ἡ NA πρὸς 
EM, καὶ πρὸς ὀρϑάς εἰσιν αἱ KZ, ἘΦ, καί ἐστιν, 
ὡς τὸ oxi ΗΚΕ πρὸς τὸ ἀπὸ ΚΖ, τὸ ὑπὸ ΜΕΝ - 
πρὸς τὸ ἀπὸ E ᾧ, διὰ ταῦτα ἴση ἐστὶν ἡ ὑπὸ HZ E γωνία 
τῇ ὑπὸ MON. μείξων ἄρα ἡ ὑπὸ ΜΥΝ, τουτέστιν 
ἡ ὑπὸ 4ΓΒ, τῆς ὑπὸ HZE γωνίας, ἡ δὲ ἐφεξῆς ἡ 
ὑπὸ AZO0 μείξων ἐστὶ τῆς ὑπὸ 4ΓΘ. 

οὐκ ἐλάσσων ἄρα 7 ὑπὸ 42Θ τῆς ὑπὸ ATO. 

νγ΄. 

Τῆς δοϑείσης ἐλλείψεως ἐφαπτομένην ἀγαγεῖν, ἥτις 
πρὸς τῇ διὰ τῆς ἁφῆς ἀγομένῃ διαμέτρῳ γωνίαν 
ποιήσει ἴσην τῇ δοθείσῃ ὀξείᾳ δεῖ δὴ τὴν διδομένην 
ὀξεῖαν γωνίαν μὴ ἐλάσσονα εἶναι τῆς ἐφεξῆς τῇ περι- 
ἐχομένῃ ὑπὸ τῶν πρὸς μέσην τὴν τομὴν κλωμένων 
εὐθειῶν. 

ἔστω ἡ δοθεῖσα ἔλλειψις, ἧς μείξων μὲν ἄξων ὃ 
AB, ἐλάσσων δὲ ὁ DI, κέντρον δὲ τὸ E, καὶ ἐπε- 
ξεύχϑωσαν αἴ AT, ΓΒ, ἡ δὲ δοϑεῖσα γωνία ἔστω ἡ 


1. X] pc, corr. ex XT m.1 V. 7. NEM] c, & corr. 
ex l'm.1V. 9. MEN] ΜΝΞ V; corr. p (τῶν ΝῈ, mM). 
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II T: TO — TN?: TO? [Eucl. VI, 8 coroll.; VI, 19 coroll.] 
— ΒΕ": EI? — latus transuersum ad rectum [I, 21] — 
HK »« KE: KZ! [I, 31]. itaque 
HK» KE: KZ! c XR: ET, 

hoc est, « X5 2« &T: XT?, hoe est. [Eucl. III, 35] 
HK» KE: KZ «NX» &M:XT*, itaque si fe- 
cerimus, ub HK »« KE: KZ?, ita ΜΞ »« ἘΝ ad aliam 
aliquam magnitudinem, erii ad maiorem quam ,$T* 
[Eucl V, 10]. sit 

HK» KE: KZ — ME »c EN : ἘΦ", 
iam quoniam est HK:KE-—NZAE:M, perpendi- 
cularesque sunt KZ, WV, οὐ est 

HK»« KE: KZ?! — ME» ἘΝ: ἘΦ', 
erib [u. Pappi lemma XI] / HZE — ΜΦΝ. itaque 
L MTN  HZE [Eucl. I, 21], hoc est 

LAT B HZE, 
et angulus deinceps positus 4Z6 — 4ΓΘ [Eucl. I, 13]. 
ergo non est ( 42Θ « AT'0. 


LIII. 


Datam ellipsim contingentem rectam ducere, quae 
ad diametrum per punctum contactus ductam angulum 
efficiat aequalem dato angulo acuto; oportet igitur, 
datum angulum acutum non minorem esse angulo, 
qui deinceps positus est angulo rectis ad mediam sec- 
lionem fractis comprehenso [prop. LII]. 

sit data ellipsis, cuius maior axis sit 4B, minor 
aulem I'/, et centrum E, ducanturque ΑΓ, ΓΒ, 


18. KZ] pe, corr. ex ΚΗ m. 1 V. MEN] ΜΝΞ V; τῶν 
NE, ἘΜ p. 14. ἴση) om. V; correxi cum Memo. 16. 
HZ E] p, H postea ins. m.1V;ecorr.c. 19. »γ΄] ξγ΄ m.rec. V 
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T οὐκ ἐλάσσων τῆς ὑπὸ AI'H: ὥστε xal ἢ ὑπὸ 4ΓΒ 
οὐκ ἐλάσσων ἐστὶ τῆς X. 
ἡ T ἄρα τῆς ὑπὸ 4ΓῊ ἢ μείξων ἐστὶν ἢ ἴση. 
ἔστω πρότερον ἴση" καὶ διὰ vov E τῇ ΒΓ mag 
ὅ ἄλληλος ἤχϑω ἡ ΕΚ, καὶ διὰ τοῦ Καὶ ἐφαπτομένη τῆς 
τομῆς ἤχϑω ἡ ΚΘ. ἐπεὶ οὖν ἴση ἐστὶν ἡ AE τί 
ΕΒ, καί ἐστιν, ὡς ἢ AE πρὸς ΕΒ, ἡ AZ πρὸς ZI, 
ἴση ἄρα ἡ 42 τῇ ΓΖ. καί ἐστι διάμετρος ἡ KE 
ἡ ἄρα κατὰ τὸ Καὶ ἐφαπτομένη τῆς τομῆς, τουτέστιν 
10 ἡ ΘΚΗ͂, παράλληλός ἐστι τῇ ΓΑ͂. ἔστι δὲ καὶ ἡ EK 
τῇ ΗΒ παράλληλος: παραλληλόγραμμον ἄρα ἐστὶ τὸ 
ΚΖΓΗ' καὶ διὰ τοῦτο ἴση ἐστὶν ἡ ὑπὸ Η ΚΖ γωνία 
τῇ ὑπὸ ΗΓΖ γωνίᾳ. ἡ δὲ ὑπὸ ΗΓΖ τῇ δοϑείσῃ, 
τουτέστι τῇ T, ἴση ἐστί' καὶ ἡ ὑπὸ HKE ἄρα ἐστὶν 
15 ἴση τῇ T. 
ἔστω δὴ μείξων ἡ T γωνία τῆς ὑπὸ ΑΓΗ' ἀνά: 
παλιν δὴ ἡ Χ τῆς ὑπὸ 4ΓΒ ἐλάσσων ἐστίν. 
ἐκκείσϑω κύκλος, καὶ ἀφῃρήσθω ἀπ᾽ αὐτοῦ τμῆμα, 
καὶ ἔστω τὸ MNNIL, δεχόμενον γωνίαν ἴσην τῇ X, καὶ 
20 τετμήσϑω ἡ ΜΠ δίχα κατὰ τὸ Ο, καὶ ἀπὸ τοῦ O τῇ 
MII πρὸς ὀρϑὰς ἤχϑω ἡ ΝΟΡ, καὶ ἐπεξεύχϑωσαν al 
NM, NI: ἡ ἄρα ὑπὸ MNII γωνία τῆς ὑπὸ AIB 
ἐλάσσων ἐστίν. ἀλλὰ τῆς μὲν ónó MNII ἡμίσεια 
ἐστιν ἡ ὑπὸ ΜΝΟ, τῆς δὲ ὑπὸ 4ΓΒ ἡ ὑπὸ ATE 
25 ἐλάσσων ἄρα ἡ ὑπὸ ΜΝΟ τῆς ὑπὸ 4ΓΕ. xolg 
ϑαὶ αἱ πρὸς τοῖς E, Ο' ἡ ἄρα AE πρὸς ΕΓ μείξονα 
λόγον ἔχει ἤπερ ἡ ΟΜ πρὸς ON. ὥστε καὶ τὸ ἀπὸ 


1. ὥστε] pe, o e corr. m. 1 V. 8. τῇ ΓΖ] om. V; corr. p 
(τῇ ZI) 18. HI'Z](pr) pe, eorr. ex Καὶ m. 1. 14. ἐστίν] 
6, ἐστί V. 19. τὸ ΜΝ ΠῚ τομὴ z V; cor. p. 24. MNO] po 
O e corr. m. 1 V. 
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datus autem angulus sib 7 non minor angulo AI'H; 
quare etiam /. 4 ΓΒ angulo X minor non est [Eucl. I, 13]. 
erii igitur aut /, Ὁ» AI'H aut T — AT'H. 
prius sit T — ΓΗ͂, et per E rectae BI' par- 
allela ducatur EK, per K autem sectionem contingens 
ducatur ΚΘ [prop. XLIX] quoniam igitur est 


Z 
AX/E 
Θ - 2 
Z 


AE — EB, οὐ AE: EB — AZ:ZTI' [Eucl. VI, 2], 
erii etiam 4Z -- ΓΖ [Eucl. V, 16, 14]. et KE dia- 
meirus esi; itaque recta in .K contingens, hoc est 
6KH, reciae I'4 parallela est [prop. VI]. uerum 
eliam EK reciae HB parallela est; itaque KZI'H 
parallelogrammum est; et ea de causa / HK Z — HI'Z 
[Eucl. I, 34]. est autem HI'Z-— 7. ergo etiam 
LHKE-—1T1, 


iam uero sit Ὁ» A4T'H; e contrario igitur [Eucl. I, 13] 
L X «: AI B. 


sumatur circulus, ab eoque abscindatur segmentum, 
quod sit MNII, angulum capiens angulo X aequalem 
[Eucl. III, 33], et ΜΠ in O in duas partes aequales 
secelur, ab Ὁ autem ad MII perpendicularis ducatur 
NOP, ducanturque NM, NII; erit igitur 
L MNII « ATI 'B. 
est autem MNO — .MNII ei ADE — 4ΓΒ 


Hanc figuram om. V. 


814 KONIESN β΄. 

τῆς 4Ε πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΕΓ μείξονα λόγον ἔχει ἤπερ 
τὸ ἀπὸ MO πρὸς τὸ ἀπὸ ΝΟ. ἀλλὰ τὸ μὲν ἀπὸ AE 
ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ AEB, τὸ δὲ ἀπὸ MO ἴδον τῷ vx 


€ 4 8 


MOII, τουτέστι τῷ ὑπὸ ΝΟΡ' τὸ ἄρα ὑπὸ AEB 
ὅ πρὸς τὸ ἀπὸ EI', τουτέστιν ἡ πλαγία πρὸς τὴν ὀρϑίαν, 
μείξονα λόγον ἔχει ἥπερ ἡ ΡΟ πρὸς ΟΝ. γενέσϑω 
δή, ὡς ἡ πλαγία πρὸς τὴν ὀρϑίαν, ἡ 2. 4΄ πρὸς A's, 
καὶ δίχα τετμήσϑω ἡ Sis κατὰ vo q. ἐπεὶ οὖν ἡ 
πλαγία πρὸς τὴν ὀρϑίαν μείζονα λόγον ἔχει ἤπερ ἡ 
10.ΡῸ πρὸς ΟΝ, καὶ T, $2.4' πρὸς 4΄ς μείζονα λόγον 
ἔχει ἤπερ ἡ PO πρὸς ΟΝ. καὶ συνϑέντι ἡ ὥς πρὸς 
τὴν «Α΄ μείξονα λόγον ἔχει ἥπερ ἡ ΡΝ πρὸς NO. 
ἔστω τὸ κέντρον τοῦ κύκλου τὸ Φ' ὥστε καὶ ἡ ας 
πρὸς « Α΄ μείξονα λόγον ἔχει ἥπερ ἡ DN πρὸς NO. 
16 καὶ διελόντι ἡ 4'q πρὸς A's μείξονα λόγον ἔχει ἤπερ 
ἡ ΦΟ πρὸς ΟΝ. γινέσϑω δή, ὡς ἡ A'q πρὸς A's, 
οὕτως 7] DO πρὸς ἐλάττονα τῆς ON, οἷον τὴν IO, 
καὶ παράλληλος ἤχϑω ἡ I5 καὶ ἡ ET καὶ ἡ D Ψ, ἔσται 
ἄρα, ὡς ἡ 4΄α πρὸς 4΄ς, ἡ ΦΟ πρὸς OI καὶ ἡ ΨΣ 


7. $.4'] χὰ V, et sic deinceps. q 8aepe litterae c similis 
est in V. 10. $4'] o« V; corr. p. 4΄ς] «s V; corr. p. 


CONICORUM LIBER II. 915 


[Eucl. I, 4]; itaque MNNO — AT'E. et anguli ad E, 
O positi recli sunt; itaque 4E: ΕΓ OM:ON [u. 
Pappi lemma V]. quare etiam 
AE?: EI* — MO*: NO*. est 
aulem 4E? — AE EB et 
MO* — MO x OII 

— NO »« OP [Eucl. III, 35]. 
itaque 
AE» EB:EI"-PO:ON, 
hoe est [I, 21] latus trans- 
uersum ad rectum maiorem 
rationem habet quam PO:ON. 
fiat igitur, ut latus transuersum ad rectum, ita £2 A' : 4c, 
geceturque f$)g in q in duas partes aequales. iam 
quoniam latus iransuersum ad rectum maiorem ratio- 
nem habet quam PO:ON, erit etiam 

$4 :46c6» PO:ON. 
et componendo 

£$5$:64' 5 PN:NO. 
Bib  cenirum circuli; itaque etiam 

06:64 7 ON: NO. 
et dirimendo 4΄ᾳ: 4΄ς» 00:0N. fiat igitur 

4'q: A's — ΦΟ:Ο, 
quae minor est quam ON [Eucl. V, 8], ducanturque 
parallelae 1,5, 5 T, ὦ Ψ. erit igitur 

A4'q : d'5 — 00:01 — Ξ ΨΣ: ΣΙ [Eucl I, 34]; 

ei, componendo 85:544. — 05:552 [Eucl. V, 18]. 


In his figuris om. V angulos X, T et rectam £s. 


18. ὥστε] - bis V (in alt. o corr. ex «* m. 1); corr. pvc. 
16. 4's] vg V; corr. p. 19. 4's] es V; corr. p. 


Q 


10 


15 
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πρὸς EE καὶ συνϑέντι, ὡς ἡ qs πρὸς c.4', ἡ "VUA 
πρὸς ΕΣ. καὶ τῶν ἡγουμένων τὰ διπλάσια, ὡς ἡ 
ὥς πρὸς ς-4΄, ἡ TE πρὸς EZ. καὶ διελόντι, ὡς ἢ 
2. Α΄ πρὸς 4΄ς, τουτέστιν ἡ πλαγία πρὸς τὴν óg8íav, 
ἡ ΤΣ πρὸς ZA. ἐπεξεύχϑωσαν δὴ αἵ MEAE, II, καὶ 
συνεστάτω πρὸς τῇ AE εὐθείᾳ καὶ τῷ E σημείῳ τῇ 
ἱπὸ ΜΠΗ γωνίᾳ ἴση 9 ὑπὸ AEK, καὶ διὰ τοῦ K 
ἐφαπτομένη τῆς τομῆς ἤχϑω ἡ ΚΘ, καὶ τεταγμένως 
κατήχϑω ἡ ΚΑ. ἐπεὶ οὖν ἴση ἐστὶν ἡ ὑπὸ ΜΠΗ͂ 
γωνία τῇ ὑπὸ AEK, ὀρϑὴ δὲ ἡ πρὸς τῷ Σ᾽ ὀρϑῇ 
τῇ πρὸς τῷ 4 ἴση, ἰσογώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ A ΣΙ τῷ 
KEA τριγώνῳ. καί ἐστιν, ὡς ἢ πλαγέα πρὸς τὴν 
ὀρϑίαν, ἡ ΤΣ πρὸς EE, τουτέστι τὸ ὑπὸ TE πρὸς 
τὸ ἀπὸ EZ, τουτέστι τὸ ὑπὸ ΜΣ Π πρὸς τὸ ἀπὸ &Z' 
ὅμοιον ἄρα ἐστὶ τὸ K AE τρίγωνον τῷ ZEII τριγώνῳ 
καὶ τῷ ΚΘΕ τὸ MAII, καὶ διὰ τοῦτο ἴση ἐστὶν ἡ 
ὑπὸ MAII γωνία τῇ ὑπὸ ΘΚΕ. ἡ δὲ ὑπὸ ΜΕΠ τῇ 
ὑπὸ ΜΝΠ ἐστιν ἴση, τουτέστι τῇ Χ' καὶ ἡ ὑπο 
OKE ἄρα τῇ X ἐστιν ἴση. καὶ ἡ ἐφεξῆς ἄρα T vao 
HKE τῇ ἐφεξῆς τῇ I ἐστιν ἴση. 

διῆκται ἄρα τῆς τομῆς ἐφαπτομένη ἡ ΗΘ πρὸς τῇ 
διὰ τῆς ἁφῆς ἀγομένῃ διαμέτρῳ τῇ KE γωνίαν ποι- 
οὔσα τὴν ὑπὸ HKE ἴσην τῇ δοθείσῃ vij T" ὅπερ 
ἔδει ποιῆσαι. 


1. Z*]inras. p, EX V. ἡ] (pr) om.V;corr.p.  s4] 
ξα c et corr. ex ς᾽ ἃ m. 1 V; corr. Memus; qe p. 4 et A' (0) 
inter se simillimas hab. V. —. 5. ΣΙΞ] 6 corr. p, EZ V. € 
καί) om. V; corr. p. 7T. AEK| EAK V; corr. p. 10. 
τῇ] pve, τ euan. in V. τῷ] vo V; corr. p. Σ] ΚΥ͂; 
corr. p. 11. τῷ] (pr.) τό V; corr. p. τῷ KEA4] mg. repet. 
m. rec. V. 13. τουτέστι — 14. ΠΣ (pr.)] bis V (altero loco 
TZZ9ypro TZ); corr. p. 20. T] ἢ V, ut lin. 23. 23. 
Ante ἴσην del. γωνίαν m.1 V (om. pev). ὅπερ ἔδει ποιῆσαι) 
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eb sumptis duplis antecedentium [Eucl. V, 15] 
Q6:6€4' — T5:5Z [Eucl III, 3]. 
et dirimendo [Eucl. V, 17] $4: 4s— ΤΣ: ΣΞ --: 
latus transuersum ad rectum. iam ducantur Mj, 
A1II, οἱ ad 4E recíam punctumque eius E construatur 
L 4 EK — MIISA [Eucl. I, 23), per K autem sectionem 
contingens ducatur ΚΘ [prop XLIX], et ordinate 
ducatur K Δ. iam quoniam est [| MII,5 — AEK, et 
rectus angulus ad Σ᾽ positus recto angulo ad 4 posito 
aequalis, aequianguli sunt trianguli ΣΙ, K E.A. est 
autem, ut latus transuersum ad rectum, ita 
TEZ:ZA28—TZ»ZXÀA:AZ? — [Eucl. III, 35] 
MZ» ZII:5&2?. 
itaque) trianguli K 4 E, ZZII et KOE, MAII similes 
sunt; quare erii / ΜΞ — O KE. est autem 
L MAII τ MNII [Eucl. ΠῚ, 21) — X; 
ilaque etiam [KE — X. «ergo etiam anguli iis 
deinceps positi aequales sunt [Eucl. I, 13] HK E — T. 
ergo sectionem contingens ducta est ΗΘ ad diame- 
irum per punctum contactus ductam K E angulum effi- 
ciens HKE dato angulo T'aequalem ; quod oportebat fieri. 


1) E lemmate XI Pappi; nam ut latus transuersum ad 
rectum, 3ta 60/14 2« AE : Καὶ 4" (1, 37). 


om. p. In fine (fol. 927. fol. 937 occupant figurae huius prop.): 
ἐνταῦϑα δοκεῖ εἶναι τέλος τοῦ δευτέρου τῶν κωνικῶν Anzollovíov 
m. 2 Y. 


b 


10 


ι 


Q 


20 


KONIKON γ΄. 


, 


α΄. 
Ἐὰν κώνου τομῆς ἢ κύκλου περιφερείας εὐθεῖαι 
ἐπιψαύουσαι συμπίπτωσιν, ἀχϑῶαι δὲ διὰ τῶν ἁφῶν 
διάμετροι συμπίπτουσαι ταῖς ἐφαπτομέναις, ἴσα ἔσται 
τὰ γινόμενα κατὰ κορυφὴν τρίγωνα. 
ἔστω κώνου vour ἢ κύκλου περιφέρεια 9] 48, καὶ 
τῆς 4B ἐφαπτέσϑωσαν ἥ vs AD καὶ ἡ Β4 συμπί- 
πτουσαι κατὰ τὸ E, καὶ ἤχϑω- 


σαν διὰ τῶν 4, B διάμετροι € ^ 
τῆς τομῆς αἱ DB, 44 συμ- 
πίπτουσαι ταῖς ἐφαπτομέναις 
κατὰ τὰ Γ, 4. λέγω, ὅτι ἴσον 
7 2 Ζ 


ἐστὶ τὸ 44 E τρίγωνον τῷ ΕΒΓ. 

ἤχϑω γὰρ ἀπὸ τοῦ 4 παρὰ τὴν ΒΩ ἡ AZ τε- 
ταγμένως ἄρα κατῆκται. ἔσται δὴ émà μὲν τῆς παρα- 
βολῆς ἴσον τὸ 44182Ζ παραλληλόγραμμον τῷ 412 
τριγώνῳ, καὶ κοινοῖ ἀφαιρουμένου τοῦ AEBZ λοιπὸν 
τὸ 441 τρίγωνον ἴσον ἐστὶ τῷ ΓΒΕ τριγώνῳ. 

ἐπὶ δὲ τῶν λοιπῶν συμπιπτέτωσαν αἱ διάμετροι 
κατὰ τὸ Η κέντρον. 


Titulum non habet V, in quo liber incipit fol. 93"; 
᾿Δπολλωνίου τοῦ Περγαίου κωνικῶν τρίτον p. 1. α΄ m. rec.Y, 
ut semper deinceps. 16. 44 BZ] 4B.A4Z V ; corr. Halley. 


CONICORUM LIBER III. 
I. 


Si rectae coni sectionem uel circuli ambitum 
contingentes inter se concurrunt, ei per puncta con- 
lactus diametri ducuntur cum contingentibus con- 
currentes, trianguli ita orti, qui ad uerticem inter se 
positi sunt, aequales erunt. 

sib 4B coni sectio uel ambitus circuli, et lineam 
AB contingant 4T', BzZf in E concurrentes, per 4, 


Z 


B autem diametri sectionis ducantur ΓΒ, 2/144 cum 
contingentibus in I', 4 concurrentes. dico, esse 
A4 E Ξε EBI:. 

ducatur enim ab ^ rectae Bf parallela 4Z; 
ordinate igitur ducta est [I def. 5b]. in parabola igitur 
erit [L 42] 44BZ — 53ΓΖ, el ablato, quod commune 
esti, 4EBZ reliquum erit 4271 E — ΓΒΕ. 

in reliquis autem digmetri in H centro concurrant. 


520 ΚΩΝΙΚΩΝ γ΄. 


ἐπεὶ οὖν κατῆκται ἡ AZ, καὶ ἐφάπτεται ἡ AT, 

τὸ ὑπὸ ΖΗΓ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ ΒΗ. ἔστιν ἄρα, ὡς 

ἡ ΖΗ πρὸς ΗΒ, ἡ ΒΗ πρὸς HI" καὶ ὡς ἄρα ἡ 
4 


Z 


ZH πρὸς HI, τὸ ἀπὸ ZH πρὸς τὸ ἀπὸ HB. ἀλλ᾽ 
5 ὡς τὸ ἀπὸ ΖΗ πρὸς τὸ ἀπὸ HB, τὸ A4HZ πρὸς t0 

AZ4HB, ὡς δὲ ἡ ΖΗ πρὸς ΗΓ, τὸ AHZ πρὸς 4ΗΓ' 

καὶ ὡς ἄρα τὸ 4ΗΖ πρὸς τὸ AHI', τὸ A4HZ πρὸς 

Ζ4ΗΒ. ἴδον ἄρα τὸ ΗΓ τῷ 4HB. κοινὸν ἀφῃ- 

ρήσϑω τὸ 4HI'E: λοιπὸν ἄρα τὸ AE τρίγωνον 
10 ἴσον ἐστὶ τῷ ΓΕΒ. " 


Τῶν αὐτῶν ὑποκειμένων ἐὰν ἐπὶ τῆς τομῆς ἢ τῆς 
τοῦ κύκλου περιφερείας ληφϑῇ τι σημεῖον, καὶ δι᾽ 
αὐτοῦ παράλληλοι ἀχϑῶσι 7 

15 ταῖς ἐφαπτομέναις ἕως τῶν , Z 
διαμέτρων, τὸ γινόμενον 
τετράπλευρον πρός TE μιᾷ 2 
τῶν ἐφαπτομένων καὶ μιᾷ 
τῶν διαμέτρων ἴδον ἔσται 
90 τῷ γινομένῳ τριγώνῳ πρός τε τῇ αὐτῇ ἐφαπτομένῃ καὶ 
τῇ ἑτέρᾳ τῶν διαμέτρων. 
ἔστω γὰρ κώνου τομὴ ἢ κύκλου περιφέρεια ἡ 48 


7297 4 Ζ 


6. ὡς] pc, corr. ex ὃ m. 1 V. 
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iam quoniam 42 ordinate ducta est, et A4T' con- 
tingit, ent ΖΗ »« HI' — BH? [I, 31]. itaque 
7 ZH:HB-— ΒΗ: ΗΓ 
[Eucl. VI, 11]: quare etiam 
ΖΗ: ΗΓ -- ΖΗ": ΗΒ 
[Eucl V def.9]. est autem 
ΖΗ": HB! - AHZ: AHB 
[Eucl. VI, 19], et 
ZH:HI'—2A4HZ:AHTC 
[Eucl. VI, 1]. quare etiam 
Z AHZ:AHTI'— AHZ:AHB. 
ilaque 4HI'— ZHB [Eucl. V, 9]. auferatur, quod 
commune est, ΔΗ ΓΕ; reliquum igitur 4 Ezf — ΓΕΒ. 


II. 


Iisdem suppositis si in sectione uel ambitu circuli 
punctum aliquod sumitur, et per id rectae contingen- 
übus parallelae ducuntur usque ad diametros, quadran- 
gulus ad alteram contingentium alteramque diametro- 


Ζ 
rum ortus aequalis erit triangulo ad eandem contingentem 
alleramque diametrum orto. 
sit enim 4B coni sectio uel ambitus circuli con- 
üngentesque A4EI', BEZ, diametri autem 42, BI, 
Apollonius, ed. Heiberg. 21 


522 ΚΟΝΊΚΩΝ γ΄. 


καὶ ἐφαπτόμεναι αἱ AED, ΒΕΖ24, διάμετροι δὲ αἱ 
AA, BI, καὶ εἰλήφϑω τι σημεῖον ἐπὶ τῆς τομῆς τὸ 
H, καὶ ἤχϑωσαν παρὰ τὰς ἐφαπτομένας αἴ H K 4, H MZ. 
λέγω, ὅτι ἴσον ἐστὶ τὸ 4IM τρίγωνον τῷ I'AHI τε- 
5 τραπλεύρφῳ. 
ἐπεὶ γὰρ δέδεικται τὸ HK M τρίγωνον τῷ 44 
τετραπλεύρῳ ἴσον, κοινὸν προσκείσϑω ἢ ἀφῃρήσϑοω 
τὸ IK τετράπλευρον, καὶ γίνεται τὸ AIM τρίγωνον 
ἴσον τῷ ΓΗ τετραπλεύρῳ. 
10 


, 


γ΄. 

Τῶν αὐτῶν ὑποκειμένων ἐὰν ἐπὶ τῆς τομῆς ἢ τῆς 
περιφερείας β σημεῖα ληφϑῇ, καὶ δι᾿ αὐτῶν παράλ- 
λ:ληλοι ἀχϑῶσι ταῖς ἐφαπτομέναις ἕως τῶν διαμέτρων, 
τα γινόμενα ὑπὸ τῶν ἀχϑεισῶν τετράπλευρα, βεβηκότα 

16 δὲ ἐπὶ τῶν διαμέτρων, ἴσα ἔσται ἀλλήλοις. 

ἔστω γὰρ ἡ τομὴ καὶ αἱ ἐφαπτόμεναι καὶ αἵ διᾶ- 
μετροι, ὡς προείρηται, καὶ εἰλήφϑω ἐπὶ τῆς τομῆς 
δύο τυχίντα σημεῖα τὰ Z, H, καὶ διὰ μὲν τοῦ Z ταῖς 
ἐφαπτομέναις παράλληλοι ἤχϑωσαν 7 τε ΖΘΚ 4 καὶ 


80 ἡ NZIM, διὰ δὲ τοῦ H ἥ τε ΗΞΟ καὶ ἡ ΘΠΡ 
λέγω, ὅτι ἴσον ἐστὶ τὸ μὲν AH τετράπλευρον τῷ ΜΘ, 
τὸ δὲ AN τῷ ΡΝ. 


4. IAHI] V?, p; ΓΛΗ c, et v, sed corr. m. 2. V in 
prop. II quinque praeterea figg. habet. 
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eb sumatur in sectione punctum aliquod H, ducantur- 
que contingentibus parallelae H.K 4, H MZ. dico, esse 
AIM-—LIUAHI. 


E 
Z 


nam quoniam demonstratum est [I, 42—43], esse 
HK M — 4 4, commune adiiciatur uel auferatur qua- 
drangulus IK. ium erii 4IM — ΓΗ. 


III. 
lisdem suppositis si in sectione uel ambitu circuli 
duo puncta sumuntur, et per ea rectae contingentibus 
parallelae usque ad diametros ducuntur, quadranguli 


rectis ita ductis effecti et in diametris eollocati inter 
se aequales erunt. 


sit enim sectio οὗ contingentes et diametri, sicut 
21* 


824 KO9NIKQSN γ΄. 


ἐπεὶ γὰρ προδέδεικται ἴδον τὸ ΙΑ τρίγωνον 
τῷ DH τετραπλεύρῳ, τὸ δὲ AMI τῷ ΓΆΖ, τὸ ài 
APII τοῦ 4MI μεῖξόν ἐστι τῷ IIM τετραπλεύρῳ, 
καὶ τὸ ΓΗ ἄρα τοῦ ΓΖ μεῖξόν ἐστι τῷ MII τετρα- 
5 πλεύρῳ ὥστε τὸ ΓΗ ἴσον ἐστὶ τῷ ΓΖ καὶ τῷ ΠΜ, 
τουτέστι τῷ ΓΘ καὶ τῷ PZ. κοινὸν ἀφῃρήσϑω τὸ 
ΓΘ’ λοιπὸν ἄρα τὸ ΔΗ. ἴσον ἐστὶ τῷ GM. καὶ ὅλον 
ἄρα τὸ ΑΝ τῷ ΡΝ ἴδον ἐστίν. 


δ΄. 
i0 Ἐὰν τῶν ἀντικειμένων δύο εὐϑεῖαιν ἐπιψαύουσαι 
συμπίπτωσιν ἀλλήλαις, ἀχϑῶσι δὲ διὰ τῶν ἁφῶν διά- 
μξτροι συμπίπτουσαι ταῖς ἐφαπτομέναις, ἴσα ἔσται ta 
πρὸς ταῖς ἐφαπτομέναις τρίγωνα. 
ἔστωσαν ἀντικείμεναι αἱ 4, B, αἵ δὲ ἐφαπτόμεναι 
i5 αὐτῶν αἵ 4Γ, ΒΓ συμπιπτέτωσαν κατὰ τὸ D, κέντρον 
ὃξ ἔστω τῶν τομῶν τὸ Z4, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ AB καὶ 
ἡ ΓΖ4 καὶ ἐκβεβλήσθω ἐπὶ τὸ E, ἐπεξεύχϑωσαν δὲ 
καὶ α 2444, Β4 καὶ ἐκβεβλήσθωσαν ἐπὶ τὰ Z, H. 
λέγω, ὅτι ἴσον ἐστὶ τὸ AH 4 τρίγωνον τῷ BAZ, τὺ 
20 δὲ 4ΓΖ τῷ ΒΓΗ. 
ἤχϑω γὰρ διὰ τοῦ Θ ἐφαπτομένη τῆς τομῆς ἢ 
O1: παράλληλος ἄρα ἐστὶ τῇ AH. καὶ ἐπεὶ [on 
ἐστὶν ἡ 44 τῇ 40, ἴσον ἂν εἴη τὸ AH τρίγωνον 
τῷ O4. ἀλλὰ τὸ 404 τῷ BAZ ἐστιν ἴσον" καὶ 


235 τὸ 4H 4 ἄρα τῷ B4 Z ἐστιν ἴσον. ὥστε καὶ τὸ 4ΓΖ 
τῷ BI'H ἴδον. 
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antea diximus, sumantur autem in sectione duo quae- 
libet puncta Z, H, et per Z contingentibus parallelae 
ducantur ZO K 4, NZIM, per H autem HO, O II P. 
dico, esse 4H — ΜΘ, AN — PN. 

quoniam enim antea demonstrauimus [prop. II], esse 
ΡΠ. — ΓΗ, AMI — IZ, οἱ APII — AMI -- IIM, 
erit eliam ΓΗ͂ — ΓΖ - II M. itaque ΓΗ͂ — ΓΘ- ΡΖ. 
auferatur, quod commune est, ΓΘ: reliquum igitur 
ΜΗ — ΘΜ. ergo AN — PN. 


IV. 


Si duae rectae sectiones oppositas contingentes 
inter se coneurrunt, et per puncta contactus diameiri 
ducuntur cum contingentibus concurrentes, trianguli 
ad contingentes positi aequales erunt. 

sint 4, B sectiones oppositae, easque contingentes 
AT, BI'in I' concurrant, centrum autem sectionum 
| sit 4, ducaturque 
AB et I'Z, quae 
ad E producatur, 
et ducantur etiam 
44, B4 produ- 
canturque ad Z, H. 
9 dico, esse 

4AHA—BAZ 
et 4ΓΖ — BI'H. 
per € enim sectionem contingens ducatur 9; ea 
igitur rectae 44H parallela est [Eutocius ad I, 44]. 
et, quoniam est [I, 30] 471 — 240, erit 4H — 044 
[Eucl VÍ, 19]. est autem 210.4 — B4Z [prop. I]; 
quare eliam 44H Ζ — B44Z. ergo etiam 4 ΓΖ — BI H. 


10 


15 


20 


25 


926 ΚΩΝΊΚΩΝ γ΄. 


Υ 


€. 


Ἐὰν τῶν ἀντικειμένων δύο εὐθεῖαι ἐπιψαύουσαι 
συμπίπτωσι, καὶ ληφϑῇ ἐφ᾽ ὑποτέρας τῶν τομῶν cq 
μεῖόν τι. καὶ ἀπ’ αὐτοῦ ἀχϑῶσι δύο εὐϑεῖαι, ἡ μὲν 
παρὰ τὴν ἐφαπτομένην, ἡ δὲ παρὰ τὴν τὰς ἁφὰς 
ἐπιξευγνύουσαν, τὸ γινόμενον vox αὐτῶν τρίγωνον 
πρὸς τῇ διὰ τῆς συμπτώσεως ἠγμένῃ διαμέτρῳ τοῦ 
ἀπολαμβανομένου τριγώνου πρὸς τῇ συμπτώσει τῶν 
ἐφαπτομένων διαφέρει τῷ ἀπολαμβανομένῳ τριγώνῳ 
πρός τε τῇ ἐφαπτομένῃ καὶ τῇ διὰ τῆς ἁφῆς ἀγομένῃ 
διαμέτρῳ. 

ἔστωσαν ἀντικείμεναι αἱ 4, B, ὧν κέντρον τὸ T, 
καὶ ἐφαπτόμεναι αἱ Ε4, 472 συμπιπτέτωσαν κατὰ τὸ 
4, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ ΕΖ καὶ ἡ ΓΖ καὶ ἐκβεβλήσϑω, 
καὶ α ZI, ΕΓ ἐπιξευχϑεῖσαι ἐκβεβλήσθωσαν. καὶ 
εἰλήφϑω τι σημεῖον ἐπὶ τῆς τομῆς τὸ H, καὶ δι᾽ αὐτοῦ 
ἤχϑω παρὰ μὲν τὴν EZ ἡ ΘΗΚΑ, παρὰ δὲ τὴν 4Z 
ἡ ΗΜ. λέγω, ὅτι τὸ HO M τρίγωνον τοῦ KO δια- 
φέρει τῷ K AZ. 

ἐπεὶ γὰρ δέδεικται ἡ ΓΖ διάμετρος τῶν ἀντικει- 
μένων, ἡ δὲ ΕΖ τεταγμένως ἐπ᾽ αὐτὴν κατηγμένη, καὶ 
ἡ μὲν ΗΘ παρὰ τὴν ΕΖ, ἡ δὲ ΜΗ παρὰ τὴν 4, 
τὸ ἄρα ΜΗΘ τρίγωνον τοῦ Γ4Θ τριγώνου διαφέρει 
τῷ ΓΩ͂Ζ. ὥστε τὸ MHO vov KO τριγώνου δια- 
φέρει τῷ ΚΖ 4. 

καὶ φανερόν, ὅτι ἴσον γίνεται τὸ ΚΖ 4 τρίγωνον 
τῷ MHK.4 τετραπλεύρῳ. 


9. συμπίπτουσι V; corr. pc. e. 17. 0HKA4] V; ΗΘΚΑ». 
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Υ. 

Si duae rectae oppositas contingentes inter se 
concurrunt, et in utraque sectione punctum aliquod 
sumitur, ab eoque duae rectae ducuntur altera con- 
lingenti parallela, altera rectae puncia contactus 
coniungenti parallela, triangulus ab iis ad diametrum 
per punctum concursus ductam effectus a iriangulo 
ad punetum concursus contingentium absciso differt 
iriangulo ad contingentem diametrumque per punctum 
contactus ductam absciso. 

sint oppositae 44, B, quarum centrum sit Γ᾽, et 
contingentes Ef, 42 in 4, concurrant, ducaturque 
ΕΖ ei I'4, quae producatur, οὐ ZI', EI' ductae pro- 


ducantur, sumaturque in sectione punctum aliquod 
H, ei per id ducatur 9H K 4 rectae EZ parallela, 
HM autem rectae 472 parallela. dico, esse 
ΗΘΜ — K0 4 -- KAZ. 
quoniam enim demonstrauimus [II, 39 et 38], ΓΖ 
diametrum esse oppositarum, οὐ EZ ad eam ordinate 
ducta est, et ΗΘ rectae EZ parallela, MH autem 
rectae 412 parallela, erit [I, 45] 
MHO -ί Γ4Θ - ΓΖΖ. 
ergo MHO — K0 4 - KZ 4. 
el mauifestum est, esse KZ.4 — MH K 4A. 


b 


328 KO9NIKSN γ΄. 


g. 

Τῶν αὐτῶν ὑποκειμένων ἐὰν ἐπὶ μιᾶς τῶν &vu- 
κειμένων ληφϑῇ τι σημεῖον, καὶ ἀπ᾽ αὐτοῦ παράλληλοι 
ἀχϑῶσι ταῖς ἐφαπτομέναις συμπίπτουσαι ταῖς τε ἐφαπ- 
τομέναις καὶ ταῖς διαμέτροις, τὸ γινόμενον ὑπ᾽ αὐτῶν 
τετράπλευρον πρὸς τῇ μιᾷ τῶν ἐφαπτομένων καὶ τῇ 
μιᾷ τῶν διαμέτρων ἴσον ἔσται τῷ γινομένῳ τριγώνῳ 
πρός τε τῇ αὐτῇ ἐφαπτομένῃ καὶ τῇ ἑτέρᾳ τῶν διαμέτρων. 

ἔστωσαν ἀντικείμεναι, ὧν διάμετροι αἱ AET', BEA, 


10 καὶ τῆς 48 τομῆς ἐφαπτέσϑωσαν α 4Z, BH συμ- 


15 


20 


2b 


πίπτουσαι ἀλλήλαις κατὰ τὸ O, εἰλήφϑω δέ τι σημεῖον 
ἐπὶ τῆς τομῆς τὸ K, καὶ ἀπ᾽ αὐτοῦ ταῖς ἐφαπτομέναις 
παράλληλοι ἤχϑωσαν αἱ K MA, ΚΝ. λέγω. ὅτι τὸ 
ΚΖ τετράπλευρον τῷ AIN τριγώνῳ ἐστὶν ἴσον. 

ἐπεὶ οὖν ἀντικείμεναι αἱ AB, ΓΖ, καὶ τῆς AB 
ἐφάπτεται ἡ AZ συμπίπτουσα τῇ Β4,, καὶ παρὰ τὴν 
AZ ἧκται ἡ ΚΑ, ἴσον ἐστὶ τὸ AIN τρίγωνον τῷ 
ΚΖ τετραπλεύρῳ. 

ξ΄. 

Τῶν αὐτῶν ὑποκειμένων ἐὰν ἐφ᾽ ἑκατέρας τῶν 
τομῶν σημεῖα τινα ληφϑῇ., καὶ ἀπ᾽ αὐτῶν παράλληλοι 
ἀχϑῶσι ταῖς ἐφαπτομέναις συμπίπτουσαι ταῖς τε ἐφαπ- 
τομέναις καὶ ταῖς διαμέτροις, τὰ γινόμενα υπὸ τῶν 
ἀχϑεισῶν τετράπλευρα, βεβηκότα δὲ ἐπὶ τῶν διαμέτρων, 
ἴσα ἔσται ἀλλήλοις. 

ὑποκείσϑω γὰρ τὰ προειρημένα, καὶ εἰλήφϑω ἐφ᾽ 
ἑκατέρας τῶν τομῶν σημεῖα τὰ K, 4, καὶ Óv αὐτῶν 


2. ὑποκειμένων] repet. mg. m. rec. V. 8. τῇ] (a1t.) om. V; 
corr. p. 13. K MAJ K AM V; corr. p. 22. συμπίπτουσαι) 
pev; euan. V, rep. mg. m. rec. 
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VI. 


lisdem suppositis si in altera oppositarum punctum 
aliquod sumitur, et ab eo rectae contingentibus par- 
allelae ducuntur et cum contingentibus et cum dia- 
meiris concurrentes, quadrangulus ab iis ad alteram 
eontingentium alteramque diametrum effectus aequalis 
erii triangulo ad eandem contingentem alteramque 
diametrum orto. 

sint oppositae, quarum diametri sint 4 EI, BE 4, 
el sectionem 4B conüngant 42, BH inter se in 9 


coneurrentes, sumatur autem in sectione punctum ali- 
quod K, ab eoque contingentibus parallelae ducantur 
KMA, KN&AX. dico, esse ΚΖ AIN. 

iam quoniam 4B, ΓΖ sectiones oppositae sunt, 
et seclionem 4B contingit 4Z cum Bf concurrens, 
rectae autem 4 Z parallela ducta est K 4, erit (prop. II] 
AIN — KZ. 

VII. 

lisdem suppositis si in utraque sectione puncta 
aliqua sumuntur, et ab iis contingentibus parallelae 
ducuntur rectae et cum contingentibus et cum diametris 
concurrentes, quadranguli rectis ita ductis effecti et in 
diametris collocati inter se aequales erunt. 
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παρὰ μὲν τὴν 4Z ἤχϑωσαν ἡ ΜΚ ΠΡΧκαὶ ἡ NZTA8, 
παρὰ δὲ τὴν BH ἡ ΝΙΟΚΗ͂ καὶ ἡ ΧΦΥ ΑΨ. λέγω, 
ὅτι ἔσται τὰ τῆς προτάσεως. 
ἐπεὶ γὰρ τὸ AOI ΣΖετρί- 
5 γωνον τῷ PO τετραπλεύρῳ 
ἐστὴν ἴδον, κοινὸν προῦ- 
κείσϑω τὸ ΕΟ’ ὅλον ἄρα τὸ 
AEZ τρίγωνον ἴδον ἐστὶ 
τῷ KE. ἔστι δὲ καὶ τὸ X 
10 BEH τρίγωνον ἴδον τῷ AE τετραπλεύρῳ, καί ἐστι 
τὸ AEZ τρίγωνον ἴδον τῷ BHE' καὶ τὸ AE ἄρα 
ἴσον ἐστὶ τῷ IKPE. κοινὸν προσκείσϑω τὸ NE 
ὅλον ἄρα τὸ ΤΙΚ ἴσον ἐστὶ τῷ 14, καὶ τὸ KT τῷ PA. 


, 


η΄. 

15 Τῶν αὐτῶν ὑποκειμένων εἰλήφϑω ἀντὶ τῶν Καὶ, 4 
τὰ I, 4, xo$9" ἃ συμβάλλουσιν al διάμετροι ταῖς τομαῖς, 
καὶ δι’ αὐτῶν ἤχϑωσαν αἱ παράλληλοι ταῖς ἐφαπ- 
τομέναιρ. 

λέγω, ὅτι ἴσον ἐστὶ τὸ 4H τετράπλευρον τῷ ZI 

90 καὶ τὸ &I τῷ OT. 
ἐπεὶ γὰρ ἴσον ἐδείχϑη τὸ AHO τρίγωνον τῷ 
ΘΒΖ, καὶ ἡ ἀπὸ τοῦ 4 ἐπὶ τὸ B παράλληλος τῇ ἀπὸ 
τοῦ Η ἐπὶ τὸ Z, ἀνάλογον ἄρα ἐστίν, ὡς ἡ A E πρὺς 
ΕΗ, ἡ ΒΕ πρὸς ΕΖ' καὶ ἀναστρέψαντι, ὡς ἡ ΕΑ 

25 πρὸς 4H, ἡ ΕΒ πρὸς ΒΖ. ἔστι δὲ καί, ὡς ἡ L'A 
πρὸς 4Ε, ἡ 4B πρὸς ΒΕ’ ἑκατέρα γὰρ ἕκατέρας 
διπλῆ δι᾽ ἴσου ἄρα, ὡς ἡ I4 πρὸς AH, ἡ AB 

4. γάρ] cp, et V, sed deinde del. 1 litt. m. 1. 19. τὸ 


NE]cp, corr. ex τὸν ξ V. 20. τό] τῷ V; corr. Halley. τῷ 
τόορ. 21. τῷ] cp, corr.ex τό m. 1 V. 28. H] pcv, euan. V. 
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supponantur enim, quae antea diximus, et in utra- 
que sectione puncta sumantur K, 4, per eaque rectae 
AZ parallelae ducantur MKIIPX, NZT A S, rectae 
autem BH parallelae NIOK,5, XOT A4. dico, eue- 
nire, quae in propositione dicta sunt. 

nam quoniam est 401 — PO [prop. II], commune 
adiüciatur EO; itaque erii 4EZ — KE. esti autem 
etiam [u. Eutocius ad prop. VI] BEH — AE, et 
[prop. ]] 4EZ — BHE; itaque etiam 4E τῷ IKPE. 
commune adiiciatur NE; ergo TK — I4; οἱ etiam 
KT -—PA. 

VIII. 

lisdem suppositis pro Καὶ, 4 sumantur Γ, Zi, in qui- 
bus diametri cum sectionibus concurrant, per eaque 
ducantur reciae contingentibus parallelae. 

dico, esse ZH — ZI', 41 — OT. 

quoniam enim demonsirauimus, esse 4H60 — 60 BZ 
[prop. I], et recta ab 44 ad B ducta rectae ab H ad 
Z ductae parallela est 
[II, 39 et Pappi lemma I], 
erit [Eucl. VI, 4] 
AE: EH — BE: EZ; 
et conuertendo 

EA:AH — EB: BZ 
[Eucl. V, 19 coroll] est 
autem etiam 
DIA: AE — AB: BE; 
nam utraque utraque duplo maior est [I, 30]. ex 
aequo igitur [Eucl. V, 20] D'4: 4H — 4B: BZ. οἱ 
irianguli similes sunt propter parallelas; itaque 
ITA:A0H — &BA:0BZ [Eucl. VI, 19]. 


Θι 


10 


20 
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πρὸς ΒΖ. καί ἐστιν ὅμοια và τρίγωνα διὰ τὰς παρ- 
αλλήλους" ὡς ἄρα τὸ ΓΤΑ͂ τρίγωνον πρὸς τὸ 4ΘΗ, 
τὸ ΞΒ4 πρὸς τὸ ΘΒΖ. καὶ ἐναλλάξ: ἴσον δὲ τὸ 
AHO τῷ OZB: ἴδον ἄρα καὶ τὸ TAI' τῷ 485. 
ὧν τὸ 4ΗΘ ἴσον ἐδείχϑη τῷ ΒΘΖ᾽ λοιπὸν ἄρα τὸ 
40 τετράπλευρον ἴσον τῷ ΓΘ. ὥστε καὶ τὸ AH 
τῷ ΓΖ. 

καὶ ἐπεὶ παράλληλός ἐστιν ἡ ΓΟ τῇ AZ, ἴδον 
ἐστὶ τὸ l'OE τρίγωνον τῷ A4EZ. δμοίως δὲ καὶ τὸ 
AEI τῷ BEH. ἀλλὰ τὸ BEH τῷ AEZ ἴσον" καὶ 
τὸ ΓΟΕ ἄρα ἴδον τῷ 4Ε1. ἔστι δὲ καὶ τὸ HA τε- 
τράπλευρον ἴσον τῷ ZI. ὅλον ἄρα τὸ AI ἴσον ἐστὶ 
τῷ OT. 

9. 

Τῶν αὐτῶν ὑποκειμένων ἐὰν τὸ μὲν ἕτερον τῶν 
σημείων μεταξὺ ἡ τῶν διαμέτρων, οἷον τὸ K, τὸ δὲ 
ἕτερον ἕνὶ τῶν I, 41 ταὐτόν, οἷον τὸ I, καὶ ἀχϑῶσιν 
αἷ παράλληλοι, λέγω. ὅτι ἴσον ἐστὶ τὸ ΓΕΟ τρίγωνον 
τῷ KE τετραπλεύρῳ καὶ τὸ 40 τῷ AM. 

τοῦτο δὲ φανερόν. ἐπεὶ γὰρ ἴδον ἐδείχϑη τὸ Il'EO 
τρίγωνον τῷ AEZ, τὸ δὲ AEZ ἴσον τῷ KE τε: 
τραπλεύρῳ, καὶ τὸ ΓΕΟ ἄρα ἴδον τῷ K  τετραπλεύρῳ. 
ὥστε καὶ τὸ ΓΡΜ ἴδον ἐστὶ τῷ ΚΟ, καὶ τὸ ΚΓ΄ ἴδον 
τῷ 400. 


, 


L. 
Τῶν αὐτῶν ὑποκειμένων εἰλήφϑω τὰ K, 4 σημεῖα 
μὴ x«9" ὃ συμβάλλουσιν at διάμετροι ταῖς τομαῖς. 
δεικτέον δή, ὅτι ἴσον ἐστὶ τὸ ATPX τετράπλευρον 
τῷ ΦΧΚΙ τετραπλεύρῳ. 


4. 48Ξ] 4ΕΞ V; corr. p (Ξ 4 8). 
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el permutando [Eucl. V, 16]; est autem [prop. I] 

AH0 -Ξ.- ΘΖΒ: quare eliam TAT' — 48. 

quorum est 4H — ΒΘΖ, ut demonstrauimus; ita- 

que reliquum 2/0 — ΓΘ. quare etiam ΖΗ — IZ. 
et quoniam ΓΟ, 4 Z parallelae sunt, erit [ Eucl. VI, 19] 

I'OE — AEZ.') eodem autem modo etiam 


ΖΕΙ͂ — BEH. 
est autem BEH — AEZ [prop. 1]; quare etiam 
DTOE-—AEI. 


οϑὺ autem etiam ΗΖ — ΖΓ: ergo 5I — OT. 


IX. 


lsdem suppositis si alterum punctum inter dia- 
metros est ut K, alterum autem idem atque alterutrum 
punctorum I', 4 vut I, et 
ducuntur parallelae, dico, esse 
DEO — KE, 40 — AM. 

et hoc manifestum est. 
quoniam enim demonsiraui- 
mus [Eucl. VI, 19; cfr. prop. 
VIII], esse I'EO — AEZ, 
et est 4 EZ — ΚΕ [Eutocius ad prop. VI], erit etiam 
ΓΕΟ -- KE. ergo etiam ΓΡΜ — KO et KI?) — 40- 


X. 


lisdem suppositis puncta K, ^1 ne sumantur, ubi 
diameiri cum sectionibus concurrunt. 
demonstrandum igitur, esse 4TPX — £2 XKI. 


1) Nam ΓΕ — EA (I, 80). 
2) H. e. K MIA. 


Θι 


10 


15 


2 


e 


25 
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ἐπεὶ γὰρ ἐφάπτονται αἱ 4Z, BH, καὶ διὰ τῶν 
ἁφῶν διάμετροί εἰσιν αἴ ΑΕ, BE, καὶ παρὰ τὰς 
ἐφαπτομένας εἰσὶν αἵ AT, 
ΚΙ, μεῖξόν ἐστε τὸ TTE 
τρίγωνον τοῦ 7 4. τῷ 
EZA. ὁμοίως δὲ καὶ τὸ 
AEI τοῦ ΞΡΚ μεῖξόν ἐστι 
τῷ ΒΕΉΗ. ἴσον δὲ τὸ AEZ 
τῷ ΒΕΗ͂' τῷ αὐτῷ ἄρα 
ὑπερέχει τό τε ΤΕΥ͂ τοῦ 
ΥΩ 4. καὶ τὸ SEI τοῦ 
APK. τὸ TTE ἄρα μετὰ 
τοῦ ,4PK ἴσον ἐστὶ τῷ 
A EI μετὰ τοῦ T9) A, κοινὸν προσκείσϑω τὸ ΚΗ ΕΥ̓ΑΧ' 
τὸ ATPX ἄρα τετράπλευρον ἴσον ἐστὶ τῷ ΩΧΚΙ 
τετραπλεύρῳ. 


ια΄. 

Τῶν αὐτῶν ὑποκειμένων ἐὰν ἐφ᾽ ὑποτέρας τῶν 
τομῶν σημεῖόν τι ληφϑῇ, καὶ ἀπ᾽ αὐτοῦ παράλληλοι 
ἀχϑῶσιν ἡ μὲν παρὰ τὴν ἐφαπτομένην, ἡ δὲ παρὰ τὴν 
τὰς ἁφὰς ἐπιξευγνίουσαν, τὸ γινόμενον ὑπ᾽ αὐτῶν 
τρίγωνον πρὸς τῇ διὰ τῆς συμπτώσεως τῶν ἐφαπτομένων 
ἠγμένῃ διαμέτρῳ διαφέρει τοῦ ἀπολαμβανομένου τρι- 
γώνου πρός vs τῇ ἐφαπτομένῃ καὶ τῇ διὰ τῆς ἁφῆς 
ἠγμένῃ διαμέτρῳ τῷ ἀπολαμβανομένῳ τριγώνῳ πρὸς 
τῇ συμπτώδει τῶν ἐφαπτομένων. 

ἔστωσαν ἀντικείμεναι αἴ AB, I4, καὶ ἐφαπτόμεναι 
αἱ AE, 4Ε συμπιπτέτωσαν κατὰ τὸ E, καὶ ἔστω 


ὅ. Υῶ Δ] pev, & ecorr. m. V. 9. τῷ] (alt.) po, corr. ex 
τό m. 1 V. αὐτῷ] poc, corr. ex αὐτό m. 1 V. 14. KEETX 
Vp; corr. Memus. 
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nam quoniam 4Z, BH contingunt, et 4E, BE 
diameiri sunt per puncta contactus ductae, contingen- 
libusque parallelae sunt 4 T, KI, erit 

TTE — T&.A -- EZA, 
οὐ eodem modo etiam AX EI — 5 PK 4- BEH [I, 44]. 
est autem 4EZ — BEH [prop. I]. itaque erit 
TET —— TÀ9 4 — AEI —— APK. 

quare erit TT'E -ἰ- 3PK — XEI -]- T$24. commune 
adiiciatur KEETAX; ergo erit 4TPX — Q9 XKI. 


XI. 


Iisdem suppositis si in uiralibet sectione punctum 
aliquod sumitur, et ab eo rectae ducuntur parallelae 
altera contingenti, altera rectae puncta contactus con- 
iungenti, triangulus ab iis ad diametrum per punctum 
concursus contingentium ductam effectus a triangulo 
abseiso ad contingentem diametrumque per punctum 
contactus ductam differt 
iriangulo ad punctum 
concursus — contingen- 
üium absciso. 

sint oppositae .4B, 
ΓΖ, ei contingentes 
AE, 4E in E concur- 
rant, centrum autem 
git €, ducanturque 4 Z, 
ΕΘΗ, et in sectione 4B punctum aliquod sumatur B, 
et per id ducatur B Z.4 rectae 4H parallela, B.M autem 
rectae AE parallela. dico, esse BZM — 4K 4 -l- K EZ. 


In V duae praeterea ad prop. XI figurae sunt. 
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κέντρον τὸ O, καὶ ἐπεξεύχϑωσαν T vs 44 καὶ ἡ 
ΕΘΗ, εἰλήφϑω δὲ ἐπὶ τῆς 4B τομῆς τυχὸν σημεῖον 
τὸ B, καὶ δι’ αὐτοῦ ἤχϑωσαν παρὰ μὲν τὴν ΔΗ ἡ 
ΒΖ4, παρὰ δὲ τὴν AE ἡ ΒΜ. λέγω, ὅτι τὸ BZM 
5 τρίγωνον τοῦ ΑΚΑ διαφέρει τῷ KEZ. 
ὅτε μὲν γὰρ ἡ 44 δίχα τέμνεται ὑπὸ τῆς ΕΘ, 
φανερόν, καὶ ὅτι ἡ EO διάμετρός ἐστι συξυγὴς τῇ 
διὰ τοῦ Θ παρὰ τὴν 44 ἀγομένῃ ὥστε κατηγμένη 
ἐστὶν ἡ AH ἐπὶ τὴν ΕΗ. 
10 ἐπεὶ οὖν διάμετρός ἐστιν ἡ HE, καὶ ἐφάπτεται 
ο΄ μὲν ἡ AE, κατηγμένη δὲ ἡ AH, ληφϑέντος δὲ dd 
τῆς τομῆς τοῦ Β σημείου κατήχϑησαν ἐπὶ τὴν ΕΗ ἢ 
μὲν ΒΖ παρὰ τὴν AH, ἡ δὲ ΒΜ παρὰ τὴν AE, 
δῆλον, ὅτι τὸ ΒΜΖ τρίγωνον τοῦ 40ΘΖ διαφέρει 
15 τῷ 0.4E. ὥστε καὶ τὸ BZM τοῦ AK. διαφέρει 
τῷ ΚΖΕ. 
καὶ συναποδέδεικται, ὅτι τὸ ΒΚΕΜ τετράπλευρον 
ἴσον ἐστὶ τῷ AKA τριγώνῳ. 


ιβ΄. 

20 Τῶν αὐτῶν ὄντων ἐὰν ἐπὶ μιᾶς τῶν τομῶν f ση- 
usta ληφϑῇ, καὶ ἀφ᾽ ἑκατέρου παράλληλοι ἀχϑώσιν, 
ὁμοίως ἴσα ἔσται τὰ γινόμενα ὑπ᾽ αὐτῶν τετράπλευρα. 

ἔστω γὰρ τὰ αὐτὰ τοῖς πρότερον, καὶ εἰλήφϑω ixi 
τῆς 48 τομῆς τυχόντα σημεῖα τὰ B, K, καὶ δι᾿ αὐτῶν 

25 ἤχϑωσαν παράλληλοι τῇ 44 αἱ ABMN, ΚΕΟΥΠ, 
τῇ δὲ AE αἱ BEP, ΚΣ. λέγω, ὅτι ἴσον ἐστὶ τὸ 
ΒΠ τῷ ΚΡ 


26. ΛΒΜΝ] BAMN V; corr. p. 26. 4K Z] KAZ V; 
corr. p. 
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nam hoc quidem manifestum est, 47/7 ab E in duas 
partes aequales secari [IT, 39], οὐ EO diametrum esse 
K eum ea coniugatam, 
2 quae per Θ᾽ rectae 
44 parallela duci- 
iur ΠῚ, 38]; quare 
ΔΗ ad H E ordinate 
ducta est [I def. 6]. 
iam quoniam H E 
diametrus est, et contingit 4 E, ordinate autem ducta 
est 4H, eti sumpto in sectione puncto B ad EH 
duetae sunt ΒΖ rectae 4H parallela et B.M rectae 
AE parallela, adparet, esse BMZ — 40Z --9AE 
[I, 45]*) ergo etiam BZM — AK A -ἰ KZE. 
el simul demonstratum est, esse BK EM — A4K A. 


XII. 
lisdem positis si in altera sectione duo puncta 
sumuntur, et ab utroque parallelae ducuntur, eodem 
modo qurangu p iis effecti aequales erunt. 


AS 
ND 


2 
sinb enim eadem, quae antea, et in “418 sectione 
puncta quaelibet sumantur B, K, et per ea ducantur 


1) In secunda figura ex I, 43 erit 
BMZ — A0Z --- OAE — KZE — AKA. 
et hoc significat illud διαφέρει. 
Apollonius, ed. Heiberg. 22 


Q 


10 


15 


20 


25 
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ἐπεὶ γὰρ δέδεικται ἴσον τὸ μὲν AOII τρίγωνον 
τῷ KOEZ  τετραπλεύρῳ, τὸ δὲ ΑΜΝ τῷ BMEP, 
λοιπὸν ἄρα τὸ ΚΡ λιπὸν ἢ προσλαβὸν τὸ ΒΟ ἴσον 
ἐστὶ τῷ ΜΠ. καὶ κοινοῦ προστεϑέντος ἢ ἀφαιρου- 
μένου τοῦ ΒΟ τὸ BII ἴσον ἐστὶ vo ΞΙΣ. 

ιγ΄. 

Ἐὰν ἐν ταῖς κατὰ συξυγίαν ἀντικειμέναις τῶν 
ἐφεξῆς τομῶν εὐϑεῖαι ἐφαπτόμεναι συμπίπτωσι, καὶ 
διὰ τῶν ἁφῶν διάμετροι ἀχϑῶσιν, ἴσα ἔσται τὰ τρί- 
yova, ὧν κορυφὴ κοινὴ τὸ κέντρον ἐστὶ τῶν ἀντι- 
κειμένων. 

ἔστωσαν συξυγεῖς ἀντικείμεναι, ἐφ’ ὧν τὰ A, B, 
Γ, 4 σημεῖα, καὶ τῶν 4, B τομῶν ἐφαπτέσϑωσαν 
αἱ BE, AE συμπίπτουσαι κατὰ τὸ E, καὶ ἔστω κέν- 
τρον τὸ Θ, καὶ ἐπιξευχϑεῖσαι αἴ A40, ΒΘ ἐλκχβεβλῆ: 
ὄϑωσαν ἐπὶ τὰ 4,l. λέγω, ὅτι ἴσον ἐστὶ τὸ ΒΖΘ 
τρίγωνον τῷ A4HO τριγώνῳ. 
ἤχϑωσαν yag διὰ τῶν 4, Θ παρὰ τὴν BE d 
AK, 40M. ἐπεὶ οὖν ἐφάπτεται τῆς B τομῆς ἡ BZE, 
καὶ διὰ τῆς ἁφῆς διάμετρός ἐστιν ἡ 40 B, καὶ παρὰ 
τὴν ΒΕ ἐστιν ἡ AM, συξυγής ἐστιν ἡ AM διάμετρος 
τῇ Β4 διαμέτρῳ ἡ καλουμένη δευτέρα διάμετρος" 
διὰ δὲ τοῦτο κατῆχται 97 AK τεταγμένως ἐπὶ την 
B. καὶ ἐφάπτεται ἡ A4H^ τὸ ἄρα ὑπὸ KOH ἴσον 
ἐστὶ τῷ ἀπὸ ΒΘ. ἔστιν ἄρα, óc ἡ ΚΘ πρὸς ΘΒ, ἡ 
ΒΘ πρὸς ΗΘ. ἀλλ᾽’ ὡς ἡ ΚΘ πρὸς OB, ἡ ΚΑ πρὸς 


8. λειπόν V, corr. p. 4. προστιϑεῦ V, προστιϑέντος CY, 
corr. p; fort. προστιϑεμένου. Deinde del. m. 1 V. 18. 
σημεῖα] delendum? 19. 40M] GA4M V;corr.p. 24. K6H] 
ΚΗΘ V; corr. Memus. 86. ἀπό] om. V; corr. p. 
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ABMN, K XOTII rectae 421 parallelae, rectae autem 
AE parallellae B,5SP, 4KZ. dico, esse BIJI — ΚΡ, 
nam quoniam demonstratum est [prop. XI coroll.], 
esse 401II — KOEZ οὗ 4MN — BMEP, erit 
KP —— BO — MII 
uel KP--BO- ΜΠ. et communi adiecto uel 
ablato BO, erit BII — Εἰς. 


XIII. 


Si in oppositis coniugatis rectae sectiones deinceps 
positas contingentes inter se concurrunt, ei per puncta 
eontactus diameiri ducuntur, aequales erunt trianguli, 
quorum ueriex communis centrum est oppositarum. 

sint oppositae coniugatae, in quibus sint puncta 
4, B, Γ, 4, et sectiones 4, B contingant BE, AE 
in E concurrentes, centrum 
autem sit €, et ductae 440, 

6 BO ad 4, Γ' producantur. 

“9 Ε dico, esse BZO — “ΗΘ. 

d ducantur enim per .4, O 

rectae BE parallelae 4 K, 

46 M. iam quoniam sectionem B contingit BZE, 

eb per punctum contactus diametrus ducta est 7/6) B, 

et rectae BE parallela est. 4M, 44M diametrus est 

cum diametro B coniugata, secunda diametrus quae 

uoeatur [II, 20]; qua de eausa 44K ad B ordinate 

ducta est [I def. 6]. et 4H contingit; itaque erit [I, 38] 
ΚΘ»«ΘΗ — B0*. quare [Eucl. VI, 17] 

K0:0B — BO : HO. 
uerum ΚΘ: ΘΒ — K A4: BZ — 40:02 [Eucl. VI, 4]; 


1) In secunda figura. 


“2 
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ΒΖ καὶ v, 4Θ πρὸς ΘΖ' καὶ ὡς ἄρα ἡ 46 πρὸς 
ZO, ἡ ΒΘ πρὸς ΗΘ. καί εἰσιν αἴ ὑπὸ BOZ, ΗΘΖ 
δυσὶν ὀρϑαῖς ἴσαι' ἴσον ἄρα τὸ 4410 τρίγωνον τῷ 
ΒΘΖ τριγώνῳ. 

ιδ΄. 

Τῶν αὐτῶν ὑποκειμένων ἐὰν ἐφ᾽ ὁποτέρας τῶν 
τομῶν σημεῖόν τι ληφϑῇ, καὶ ἀπ᾽ αὐτοῦ παράλληλοι 
ἀχϑῶσι ταῖς ἐφαπτομέναις fog τῶν διαμέτρων, τὸ 
γινόμενον πρὸς τῷ κέντρῳ τρίγωνον τοῦ γινομένου 
περὶ τὴν αὐτὴν γωνίαν τριγώνου διοίσει τριγώνῳ 
τῷ βάσιν μὲν ἔχοντι τὴν ἐφαπτομένην, κορυφὴν δὲ 
τὸ κέντρον. 

ἔστω τὰ μὲν ἄλλα τὰ αὐτά, εἰλήφϑω δέ τι σημεῖον 
ἐπὶ τῆς B τομῆς τὸ E, καὶ Óv αὐτοῦ παρὰ μὲν τὴν 
AH ἤχϑωσαν ἡ ΞΡΣ, παρὰ δὲ τὴν BE ἡ ΗΤΟ. 
λέγω, ὅτι τὸ OOT τρίγωνον τοῦ AZT διαφέρει 
τῷ ΘΒΖ. | 

ἤχϑω γὰρ ἀπὸ τοῦ 4 παρὰ viv ΒΖ ἢ AT. ἐκεὶ 
οὖν διὰ τὰ αὐτὰ τοῖς πρότερον τῆς 4.4 τομῆς διά- 
μετρος μέν ἐστιν ἡ 4ΘΜ, συξυγὴς δὲ αὐτῇ καὶ δευ- 
τέρα διάμετρος ἡ 4ΘΒ,., καὶ ἀπὸ τοῦ 44 ἐφάπτεται 
ἡ AH, κατῆκται δὲ παρὰ τὴν AM ἡ AT, ἕξει ἡ 
AT πρὸς την TH τὸν συγκείμενον λόγον ἔκ τε τοῦ 
ὃν ἔχει ἡ OT πρὸς T4 καὶ ἐκ τοῦ ὃν ἔχει ἡ τοῦ 
πρὸς τῇ 4M εἴδους πλαγία πλευρὰ προς τὴν ὀρϑίαν. 
ἀλλ’ dg ἣ ΑΥ̓͂ πρὸς TH, ἡ XT πρὸς ΤΣ, ὡς δὲ ἢ 
O T πρὸς T4, ἡ OT πρὸς TO καὶ ἡ ΘΒ πρὸς ΒΖ, 


4. BOZ] 40Z V; corr. Memus. 15. 7490? Ξ ΤΟΊ 
AOT V; corr. p. 18. ΒΖ] cvp; in V obscurum est B. 232. 
AM] p, 4 e corr. m. 1 V; corr. ex 4M ce; AM v. 94. ἐκ 
τοῦ] ἐξ οὗ V; corr. ego; τοῦ p. 21. TO] cv p, O obscura- 
tum in V. 
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llaque etiam 40 : ZO — ΒΘ: ΗΘ. οὐ 
L B8Z -- ΗΘΖ 


duobus rectis aequales sunt; ergo 4H — ΒΘΖ [u. 
Eutocius]. 


XIV. 


Iisdem suppositis si in utralibet sectionum punctum 
aliquod sumitur, et ab eo contingentibus parallelae 
rectae usque ad diametros ducuntur, triangulus ad 
centrum ortus ἃ triangulo in eodem angulo orto 
differet triangulo basim habenti contingentem, uerticem 
autem centrum. 

sint cetera eadem, sumatur autem in B sectione 
punctum aliquod ,$, et per id rectae 44H parallela 
ducatur X ΡΣ), rectae autem 
B E parallela '5 TO. dico, 
esse OOT — ΣΤΡ. 6BZ. 

ducatur enim ab 4 
rectae ΒΖ parallela 47. 
jam quoniam eadem de 
causa, qua antea, ΘΜ 
diametrus est sectionis 44.4, 
40 B auiem cum ea con- 
iugata et secunda diametrus [II, 20], et ab 4 contingit 
ΔΗ, rectae autem 4 M parallela ducta est 4T, habebit 
AT: TH rationem compositam ex ratione 9: T4 et 
ea, quam habet latus transuersum figurae ad 4M ad- 
plicatae ad rectum [I, 40]. est autem 


AT:TH-—AT:TX 
et 97: T4 — 0T: TO — ΘΒ: ΒΖ [Eucl. VI, 4], et 
ut latus iransuersum figurae ad 44M adplicatae ad 
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ὡς δὲ ἡ τοῦ πρὸς τῇ 4M εἴδους πλαγία πρὸς τὴν 
ὀρϑέαν, ἡ τοῦ πρὸς τῇ B ὀρϑία πρὸς τὴν πλαγίαν. 
ἕξει ἄρα v XT πρὸς ΤΣ τὸν συνημμένον λόγον ἔκ 
τε τοῦ ὃν ἔχει ἡ ΘΒ πρὸς ΒΖ. τουτέστιν ἡ OT 
πρὸς TO, καὶ τοῦ ὃν ἔχει ἡ τοῦ πρὸς τῇ B4 εἴδους 
ὀρϑία πλευρὰ πρὸς τὴν πλαγίαν. καὶ διὰ τὰ δεδειγ- 
μένα ἐν τῷ μα΄ τοῦ α΄ βιβλίου τὸ TOO τρίγωνον 
τοῦ ΞΤΣ διαφέρει τῷ ΒΖΘ. 
ὥστε καὶ τῷ A4HO. 


[4 


ιδ΄. 

᾿Εὰν μιᾶς τῶν κατὰ συξυγίαν ἀντικειμένων εὐϑεῖαι 
ἐπιψαύουσαι συμπίπτωσι, καὶ διὰ τῶν ἁφῶν διάμετροι 
ἀχϑῶσι, ληφϑῇ δέ τι σημεῖον ἐφ᾽ ὁποτέρας τῶν συ- 
ξυγῶν τομῶν, καὶ ἀπ᾿ αὐτοῦ παράλληλοι ἀχϑῶσι ταῖς 
ἐφαπτομέναις ἕως τῶν διαμέτρων. τὸ γινόμενον vx 
αὐτῶν πρὸς τῇ τομῇ τρίγωνον τοῦ γινομένου τρι- 
γώνου πρὸς τῷ κέντρῳ μεῖξόν ἐστι τριγώνῳ τῷ βάσιν 
μὲν ἔχοντι τὴν ἐφαπτομένην, κορυφὴν δὲ τὸ κέντρον 
τῶν ἀντικειμένων. 

ἔστωσαν κατὰ συξυγίαν ἀντικείμεναι at 48. HZ, 
T, E, ὧν κέντρον τὸ O, καὶ τῆς 48 τομῆς ἐφαπτέ 
σϑωσαν oí 44Ε, BAD, καὶ διὰ τῶν 4, B. ἁφῶν 
ἤχϑωσαν διάμετροι αἱ ΑΘΖΦ, BOT, καὶ εἰλήφϑοω 
ἐπὶ τῆς ΗΣ τομῆς σημεῖόν τι τὸ Σ, καὶ δι᾽ αὐτοῦ 
ἤχϑω παρὰ μὲν τὴν ΒΓ ἡ ΣΖΑ, παρὰ δὲ τὴν AE 
7. ET. λέγω, ὅτι τὸ ΣΑ͂Υ τρίγωνον τοῦ 60 AZ cv 
γώνου usitóv ἐστι τῷ ΘΙΒ. 

ἤχϑω γὰρ διὰ τοῦ Θ παρὰ τὴν ΒΓ ἡ ΞΘΗ͂, παρὰ 
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rectum, iia latus rectum figurae ad B adplicatae ad 
iransuersum [IL 56]. itaque ratio 5 T: TZ rationem 
habebit compositam ex ratione ΘΒ : ΒΖ siue € T: TO 
el ea, quam habet latus rectum figurae ad Bf ad- 
pliceatae δὰ iransuersum. et propter ea, quae in pro- 
positione XLI libri primi demonstrauimus, erit 
ΤΘΟ — ΞΥ͂Σ -- ΒΖΘ. 
quare eliam 717Θ0 — XTZ -- 4Η21Θ (prop. XIII]. 


XV. 


Si rectae unam sectionum oppositarum coniu- 
gatarum contingentes eoncurrunt, et per puncta con- 
tactus diametri ducuntur, in quauis autem sectionum 
eoniugatarum punctum aliquod sumitur, et ab eo con- 
üngentibus parallelae rectae usque ad diametros du- 
cuntur, triangulus ab iis ad sectionem effectus triangulo 
ad centrum orto maior est triangulo basim habenti 
contingentem, uerticem autem centrum oppositarum. 

sint oppositae coniugatae 418, HZ, T, 5X, quarum 
centrum sit €9, et sectionem 4B contingant 4 4E, 
BAI, per 4, B autem puncta contactus ducantur dia- 
metr 4O0Z40, BOT, ei*in sectione HZ sumatur 
punctum aliquod Z, οὗ per id rectae BI" parallela 
ducatur 2ZZ.4, rectae autem .4E parallela Z T. dico, 
esse 2 4T — 09 AZ - GI'B. 

ducatur enim per Θ᾽ rectae BI' parallela 56H, 
per H autem rectae AE parallela KIH, et rectae 
BT parallela ZO; manifestum igitur, esse 5H, BT 
diameiros coniugatas [II, 20], et rectam ZO rectae 
B T parallelam ad 9 HO ordinate ductam esse [I def. 6], 
et 2.400 parallelogrammum esse. 


844 ΚΩΝΊΚΩΝ γ΄. 
δὲ τὴν AE διὰ τοῦ Η ἡ KIH, παρὰ δὲ τὴν BT ἡ 
ΣΟ: φανερὸν δή, ὅτι συξυγής ἐστι διάμετρος ἡ &H 
τῇ BT, καὶ ὅτι ἡ ΣΟ παράλληλος οὖσα τῇ BT 
κατῆκται τεταγμένως ἐπὶ τὴν O HO, καὶ ὅτι παραλ- 
ληλόγραμμόν ἐστι τὸ 2400. 
ἐπεὶ οὖν ἐφάπτεται ἡ ΒΓ, καὶ διὰ τῆς ἁφῆς ἐστιν 
ἡ BO, καὶ ἑτέρα ἐφαπτομένη ἐστὴν ἢ AE, γεγονέτω 
ὡς 7» 48 πρὸς BE, ἡ ΜΝ πρὸς τὴν διπλασίαν τῆς 
ΒΓ' ἡ ἄρα ΜΝ ἐστιν ἡ καλουμένη ὀρϑία τοῦ παρὰ 
10 τὴν ΒΤ εἴδους. δίχα τετμήσϑω ἡ MN κατὰ τὸ Il 
ἔστιν ἄρα, ὡς ἡ 4B πρὸς BE, ἡ MII πρὸς BI. 
πεποιήσϑω δή, ὡς 9 ΞΗ πρὸς TB, ἡ TB πρὸς P 
ἔσται δὴ καὶ ἡ P ἡ καλουμένη ὀρϑία τοῦ παρὰ τὴν 
ΞΗ εἴδους. ἐπεὶ οὖν ἐστιν, ὡς ἡ 4B πρὸς BE, 1 
15 ΜΠ πρὸς ΓΒ, ἀλλ᾽ ὡς μὲν ἡ 4B πρὸς ΒΕ, τὸ ἀπὸ 
4B πρὸς τὸ ὑπὸ ABE, ὡς δὲ ἡ ΜΠ πρὸς ΓΒ. τὸ 
ὑπὸ ΜΠ, ΒΘ πρὸς τὸ ὑπὸ DB, ὡς ἄρα τὸ ax 
4B πρὸς τὸ ὑπὸ 48ΒΕ, τὸ ὑπὸ IIM, BO πρὸς τὸ 
ὑπὸ ΓΒΘ. ἴσον δὲ τὸ ὑπὸ ΜΠ, ΒΘ τῷ ἀπὸ ΘΗ, 
20 διότε τὸ μὲν ἀπὸ ΞΗ ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπο ΤΒ, ΜΝ, 
καὶ τὸ μὲν ὑπὸ ΜΠ, ΒΘ τέταρτον τοῦ ὑπὸ TB, ΜΝ, 
τὸ δὲ ἀπὸ ΗΘ τέταρτον τοῦ ἀπὸ ΗΞ’ ἔστιν ἄρα, 
ὡς τὸ ἀπὸ 418 πρὸς τὲ ὑπὸ 48Ε, τὲ ἀπὸ ΗΘ πρὸς 
τὸ ὑπὸ ΓΒΘ. ἐναλλάξ, ὡς τὸ ἀπὸ 4B πρὸς τὸ 
25 ἀπὸ HO, τὸ ὑπὸ 4BE πρὸς τὸ ὑπὸ ΓΒΘ. ἀλλ᾽ ὡς 
μὲν τὸ ἀπὸ 4B πρὸς τὸ ἀπὸ ΘΗ, τὸ ABE τρίγωνον 
πρὸς τὸ Η͂ΘΙ' ὅμοια ydg: ὡς δὲ τὸ ὑπὸ 4.ΒΕ πρὸς 
τὸ ὑπὸ ΓΒΘ, τὸ ABE τρίγωνον πρὸς τὸ ΓΒΘ' ὡς 
ἄρα τὸ 48Ε τρίγωνον πρὸς τὸ HOI, τὸ 48Ὲ πρὸς 


Q 
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iam quoniam BI" contingit, et B& per punctum 
eontactus ducta est, et alia contingens est'44 E, fiat 


4B: BE— MN:2BI* MN igitur latus est, rectum 
quod uocatur, figurae ad B T adplicatae [I, 50]. se- 
cetur M.N in 1I in duas partes aequales; itaque 
4B: BE — ΜΠ: BI. 
fiat igitur 5H: TB — TB: P; itaque etiam P latus 
erii, rectum quod uocatur, figurae ad 5H adplicatae 
[I, 56]. iam quoniam 4B: BE — ΜΠ: ΓΒ, uerum 
4B: ΒΕ τ A4B*': AB»« BE οἱ 
MII:DI'B— MILI» B0:LD'B»« B6, 
erit 4B*': 4B»« BE — IIM»« BO:I'B»« BO. est 
autem ΜΠ »« ΒΘ — ΘΗ", quia SH* — TB»« MN 
[I, 56], et [I, 80] MII»« BO — 4, TB»« MN, 
| H6? — - H&*; 
itaque erii 244 B':4B»« BE — H0?*:D'B»« B6. 
permutando [Eucl. V, 16] 
4B! : HO? — AB»« BE:I'B »« ΒΘ. 


In V praeter hanc figuram rectangula quaedam triangu- 
lique inueniuntur. 
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τὸ ΓΒΘ. ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ HOI τῷ ΓΒΘ [τὸ ἄρα 
ΗΘΚ τρίγωνον τοῦ OIK διαφέρει τῷ IOH, τουτ- 
ἐστι τῷ ΓΒΘΊ. πάλιν ἐπεὶ vw ΘΒ πρὸς ΒΓ τὸν συν- 
ημμένον ἔχει λόγον ἔκ vs τοῦ ὃν ἔχει ἡ OB προς 
MII καὶ ἣ ΠΜ πρὸς ΒΓ, ἀλλ᾽ ὡς ἡ ΘΒ πρὸς ΜΠ, 
ἡ TB πρὸς MN καὶ ἡ P πρὸς ΞΗ, ὡς δὲ ἡ ΜΠ 
πρὸς ΒΓ, ἡ 4B πρὸς ΒΕ, ἕξει ἄρα ἡ ΘΒ πρὸς ΒΓ 
τὸν συγκείμενον λόγον ἔκ ve τοῦ ὃν ἔχει ἡ 4 B πρὸς 
BE καὶ ἡ P πρὸς ΞΗ. καὶ ἐπεὶ παράλληλός ἐστιν 
ἡ ΒΓ τῇ ΣΑ, καὶ ὅμοιον τὸ ΘΓΒ τρίγωνον τῷ 
0642, καί ἐστιν, ὡς ἡ ΘΒ πρὸς ΓΒ, 5, 69.4 πρὸς 
AZ, ἕξει ἄρα ἡ 0.4 πρὸς AZ τὸν συνημμένον λόγον 
ἔκ τε τοῦ ὃν ἔχει ἡ Ρ πρὸς ΞΗ καὶ ἡ 48 πρὸς ΒΕ, 
τουτέστιν ἡ ΘΗ πρὸς ΘΙ. ἐπεὶ οὖν ὑπερβολή ἐστιν 
y HZ διάμετρον ἔχουσα τὴν S H, ὀρϑίαν δὲ τὴν P, 
καὶ ἀπό τινος σημείου τοῦ Z2 κατῆχται ἡ ΣΟ, καὶ 
ἀναγέγραπται ἀπὸ μὲν τῆς ἐκ τοῦ κέντρου τῆς ΘΗ 
εἶδος τὸ OIH, ἀπὸ δὲ τῆς κατηγμένης τῆς ZO tivo 
τῆς Θ. ἴσης αὐτῇ τὸ O A4Z, ἀπὸ δὲ τῆς ΘΟ μεταξὺ 
τοῦ κέντρου καὶ τῆς κατηγμένης ἤτοι τῆς Z4 ἴσης 
αὐτῇ τὸ ΣΑΥ εἶδος ὅμοιον τῷ ἀπὸ τῆς ἐκ τοῦ κέν- 
τρου τῷ ΘΙΗ͂, καὶ ἔχει τοὺς συγκειμένους λόγους, ὡς 
εἴρηται, τὸ ΣΑ͂Υ τρίγωνον τοῦ O0 AZ μεῖξόν ἐστι 
τῷ OI'B. , 
6. 

Ἐὰν κώνου τομῆς ἢ κύκλου περιφερείας δύο εὐ- 

ϑεῖαι ἐπιψαύουσαι συμπίπτωσιν, ἀπὸ δέ τινος σημείου 


1. τὸ ἄρα — 3. ΓΒΘῚΊ deleo; nam inutilia sunt. 2. τῷ 
10 ΗἹ d, 995 V;cor.poec. 6.7 P] yo V; corr. p. &H] 
AN V; corr. Memus. 7. ΒΕ] ορ, BEuel KE V, KE v. 5. 
AH| A&N V; corr. Memus. 10. ΒΓΊῚ B V; corr. p. καί] 
bis V; corr. cpv. 19. ion V; corr. Memus. 
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est autem [Eucl. VI, 19]. B : ΘΗ" — 2ΒΕ:ΗΘΙ, 
irianguli enim hi similes sunt [Eucl. I, 29]; et 
4B x BE:I'B» B0 — ABE:I'BO [Eucl. VI,23]. 
itaque ZBE: ΗΘΙ — 4BE:I'BO. quareHOI —JI'B9 
[Eucl. V, 9]. itaque erit 

HO K — 0IK -]- IOH — OIK -- ΓΒΘ. 
rursus quoniam est 

ΘΒ: BI'—(0B:MII) »« (MI : BI) 
el ΘΒ: MII — TB:MN [I, 30] — Ρ: ΞῊ et 

MII: BI'— 4B: BE, 

erit ΘΒ: BI'— (4B: BE) »« (P: NH). et quoniam 
BI, Z4 parallelae sunt, et tirianguh ΘΙΓΒ, 94Z 
similes [Eucd. I, 29], et 9B: I'B—094: 4Z 
[Eucl. VI, 4], erit 

,04:AZ —(P:5SH)»«(4B: BE) 

— [Eucl. VI, 4] (P: EH) »« (ΘΗ : 8I). 
iam quoniam hyperbola est HZ diametrum habens 
AH, latus rectum autem P, et a puncto aliquo Z 
ordinate ducta est £O, et in radio 6H figura de- 
scripta es& 91H, in ordinata autem ZO siue 04 
[Eucl. I, 34] ei aequali 9 4Z, et in ΘΟ inter centrum 
ordinatamque posila siue in 24 ei aequali Z47T 
figura figurae GIH in radio descriptae similis, et 
rationes compositas habet, ut diximus, erit [I, 41] 
ZAT—90A42Z --OGrB. 


XVI. 


Si duae rectae coni sectionem uel cireuli ambitum 
contingentes concurrunt, et a puncto aliquo in sectione 
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τῶν ἐπὶ τῆς τομῆς ἀχϑῇ εὐϑεῖα παρά τινα τῶν ἐφαπ- 
τομένων τέμνουδα τὴν τομὴν καὶ τὴν ἑτέραν τῶν 
ἐφαπτομένων, ἔσται, ὡς τὰ ἀπὸ τῶν ἐφαπτομένων 
τετράγωνα πρὸς ἄλληλα, οὕτως τὸ περιεχόμενον 
χωρίον ὑπὸ τῶν μεταξὺ τῆς τομῆς καὶ τῆς ἐφαπτο- 
μένης πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς $9 54 ᾿ 
ἀπολαμβανομένης πρὸς τῇ 71 
ἁφῇ τετράγωνον. 

ἔστω κώνου τομὴ ἢ 
κύκλου περιφέρεια ἡ 48, 4 ww 2 
καὶ ἐφαπτέσϑωσαν αὐτῆς 
αἴ AI, ΓΒ συμπίπτουσαι κατὰ τὸ D, καὶ εἰλήφϑω τι 
σημεῖον ἐπὶ τῆς 4B τομῆς τὸ zl, καὶ δι’ αὐτοῦ ἤχϑο 
παρὰ τὴν ΓΒ ἡ ΕΖ1Ζ. λέγω, ὅτι ἐστίν, ὡς τὸ ἀπὸ ΒΓ 
πρὸς τὸ ἀπὸ AT, οὕτως τὸ ὑπὸ ΖΕ Ζ πρὸς τὸ ἀπὸ ΕΑ. 
ἤχϑωσαν γὰρ διὰ τῶν 4, B διάμετροι ἥ τε 4H60 
καὶ ἡ ΚΒΑ, διὰ δὲ τοῦ 4 τῇ 414 παράλληλος ἢ 
ΖΔΜΝ' φανερὸν αὐτόϑεν, ὅτι ἴση ἐστὶν ἡ AK τῇ 
ΚΖ καὶ τὸ AEH τρίγωνον và 44 τετραπλεύρῳ καὶ 
τὸ BAI' τρίγωνον τῷ 4ΓΘ. 

ἐπεὶ οὖν ἡ ΖΚ τῇ KA ἐστιν ἴση, καὶ πρόσκειται 
ἡ 4Ε. τὸ ὑπὸ ZEZ4 μετὰ τοῦ ἀπὸ 44K ἴσον ἐστὶ 
τῷ ἀπὸ KE. καὶ ἐπεὶ ὅμοιόν ἐστι τὸ Ε.Κὶ τρίγωνον 
τῷ Ω ΝΚ, ἔστιν, ὡς τὸ ἀπὸ ΕΚ πρὸς τὸ ἀπὸ KA, 
οὕτως τὸ EK 4 τρίγωνον πρὸς τὸ ΩΔΝΚ. καὶ ἐναλ- 
Ad&' καὶ ὡς ὅλον τὸ ἀπὶ ΕΚ πρὸς ὅλον τὸ EAK 
τρίγωνον, οὕτως ἀφαιρεϑὲν τὸ ἀπὸ Z4 K πρὸς ἀφαι- 
ρεϑὲν τὸ ΔΝΚ τρίγωνον. καὶ λοιπον ἄρα τὰ ὑπὸ 
Ζ ΕΖ πρὸς λοιπὸν τὸ 41,41 ἐστιν, ὡς τὸ ἀπὸ EK πρὸς 


11. ΚΒ) BKA Vp; corr. Comm. 
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posito recta alteri contingentium parallela ducitur 
seclionem alteramque contingentem secans, erit, ut 
quadraia contingentium inter se, ita spatium com- 
prehensum rectis inter sectionem contingentemque 
positis ad qua- 
dratum rectae ad 
punctum contac- 
tus abscisae. 
sib 4B coni 
K ^ gectio uel ambitus 
Z cireuli, et con- 
tingant 4Γ, ΓΒ in I' con- 
currentes, sumaiurque in 
sectione 4B punctum ali- 
quod 4, ei per id ducatur 
E4Z rectae ΓΒ parallela. 
dico, esse 
BI*:AI?—ZE-EA:EA.. 
ducantur enim per 4, B 
diametri 4 HO, K B 4, per 71 autem rectae 4 A4 parallela 
4 ΜΝ; statim igitur adparet, esse 2 Καὶ — ΚΖ [T, 46—41]. 
et AEH — 44 [prop. IT] et BAI' — 4ΓΘ [prop. I]. 
iam quoniam est ΖΚ — Καὶ Ζ, et adiecta est, 1 E, erit 
[Eucl.II, 6] ΖΕ »« ΕΖ - 4K? — ΚΕ", et quoniam 
trianguli E4 K, 4 N K similes sunt, erit [Eucl. VI, 19] 
EKR?:K4 —EKA:ANK. 
et permutando [Eucl. V, 16] 
| EK* : EAK — AK? : ANK; 


. In V praeter nostras figuras et tria rectangula totidemque 
os duae figurae adsunt alium casum in parabola et 
hyperbola repraesentantes. 
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τὸ EAK τρίγωνον. ἀλλ᾽ ὡς τὸ ἀπὸ ΕΚ πρὸς τὸ EAK, 
οὕτως τὸ ἀπὸ ΓΒ πρὸς τὸ ΓΒ’ καὶ ὡς ἄρα 10 
ὑπὸ ΖΕ“ πρὸς τὸ 44] τετράπλευρον, τὸ ἀπὸ ΓΒ 
πρὸς τὸ 4ΓΒ τρίγωνον. ἴσον δὲ τὸ μὲν 44 τῷ 


δ AEH τριγώνῳ, τὸ δὲ “ΓΒ τῷ AOI" καὶ ὡς ἄρα 
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15 


τὸ ὑπὸ LEZ πρὸς τὸ AEH τρίγωνον. τὸ ἀπὸ ΓΒ 
πρὸς τὸ ΑΘΓ. ἐναλλάξ, ὡς τὸ ὑπο ZEZ πρὸς τὸ 
ἀπὸ ΓΒ, τὸ AEH τρίγωνον πρὸς τὸ 4ΘΓΙΓ. ὡς δὲ 
τὸ AHE πρὸς τὸ 4ΘΓ, τὸ ἀπὸ EA πρὸς τὸ ἀπὸ 
AI" καὶ ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ ZEZ πρὸς τὸ ἀπὸ I B, τὸ 
ἀπὺ ΕΑ πρὸς τὸ ἀπὸ AI. καὶ ἐναλλάξ. 


. 

᾿Εὰν κώνου τομῆς ἢ κύκλου περιφερείας δύο sv- 
ϑεῖαι ἐπιψαύουσαι συμπίπτωσι, ληφϑῇ δὲ ἐπὶ τῆς 
τομῆς δύο τυχόντα σημεῖα, καὶ ἀπ᾿ αὐτῶν ἀχϑῶσιν 
ἐν τῇ τομῇ παρὰ τὰς ἐφαπτομένας τέμνουσαι ἀλλήλας 
τε καὶ τὴν γραμμήν, ἔσται, ὡς τὰ ἀπὸ τῶν ἐφαπτο- 
μένων τετράγωνα πρὸς ἄλληλα, τὰ περιεχόμενα ὑπὸ 
τῶν ὁμοίως λαμβανομένων εὐϑειῶν. 

ἔστω κώνου τομὴ ἢ κύκλου περιφέρεια ἡ 48, καὶ 
τῆς AB ἐφαπτόμεναι αἱ ADT, ΓΒ συμπίπτουσαι κατὰ 
τὸ Γ, καὶ εἰλήφϑω ἐπὶ τῆς τομῆς τυχόντα σημεῖα τὰ 
Δ. E, καὶ δι’ αὐτῶν παρὰ τὰς AT, ΓΒ ἤχϑωσαν αἱ 
EZIK, 4ΖΗΘ. λέγω, ὅτι ἐστίν, ὡς τὸ ἀπὸ AT 
πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΒ, τὸ ὑπὸ KZE πρὸς τὸ ὑπὸ OZA. 

ἤχϑωσαν γὰρ διὰ τῶν 4, B διάμετροι αἴ 4 AM N, 
BO XII, καὶ ἐκβεβλήσθωσαν αἵ τε ἐφαπτόμεναι καὶ ai 
παράλληλοι μέχρι τῶν διαμέτρων. καὶ ἤχϑωσαν ἀπὸ 


8. B] vpe, corr. ex ΓΕΒ m.1 V. 24. ἀπὸ AI] AT V; 
corr. p. 
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quare etiam [Eucl. V, 19] reliquum 

ZE»x E4:44— EK!  EAK. 
est autem EK?*: EAK — D'B*: 4ΓΒ [Eucl. VI, 4]; 
quare etiam ZE »« Ez: 44 — ΓΒ“: ALB. estautem 
44 — AEH et AI'B — AOI; itaque etiam 


ZE»« Ed: AEH — ΓΒ": AOT. 
permutando [Eucl. V, 16] 
ZEX EA4:I'B* — AEH : AOI: 


est autem [Eucl. VI, 4] AHE: 40I' — EP: AI"; 
itaque eliam ΖΕ» EZ4:I'B* — E4*: AI*. ei per- 
mutando [Eucl. V, 16]. 


XVII. 


Si duae rectae coni sectionem uel ambitum circuli 
contingentes concurrunt, et in sectione duo quaelibet 
puncta sumuntur, ab iisque in sectione contingentibus 
parallelae ducuntur rectae et inter se et lineam se- 
cantes, erunt, ut quadrata contingentium inter se, ita 
rectangula comprehensa rectis eodem modo sumptis. 

sib 4B coni sectio uel ambitus circuli et 4B con- 
tingentes 4I, ΓΒ in I' concurrentes, sumanturque in 
seclione puncta quaelibet 7/7, E, et per ea rectis 4I, 
I' B parallelae ducantur EZIK, 42H. dico, esse 
AI*":DB —KZZE:0ZZA. 

ducantur enim per 4, B diametri 44 MN, BO II, 
producanturque et contingentes et parallelae usque ad 
diametros, et a 7f, E contingentibus parallelae ducantur 
45, EM; manifestum igitur, esse K I — I E, ΘΗ — ΗΖ 
[I, 46—41]. 
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τῶν 4, E παρὰ τὰς ἐφαπτομένας αἱ 458, EM*  ga- 
νερὸν δή, ὅτι ἡ KI τῇ IE ἐστιν ἴση καὶ ἡ ΘΗ 
τῇ Ha. 
ἐπεὶ οὖν ἡ ΚΕ τέτμηται εἰς μὲν ἴσα κατὰ τὸ 1, 
5 εἰς δὲ ἄνισα κατὰ τὸ Ζ, τὸ ὑπὸ KZE μετὰ τοῦ ἀπὸ 
ZI ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ El. καὶ ἐπεὶ ὅμοιά ἐστι τὰ 
τρίγωνα διὰ τὰς παραλλήλους, ἔστιν, ὡς ὅλον τὸ ἀπὸ 
EI πρὸς ὅλον τὸ IME τρίγωνον, οὕτως ἀφαιρεϑὲν 
τὸ ἀπὸ IZ πρὸς 
10 ἀφαιρεϑὲν τὸ ZILA 
τρίγωνον. καὶ λοι- 
πὸν ἄρα τὸ UT 
ΚΖ Επρὸὺς λοιπὸν 
τὸ ZM τετρά- 
16 πλευρόν ἐστιν, ὡς 
ὅλον τὸ ἀπὸ ΕΙ 
πρὸς ὅλοντὸ MEI 
τρίγωνον. ἀλλ᾽ ὡς τὸ ἀπὸ EI πρὸς τὸ IME τρί- 
yovov, τὸ ἀπὸ I'4 πρὸς τὸ DAN: ὡς ἄρα t0 
20 ὑπὶ ΚΖΕ πρὸς τὸ ΖΜ τετράπλευρον, οὕτως τὸ ἀπὺ 
ΑΓ πρὸς τὸ ΓΑ͂Ν. ἴσον δὲ τὸ μὲν AI'N τῷ ΓΠΒ, 
τὸ δὲ ΖΜ τῷ ZAE' ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ ΚΖΕ πρὸς τὸ 
ZA, τὸ ἀπὸ 4Γ πρὸς τὸ ΓΒΠ. δμοίως δὴ δειχϑήσεται 
καί, ὡς τὸ ὑπὸ ΘΖ“ πρὺς τὸ EZ, οὕτως τὸ ἀπὸ ΓΒ 
25 πρὸς τὸ I'IIB. ἐπεὶ οὖν ἐστιν, ὡς μὲν τὸ ὑπὸ KZE 
πρὸς τὸ ΖΗ τετράπλευρον, τὸ ἀπὸ 4Γ πρὸς ΓΠΆ, 
διὰ δὲ τὸ ἀνάπαλιν, ὡς τὸ Ζ,Ξ τετράπλευρον πρὸς τὸ 
ὑπὸ OZ4, τὸ ΓΠΒ πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΒ, 0v ἴσου ἄρα, 


1. 45A] c, corr. ex ZZ m. 1 V. 6. KZE] ZKE V; 
corr. Memus. 18. IME] V?, IEM cp. 19. ΓΑ ΝῚ ἀπὸ 
IAN V;corr. p. 25. ΓΙ[Β] LII V; corr. Memus (gbp). 
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quoniam igitur K E in I in partes aequales secta 
est, in Z autem in inaequales, erit 
KZ»«ZEF - ZI? — EI? [Eucl. II, 5]. 
eb quoniam trianguli propter parallelas similes sunt 
[Eucl.I, 29], erit ΕΙΞῚ IME — IZ?:ZI 4 [Eucl. VI, 19; 
V, 16]. itaque etiam reliquum [Eucl. V, 19] 
| KZ» ZE:ZM -- ET! : MEI. 
es&. aulem EI: IME — I'4:I4AN [Eucl. VI, 19 
V, 16]: itaque KZ»« ZE: ZM — AI*:DI'AN. est 


autem A4I'N —LI'I1B [prop.I] et ΖΜ — Z5 [prop. III]; 
itaque ΚΖ». ZE: Z& — AI?:TI'BII. iam similiter 
demonstrabimus, esse etiam 
OZ»«Z4:5Z --- [ΒΡ : ΓΠΒ. 
iam quoniam est KZ»« ΖΕ:2Ζ — AI?:T'IIB ete 
contrario [Eucl. V, 7 coroll.] 
ΖΞ: ΘΖ »« 24 -- ΓΠΒ: ΓΒ", 
ex aequo erit [Eucl. V, 22] 
AI*:BI* — KZ» ZE:0Z»«ZA. 


In Vvc praeterea rectangula et trianguli quidam in- 
ueniuntur. 


Apollonius, ed. Heiberg. 23 


10 


1ὅ 
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ὡς τὸ ἀπὸ 4Γ πρὸς τὸ ἀπὸ ΒΓ, τὸ ὑπὸ KZE moo; 
τὸ ὑπὸ OZ... 
ιη΄. 

᾿ΕἘὰν τῶν ἀντικειμένων δύο εὐϑεῖαι ἐπιψαύουσαι 
συμπίπτωσι, καὶ ληφϑῇ τι σημεῖον ἐφ᾽ ὁποτεραδοῦν 
τῶν τομῶν, καὶ ἀπ᾽’ αὐτοῦ ἀχϑῇ τις εὐθεῖα παρά τινα. 
τῶν ἐφαπτομένων τέμνουσα τὴν τομὴν καὶ τὴν ἑτέραν 
ἐφαπτομένην, ἔσται, ὡς τὰ ἀπὲ τῶν ἐφαπτομένων 
τετράγωνα πρὸς ἄλληλα, οὕτως τὸ περιεχόμενον vm 
τῶν μεταξὺ τῆς τομῆς καὶ τῆς ἐφαπτομένης πρὸς τὸ 
ἀπὸ τῆς ἀπολαμβανομένης πρὸς τῇ ἁφῇ τετράγωνον. 

ἔστωσαν ἀντικείμεναι αἱ 4B, ΜΝ καὶ ἐφαπτόμεναι 
αἱ 4Γ4, BI'O καὶ διὰ τῶν ἁφῶν διάμετροι αἱ AM, 
ΒΝ, καὶ εἰλήφϑω ἐπὶ τῆς ΜΝ τομῆς τυχὸν σημεῖον 
τὸ 2, καὶ δι᾽ αὐτοῦ ἤχϑω παρὰ τὴν ΒΘ ἡ Ε42 
λέγω, ὅτι ἐστίν, ὡς τὸ ἀπὸ ΒΓ πρὸς τὸ ἀπὸ I A, τὸ 
ὑπὸ ΖΕΖ4 πρὸς τὸ ἀπὸ AE. 

ἤχϑω γὰρ διὰ τοῦ 4 τῇ AE παράλληλος ἡ 4X. 
ἐπεὶ ovv ὑπερβολή ἐστιν ἡ 4B καὶ διάμετρος αὐτῆς 
ἡ BN καὶ ἐφαπτομένη ἡ BO καὶ τῇ BO παράλληλος 
ἡ 4Z, ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ ZO τῇ Oz. καὶ πρόσκειται 
ἡ Ez τὸ ἄρα ὑπὸ LEZ μετὰ τοῦ ἀπὸ 410 ἴσον 
ἐστὶ τῷ ἀπὸ ΕΟ. καὶ ἐπεὶ παράλληλός ἐστιν ἡ ΕΑ 
τῇ 4, ὅμοιόν ἐστι τὸ ΕΟ. τρίγωνον τῷ 480. 
ἔστιν ἄρα, ὡς ὅλον τὸ ἀπὸ ΕΟ πρὸς τὸ ΕΟ 4, οὕτως 
ἀφαιρεϑὲν τὸ ἀπὸ 40 πρὸς ἀφαιρεϑὲν τὸ E40 τρί- 
yovov' καὶ λοιπὸν ἄρα τὸ ὑπὸ 4ΕΖ πρὸς τὸ 44 
τετράπλευρόν ἐστίν, ὡς τὸ ἀπὸ ΕΟ πρὸς τὸ ΕΟΛ. 
ἀλλ᾽ ὡς τὸ ἀπὸ OE πρὸς τὸ ΟΕ Α τρίγωνον, τὸ ἀπὸ 

1. πρὸς τὸ ἀπὸ Β ΓῚ om. V; corr. p (τῆς ΓΒ). 15. Ε41) 
4 EZ V; corr. p. 
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XVIII. 


Si duae rectae oppositas contingentes concurrunt, et 
in alterutra sectionum sumitur punctum aliquod, ab eoque 
recta alteri contingentium parallela ducitur sectionem 
alleramque contingentem secans, erit, ut quadrata 
eontingentium inter se, ita rectangulum comprehen- 
sum rectis inter sectionem contingentemque positis 
ad quadratum rectae δὰ punctum contactus abscisae. 

sint oppositae 48, MN contingentesque A4I'4, 
BI'O ei per puncta contactus diametri 4M, BN, 


sumaturque in sectione ΜΙΝ punctum aliquod 4f, et 
per id rectae BO parallela ducatur EZ/Z. dico, esse 
BI?:DI'4* -—ZE»E4A4:AE?* 

ducatur enim per z/ rectae 4E parallela 71,5. iam 
quoniam hyperbola est 418 et diametrus eius ΒΝ 
eontingensque B et rectae B6 parallela 4/Z, erit 
[I, 48] ZO — OZ. et adiecta est Ezf; itaque erit 
[Eucl. IT, 6] ΖΕ »« ΕΖ -- 40? — EO*. et quoniam 
EA, 45 parallelae sunt, trianguli EO 4, 41,30 similes 
sunt [Eucl. I, 29]; itaque ΕΟ": EO A — 205: 5 40 
[Euel. VI, 19; V, 16]; quare etiam reliquum 

4 E» ΕΖ: 44 - EO? : EO A [Eucl. V, 19]. 


es& autem ΟἿΣ: OE A — BI?: BI'A [Eucl. VI, 19; 
28 
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ΒΓ πρὸς τὸ ΒΓΑ τρίγωνον: καὶ ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ 
ΖΕΔ πρὸς τὸ 4.44 τετράπλευρον, τὸ ἀπὸ ΒΓ πρὸς 


τὸ BIA τρίγωνον. ἴσον δὲ τὸ 414 τετράπλευρον 


τῷ AEH τριγώνῳ, τὸ δὲ BAD τῷ 4ΓΘ' ὡς ἄρα 
τὸ ὑπὸ ZEZz πρὸς τὸ AEH, τὸ ἀπὸ BI' πρὸς τὸ 
ΑΓΘ. ἔστι δὲ καὶ ὡς τὸ ΑΕΗ πρὸς τὸ ἀπὸ EA, 
οὕτως τὸ 43ΓΘ πρὸς τὸ ἀπὸ AI" δι’ ἴσου ἄρα ἐστίν, 
ὡς τὸ ἀπὸ ΒΓ πρὸς τὸ ἀπὸ D 4, τὸ ὑπὸ ΖΕΖ πρὸς 
τὸ ἀπὸ EA. 
ιϑ'΄. 

᾿Ἐὰν τῶν ἀντικειμένων δύο εὐϑεῖαι ἐφαπτόμεναι 
συμπίπτωσιν, ἀχϑῶσι δὲ παράλληλοι ταῖς ἐφαπτο- 
μέναις ἀλλήλας τέμνουσαι καὶ τὴν τομήν. ἔσται, ὡς 
τὰ ἀπὸ τῶν ἐφαπτομένων τετράγωνα πρὸς ἄλληλα, οὕτως 
τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τῶν μεταξὺ τῆς τομῆς καὶ τῆς 
συμπτώσεως τῶν εὐθειῶν πρὸς τὸ περιεχόμενον ὑπὸ 
τῶν ὁμοίως λαμβανομένων εὐϑειῶν. 

ἔστωσαν ἀντικείμεναι, ὧν διάμετροι αἱ 4Γ, BA, 
κέντρον δὲ τὸ E, καὶ ἐφαπτόμεναι αἱ AZ, Ζ 4 συμ- 
πιπτέτωσαν κατὰ τὸ Ζ, καὶ ἀπό τινῶν σημείων 1190- 
σαν παρὰ τὰς 424 αἱ ΗΘΙΚΑ, MNAOA. λέγω, 
ὅτι ἐστίν, ὡς τὸ ἀπὸ AZ προς τὸ ἀπὸ Z4, τὸ ὑπὸ 
H AI πρὸς τὸ ὑπὸ MAR. 

ἤχϑωσαν παρὰ τὰς 424 διὰ τῶν A, I αἵ III, 
AP. καὶ ἐπεί ἐστιν, ὡς τὸ ἀπὸ AZ πρὸς τὸ AZZ 
τρίγωνον, τὸ ἀπὸ 9.4 πρὸς v0 0.40 καὶ τὸ ἀπὸ ΘΙ] 
πρὸς τὸ OIII, καὶ λοιπὸν ἄρα τὸ ὑπὸ Η 41 πρὸς 
λοιπὸν τὸ [Π0 4 τετράπλευρόν ἐστιν, ὡς τὸ ἀπὸ AZ 

3. BI'A] ΒΓ Vi corr. p. 18. αἴ7 bis V; corr. evp. 21. 


MNX*XOA) ΜΝΙ͂Ο V;corr.p. 28. HAI] HM V ; corr. p. 
24. III, EP] 15, IIP V; corr. p. 
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V, 16]; quare etiam ZE»« EZ: 44 τὸ BI*:BI'A. 
est autem 7/414 — AEH [prop. VI], BAI' — AT'O 
[prop. I]; itaque ΖΕ» EZ: AEH — ΒΓ": AI'O. 
est autem eliam 4 EH: E 4* — AT'O: AI? (Eucl. VI, 19; - 
V, 16] ex aequo igitur [Eucl. V, 22] 
BI*:DIA4A!-—ZESEA4:EZA* 


XIX. 


Si duae rectae oppositas contingentes concurrunt, 
et ducuntur rectae contingentibus parallelae inter se 
sectionemque secantes, erit, αὖ quadrata contingentium 
inter se, ita rectangulum 
comprehensum rectis inter 
sectionem punctumque con- 
cursus rectarum positis ad 
rectangulum — comprehen- 
sum rectis eodem modo 
sumptis. 

sint oppositae, quarum 
diametri sint 4Γ, B, 
centrum autem E, el con- 
tingentes 4Z, Ζ4 con- 
currant in Z, et a punctis 
quibuslibet rectis 4 Z, Z 4 parallelae ducantur H9 I K A, 
MNZAO.A. dico, esse 

AZ ZA -—HA»x AI:MA»« 45. 

per AX, I rectis 4Z, Zzf parallelae ducantur I1I, 
P. ei quoniam est 
423: AZ 09 04:040 — 01?: III [Eucl. VI, 19; 
V, 16], erit etiam reliquum [I, 48; Eucl. II, 6] 

HA »« AI: IHIOA — AZ? : 42Σ [Eucl. V, 19]. 
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πρὸς τὸ AZZ τρίγωνον. ἴδον δὲ τὸ 4ZZ τῷ AZT 
καὶ τὸ IIO AI τῷ ΚΡΗ͂Μ: καὶ ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ AZ 
πρὸς τὸ 4ΤΖ, τὸ ὑπὸ ΗΛ] πρὸς τὸ PEAK. ὡς 


| 6h τὸ 472 πρὸς τὸ ἀπὸ ΖΖ4, τὸ PEAK πρὸς τὸ 


σι 
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ὑπὸ MAXE' xol 0v ἴσου ἄρα, ὡς τὸ ἀπὸ AZ πρὸς 
τὸ ἀπὸ Ζ4, τὸ ὑπὸ HAI πρὸς τὸ ὑπὸ MARS. 


, 


«X. 


'"Eàv τῶν ἀντικειμένων δύο εὐϑεῖαι ἐφαπτόμεναι 
συμπίπτωσι, καὶ διὰ τῆς συμπτώσεως ἀχϑῇ τις εὐϑεῖα 
παρὰ τὴν τὰς ἁφὰς ἐπιξευγνύουσαν συμπίπτουσα ἑκατέρᾳ 
τῶν τομῶν, ἀχϑῇ δέ τις ἑτέρα εὐθεῖα παρὰ τὴν αὐτὴν 
τέμνουσα τάς τε τομὰς καὶ τὰς ἐφαπτομένας, ἔσται, ὡς τὸ 
περιεχόμενον ὑπὸ τῶν ἀπὸ τῆς συμπτώσεος ταῖς τομαῖς 
προσπιπτουσῶν εὐϑειῶν πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ἐφαπτομένης 
τετράγωνον, τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τῶν μεταξὺ τῶν 
τομῶν καὶ τῆς ἐφαπτομένης εὐθειῶν πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 
ἀπολαμβανομένης πρὸς τῇ ἁφῇ τετράγωνον. 

ἔστωσαν ἀντικείμεναι αἱ AB, D, ὧν κέντρον 
τὸ E, ἐφαπτόμεναι δὲ αἴ AZ, ΓΖ, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ 
AT xol αἱ EZ, AE καὶ ἐκβεβλήσϑωσαν, καὶ ἤχϑω 
διὰ τοῦ Ζ παρὰ τὴν 4Γ ἡ BZO, καὶ εἰλήφϑω, 0 
ἔτυχε, σημεῖον τὸ K, καὶ δι᾿ αὐτοῦ παρὰ τὴν AT 
ἤχϑω 9 ΚΑΣΜΝΙΞ. λέγω, ὅτι ἐστίν, ὡς v( ὑπὸ 
ΒΖ4 πρὸς τὸ ἀπὶ ZA, τὸ ὑπὸ KA πρὸς t0 
ἀπὸ A 4. 

ἤχϑωδαν γὰρ ἀπὸ τῶν K, B παρὰ τὴν AZ αἱ 
ΚΠ, BP. ἐπεὶ οὖν ἐστιν, ὡς τὸ ἀπὸ ΒΖ πρὺς τὺ 

8. HAI] HM V; corr. Menus. 16. εὐθειῶν] εὐθείας V; 
corr. Comm. 24. KA] AK S V; corr. Memus (hlx). 
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est aulem 4ZZ — 4ZT (prop. IV] et [prop. VII] 
IIO AI — ΚΡ 4; quare etiam 
AZ: ATZ— HA» 41: PARAK. 
es& aulem 2172: 2 22 -—-PEAK:MA»«A5A. ergo 
eliam ex aequo [Eucl. V, 22] 
AZ ZZ —HAx AI: MA »« AR. 


XX. 

Si duae rectae oppositas contingentes concurrunt, 
et per punetum concursus recta ducitur rectae puncta 
contactus coniungenti parallela cum utraque sectione 
concurrens, et alia quoque recta eidem parallela du- 
citur el sectiones et contingentes secans, erit, ut 
rectangulum rectis a puncto concursus ad sectiones ad- 
eidentibus comprehensum ad quadratum contingentis, ita 
rectangulum comprehensum rectis inter sectiones con- 
tingentemque positis ad qua- 
dratum rectae ad punctum 
contactus abscisae. 

sint oppositae 4B, ΓΖ, 
quarum centrum sit E, con- 
ltingentes autem “42, ΓΖ, 
ducaturque ATI' et EZ, AE 
οὐ producantur, per Z au- 
iem rectae ΑΙ Γ᾽ parallela 
ducatur BZO, et sumatur quoduis punctum XK, et per 
id rectae AZI' parallela ducatur K42ZMNNSA. dico, 
esse BZ»« Z4d:Z4* — KA»« AR: 4 43. 

ducantur enim ἃ K, B rectae 432 parallelae ΚΠ, 
BP. iam quoniam est 


In fig. pro K (Vp) posuerunt H Memus aliique. 
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BZP τρίγωνον, τὸ ἀπὸ ΚΣ πρὸς τὸ ΚΣΠ καὶ τὸ 
ἀπὸ ΑΣ πρὸς τὸ 4ΣΖ, καὶ λοιπὸν τὸ ὑπὸ ΚΑΒ 
πρὸς τὸ KAZII τετράπλευρον, ἴδον δὲ τὸ μὲν ἀπὸ 
ΒΖ τῷ m ΒΖΩ͂, τὸ δὲ BPZ τρίγωνον τῷ 
AZO0, τὸ δὲ KAZII τετράπλευρον τῷ 4,4]Ν τρι- 
γώνῳ, ἔστιν ἄρα, ὡς τὸ ὑπὸ ΒΖ4 πρὸς τὲ 42θ 
τρίγωνον, τὸ ὑπὸ KA πρὸς τὸ 4A4N. ὡς δὲ τὶ 
AZO0 πρὸς τὸ ἀπὸ 4Ζ, τὸ AAN πρὸς τὸ ἀπὸ Af 
δι’ ἴσου ἄρα, ὡς τὸ ὑπὸ BZ πρὸς τὸ ἀπι ΖΑ, τὸ 
ὑπὸ ΚΞ πρὲς τὸ ἀπὸ A4. 

κα΄. 

Τῶν αὐτῶν ὑποκειμένων ἐὰν ἐπὶ τῆς τομῆς δύο 
σημεῖα ληφϑῇ, καὶ δι’ αὐτῶν ἀχϑῶσιν εὐϑεῖαι ἡ μὲν 
παρὰ τὴν ἐφαπτομένην, ἡ ὃὲ παρὰ τὴν τὰς ἁφὰς 
ἐπιξευγνύουσαν., τέμνουσαι ἀλλήλας τε καὶ τὰς τομᾶς, 
ἔσται, ὡς τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τῶν ἀπὸ τῆς συμπτώ- 
σεως ταῖς τομαῖς προσπιπτουσῶν πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 
ἐφαπτομένης τετράγωνον, τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τῶν 
μεταξὺ τῶν τομῶν καὶ τῆς συμπτώσεως πρὸς τὸ 
περιεχόμενον ὑπὸ τῶν μεταξὺ τῆς τομῆς καὶ τῆς συμ- 
πτώσεως εὐϑειῶν. 

ἔστω γὰρ τὰ αὐτὰ τοῖς πρότερον, εἰλήφϑω δὲ τὰ 
Η, K σημεῖα, καὶ δι’ αὐτῶν ἤχϑωσαν παρὰ μὲν τὴν 
AZ αἱ ΝΞΗΟΠΡ, ΚΣΤ, παρὰ δὲ τὴν ATI αἱ 

1. KZII] ἀπὸ KZII V; corr. p. 2. AZZ] AEZ V; 
corr. p (4ZZ). ΚΑΞῚ AK corr. ex 4 KZ m. 1 V; corr. 
Memus (hl). 8. Ante [cov add. ἔσται ὡς τὸ ἀπὸ ΒΖ πρὸς 
τὸ BZP Halley cum Command.; lacunam p. 6. ὑπὸ BZ4j 
ἀπὸ ΒΖ V; corr. Memus. τὸ] (alt. om. V; corr. p. 
KA] AKS V; corr. Memus (hlx).  44N] AAM V; corr. » 


10. ΚΑ] AK&R V; corr. Memus (hlx). 19. πρός — 20. 
συμπτώσεως] om. V; corr. Comm. 
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B2: 


BZP—KZ':KZII 


— 42? : AZZ [Eucl. VI, 19; V, 16] 
-—KA» 45 [Eucl II, 5] : K AZII [Eucl. V, 19], 
€ BZ!— BZ»«Z4 ΠΙ, 39, 38], BPZ — 470 
[prop. XI], KAZII — A4AN [prop. V], erit 
BZ»«Z4:4Z20 —KA»« AR: AAN. 
est autem 4Z0:.4Z* — 4AN: 4.45 [Eucl. VI, 19; 
V, 16]; ergo ex aequo [Eucl. V, 22] 
BZ»Z4:Z4 —KA AR: AA 


lisdem suppositis si in sectione duo puncta su- 
muntur, et per ea rectae ducuntur, altera contingenti 
parallela, altera rectae puncta contactus coniungenti 


parallela, secantes et 
inter se et sectiones, 
erii, ut rectangulum 
comprehensum rectis a. 
puncto concursus ad 
sectiones adcidentibus 
ad quadratum contin- 
gentis, ita rectangulum 
comprehensum rectis 
inter sectiones 
punctumque concursus 


positis ad rectangulum comprehensum rectis inter 
sectionem punctumque concursus positis. 

sint enim eadem, quae antea, et sumantur H, K 
puncta, per eaque rectae .4Z parallelae ducantur 
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15 
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25 
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HAM, KOOGIXIQ. λέγω, ὅτι ἐστέν, ὡς τὸ ὑπὸ 
BZ4 πρὸς τὸ ἀπὸ ΖΑ, οὕτως τὸ ὑπὸ KOC πρὸς 
τὸ ὑπὸ NOH. 

ἐπεὶ γάρ ἐστιν, ὡς τὸ ἀπὸ AZ πρὸς τὸ 42 
τρίγωνον, τὸ ἀπὸ 4.4 πρὸς τὸ 44M καὶ τὸ ἀπὸ XO 
πρὸς τὸ ΞΟ καὶ τὸ ἀπὸ ΞΗ πρὸς τὸ ΞΗΜ, ὡς ἄρα 
ὅλον τὸ ἀπὸ Ξ:.0 πρὸς ὅλον τὸ EO T, οὕτως ἀφαιρεϑὲν 
τὸ ἀπὸ ΞΗ πρὸς ἀφαιρεϑὲν τὸ ΞΗ M. καὶ λοιπὸν ἄρα τὸ 
ὑπὸ NOH πρὸς λοιπὸν τὸ ΗΟ ΨΜ τετράπλευρόν ἐστιν, 
ὡς τὸ ἀπὸ 42 πρὸς τὸ 42Ζ0Θ. ἴσον δὲ τὸ μὲν AZO τῷ 
BTZ, τὸ δὲ ΠΟΨΜ τῷ ΚΟΡΤ' ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ 
AZ πρὸς τὸ BZT, τὸ ὑπὸ NOH πρὸς τὸ ΚΟΡΤ. 
ὡς 0$ τὸ ΒΥΖ τρίγωνον πρὸς τὸ ἀπὸ ΒΖ, τουτέστι 
τὸ ὑπὸ BZ.4, οὕτως ἐδείχϑη τὸ KOPT πρὸς τὸ ὑπὸ 
KO9: δι’ ἴσου ἄρα, ὡς τὸ ἀπὸ AZ πρὸς τὸ ὑπὸ 
BZ 4, τὸ ὑπὸ NOH πρὸς τὸ ὑπὸ KOS. καὶ ἀνάπαλιν, 
ὡς τὸ ὑπὸ BZz πρὸς τὸ ἀπὸ Z4, τὸ ὑπὸ KO9 
πρὸς τὸ ὑπὸ NOH. 

κβ΄. 


"àv τῶν ἀντικειμένων δύο εὐϑεῖαι παράλληλοι 
ἐπιψαύωσιν, ἀχϑῶσι δέ τινες εὐθεῖαι τέμνουσαι ἀλ- 
λήλας καὶ τὰς τομάς, ἡ μὲν παρὰ τὴν ἐφαπτομένην, 
ἡ δὲ παρὰ τὴν τὰς ἁφὰς ἐπιξευγνύουσαν, ἔσται, ὡς 
7 τοῦ πρὸς τῇ τὰς ἁφὰς ἐπιξευγνυούσῃ εἴδους πλαγία 
πλευρὰ πρὸς τὴν ὀρϑίαν, τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τῶν 
μεταξὺ τῶν τομῶν καὶ τῆς συμπτώσεως πρὸς τὸ 
περιεχόμενον ὑπὸ τῶν μεταξὺ τῆς τομῆς καὶ τῆς συμ- 
πτώσεως. 

1. τὸ] (alt.) pev, e corr. m. 1 V. 12. KOPII V;corr. Memus. 

14. KOPT] pc, T corr. ex I1 m. 1 V. 17. KO] c, corr. 


ex KO, O& m.1V. 24.7]p, om. V. 25. πλευρᾶι V; corr. p. 
260. τῶν τομῶν — 27. μεταξύ] om. V; corr. Paris. 2355 mg. 
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NA54HOIIP, K XT, rectae autem 93. parallelae H 4M, 
KOOIXWU:2'". dico, esse - 
BZ»«Z4:Z4* — Ὀῤ: ΕΚΟ»« Οὔ : ΝΟ »« ΟΗ. 
quoniam enim est . 
425: 4Z0 — 44*: AAM 
e O0? : ΞΟΨ — SH?: ΞΗΜ [Eucl. VI, 19; V, 16], 
erit, ut totum ,8O? ad totum ,5O *P, ita ablatum XH? 
ad ablatum X4XHM. itaque eliam reliquum [I, 47; 
Eucl II, 6] ΝΟ»« OH : HO'UTM — AZ? : AZO 
[Eucl V, 19]. est autem 4Z0 — ΒΥΖ [prop. XI], 
HO M — KOPT [prop. XIIJ; itaque 
AZ? : BZT — NO» OH: KOPT. 
demonsirauimus autem, esse 
BTZ:BZ*! — KOPT: KO»«O9 , [prop. XX] 
--- [I, 39, 88] BTZ: ΒΖ »« ΖΩ͂; 
itaque ex aequo [Eucl. V, 22]  . 
A25: BZ5« Zd — NO» OH: KO »« Οὔ. 
et e contrario [Eucl. V, 7 coroll.] | 
BZ»«Z4:Z4? — KO»x«09:NO»«OH. 


XXII. 


Si sectiones oppositas duae rectae parallelae con- 
lingunt, et ducuntur rectae quaedam secantes et inier 
se et secliones, altera contingenti parallela, altera 
rectae puncta contactus coniungenti parallela, erit, 
αὖ latus transuersum figurae rectae puncta contactus 
coniungeniti adplicatae ad rectum, ita rectangulum 
comprehensum rectis inter sectiones punctumque con- 


- 1) In figura codicis V punctum 7 intra sectionem ΓΖ 
cadit, ita ut haec recta dicenda esset ΚΟΦΙΧῸ Ψ. adiecta 
sunt sex rectangula. 


864 ΚΩΝΊΚΩΝ γ΄. 


ἔστωσαν ἀντικείμεναι αἵ 4, B, ἐφαπτόμεναι δὲ 
αὐτῶν αἱ ADT, Β4 παράλληλοι ἔστωσαν, καὶ ἐπεξεύχϑω 
ἡ 48. διήχϑωσαν δὴ ἡ μὲν ΕΞΗ παρὰ τὴν AB, 
ἡ δὲ KEAM παρὰ τὴν 4Γ. λέγω, ὅτι ἐστίν. ὡς 1 
ὅ 48 πρὸς τὴν ὀρϑίαν τοῦ εἴδους πλευράν, vo ὑπὸ 
ΗΕΞ πρὸς τὸ ὑπὸ KEM. 
ἤχϑωσαν διὰ τῶν H, E παρὰ τὴν 4Γ αἵ EN, HZ. 
ἐπεὶ γὰρ αἱ 4I, Β4 ἐφαπτόμεναι τῶν τομῶν 
παράλληλοί εἰσι, διάμετρος μὲν ἡ 4B, τεταγμένως 
10 δὲ ἐπ᾿ αὐτὴν κατηγμέναι αἱ ΚΑ, EN, ΗΖ' ἔσται 
οὖν, ὡς ἡ 4B πρὸς τὴν ὀρϑίαν πλευράν, τό vs ὑπὸ 
BA4 πρὸς τὸ ἀπὸ AK καὶ τὸ ὑπὸ BN. πρὸς τὸ 
ἀπὸ NE, τουτέστι τὸ ἀπὸ AE. ἔστιν ἄρα, ὡς ὅλον 
τὸ ὑπὸ ΒΔ44 πρὸς ὅλον τὸ ἀπὸ ΚΖ, οὕτως ἀφαι- 
15 ρεϑὲν τὸ ὑπὸ ΒΝΩ,. τουτέστι τὸ ὑπὸ ΖΑ͂Ν' ἴση 
γὰρ ἡ NA τῇ ΒΖ' πρὸς ἀφαιρεϑὲν τὸ ἀπὸ AE 
καὶ λοιπὸν ἄρα τὸ ὑπὸ ZAN πρὸς λοιπὸν τὸ ὑπὸ 
KEM ἐστιν, ὡς ἡ AB πρὸς τὴν ὀρϑίαν. ἴσον δὲ 
τὸ ὑπὸ ZAN τῷ ὑπὸ ΗΕΙ ὡς ἄρα ἡ 418 vov 
20 εἴδους πλαγία πλευρὰ πρὸς τὴν ὀρϑίαν, τὸ ὑπὸ ΗΕ 
πρὸς τὸ ὑπὸ ΚΕΜ. 


/, 

xy * 
Ἐὰν ἐν ταῖς κατα συξυγίαν ἀντικειμέναις δύο 

9 d 9 , ^w , 

εὐθεῖαι vOv κατ᾽ ἐναντίον τομῶν ἐπιψαύουδαι συμ- 
25 πέπτωσιν ἐπὶ μιᾶς, ἧς ἔτυχον, τομῆς, ἀχϑῶσι δέ τινες 
παρὰ τὰς ἐφαπτομένας τέμνουσαι ἀλλήλας καὶ τὰς 
ἑτέρας ἀντικειμένας. ἔσται, ὡς τὰ ἀπὸ τῶν ἐφαπτομένων 


3. δή] δέ Halley. 4. EKAM V, corr. p. 8. γάρ] οὖν} 
24, συμπίπτουσιν v, V (ov corr. in ὦ); corr. pc. 


| 
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eursus positis ad rectangulum comprehensum rectis 
inter sectionem punctumque concursus positis. 
p sint oppositae 4, B, 
easque X contingentes 
AT, B 4 parallelae sint, 
2Z[Z et ducatur 4B.  du- 
.. eantur igitur rectae 4B 
parallela EH, rectae 
nj AI' autem parallela 
KEA4HM. dico, esse, ut 4B ad latus rectum 
figurae, iila ΗΕ »« ES: KE»« EM. 
per H, & reciae A4I' parallelae ducantur E N, HZ. 
iam quoniam 4I, B4 sectiones contingentes par- 
allelae sunt, diametrus est 4B et ad eam ordinate 
ductae K.4, ΞΝ, HZ [II, 31]; erit igitur [T, 21] 48: 
latus rectum 
— Bx£44:A4K*—- BN»«NA:Ng&* 
— BN»«NA4:AE? [Eucl. I, 34]. 
est igitur, αὖ totum B4 »« 4.4 ad totum AK*, ita 
abatum BN»« NA, hoc est ΖΑ͂ »« AN (nam 
NA — ΒΖ [I, 21]), ad ablatum A4E?; quare etiam 
reliquum [u. Pappi lemma IV] Z 4 »« AN ad reliquum 
[L 47; Eucl. II, 5] ΚΕ »« EM est, ut 4B ad latus 
rectum. estautem Zi»5« 4N — H E»« ΕΞ [Eucl. I, 34]: 
ergo ut 4B latus figurae transuersum ad rectum, ita 
ΗΕ Σ»« EAR: KE»« EM. 


El ^ 


XXIII. 
Si in oppositis coniugatis duae rectae sectiones 
inter se oppositas contingentes in quauis sectionum 
concurrunt, et contingentibus parallelae rectae du- 
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τετράγωνα πρὸς ἄλληλα, τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τῶν 
μεταξὺ τῶν τομῶν καὶ τῆς συμπτώσεως εὐϑειῶν πρὸς 
τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τῶν ὁμοίως λαμβανομένων 
εὐϑειῶν. 

ἔστωσαν κατὰ συξυγίαν ἀντικείμεναι αἱ AB, ΓΖ, 
ΕΖ, ΗΘ, κέντρον δὲ αὐτῶν τὸ Κὶ, καὶ τῶν 48, ΕΖ 
τομῶν ἐφαπτόμεναι αἱ 4 ΦΓ4, EXA4A συμπιπτέτω- 
σαν κατὰ τὸ 4, καὶ ἐπεξεύχϑωσαν αἱ AK, EK καὶ 
ἐκβεβλήσϑωσαν ἐπὶ và B, Z, καὶ ἀπὸ τοῦ H παρὰ 
τὴν 44 ἤχϑω ἡ HMNAO, ἀπὸ δὲ τοῦ O παρὰ τὴν 
EA ἡ ΘΠΡΞΣ. λέγω, ὅτι ἐστίν, ὡς τὸ ἀπὸ ΕΑ 
πρὸς τὸ ἀπὸ 44, τὸ ὑπο ΘΞΣ πρὸς τὸ ὑπὸ 
ΗΞΟ. 

ἤχϑω γὰρ διὰ τοῦ Σ παρὰ μὲν τὴν 44 ἡ XT, 
παρὰ δὲ τὴν E. ἀπὸ τοῦ O ἡ OT. ἐπεὶ οὖν συ- 
ξυγῶν ἀντικειμένων τῶν 4B, ΓΖ, EZ, HO διάμετρός 
ἐστιν ἡ BE, καὶ ἐφάπτεται τῆς τομῆς ἡ EA, καὶ 
παρ᾽ αὐτὴν ἧκται ἣ OX, ἴση ἐστὴν ἡ ΘΠ τῇ ΠΣ, 
καὶ διὰ τὰ αὐτὰ ἡ HM τῇ MO. καὶ ἐπεί ἐστιν, ὡς 
τὸ ἀπὸ E. πρὸς τὸ ΕΦ. τρίγωνον, τὸ ἀπὸ ΠΣ 
πρὸς τὸ ΠΤΣ καὶ vo ἀπὸ ΠΗ πρὸς τὸ ΠΝΞΕ, καὶ 
λοιπὸν τὸ ὑπὸ OXAZ πρὸς τὸ ΤΙΝΞΣ τετράπλευρόν 
ἐστιν, ὡς τὸ ἀπὸ ΕΖ πρὸς τὸ DAE τρίγωνον. ἴδον 
ὃὲ τὸ μὲν ΕΦ. τρίγωνον τῷ ΑΑΧ, τὸ δὲ TNXZ 
τετράπλευρον τῷ ΞΡΥΟ: ἔστιν ἄρα, ὡς τὸ ἀπὸ ΕΑ 
πρὸς τὸ 44Χ, τὸ ὑπὸ OEZ πρὸς τὸ ΞΟΥΡ ce 
τράπλευρον. ἔστι δέ, ὡς τὸ Α ΧΑ τρίγωνον πρὸς τὸ 
ἀπὸ 44, τὸ EPTO πρὸς τὸ ὑπὸ HAO': δι’ ἴδου 


. 10. ΜΝΕΟ V; corr. Ρ. 11. EA] pev, corr. ex ΕΘ 
m.1V. 15.01, ΟΥ] oq οὐ V; corr. 2855 mg. 22. 0&2) 
0 £A corr. ex OI'5A m. 1 V; corr. Memus, 
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cuntur secanies ei inier se et sectiones oppositas 
alteras, erit, αὖ quadrata contingentium inter se, ita 
rectangulum comprehensum rectis inter sectiones punc- 
tumque coneursus positis ad rectangulum comprehen- 
sum rectis eodem modo sumptis. 

sint oppositae coniugatae 4B, ΓΖΩ͂, EZ, ΗΘ, 
centrum autem earum K, et 4 I'4, EX 4 A sectiones 
48, EZ contingentes in ^4 concurrant, ducanturque 
" ΑΚ, EK οἱ producantur ad B, Z, ab H autem rectae 
44 parallela ducatur H.MN,SO οἱ ἃ 6€ rectae E 
parallela 0IIP,5 X. dico, esse 

Ε45: 445 --- ΘΚ »« ΞΣ: ΗΠ »« ΞΟ. 

per Z enim ducatur Z T rectae 4.4 parallela, ab O 
aulem OT rectae E.1 parallela. iam quoniam oppo- 
silarum  coniugatarum 448, 
ΓΖ, EZ, HO diametrus est 
BE, et ΕΜ“ sectionem con- 
tingit, eique parallela ducta 
est € Z, erit [II, 20; I def. δ] 
ΘΙ — ΠΣ et eadem de 
causa ΗΜ — MO. et quon- 
lam est 

EZ4:EODA-—IIZ?:IITZX-—IE?:1IIN&E 
[Eucl. VI, 19; V, 16], erit etiam reliquum [Eucl. II, 5] 
65» ΕΣ: ΤΝΕΣ τ Ε45: ΦΖΕ [Eucl V,19]. est 
autem [prop. IV] EO 4 — 44X et!) 
TNA42Z — 5PTO; 

ilaque Ε 45: 44X — ΘΕ »« KZ: XOTP. est autem 


1) Ex prop. XV, quae tum quoque ualet, cum rectae con- 
tingentes suam quaeque sectionum oppositarum contingunt. 


368 ΚΩΝΤΙΚΩΝ γ΄. 
ἄρα, ὡς τὸ ἀπὸ EA πρὸς τὸ ἀπὸ 444, τὸ ὑπὸ AZ 
προς to ὑπὸ ΗΞΟ. 
κδ΄. 
Ἐὰν ἐν ταῖς κατὰ συζυγίαν ἀντικειμέναις ἀπὸ τοῦ 
δ κέντρου διαχϑῶσι πρὸς τὰς τομὰς δύο εὐθεῖαι, καὶ 
λέγηται αὐτῶν ἡ μὲν πλαγία διάμετρος, ἡ δὲ ὀρϑία, 
ἀχϑῶσι δέ τινες παρὰ τὰς δύο διαμέτρους συμπίπτου- 
σαι ἀλλήλαις καὶ ταῖς τομαῖς, ἡ δὲ σύμπτωσις ἡ τῶν 
εὐθειῶν ἐν τῷ μεταξὺ τόπῳ τῶν τεσσάρων τομῶν, τὸ 
10 περιεχόμενον ὑπὸ τῶν τμημάτων τῆς παραλλήλου τῇ 
πλαγέᾳ μετὰ τοῦ πρὸς ὃ λόγον ἔχει τὸ ὑπὸ. τῶν 
τμημάτων τῆς παραλλήλου τῇ ὀρϑίᾳ, ὃν το ἀπὸ τῆς 
ὀρϑίας πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς πλαγίας τετράγωνον, ἴδον 
ἔσται τῷ δὶς ἀπὸ τῆς ἡμισείας τῆς πλαγίας τετραγώνῳ. 
16 ἔστωσαν κατα συξυγίαν ἀντικείμεναι αἵ 4, B, I, 4, 
ὧν κέντρον το E, καὶ ἀπὸ τοῦ E διήχϑωσαν ἥ τε 
ΔΕΓ πλαγία καὶ ἡ A4EB ὀρϑία, καὶ παρὰ τὰς AT, 
ZB ἤχϑωδσαν αἱ ZHOIK 4, ΜΝΞΟΠΡ συμπίπτου- 
σαι ἀλλήλαις κατὰ τὸ A' ἔστω δὲ πρότερον τὸ X 
20 ἐντὸς τῆς ὑπὸ ZEGO γωνίας ἢ τῆς ὑπὸ TET. λέγω, 
ὅτι τὸ ὑπὸ ΖΙΞ 4 μετὰ τοῦ πρὸς ὃ λόγον ἔχει τὸ 
ὑπὸ MAP, ὃν τὸ ἀπὸ 4B πρὸς τὸ ἀπὸ AI, ἴδον 
ἐστὶ τῷ δὶς ἀπὸ AE. 
ἤχϑωσαν γὰρ ἀσύμπτωτοι τῶν τομῶν αἷ. ΣΕΤ, 
25 TEO, καὶ διὰ τοῦ .4 ἐφαπτομένη τῆς τομῆς ἡ 
ZHAG. ἐπεὶ οὖν τὸ ὑπὸ Σ᾿ ΑΦ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ 
ΖΕ. ἔστιν ἄρα, ὡς τὸ ὑπὸ 2.40 πρὸς τὸ ἀπὸ EA, 
οὕτως τὸ ἀπὸ 4Ε πρὸς τὸ ἀπὸ EA. τὸ δὲ ὑπὸ 


1. τὸ ὑπό] τοῦ V; corr. p. 9. év] ev, euan. V. 11.0 
λόγον] ὅλον V; corr. p. 26. ΣΗ4Φ)] AHZó V; corr. p 
(64H). 
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[eodem modo] 4X4 :.44f — SPTO:HAÀ»«5A0O. ergo 
ex aequo [Eucl. V, 22] 
E4):A4/f—05X4»-58X:H5AO. 


XXIV. 


Si in oppositis coniugatis a centro ad sectiones 
duae rectae ducuntur, et altera earum diametrus trans- 
uersa, altera recta sumitur, duabus autem diametris 
ilis parallelae rectae quaedam ducuntur et inter se 
eb cum sectionibus concurrentes, οὖ punctum con- 
cursus in spatio inter quattuor sectiones posito esit, 
rectangulum comprehensum partibus rectae diametro 
iransuersae parallelae cum spatio, ad quod rectangulum 
comprehensum partibus rectae diametro rectae par- 
allelae rationem habet, quam quadratum diametri 
recíae ad quadratum transuersae, aequale erit duplo 
quadrato dimidiae diametri transuersae. 

sini 4, B, Γ, 4 oppositae coniugatae, quarum 
centrum sit E, et ab E ducatur AEI' diametrus 
lransuersa ei ZEB recta, 
rectisque AI, 4B  ypar- 
allelae ducantur ZHO IK 4A, 
MNAOIIP in 4 inter se 
concurrentes; A autem prius 
intra angulum ΣΕ uel 
TET positum sit. dico, 
ΖΞ «H4 cum spatio, ad 
quod ΜΙ »« XP rationem 
habet, quam 4185: ΑΓ“, aequale esse spatio 2.4E?. 

ducantur enim Z E T, TE  asymptotae seclionum, et 


In hac propositione duas tantum figuras habet V. 
Apollonius, ed. Heiberg. 94 
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ΣΦ πρὸς τὸ ἀπὸ AE λόγον ἔχει τὸν συγκείμενον 
ἔκ τε τοῦ τῆς ΣΑ͂ πρὸς AE καὶ τοῦ τῆς Φ 4 πρὸς 
AE. ἀλλ᾽ ὡς μὲν ἡ ZA πρὸς AE, ἡ ΝΕ πρὸς X6, 
ὡς δὲ ἡ OA πρὸς AE, ἡ ΠΗ͂ πρὸς ΕΚ ὁ ἄρα 
τοῦ ἀπὸ ΔΕ πρὲς τὸ ἀπὸ 4ῈΕ λόγος σύγκειται ἔκ τὲ 
τοῦ τῆς NA πρὸς ΞΘ καὶ τοῦ τῆς ΠΙΞ πρὸς AK. 
σύγκειται δὲ ἐκ τῶν αὐτῶν ὁ τοῦ ὑπὸ IIAN πρὸς τὸ 
ὑπὸ ΚΘ’ ὧς ἄρα τὸ ἀπὸ 4Ε πρὸς τὸ ἀπὸ AE, τὸ 
ὑπὸ IIEN πρὸς τὸ ὑπὸ ΚΘ. καὶ ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ 4E 
πρὸς τὸ ἀπὸ AE, τὸ ἀπὸ 4Ε μετὰ τοῦ ὑπὸ I1EN πρὸς 
τὸ ἀπὸ 4Ε μετὰ τοῦ ὑπὸ ΚΑΘ. ἴσον δὲ τὸ μὲν ἀπὸ 
4 E τῷ ὑπὸ IIMN, τουτέστι τῷ ὑπὸ PN M, τὸ δὲ ἀπὶ 
AE ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ KZO, τουτέστι τῷ ὑπὸ A0Z: 
ὡς ἄρα vo ἀπο 4Ε πρὸς τὸ ἀπὸ EA, τὸ ὑπὸ ΠΗ͂Ν 
μετὰ τοῦ ὑπὸ ΡΝΜ πρὸς τὸ ὑπὸ ΚΙ͂Θ μετὰ τοῦ 
ὑπὸ 4ΘΖ. ἴσον δὲ τὸ ὑπὸ IIESN μετὰ τοῦ vai 
PNM τῷ ὑπὸ PEM: ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ 41Ε πρὸς τὸ 
ἀπὸ ΕΑ, τὸ ὑπο PXEM πρὸς τὸ ὑπὸ ΚΙΒΘ μετὰ τοῦ 
ὑπὸ ΚΖΘ. δεικτέον οὖν, ὅτι τὸ ὑπὸ ZEA μετὰ τοῦ 
ὑπὸ KO καὶ τοὺ ὑπὸ ΚΖΘ ἴσον ἐστὶ τῷ δὶς ἀπὸ 
EA. κοινὸν ἀφῃρήσϑω τὸ ἀπὸ AE, τουτέστι τὸ ὑπὸ 
ΚΖΘ' λοιπὸν ἄρα δεικτέον, ὅτι τὸ ὑπὸ ΚΙΞΘ μετὰ 
τοῦ ὑπὸ 4332 ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ AE. ἔστι δέ" τὸ 
γὰρ ὑπὸ ΚΘ μετὰ τοῦ ὑπὸ 1,32 ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ 
40Z., τουτέστι τῷ ὑπὸ KZO, τουτέστι τῷ ἀπὸ AE. 

συμπιπτέτωσαν δὴ αἱ Z4, MP ἐπὶ μιᾶς τῶν 
ἀσυμπτώτων κατὰ τὸ O. ἴσον δή ἐστι τὸ ὑπὸ ΖΘ4 
τῷ ἀπὸ ΑΕ καὶ τὸ ὑπὸ ΜΘΡ τῷ ἀπὸ 4E ἔστιν 

18. 402] 40,5 V; corr. Memus. 16. 402] 405 Y; 


corr. Memus. 17. PN M] PMN V; corr. p (τῶν PN, NM). 
25. 4ΘΖ] 4Z0O V; corr. Memus. 
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per .4 sectionem contingens ΣῊ,“ ᾧ. iam quoniam 
est ΣΑ͂ »« A40 -- 4 E? [I, 56; II, 1], erit (Eucl. V, 7] 
Z4» 40:E4-—.4E?:E4*. est autem 
ZA45« 40: AE? —(ZA:AE)»«(04A: e e 
uerum Z4:4E-— ΝΞ ΞΘ, 04: AE— ΠΞ 
[Eucl. VI, 4]; itaque 
48": AE? — “ΝΑΊ ΚΘ) »« (IIS: &K) 
-—IIELARN:KBA» A0 
— Z E? -ἰ IIR SN: AE? - K 5 5c 50 [Eucl. V, 12]. 
esi autem ZE* — IIM »« MN [II, 11] — PN »« NM 
[IT, 16], οὐ [eodem modo] 
AE? — KZ»«20-—402902; 
erit igitur 
4E? : E 42 
es IIR 2« AN ]- PN2« NM: K 8»2« 80 -- 40 »5« 9Z. 
es&. autem I1 »« EN -- PN»« NM — PE» ἘΜ 
[u. Pappi lemma V, 2]; itaque 
AES Ed? — PR SM: KE»2« 80 -- KZ»«Z0. 
demonstrandum igitur, esse 
ZA »« Ξ4 - ΚΞ »« X0 ---KZ»«Z0-—2E.A? 
auferatur, quod commune est, AE? — ΚΖ »« ZO. 
ilaque reliquum est, ut demonstremus, esse 
ΚΙ »« ΞΘ- AR» ΞΖ --. 483. 
el est; nam 
ΚΙ »« X40 -- 45» 2 --ἰ- 40-02 
— ΚΖ »« ΖΘ [u. Pappi lemma V, 1] — 483. 
iam uero Z4, MP in altera asymptotarum con- 
currant in O0. itaque ZO »« ΘΖ — AE? et 
MO »« 0 P — AE? [II, 11, 16]; 
ilaque 4E*: E4* — M0»5«0P:Z0»«04.  uolu- 
mus igitur, esse 220». 0.4 — 2.4 E*. et est. 
'^—94* 
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3129 ΚΩΝΙΚΩΝ γ΄. 
ἄρα, ὡς το ἀπὸ 4Ε πρὸς τὸ ἀπὸ Ε4“4, τὸ ὑπὸ ΜΘΡ 
πρὸς τὲ ὑπὸ ZO A. ὥστε τὸ δὶς ὑπὸ ΖΘ. ἴσον ζη- 
τοῦμεν τῷ δὶς ἀπὸ 4Ε. ἔστι δέ. 

ἔστω δὲ τὸ X ἐντὸς τῆς ὑπο ΣΕΚ γωνίας ἢ τῆς 
ὑπο ΦΕΤ. ἔσται δὴ ὁμοίως διὰ τὴν συναφὴν τῶν 
λόγων, ὡς τὸ ἀπὸ 4Ε πρὸς τὸ ἀπὸ ΕΑ, τὸ ὑπὸ 
ΠΕΝ προς τὸ ὑπὸ ΚΙ͂Θ. τῷ δὲ ἀπὸ AE ἴσον ἐστὶ 
τὸ ὑπὸ IIMN, τουτέστι τὸ ὑπὸ PNM, τῷ δὲ ἀπο 
AE ἴσον ἐστὶ τὸ ὑπὸ 4ΘΖ' ἔστιν ἄρα, ὡς τὸ vxo 
PNM προς τὸ ὑπὸ 4ΘΖ, οὕτως ἀφαιρεϑὲν τὸ ὑπο 
IIEN πρὸς ἀφαιρεϑὲν τὸ ὑπὸ ΚΕΘ. καὶ λοιπὸν 
ἄρα τὸ ὑπὸ PM πρὸς λοιπὴν τὴν ὑπεροχήν, ἢ 
ὑπερέχει τὸ ἀπο AE τοῦ ὑπὸ ΚΙ͂Θ. δεικτέον ἄρα, 
ὅτι το ὑπὸ ZA προσλαβὸν τὴν ὑπεροχήν, y ὑπερ- 
ἔχει τὸ ἀπὸ 4Ε τοῦ ὑπὸ ΚΕΘ, ἴσον ἐστὶ τῷ δὶς ἀπὸ 
AE. κοινὸν ἀφῃρήσϑω τὸ ἀπὸ 4Ε, τουτέστι τὸ ὑπὸ 
ZO: λοιπὸν ἄρα δεικτέον, ὅτι τὸ ὑπὸ KEO usta 
τῆς ὑπεροχῆς, 7 ὑπερέχει τὸ ἀπὸ AE τοῦ ὑπὸ KO, 
ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ AE. ἔστι δέ: τὸ γὰρ ἔλασσον ro 
ὑπὸ ΚΙΙΘ προσλαβον τὴν ὑπεροχὴν ἴσον ἐστὶ τῷ 
μείξονι τῷ ἀπὸ AE. 

κε΄. 

Τῶν αὐτῶν ὑποκειμένων ἔστω ἡ σύμπτωσις τῶν 
παραλλήλων ταῖς 4Γ, Β4 ἐντὸς μιᾶς τῶν Z4, B το- 
μῶν, ὡς ὑπόκειται, κατὰ τὸ (Ξ. 

λέγω, ὅτι τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τῶν τμημάτων τῆς 
παραλλήλου τῇ πλαγίᾳ, τουτέστι τὸ ὑπὸ ON, τοῦ 
πρὸς ὃ λόγον ἔχει τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τῶν τμημά- 


8. τὸ] (pr τ) τῷ V; corr. p. 9. τό] (pr) c, τῷ Vp. 10. 
A02] 09AZ V; corr. Memus. 18. Post K/ 36 add. ἐστιν ὡς 
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iam uero X intra angulum ZEK uel GET positum 
sit. itaque eodem modo. propter compositionem ra- 
tionum: erit ZE*: ΕΑ" — IIR »« ΞΝ: ΚΕ »« ΞΘ. 


est autem IIM »« MN — AE? [II 11] — PN» NM 
ΠῚ, 16], οὐ 40 »« ΘΖ — AE? (II, 11, 16]. itaque 
est PN 2« NM: 40»« 8Z — IIR »« EN: K &»« X0. 
quare etiam reliquum [u. Pappi lemma V, 1] 

PE ERM: AE! — KE» 0 — AE! LEA? 
[Eucl. V, 19]. demonstrandum igitur, esse 

ZR» XA -- (AE! -- KX»« X0) — 2 AE*. 
auferatur, quod commune est, 4E? — ΖΘ». ΘΑ. 
itaque reliquum est, ut demonstremus, esse [u. Pappi 
lemma V, 2] K X»« X0 J- (AE* —- KE »« &0) — AE?. 
οὐ est; nam KE »« ΞΘ -- AE* -- KE »« ΞΘ — AE?. 


XXV. 
lisdem suppositis punctum concursus rectarum 
rectis 4I, B4 parallelarum intra alterutram sectionum 
44, B positum sit, sicut infra descriptum est, in X. 
dico, rectangulum comprehensum partibus rectae 
diametro transuersae parallelae, hoc est OE »« EN, 


τὸ ἀπὸ 4E πρὸς τὸ ἀπὸ EA Halley praeeunte Commandino. 
18. τοῦ — 19. AE] bis V; corr. pc. 
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vov τῆς παραλλήλου τῇ ὀρϑίᾳ, τουτέστι τὸ ὑπὸ PXM, 
ὃν τὸ ἀπὸ τῆς ὀρϑίας πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς πλαγίας, μεῖξον 
ἔσται τῷ δὶς ἀπὸ τῆς ἡμισείας τῆς πλαγίας τετραγώνῳ. 

διὰ γὰρ τὰ αὐτά ἐστιν, ὡς τὸ ἀπὸ 41Ε πρὸς τὸ 
ἀπὸ ΕΑ, τὸ ὑπὸ IIEO πρὸς τὸ ὑπὸ ΣΙΞ.Α. ἴσον δὲ 
τὸ μὲν ἀπὸ 4 E τῷ ὑπὸ ΠΜΘ, 
τὸ δὲ ἀπὸ AE τῷ ὑπὸ AOZ 
καὶ ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ 4Ε πρὸς 
τὸ ἀπὸ AE, τὸ ὑπὸ IIMO 
πρὸς τὸ ὑπὸ 402. καὶ ἐπεί 
ἐστιν, ὡς ὅλον τὸ ὑπὸ IIAO 
πρὸς ὅλον τὸ ὑπο ΜΗ͂Σ, 
οὕτως ἀφαιρεϑὲν τὸ ὑπὸ IIMO πρὸς ἀφαιρεϑὲν 
vo ὑπὸ ΛΟΣ;, τουτέστι τὸ ὑπὸ ΣΤ, καὶ λοιπὸν 
ἄρα τὸ ὑπὸ ΡΞΜ πρὸς λοιπὸν τὸ ὑπὸ TAK ἐστιν, 
og τὸ ἀπὸ 4E πρὸς τὸ ἀπὸ AE. δεικτέον ἄρα, ὅτι 
τὸ ὑπὸ ΟΕΝ τοῦ ὑπὸ ΤΕΚ μεῖξόν ἐστι τῷ δὲς ἀπὸ 
AE. κοινὸν ἀφῃρήσθω τὸ ὑπὸ ΤῈ Κ΄ λοιπὸν ἄρα 
δεικτέον, ὅτι τὸ ὑπὸ OTN ἴσον ἐστὶ τῷ δὶς ἀπὸ AE. 
ἔστι δέ. 


xS. 

'"E&v δὲ ἡ κατὰ τὸ Κὶ αύμπτωσις τῶν παραλλήλων ἐντὺς 
7 μιᾶς τῶν 4, Γ τομῶν, ὡς ὑπόκειται, τὸ περιεχόμενον 
ὑπὸ τῶν τμημάτων τῆς παραλλήλου τῇ πλαγίαᾳ, τουτ- 
ἔστι τὸ ὑπὸ 4,332, τοῦ πρὸς ὃ λόγον ἔχει τὸ ὑπὸ τῆς 
ἑτέρας τῶν τμημάτων, τουτέστι τὸ ὑπὸ ΡΞΗ, ὃν τὸ 
ἀπὸ τῆς ὀρϑίας πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς πλαγίας, ἔλασσον 
ἔσται τῷ δὶς ἀπὸ τῆς ἡμισείας τῆς πλαγίας τετραγώνῳ. 
ἐπεὶ γὰρ διὰ τὰ αὐτὰ τοῖς πρότερόν ἐστιν, ὡς τὸ 


6. ὑπό] bis V; corr. pc. 7. τό] τῷ V; corr. p. 40Z] 
c, corr ex ΛΟ, ΟΣ m. 1 V. 14. ΣΤ Δ] N ZO V; corr. Halley. 
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spatio, ad quod rectangulum comprehensum partibus 
reciae diameiro rectae parallelae, hoc est. P »« ΞΜ, 
rationem habet, quam quadratum diametri rectae ad 
quadratum ransuersae, maius erit duplo quadrato 
dimidiae diametri transüersae. 
eadem enim de causa est 
ΖΕ": EA? — IIR 2« ΞΘ: ZR »« & A. 

est autem [11,11] 4E? — I1M »« MO, AE?— 40»«O0Z. 
quare eliam ZE?: AE? — IIM »« ΜΘ: 40 »« O2. 
οὐ quoniam est 

IIR 5«058:A4A5»« 8Z —IIM»«M0:40»«0zZ 

-- ΠΗ͂;»« ΜΘ: ΣΤ ;« ΤΆ [II, 22], 

erit etiam reliquum [1], 16: Pappi lemma IV] 

PAR »«AM:TÀ»« ἘΚ [u. Pappi lemma V, 2 et II, 8] 
— Z4 E?: AE? [Eucl. V, 19]. | 
demonstrandum igitur, esse 
OR «AN -Ξ ΤΞ »« ΞΚ- 2.48. 

auferatur, quod commune est, Τ᾽ ΚΞ »« Ξ Κι; reliquum 
igitur est, αὖ demonstremus, esse OT »« TN —2AE? 
[II, 8, 16 et Pappi lemma V, 2]. et est [II, 23]. 


XXVI. 


Sin punctum concursus parallelarum 5 intra alter- 
uiram sectlionum .4, I' positum est, sicut infra de- 
scriptum est, rectangulum comprehensum partibus rectae 
diametro transuersae parallelae, hoc est ΖΕ». ΞΖ, 
spatio, ad quod rectangulum comprehensum partibus 
alterius, hoc est P'5»« XH, rationem habet, quam 
quadratum diametri rectae ad quadratum transuersae, 
minus erit duplo quadrato dimidiae diametri transuersae. 

nam quoniam eadem de causa, qua antea, est 
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ἀπὸ 4Ε πρὸς τὸ ἀπο ΕΑ, τὸ ὑπὸ ΦΙΞΣ πρὸς τὸ 
ὑπὸ ΚΑΘ, καὶ ὅλον ἄρα τὸ ὑπὸ PAH λόγον ἔχει τὸν 
τοῦ ἀπὸ τῆς ὀρϑίας πρὸς τὸ ἀπὸ 
τῆς πλαγίας πρὸς τὸ ὑπὸ ΚΑΘ 
μετὰ τοῦ ἀπὸ AE. δεικτέον ἄρα, 
ὅτι τὸ ὑπὸ 4,Ξ2 τοῦ ὑπὸ ΚΞΘ 
μετὰ τοῦ ἀπὸ AE ἔλαααόν ἐστι 
τῷ δὶς ἀπὸ AE. 

κοινὸν ἀφῃρήσϑω τὸ ἀπὸ AE: 
λοιπὸν ἄρα δεικτέον, ὅτι τὸ ὑπὸ 
4532 τοῦ ὑπὸ ΚΑΘ ἔλασσόν ἐστι τῷ ἀπὸ AE, vov 
ἔστι τῷ ὑπὸ 4ΘΖ. ἔστι δέ: τὸ γὰρ ὑπὸ 4ΘΖ μετὰ τοῦ 
ὑπὸ 4532 ἴαον ἐατὶ τῷ ὑπὸ ΚΕΘ. 


κζ΄. 

Ἐὰν ἐλλείψεως ἢ κύκλου περιφερείας συξυγεῖς διά: 
μετροι ἀχϑῶσι, καὶ λέγηται αὐτῶν ἡ μὲν ὀρϑία, ἡ δὲ 
πλαγία, καὶ παρ᾽ αὐτὰς ἀχϑῶσι δύο εὐϑεῖαι Gup- 
πίπτουσαι ἀλλήλαις καὶ τῇ γραμμῇ, τὰ ἀπὸ τῶν ἀπο- 
λαμβανομένων εὐθειῶν ἐπ᾽ εὐθείας τῆς παρὰ τὴν 
πλαγίαν ἠγμένης μεταξὺ τῆς συμπτώσεως τῶν εὐϑειῶν 
καὶ τῆς γραμμῆς τετράγωνα προσλαβόντα τὰ ἀπὸ τῶν 
ἀπολαμβανομένων εὐθειῶν ἐπ᾽ εὐθείας τῆς παρὰ τὴν 
ὀρϑίαν ἠγμένης μεταξὺ τῆς συμπτώσεως τῶν εὐϑειῶν 
καὶ τῆς γραμμῆς ὅμοια καὶ ὁμοίως ἀναγεγραμμένα εἴδη 
τῷ ὑποκειμένῳ εἶδει πρὸς τῇ ὀρϑίᾳ διαμέτρῳ (Go ἔσται 
τῷ ἀπὸ τῆς πλαγίας διαμέτρου τετραγώνῳ. 

ἔστω γὰρ ἔλλειψις ἡ κύκλου περιφέρεια v, 484, 
ἧς κέντρον τὸ E, καὶ ἤχϑωσαν αὐτῆς δύο συξυγεῖς 
ο΄ 8, τοῦ ἀπό] ἀπὸ τοῦ V; corr. p. 6. AZ] c, corr. ex 


AARO m. 1 V. 11. τῶ] pc, mutat. in τοῦ m. 1 V; τοῦ v. 
25. διαμέτρῳ] μέτρῳ V; corr. p. 
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ZEE 4? — DASCRZE: ΚΞ »« ΞΘ, erit etiam totum 
[u. Pappi lemma V, 2, coll. II, 11, 16] 
PER EH:KE» E0-L- AE! — AE*:E4* [Eucl. V, 12]. 
demonstrandum igitur, esse 
AR» ΞΖ- 2483 — KE» 50 -- 483. 

auferatur, quod commune est, A4E?; itaque reli- 

quum est, αὖ demonstremus, esse 
ARX AZ -- AE! — KA» ΞΘ, 

hoc est [IL, 11,16] 4,52« SZ — K 5»« 806—-40 »« 0Z. 
el est; nam 405« 9Z - 4E»« EZ — KE»« ΞΘ 
[u. Pappi lemma IV, coll. II, 16]. 


XXVII. 


Si ellipsis uel ambitus circuli diametri coniugatae 
ducuntur, et altera earum diametrus recta sumitur, 
altera transuersa, iisque parallelae duae rectae ducuntur 
inter se et cum linea concurrentes, quadrata rectarum 
in recta diametro iransuersae parallela ducta inter 
punctum concursus rectarum lineamque abscisarum ad- 
sumptis figuris descriptis in rectis in recta diametro 
rectae parallela ducta inter punctum concursus recta- 
rum lineamque abscisis, quae figurae similes simili- 
lerque descriptae sunt figurae ad diametrum rectam 
suppositae, aequalia erunt quadrato diametri trans- 
uersae. 

sib enim ellipsis uel ambitus circuli 48 ΓΖ, cuius 
centrum sit E, et ducantur duae eius diametri con- 
iugatae, recta 4 EI, transuersa autem B E 4, rectisque 
AI, BA paralllae ducantur NZHO, KZAM. dico, 
NZ? - ZO? adsumptis figuris in KZ, ΖΜ similibus 
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διάμετροι, ὀρϑία μὲν ἡ ΑΕΓ, πλαγία δὲ ἡ BEA, καὶ 
παρὰ τὰς AI, Β4 ἤχϑωσαν αἱ ΝΖΗΘ, KZAM. 
λέγω, ὅτι τὰ ἀπὸ τῶν ΝΖ, ΖΘ τετράγωνα προσλαβόντα 
τὰ ἀπὸ τῶν ΚΖ, ΖΜ εἴδη ὑμοια καὶ ὁμοίως ἀναγε- 
γραμμένα τῷ πρὸς τῇ 4Γ εἴδει ἴσα ἔσται τῷ ἀπὸ τῆς 
BA τετραγώνῳ. 

ἤχϑω ἀπὸ τοῦ Ν παρὰ τὴν AE ἡ ΝΕ τεταγμέ- 
vog ἄρα κατῆκται ἐπὶ τὴν B. καὶ ἔατω ὀρϑία ἡ ΒΠ. 
ἐπεὶ οὖν ἐστιν, ὡς ἡ ΒΠ πρὸς AD, ἡ 4Γ πρὸς BA, 
καὶ ὡς ἄρα ἡ ΒΠ πρὸς B4, τὸ ἀπὸ AI' πρὸς τὸ 
ἀπὸ B... τὸ δὲ ἀπὸ Β4 ἴσον ἐστὶ τῷ πρὸς τῇ 
ΑΓ εἴδει: ἔστιν ἄρα, ὡς ἣ ΒΠ πρὸς B, τὸ ἀπὸ 
AT τετράγωνον πρὸς τὸ ἀπὸ 4Γ εἶδος. ὡς δὲ τὸ 
ἀπὸ ΑΓ τετράγωνον πρὸς τὸ ἀπὸ .4I' εἶδος, τὸ 
ἀπὸ NA τετράγωνον πρὸς τὸ ἀπὸ NX εἶδος ὅμοιον 
τῷ πρὸς τῇ 4Γ εἴδει" καὶ ὡς ἄρα 7 ΠΒ πρὸς BA, 
τὸ ἀπὸ NX τετράγωνον πρὸς τὸ ἀπὸ ΝΞ εἶδος 
ὅμοιον τῷ πρὸς τῇ AI εἴδει. ἔστι δὲ καί, ὡς ἢ 
ΠΒ πρὸς Β4, τὸ ἀπὸ ΝΕ πρὸς τὸ ὑπὸ Bf ἴδον 
ἄρα ἐστὶ τὸ ἀπὸ ΝΗ εἶδος, τουτέστι τὸ ἀπὸ ΖΛ, 
ὅμοιον τῷ πρὸς τῇ 4Γ εἴδει, τῷ ὑπὸ ΒΞ 4. ὁμοίως 
δὴ δείξομεν, ὅτι τὸ ἀπὸ K.4 εἶδος ὅμοιον τῷ πρὸς 
τῇ 4Γ εἴδει ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ B. καὶ ἐπεὶ εὐϑεῖα 
ἡ ΝΘ τέτμηται εἰς μὲν ἴσα κατὰ τὸ H, εἰς δὲ ἄνισα 
κατὰ τὸ Ζ, τὰ ἀπὸ τῶν ΘΖ, ΖΝ τετράγωνα διπλάσιά 
εἰσι τῶν ἀπὸ ΘΗ, ΗΖ, τουτέστι τῶν ἀπὸ ΝΗ͂, ΗΖ. 
διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ τὰ ἀπὸ ΜΖ, ΖΚ τετράγωνα δι- 
πλάσιά ἐστι τῶν ἀπὸ KZ τετραγώνων, καὶ τὰ ἀπὸ 
3. ΝΖ] p, corr. ex NÀ m. 1 V. 13. v0] (pr.) om. V; 


corr. p- 17. NA] (alt) pe, corr. ex ΝΖ m.1 V. 26. τῶ»] 
(pr. pe, corr. ex vo m. 1 V. 
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similiterque descriptis figurae ad ΑΓ adplicatae esse 
- B. 

ducatur ab NN rectae 4E parallela N,3; ea igitur 
ad B4 ordinate ducta est [I def. 6]. et latus rectum 
si& BII. iam quoniam est [I def. alt. 3] 

BII: AI'— AT: B4, 

erii etiam BII: ΒΩ — AI"?: B4? [Eucl. V def. 9]. 
uerum Bf? figurae ad AI' adplicatae aequale est 
[I, 15]. itaque ut BII: ΒΩ, ita 4I? ad figuram 


.7 
K& x Z7 e 


ad .4I' adplicatam. uerum ut 4 I'" ad figuram 
ad .4I' adplieatam, ita NX? ad figuram ad ΝΞ 
adplieatam figurae ad AI' adplicatae similem [Eucl. 
VI, 22]. quare etiam, ut ΠΒ: B4, ita ΝΞ" ad figuram 
ad NA adplicatam figurae ad A4I' adplicatae similem. 
uerum eliam [I, 21] HB: Bz1 — ΝΞ": BS»« X 

itaque [Eucl. V, 9] figura ad NX, hoc est [Eucl. I, 34] 
ad Z.4, adplicata figurae ad ΑΓ adplicatae similis 
aequalis est rectangulo ΒΞ »« 52. iam similiter 
demonsirabimus, figuram ad K.4 adplicatam figurae 
.ad .AI' adplicatae similem aequalem esse rectangulo 
BA»« 44. ei quoniam recta NO in H in partes 
aequales [I def. 6], in Z autem in inaequales secta est, 
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ΜΖΚ εἴδη ὅμοια và πρὸς vij 4 εἴδει διπλάσιά ἐστι 
τῶν ἀπὸ KAZ ὁμοίων εἰδῶν. ἴσα δέ ἐάτι τὰ μὲν 
ἀπὸ KAZ εἴδη τοῖς ὑπὸ ΒΞ 4, Β.44, τὰ δὲ ἀπὸ ΝΗΖ 
τετράγωνα τοῖς ἀπὸ EA: τὰ ἄρα ἀπὸ NZO cerga- 
5 γωνα uscx τῶν ἀπὸ ΚΖΜ εἰδῶν ὁμοίων τῷ πρὸς τῇ 
AT εἴδει διπλάσιά ἐστι τῶν ὑπὸ ΒΞ 4, Β.44 καὶ 
τῶν ἀπὸ MEA. καὶ ἐπεὶ εὐθεῖα ἡ B τέτμηται εἰς 
μὲν [Gm κατὰ τὸ E, εἰς δὲ ἄνιαα κατὰ τὸ A, τὸ ὑπὸ 
ΒΕ 4 μετὰ τοῦ ἀπὸ ΞΕ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ BE. ὁμοίως 
10 δὲ καὶ τὸ ὑπὸ ΒΑ μετὰ τοῦ ἀπὸ AE ἴσον ἐστὶ τῷ 
ἀπὸ BE: ὥστε τὰ ὑπὸ BEA καὶ ὑπὸ BA καὶ τὰ 
ἀπὸ ΞΕ, AE iac ἐατὶ τῷ δὶς ἀπὸ ΒΕ. τὰ ἄρα ἀπὸ 
ΝΖΘ τετράγωνα μετὰ τῶν ἀπὸ ΚΖΜ εἰδῶν ὁμοίων 
τῷ πρὸς τῇ ΓΑ εἴδει διπλάσιά ἐστι τοῦ δὶς ἀπὸ BE. 
16 ἔατι δὲ καὶ τὸ ἀπὸ ΒΩ διπλάσιον τοῦ δὶς ἀπὸ BE 
τὰ ἄρα ἀπὸ ΝΖΘ τετράγωνα προσλαβόντα τὰ ἀπὸ 
KZM εἴδη ὅμοια τῷ πρὸς τῇ 4Γ εἴδει ἴσα ἐστὶ τῷ 
ἀπὸ ΒΖ. ! 
κη΄. 
40 Ἐὰν ἐν ταῖς κατὰ συξυγίαν ἀντικειμέναις συξυγεῖς 
διάμετροι ἀχϑῶσι, καὶ λέγηται αὐτῶν ἡ μὲν ὀρϑία, 
ἡ δὲ πλαγία, ἀχϑῶσι δὲ παρ᾽ αὐτὰς δύο εὐθεῖαι συμ- 
πίπτουσαι ἀλλήλαις καὶ ταῖς τομαῖς, τα ἀπὸ τῶν λαμ- 
βανομένων εὐθειῶν ἐπ᾽ εὐϑείας τῆς παρὰ τὴν ὀρϑίαν 
25 ἠἡγμένης μεταξὺ τῆς συμπτώσεως τῶν εὐθειῶν καὶ τῶν 
τομῶν τετράγωνα πρὸς τὰ ἀπὸ τῶν ἀπολαμβανομένων 
εὐθειῶν ἐπ᾽ εὐθείας τῆς παρὰ τὴν πλαγίαν ἠγμένης 
μεταξὺ τῆς συμπτώσεως τῶν εὐϑειῶν καὶ τῶν τομῶν 
9, μετά] pc, p e corr. m. 1 V. 10. δέ] δή Halley. 23. 


ἀπολαμβανομένων Halley. 26. ταῇ τό V; corr. p. 847. ἠγ- 
μένης] τῆς ἡγμένης V; corr. p. 
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erit [Eucl. II, 9] 
ΘΖ" -- ZN? — 2(0H? -- HZ?) —2(NH? -- HZ?) 
eadem de causa erit etiam 
MZ? J- ZK? — 2(K 4? - AZY), 
ei figurae in MZ, ΖΚ descriptae figurae in .A4I' de- . 
scriptae similes duplo maiores sunt figuris in K 4, 4Z 
similibus descriptis [Eucl. VI, 22]. uerum figurae in 
K A, AZ descriptae rectangulis B'5»« 52, BAA4»5« 44 
aequales sunt, et NH? -]* HZ? — AE? -- Ef? [Eucl. 
I, 34]; itaque NZ? -- ZO? cum figuris in KZ, ZM 
figurae ad .4I' adplicatae similibus descriptis duplo 
maiora sunt quam ΒΞ). E4-- BA»« A4-]- AE? -- E/f*. 
el quoniam recta Bzf in E in partes aequales, in 5 
autem in partes inaequales secta est, erit [Eucl. II, 5] 
BAE»«&4--X*4E?-— ΒΕ". et eodem modo 
BA» A4 4- AE? — BE?, 
quare erit 
BE» EA4-4- BA» A4 -- RE! -- AE! —2BE?, 
itaque NZ* - Z0? cum figuris in KZ, ΖΜ figurae 
ad I'4 adplicatae similibus descriptis aequalia sunt 
4 B E?. uerum etiam B 413 — 4 B ΕΞ. itaque NZ? --Ze* 
adsumptis figuris in KZ, ΖΜ figurae ad A4I' adplicatae 
similibus descriptis quadrato Bf? aequalia sunt. 


XXVIII. 

Si in oppositis coniugatis diametri coniugatae du- 
cuntur, et altera earum diametrus recta sumitur, altera 
iransuersa, iisque parallelae duae rectae ducuntur inter 
se et cum sectionibus concurrentes, quadrata rectarum 
in recta diametro rectae parallela ducta inter punctum 
eoncursus rectarum sectionesque sumptarum ad qua- 
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 φέμνουσαι ἀλλήλας καὶ 
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τετράγωνα Aóyov ἔχουσιν, ὃν τὸ ἀπὸ τῆς ὀρϑίας τετρά- 
yovov πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς πλαγίας τετράγωνον. 
ἔατωσαν κατὰ συξυγίαν ἀντικείμεναι αἴ 4, B, T, 4, 
διάμετροι δὲ αὐτῶν ὀρϑία μὲν ἡ ΑΕΓ, πλαγία δὲ ἡ 
BEA, καὶ παρ᾽ αὐτὰς ἤχϑωσαν αἱ ZHOK, AHMN 


τὰς τομάς. λέγω, ὅτι τὰ 
ἀπὸ τῶν AHN τετρά- 
γῶνα πρὸς τὰ ἀπὸ ZHK 
λόγον ἔχει, ὃν τὸ ἀπὸ τῆς 
ΑΓ πρὸς τὸ ἀπὸ BA. 
ἤχϑωσαν γὰρ ἀπὸ 
τῶν Z, 4 τεταγμένως αἵ 
A5, ZO: παράλληλοι ἄρα εἰαὶ ταῖς AI, Β4. ἀπὺ 
δὲ τοῦ B ἤχϑω ἡ ὀρϑία τῆς ΒΩ ἡ ΒΠ' φανερὸν 
δή, ὅτι ἐστίν, ὡς ἡ ΠΒ πρὸς Bi, τὸ ἀπὸ AT πρὸς 
τὸ ἀπὸ Bai καὶ τὸ ἀπὸ 4Ε πρὸς τὸ ἀπὸ EB καὶ 
τὸ ἀπὸ ZO πρὸς τὸ ὑπὸ BO4 καὶ τὸ ὑπὸ ΓΞΑ͂ 
πρὸς τὸ ἀπὸ AA. ἔστιν ἄρα, ὡς fv τῶν ἡγουμένων 
πρὸς ἕν τῶν ἑπομένων, οὕτως ἅπαντα τὰ ἡγούμενα 
πρὸς ἅπαντα τὰ ἑπόμενα. ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ 4ΓΓ πρὸς 
τὸ ἀπὸ B, τὸ ὑπὸ ΓΞ Α͂ μετὰ τοῦ ἀπὸ 4Ε καὶ τοῦ 
ἀπὸ ΟΖ, τουτέστι τοῦ ἀπὸ ΕΘ, πρὸς τὸ ὑπὸ 408 
μετὰ τοῦ ἀπὸ ΒΕ καὶ τοῦ ἀπὸ 4,3, τουτέστι τοῦ ἀπὺ 
ME. ἀλλὰ τὸ μὲν ὑπὸ ΓΞ Α μετὰ τοῦ ἀπὸ AE ἴδον 
ἐστὶ τῷ ἀπὸ AE, τὸ δὲ ὑπὸ 408 μετὰ τοῦ ἀπὸ BE 
ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ ΟΕ ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ 4Γ πρὸς τὸ 
ἀπὸ B, τὰ ἀπὸ EEO πρὸς τὰ ἀπὸ ΟΕ M, τουτέστι 
τὰ ἀπὸ ΜΗ πρὸς τὰ ἀπὸ ZOH,. καί ἐάτι τῶν μὲν 


5. BE4Ad] 4Ε4 V; corr. p. AHMN] HAMN V; 
COrr. p. 14. AI, Β4) AB, I4 V; corr. p. 19. 435] νυ; 
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drata rectarum in recta diametro transuersae parallela 
ducta inter punctum concursus rectarum sectionesque 
abscisarum eam ralionem habent, quam quadratum 
diametri rectae ad quadratum diametri transuersae. 

sint oppositae coniugatae 4, B, Γ, 4/4, diametri 
autem earum recta A4EI', iransuersa BEZ, isque : 
parallelae ducantur ZHO K, AH MXN inter se sectio- 
nesque secantes. dico, esse 

AH? - HN? : ZH? -]- HK? — AD?: B*. 

ducantur enim a Z, 4 ordinate 4X, ZO; eae igitur 
rectis 4I, Bzf parallelae erunt [I def? 6]. a B autem 
latus rectum transuersi lateris B Z1 ducatur B II. mani- 
festum igitur, esse 
IB: B4 -A4I?:Bzf [I def. alt. 3; Eucl. V def. 9]. 
-- 485: EB! [Eucl. V, 15] — ZO* : BO»« OA [1,21] 

--- ΓΕ »« 54: 4.53 |I, 56] 
ilaque, αὖ unum praecedentium ad unum sequentium, 
ita omnia praecedentia ad omnia sequentia [Eucl. V, 12]; 
quare erit 
AI?:BZ4? 
—IDEEAÀ--AE*--OZ:405»«0B -4- BE? 4- A5? 
— DIEA -- AE? - E89: 40 »« OB -- BE? - ME? 
[Eucl. I, 34]. est autem 
DAE» Ξ4- AE? — EE*, 40;».«08- ΒΕ" — OE? 
[Eucl. II, 6]; itaque 
^ AI?: BZz? — X&E? - EO? : OE? -- EM? 
— 4M? - ΜΗ": ZO? -- 9 H* [Eucl. I, 841. 


4X c ei corr. m. 1 ex ZZ V. 238. vov] pv; euan. V. 29. 
Z6H]ZH9O9 V; corr. Memus. 
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λόγον ἔχει, ὃν τὸ ἀπο 4Γ πρὸς τὸ ἀπο Β Δ᾽ καὶ τὰ 
ἀπὸ ΞΗΟ ἄρα μετα τοῦ δὶς ἀπὸ E. πρὸς τὰ axo 
ZHK λόγον ἔχει, ὃν τὸ ἀπὸ 4Γ πρὸς τὸ ἀπὸ BA. 


λ΄’. 

Ἐὰν ὑπερβολῆς δύο εὐϑεῖαε ἐφαπτόμεναι συμ- 
πίπτωσι, καὶ διὰ μὲν τῶν ἁφῶν εὐϑεῖα ἐκβληϑῇ, διὰ 
ὅδ τῆς συμπτώσεως ἀχϑῇ εὐϑεῖα παρά τινα τῶν ἀσυμ- 
πτώτων τέμνουσα τήν τε τομὴν καὶ την τὰς ἁφὰς ἐπι- 
ξευγνύουσαν, 5 μεταξυ τῆς συμπτώσεως καὶ τῆς τὰς 
ἁφὰς ἐπιξευγνυούσης δίχα τμηϑήσεται ὑπὸ τῆς τομῆς. 

ἔστω ὑπερβολὴ ἡ ABI, καὶ ἐφαπτόμεναι μὲν αἵ 
AATD, ἀσύμπτωτοι δὲ αἱ EZH, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ AT, 
καὶ διὰ τοῦ 4 παρὰ τὴν ΖΕ ἤχϑω ἡ 4Κ4. λέγω, 
ὅτι ἴση ἐατὶν ἡ 4Κ τῇ K A. 

ἐπεξζεύχϑω γὰρ ἡ Z4 BM καὶ ἐκβεβλήσϑω ἐφ᾽ &d- 
τερα, καὶ κείσϑω τῇ ΒΖ ἴση ἡ ZO, καὶ διὰ τῶν B, Καὶ 
σημείων παρὰ τὴν AI' ἔχϑωσαν αἴ BE, ΚΝ' τε- 
ταγμένως ἄρα κατηγμέναι εἰσί. καὶ ἐπεὶ ὅμοιόν ἐστι 
το BEZ τρίγωνον τῷ 4 ΝΚ, ἔστιν ἄρα, ὡς τὸ ἀπὸ 
ΩΝ πρὸς τὸ ἀπὸ NK, τὸ ἀπὸ ΒΖ πρὸὺς τὸ ἀπὸ BE. 
ὡς δὲ τὸ ἀπὸ ΒΖ πρὸς τὸ ἀπὸ ΒΕ, οὕτως ἡ ΘΒ 
πρὸς τὴν ὀρϑίαν' καὶ ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ ZllN πρὸς τὸ 
ἐπὸ NK, ἡ ΘΒ πρὺς τὴν ὀρϑίαν. ἀλλ᾽ ὡς ἡ ΘΒ 
πρὸς τὴν ὀρϑίαν, οὕτως τὸ ὑπὸ ΘΝΒ πρὸς τὸ ἀπὸ NK: 
καὶ ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ ΙΝ πρὸς τὸ ἀπὸ NK, τὸ ὑπὸ 
ONB ὶ πρὸς τὸ ἀπὸ NK. ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ ὑπὸ ΘΝΒ 
τῷ ἀπὸ ([Ν. ἔστι δὲ καὶ τὸ ὑπὸ MZ ἴσον τῷ ἀπὸ 


8. dnx] (alt.) om. V; eorr. p. 13. ΖΕ] ZH V; corr. 
Comm. (ef). 33. αλλ᾽  — 24. ὀρϑίαν] om. V; corr. Memus. 
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uerum 4H? -- ΗΝ": ZH? -- HK? — AI?: B? 
Íprop. XXVIII]; quare etiam 
RH?-L HO? --2EA*:ZH* -- HK? — AI?: ΒΖ), 


XXX. 


Si duae rectae hyperbolam contingentes concurrunt, 
eli per puncta contactus recta ducitur, per punctum 
concursus autem recta alterutri asymptotarum parallela 
ducitur secans ei sectionem et rectam puncta con- 
lactus coniungentem, recta inter punctum concursus 
rectamque puncta contactus coniungentem posita a 
sectione in duas partes aequales secabitur. 

sit hyperbola ABI' 
et contingentes 42, 
ATI, asymptotae autem 
EZ, ZH, ducaturque 
AID, ei per zf rectae 
ZE parallela ducatur 
41K A. dico, esse 

Z K — Κα. 

ducaturenim ZZ BM 
et in utramque partem 
producatur, ponaturque 
ΖΘ — ΒΖ, per puncta 
B, Καὶ autem rectae AI' parallelae ducantur BE, ΚΝ; 
eae igitur ordinate ductae sunt [I def. 4]. et quoniam 
iriangul BEZ, 4NK similes sunt [Eucl. I, 29], erit 

Z4N?: NK? — BZ?: BE? [Eucl. VI, 4]. 

uerum ut ΒΖ": ΒΕ", ita ΘΒ ad latus rectum [1], 1]; 
itaque etiam, υὐ ZN?: NK?, ita OB ad latus rectum. 


est autem, ut € B ad latus rectum, ita 9N»2« NB:NK* 
25* 
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ΖΒ, διότι ἢ μὲν 44 ἐφάπτεται, ἡ δὲ 4 M. κατῆκται" 
ὥστε καὶ τὸ ὑπὸ ΘΝΒ μετὰ τοῦ ἀπὸ ZB ἴσον ἐστὶ 
τῷ ὑπὸ ΜΖΖΩ μετὰ τοῦ ἀπὸ 4Ν. τὸ δὲ ὑπὸ ONB 
μετὰ τοῦ ἀπὸ ZB ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ ΖΝ’ καὶ τὸ ὑπὸ 
MZ4 ἄρα μετὰ τοῦ ἀπὸ ΩΝ ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ ZN. 
7 ἄρα 44M δίχα τέτμηται κατὰ τὸ IN προσκειμένην ἔχουσα 
τὴν 42. καὶ παράλληλοί εἰσιν αἴ ΚΝ, 4. Μ' ἴση ἄρα 
n 4K τῇ ΚΑ. 
λα΄. 

᾿Εὰν τῶν ἀντικειμένων δυο εὐϑεῖαι ἐφαπτόμεναι 
συμπίπτωσι, καὶ διὰ μὲν τῶν ἁφῶν εὐϑεῖα ἐκβληϑῇ, 
διὰ δὲ τῆς συμπτώσεως ἀχϑῇ εὐϑεῖα παρὰ τὴν ἀσύμ- 
πτῶτον τέμνουσα τήν vts τομὴν καὶ τὴν τὰς ἁφὰς ἐπι- 
ξευγνύουσαν, ἡ μεταξὺ τῆς συμπτώσεως καὶ τῆς τὰς 
ἁφὰς ἐπιξευγνυούσης δίχα τμηϑήσεται ὑπὸ τῆς τομῆς. 

ἔστωσαν ἀντικείμεναι ai 4, B, ἐφαπτόμεναι δὲ αἵ 
AT B, καὶ ἐπιξευχϑεῖσα ἡ AB ἐκβεβλήσϑω, ἀσύμπτωτος 
δὲ ἔστω ἡ ΖΕ, καὶ διὰ 
τοῦ Γ παρὰ τὴν ΖΕ ἤχϑω 
ἢ L'H8. λέγω, ὅτι ἴση 
écviv ἡ ΓΗ τῇ ΗΘ. 

ἐπεξεύχϑω ἡ ΓΕ καὶ 
ἐχβεβλήασαϑω ἐπὶ τὸ 4, καὶ 
διὰ τῶν E, H παρὰ τὴν 
AB ἤχϑωσαν ἡ NEKM καὶ q ΗΞ, διὰ δὲ τῶν 
H, K παρὰ τὴν ΓΖΩ αἱ ΚΖ, H A. 

ἐπεὶ ὑμοιόν ἐστι τὸ ΚΖΕ τῷ MAH, ἔστιν, ὡς τὸ 
ἀπὸ ΚΕ πρὸς τὸ ἀπὸ KZ, το ἀπο ΜΔ προς τὸ ἀπὸ 


17. ATB] ΑΓ Vi; corr. p (4I', BI). 19. ΓΊΓΑΥ; 


COIT. p. 25. NEK M] EK MN V; corr. Halley. 28. το] 
(tert) om. V (in fine lineae); corr. p. 
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I1, 21]; quare eliam 4N?: NK* —0N»« NB:NK?*. 
quare 9N2« NB — Z4N* [Eucl. V, 9]. est autem 
eliam MZ »« Z4 — ZB? [I, 31], quia 424] contingit, 
ΑΜ autem ordinate ducta est. itaque etiam 
6N»«NB-- ZB? — MZ»«ZZ4-4AN* 

uerum ΘΝ »« NB ]- ZB* — ZN? [Eucl. II, 6]; quare 
eliam MZ »« ZZ -- Z4N?* — ΖΝ"; itaque ZM in IN 
in duas partes aequales secta est adiectaim habens 41Z 
[Euel. II, 6). et ΚΝ, AM parallelae sunt; ergo 
[Eucl. VI, 2] 4K — ΚΑ. 


XXXI. 


Si duae rectae sectiones oppositas contingentes con- 
currunt, ei per puncta contactus recta ducitur, per 
punctum concursus autem recta asymptotae parallela 
ducitur secans et sectionem et rectam puncta contactus 
coniungentem, recta inter punctum concursus rectamque 
puncta contactus coniungentem posita ἃ sectione in 
duas partes aequales secabitur. 

sint oppositae 74, B, contingentes autem 4I; ΓΒ, 
et ducta 4B producatur, asymptota autem sit ZE, 
et per I' rectae ZE parallela ducatur I'H6O. dico, 
esse ΓΗ͂ — ΗΘ. 

ducatur ΓΕ et ad 4] producatur, per E, H autem 
rectae 4B parallelae ducantur NEKM, ΗΠ οἱ per 
H, K rectae ΓΖ parallelae KZ, H 4. 

quoniam KZE, MAH similes sunt [Eucl. I, 29], 
erit KE? : KZ? — M4: AH? [Eucl. VI, 4]. demon- 
Sirauimus autem [prop. XXX ex II, 1 et I, 21], esse 
ER*:KZ*!—NA45»«AK:AH?*?. itaque [Eucl. V, 9] 
NA4»«AK — MA?. commune adiiciatur Καὶ Εὖ; itaque 
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AH. ὡς δὲ vo ἀπὸ EK πρὸς vo ἀπὸ KZ, δέδεικται 
τὸ ὑπὸ NAK πρὸς τὸ ἀπὸ ΜΗ’ ἴσον ἄρα τὸ ὑπὸ 
NAK τῷ ἀπὸ M. κοινὸν προσκείσϑω τὸ ἀπὸ KE 
τὸ ἄρα ὑπὸ NAK μετὰ τοῦ ἀπὸ ΚΕ, τουτέστι τὸ ἀπὸ 
A4 E, τουτέστι τὸ ἀπὸ HE, ἴσον ἐστὶ τοῖς ἀπὸ M A, ΚΕ. 
ὡς δὲ τὸ ἀπὸ ΗΠ πρὸς τὰ ἀπὸ MA, ΚΕ, οὕτως τὺ 
ἀπὸ ΞΓΙΓ πρὸς τὰ ἀπὸ ΛΗ, KZ: ἴσον ἄρα τὸ ἀπὸ ΞΓ 
τοῖς ἀπὸ H4, ΚΖ. ἴσον δὲ τὸ μὲν ἀπὸ AH τῷ ἀπὸ 
AE, τὸ δὲ ἀπὸ KZ τῷ ἀπὸ τῆς ἡμισείας τῆς δευτέρας 
διαμέτρου, τουτέστι τῷ ὑπο Dl'EZ: vo ἄρα ἀπὸ DA 
ἴσον ἐστὶ τῷ τε ἀπὸ ΞΕ καὶ τῷ ὑπὸ DEZ. ἡ ἄρα 
ΓΖ δίχα μὲν τέτμηται κατὰ τὸ A, εἰς δὲ ἄνισα κατὰ 
vo E. καὶ παράλληλος ἣ 4 τῇ HA: ἴση ἄρα ἡ ΓΗ 
τῇ ΗΘ. 
λβ΄. 


Ἐὰν ὑπερβολῆς δύο εὐϑεῖαι ἐφαπτόμεναι συμ- 
πίπτωσι, καὶ διὰ τῶν ἁφῶν εὐϑεῖα ἐκβληθῇ, διὰ δὲ 
τῆς συμπτώσεως τῶν ἐφαπτομένων ἀχϑῇ εὐϑεῖα παρὰ 
τὴν τὰς ἁφὰς ἐπιξευγνύουσαν, διὰ δὲ τῆς διχοτομίας 
τῆς τὰς ἁφὰς ἐπιξευγνυούσης ἀχϑῇ εὐϑεῖα παρά τινα 
τῶν ἀσυμπτώτων, ἡ μεταξὺ τῆς διχοτομίας καὶ τῆς 
παραλλήλου ἀπολαμβανομένη δίχα τμηϑήσεται ὑπὸ τῆς 
τομῆς. 

ἔστω ὑπερβολὴ ἡ ABI, ἧς κέντρον τὸ 4,, ἀσύμ- 
πτωτος δὲ ἡ 4E, καὶ ἐφαπτέσϑωσαν αἱ AZ, ZI, καὶ 
ἐπεξεύχϑω ἡ I'4 καὶ ἡ ΖΩ καὶ ἐκβεβλήσϑω ἐπὶ τὰ 
H, 0* φανερὸν δή, ὅτι ἴση ἐστὶν ἡ AO τῇ OI. ἤχϑω 
δὴ διὰ μὲν τοῦ Ζ παρὰ τὴν 4Γ ἡ ΖΚ, διὰ δὲ τοῦ Θ 


e. ΗΞ] ", corr. ex ΗΓ m. 1 V; HI'E cv. ταῇ το V; 
COrr. p. 7. τα] τό V; corr. p. 26. Z4] S4 vc et V?; 
corr. p. 
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NA»« AK -]- KE? — Μ452-: ΚΕΞ- AE? [Eucl. II, 6] 
— HA? [Eucl. I, 34]. 
est autem H5? : Mf? -- KE* — NI?: AH* - KZ? 
[Eucl VI, 4; V, 12]; itaque SI? — H 4? 4- ΚΖ". 
est autem 4H? — "AE? [Eucl. I, 84] et KZ? qua- 
drato dimidiae secundae diametri aequale [1], 1], hoc 
est KZ? — ΓΕ »« ΕΖ [I, 38]; itaque 
ἘΣ. ΞῈΣ.- DE» ΕΖ. 
ΓΖ igitur in ἴῃ duas partes aequales, in E autem 
in inaequales secta est [Eucl II, 5]. et ΖΘ, H5 
parallelae sunt; ergo ΓΗ͂ — HO [Eucl. VI, 2]. 


XXXII. 


Si duae rectae hyperbolam contingentes concurrunt, 
eb per puncta contactus recta ducitur, per punctum 
autem concursus contingentium recta rectae puncta 
contactus coniungenti parallela ducitur, et per punctum 
medium rectae puncta contactus coniungentis recta 
alteruiri  asympto- 
tarum parallela du- 
citur, recta inter 

punctum medium 
parallelamque — abs- 
cis&à a sectione in 
duas partes aequales 
secabitur. 

sit hyperbola 4 BI, cuius centrum sit 7f, asymptota 
autem 4/E, et contingant 42, ZI', dueaturque I4 
et ΖΩ͂, quae ad H, € producatur; manifestum igitur, 
esse 40 — GI'[IL 30]. iam per Z rectae AI par- 
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παρὰ τὴν 4E ἡ 64K. λέγω, ὅτι ἴση ἐστὶν ἡ KA 
τῇ 94. 

ἤχϑωσαν διὰ τῶν B, A παρὰ την 4Γ αἱ AM, BE 
ἔσται δή, ὡς προδέδεικται, ὡς τὸ ἀπὸ 48 πρὸς τὸ 
ἀπὸ ΒΕ, τό τε ἀπὸ ΘΜ πρὸς τὸ ἀπὸ ΜΔ καὶ τὸ ὑχο 
ΒΜΗ πρὸς τὸ ἀπὸ M: ἴσον ἄρα το ὑπὸ ΗΜΒ τῷ 
ἀπὸ ΜΘ. ἔστι δὲ καὶ τὸ ὑπὸ ΘΖ ἴσον τῷ ἀπὸ 48, 
διότε ἐφάπτεται ἡ 42. καὶ κατῆκται ἡ 407. τὲ ἄρα 
ὑπὸ HMB μετὰ τοῦ ἀπὸ 4B, ὅ ἐστι τὸ ἀπὸ AM, 
ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ O.4Z μετὰ τοῦ ἀπὸ ΜΘ. δίχα ἄρα 
τέτμηται ἡ ΖΘ κατὰ τὸ Μ προσκειμένην ἔχουσα τὴν 
4Z. καί εἰσι παράλληλοι αἱ KZ, AM: ἴση ἄρα ἡ ΚΑ 
τῇ 4Θ. 

λγ΄. 

Ἐὰν τῶν ἀντικειμένων δύο εὐϑεῖαι. ἐφαπτόμεναι 
συμπίπτωσι, καὶ διὰ μὲν τῶν ἁφῶν εὐϑεῖα ἐκβληϑῇ; 
διὰ δὲ τῆς συμπτώσεως τῶν ἐφαπτομένων ἀχϑῇ εὐϑεῖα 


παρὰ τὴν τὰς ἁφὰς ἐπιξευγνύουσαν, διὰ δὲ τῆς διχο- 


τομίας τῆς τὰς ἄφας ἐπιξευγνυούσης ἀχϑῇ εὐθεῖα παρά 
τινα τῶν ἀσυμπτώτων συμπίπτουσα τῇ τομῇ καὶ τῇ 
διὰ τῆς συμπτώσεως ἠγμένῃ παραλλήλῳ, ἡ μεταξὺ τῆς 
διχοτομίας καὶ τῆς παρ- 
αλλήλου ὑπὸ τῆς τομῆς 
δίχα διαιρεϑήσεται. 
ἔστωσαν ἀντικείμεναι 
αἱ ABI, AEZ καὶ ἐφ- 
απτόμεναι αἱ AH, AH, 
κέντρον δὲ τὸ Θ, ἀσύμπτωτος δὲ ἡ KO, καὶ ἐπε- 


ξεύχϑω ἡ OH καὶ ἐκβεβλήσθω, ἐπεξεύχϑω δὲ καὶ ἡ 


7. τῷ] pc, corr. ex τό m. 1 V. 11. ZO] ΞΘ V; corr. 
Memus. 27. 4H] H4 Halley cum Comm. 
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allela ducatur ΖΚ, per Θ᾽ autem rectae 4/E parallela 
64K. dico, esse K 4 — 9 4. 

per B, 4 rectae 4I' parallelae ducantur 4M, BE; 
erit igitur, ut antea demonstratum est [prop. XXX 
ex Il, 1 et I, 21] “ὁ 
4B: BE! — Θ. Μ3: ΜΆ [Eucl. VI,4] —— BM»« MH: Μ,45. 
itaque [Eucl. V, 9] HM »« MB —,M90*?. uerum etiam 
6 4 »« 4Z — 485, quia A4Z contingit, et 49 ordi- 
nate ducta est [I, 37]. itaque 
HM MB-4- 4B! — 04» AZ-- M9! — 4M? 
[Eucl. IT, 6]. ΖΘ igitur in M in duas partes aequales 
secta est adiectam habens 7/Z [Eucl. II, 6]. et KZ, 4M 
parallelae sunt; ergo K 4 — “9 [Eucl. VI, 2]. 


, XXXIII. 


Si duae rectae oppositas contingentes concurrunt, 
per puncta autem contactus recta ducitur, et per 
punetum concursus contingentium recta rectae puncta 
contactus coniungenti parallela ducitur, per punctum 
aulem medium rectae puncta contactus coniungentis 
recta alteruiri asymptotarum parallela ducitur con- 
eurrens cum sectione et cum recta per punctum con- 
cursus parallela ducta, recta inter punctum medium 
parallelamque posita a sectione in duas partes aequales 
secabitur. 

sint oppositae 48 Γ, 4EZ contingentesque 4H, 44H, 
centrum autem Θ᾽ et asymptota ΚΘ, ducaturque ΘΗ 
et producatur, ducatur autem etiam 44/171; manifestum 
igitur, eam in Δ in duas partes aequales secari [II, 30]. 
iam per H, 9 rectae 421 parallelae ducantur BO E, 


10 


15 


20 


25 
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4A A 4: φανερὸν δή. ὅτι δέχα τέμνεται κατὰ τὸ 4. ἤχϑο- 
ocv δη διὰ τῶν H, € παρὰ την 44 αἱ ΒΘΕ, ΓΗΖ, 
παρα δὲ τὴν ΘΚ διὰ τοῦ 4 ἡ 4ΜΝ. λέγω, ὅτι ἴση 
ἐστὶν ἡ AM τῇ ΜΝ. 

PM y&Q ἀπὸ τῶν E, M παρὰ τὴν H6 
αἴ EK, MX, διὰ δὲ vov M παρὰ τὴν 42 ἡ ΜΠ. 

ἐπεὶ οὖν » διὰ τὰ δεδειγμένα ἐστίν, ὡς τὸ ἀπὸ OE 
πρὸς τὸ ἀπὸ ΕΚ, τὸ ὑπὸ ΒΞΕ πρὸς τὸ ἀπὸ ΞΜ, 
ὡς ἄρα τὸ ἀπο ΘΕ προς το ἀπὸ ΕΚ, τὸ ὑπο ΒΞΕ 
μετὰ τοῦ ἀπὸ ΘΕ, O0 ἐστι τὸ ἀπὸ OX, πρὸς τὰ ἀπὸ 
ΚΕ, ἘΜ. τὸ δὲ ἀπὸ KE ἴσον δέδεικται τῷ υπὸ HO A, 
καὶ τὸ ἀπὸ ΞΜ τῷ ἀπὸ OIL ἔστιν ἄρα, ὡς τὸ ἀπὸ 
ΘΕ πρὸς τὸ ἀπὸ ΕΚ, τὸ ἀπὸ ΘΙΞ, τουτέστι vo ἀπὸ 
ΜΠ, πρὸς τὸ ὑπὸ 4ΘΗ μετὰ τοῦ ἀπὸ ΘΙ. ὡς δὲ 
τὸ ἀπὸ ΘΕ πρὸς τὸ ἀπὸ ΚΕ, τὸ ἀπὸ ΜΠ προς τὸ 
ἀπὸ Il4: ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ ΜΠ πρὸς τὸ ἀπὸ ΠΑ, τὶ 
ἀπο MII πρὸς τὸ ὑπὸ ΗΘ. μετὰ τοῦ ἀπο ΘΙ. ἴδον 
ἄρα τὸ ἀπὸ ΑΠ τῷ ὑπὸ ΗΘ. μετὰ τοῦ ἀπὸ ΘΠ. 
εὐθεῖα ἄρα ἡ AH τέτμηται εἰς μὲν ἴσα κατα τὸ IL, εἰς 
δὲ ἄνισα κατὰ τὸ Θ. καί εἶσι παράλληλοι αἴ ΜΠ, HN: 
ἴση ἄρα ἡ AM τῇ MN. 

λδ΄. 

᾿Εὰν ὑπερβολῆς ἐπὶ μιᾶς τῶν ἀσυμπτώτων ληφϑῇ 
τι σημεῖον, καὶ ἀπ᾽ αὐτοῦ εὐϑεῖα ἐφάπτηται τῆς τομῆς, 
καὶ διὰ τῆς ἁφῆς ἀχϑῇ παράλληλος τῇ ἀσυμπτώτῳ, ἣ 
διὰ τοῦ ληφϑέντος σημείου ἀγομένη παράλληλος τῇ 
ἑτέρᾳ τῶν ἀσυμπτώτων ὑπὸ τῆς τομῆς εἰς ἴσα δι- 
αιρεϑήδεται. 


6. τήν] po τ cor ex ὃ m. 1 V 8. BS E] ΞΞῈ V; corr. 
Memus. 9. ΒΞ.Ε] c, corr. ex BZE m. 1 V. 10. ΘΕ, 6] 


CONICORUM LIBER III. 395 


I'HZ, reciae autem GO K parallela per 4 recta 4M N. 
dico, esse 4M — MN. 

ducantur enim ab E, M rectae HO fparallelae 
EK, MA, per M autem rectae 421 parallela ΜΠ. 

quoniam igitur propter ea, quae demonsirata sunt 
[prop. XXX ex II, 1 et I, 21], 

OE':EK*- ΒΕ »« XE: Ξ Μ'Ἢ,- 
erit 
ΘΕ": EK* —B5 »« A4 E-- ΘΕ": ΚΕ" -]- 3M? [Eucl, V, 12] 
— 05?: KE? -- 5 M? [Eucl II, 6]. 
demonstrauimus autem (I, 38 coll. IT, 1 et I deff. alt. 3], 
esse 1 Θ»«.«Θ.4 — KE?, et [Eucl. I, 34] 5 M* — 0 II*; 
itaque 
ΘΕ": EK? — πο, 40 5c OH 0 II? 
— MII?: 40 »« ΘΗ -- OII? [Eucl. I, 34]. 

est. autem ΘΕ": Κα — ΜΠ": ILA4? [Eucl. VI, 4]; 
itaque MII?: I1/£ — ΜΠ: HO 2« 04 -- OII?. quare , 
AII? — HO »« 0 A4 -- OGII? (Eucl. V, 9]. itaque recta 
AH in II in partes aequales, in € autem in inaequales 
secta est [Eucl. II, 5). et ΜΠ, ΗΝ parallelae sunt; 
ergo 4M — MN [Eucl. VI, 2]. 


XXXIV. 


Si in hyperbola in alterutra asymptotarum punctum 
aliquod sumitur, et ab eo recta sectionem contingit, 
per punctum contactus autem recta asymptotae par- 
allela ducitur, recta per punctum sumptum alteri 
asymptotae parallela ducta a sectione in partes aequales 
secabitur. , 


ϑὲο V; corr. p. 11. H04] 6H A V; corr. p (τῶν ΗΘ, 04). 
14. 40H] 64, € H V; corr. p (rov ΗΘ, 64). 
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ἔστω ὑπερβολὴ ἡ AB, ἀσύμπτωτοι ὃὲ αἵ Γ4Ε, 
καὶ εἰλήφϑω ἐπὶ τῆς ΓΖ τυχὸν σημεῖον τὸ Γ,, καὶ 
δι’ αὐτοῦ ἤχϑω ἐφαπτομένη τῆς 
τομῆς ἡ ΓΒΕ, καὶ διὰ μὲν τοῦ Β 
5 παρὰ τὴν DI'4 ἤχϑω ἡ ZBH, διὰ 
δὲ τοῦ Γ τῇ 4Ε ἡ I'AH. λέγω, 
ὅτι ἴση ἐστὶν ἡ L'A τῇ AH. 
ἤχϑω γὰρ διὰ μὲν voi 4 τῇ 
ΓΖ παράλληλος ἡ 40, διὰ δὲ τοῦ 
ι0 Β τῇ 4E ἡ ΒΚ. ἐπεὶ οὖν ἴση ἐστὶν 
ἡ ΓΒ τῇ ΒΕ, ἴση ἄρα καὶ ἡ ΓΚ τῇ KA καὶ ἡ 4Ζ 
τῇ ΖΕ. καὶ ἐπεὶ τὸ ὑπὸ ΚΒΖ ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ 
I'40, ἴση δὲ ἡ BZ τῇ 4Κ, τουτέστι τῇ ΓΚ, καὶ q 
40 τῇ AT, τὸ ἄρα ὑπὸ 4ΓΑ͂ ἴδον ἐστὶ τῷ ὑπὸ ΚΙ. 
15 ἔστιν ἄρα, ὡς ἡ 4Γ πρὸς ΓΚ, ἡ ΓΗ πρὸς AT. διπλῆ 
ὃὲ ἡ 4Γ τῆς ΓΚ' διπλῆ ἄρα καὶ ἡ ΓῊ τῆς AT. ἴση 
ἄρα ἡ L'4 τῇ AH. 


λε΄. 
Τῶν αὐτῶν ὄντων ἐὰν ἀπὸ τοῦ ληφϑέντος σημείου 
20 εὐϑεῖά τις ἀχϑῇ τέμνουσα τὴν τομὴν κατὰ δύο σημεῖα, 
ἔσται, ὡς ὕλη πρὸς τὴν ἐκτὸς ἀπολαμβανομένην, τὰ 
τμήματα τῆς ἐντὸς ἀπολαμβανομένης εὐϑείας. 
ἔστω γὰρ ἡ 48 ὑπερβολὴ καὶ αἱ I4 E ἀσύμπτωτοι 
καὶ ἢ ΓΒΕ ἐφαπτομένη καὶ ἡ ΘΒ παράλληλος, καὶ 
25 διὰ τοῦ Γ διήχϑω τις εὐθεῖα ἡ ΓΑ ΑΖΗ τέμνουσα 
τὴν τομὴν κατὰ τὰ 4, Z. λέγω, ὅτι ἐστίν, ὡς ἡ ΖΓ 
πρὸς ΓΑ͂, ἣ ZA πρὸς 41. 


A 


ἤχϑωσαν γὰρ διὰ τῶν Γ, 4, B, Z παρὰ τὴν AE 


12. KBZ] KZB V; corr. p (τῶν ΚΒ, Β 7). 17. ΓΑ] 
γα V; corr. p. 21. ἡ 045? 
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sit hyperbola 4B, asymptotae autem ΓΖ, 4E, et 
in I'4 punctum quoduis sumatur I, et per id sectio- 
nem contingens ducatur ΓΒΕ, et per B rectae ΓΖ 
parallela ducatur Z BH, per I' autem rectae “7 Εὶ par- 
allela 4H. dico, esse I'4 — AH. 

ducalur enim per 4 rectae ΓΖ parallela 46, per 
B autem rectae 4E parallela BK. iam quoniam est 
ΓΒ — BE [II, 81, erit etiam ΓΚ — ΚΖ et 4Z — ZE 
EEucl VI, 2]. et quoniam KB »« ΒΖ — I'4»« 46 
[H, 12], οὐ BZ — 4Κ [Eucl. I, 34] — ΓΚ, et 
A40 — AT [ib.], erit 4D »« D4 — ΚΓ; ΓΗ. itaque 
[Eucl. VI, 16] ZT: ΓΚ — ΓΗ: ΑΓ. uerum ΖΓ τ ΓΚ, 
itaque etiam ΓΗ͂ —2 4I: ergo I'4 — AH. 


XXXV. 

lisdem positis si a puncto sumpto recta ducitur 
seciionem in duobus punctis secans, erunt, ut tota ad 
partem extrinsecus abscisam, ita partes rectae intra 
abscisae. 

sit enim hyperbola 4B, asymptotae ΓΖ, 4E, con- 
ilingens ΓΒΕ, parallela ΘΒ, et per I recta ducatur 
ΓΑ AZH sectionem se- 
cans in .4, Z. dico, 
esse 
ΖΓ:ΓΑ-- 24: 44. 

nam per I 4, B, Z 
rectae 4 Ε parallelae 
ducantur 'N E, K A M, 
OIIBP, ZT, per 4,2 
autem rectae I'/ parallelae (ΠΣ, TZPMA. 

quoniam igitur ΑΓ ταὶ. ZH [II, 8], erit etiam 


σι 


10 


1ὅ 


20 
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ei DNE, KAM, OIlBP, ZT, διὰ δὲ τῶν A, Z παρὰ 
τὴν I'4 αἱ 4ΠΣ, ΤΖΡΜΕ. 

ἐπεὶ οὖν ἴση ἐστὶν ἡ AT τῇ ZH, ἴση ἄρα καὶ ἡ 
ΚΑ τῇ TH. ἢ δὲ KA τῇ 4Σ᾽ καὶ ἡ TH ἄρα τῇ 
2Σ ἴση. ὥστε καὶ ἡ ΓΚ τῇ AT. καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν 
ἡ ΓΚ τῇ 4T, ἴση καὶ ἡ 4K τῇ ΓΥ ὡς ἄρα 9 AK 
πρὸς ΚΓ, ἡ ΥΓ πρὸς ΓΚ. ὡς δὲ ἡ ΥΓ πρὸς ΓΚ, 
ἡ ZI πρὸς Γά, ὡς δὲ ἡ ΖΓ πρὸς I4, ἡ MK πρὸς 
ΚΑ, ὡς δὲ ἡ MK πρὺς KA, τὸ ΜΖ πρὸς 4.4, ὡς 
0b ἡ ΔΚὶ πρὸς ΚΓ, τὸ ΘΚ πρὸς ΚΝ' καὶ ὡς ἄρα 
τὸ M πρὸς τὸ 44. τὸ ΘΚ πρὸς ΚΝ. ἴσον δὲ τὺ 
44 τῷ 48, τουτέστι τῷ ON: ἴση γὰρ ἡ ΓΒ τῇ BE 
καὶ ἡ 40 τῇ OI. ὡς ἄρα τὸ 4 Μ πρὸς ΟΝ, τὸ ΚΘ 
πρὸς ΚΝ, καὶ λοιπὸν τὸ ΜΘ πρὸς λοιπὸν τὸ ΒΚ 
ἐστιν, ὡς ὅλον τὸ ΔΜ πρὸς ὅλον τὸ ΟΝ. καὶ ἐκεὶ 
ἴσον ἐστὶ τὸ ΚΣ τῷ ΘΟ, κοινὸν ἀφῃρήσθω τὸ AIT 
λοιπὸν ἄρα τὸ ΚΠ ἴσον ἐστὶ τῷ IIO. κοινὸν προσ- 
κείσϑω τὸ 48Β' ὅλον ἄρα τὸ ΚΒ ἴσον ἐστὶ τῷ A6. 
ἔστιν ἄρα, ὡς τὸ M πρὸς 4 4, οὕτως τὸ MO πρὸς 
ΘΑ͂. ἀλλ᾽ ὡς μὲν τὸ MA πρὸς Z4, ἡ MK πρὸς ΚΑ, 
τουτέστιν ἣ ΖΓ πρὺς I'4, ὡς δὲ τὸ MO πρὸς ΘΑ, 
ἡ ΜΦ πρὸς ΦΑ, τουτέστιν ἡ Z4 πρὸς 4 Α΄ καὶ ὡς 
ἄρα 7] ZI' πρὸς I4, ἡ ZA πρὸς 44. 


λς΄. 
Τῶν αὐτῶν ὄντων ἐὰν ἡ ἀπὸ voi σημείου δια- 
γομένη εὐθεῖα μήτε τὴν τομὴν τέμνῃ κατὰ δύο σημεῖα 
μήτε παράλληλος ἡ τῇ ἀσυμπτώτῳ, συμπεσεῖται μὲν 


2. ZTPM E Vi corr. p. 4. Κα (ρ(γ) 4 V; corr.p.— 6. 
4K)] (pr) 4Γ Vi corr. p. 15. 4M] AM V; corr. Comm. 
22. Z.4] X A V; corr. p. 
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KA — TH [Eucl. VI, 4]. uerum K 4 — 4Σ [Eucl.I,34]; 
liaque eliam ΤῊ — 42. quare etiam ΓΙ — 4T 
[Eucl. VI, 4; I, 34]. et quoniam ΓΙ -— ΔΎ, erit 
eliam ΖΚ — IT. itaque ΖΚ: KI — TD: K 
[Eucl V, 7] est autem 

γΥΓ:ΓΚ- ΖΓ:ΓΑ [Eucl VI, 4] 

— MK: Κα [πο]. VI, 4; V, 12,16] —— M: 44 
[Eucl. VI, 1], et [01] ZK: KI'—0K: KN; quare 
eliam Mz:z14 — OK: ΚΝ. est autem 

A44 — 4B [II 12] — ON [Eucl. VI, 1]; 
nam ΓΒ — BE [II, 3] οὐ 40 — ΟΓ [Eucl. VI, 2]. 
itaque 2M: ON — ΚΘ: ΚΝ, et reliquum 
M0:BK — 4M:0ON [Enucl. V, 19]. 

eb quoniam est KZ; — ΘΟ ΠῚ, 12], auferatur, quod 
commune est, 7111; itaque reliquum Κα — IIO. com- 
mune adiiciatur 4B; itaque totum K B — 440. quare 
Má:4-M0:64. uerum 

Má:Zz4A— ΜΚ: ΚΑ [Euc. VI, 1] — ΖΓ: ΓΑ, 
et 
M0:04 —M90:0 4 [Eucl.VI,1] —Z4:44 [Eucl.VI,2]. 
ergo eliam ZI': I4 — Z4:4 4A. 


XXXVI. 


lisdem positis si recta a puncto illo ducta neque 
sectionem in duobus punctis secat neque asymptotae 
parallela est, cum sectione opposita concurret, et ut 
tota ad partem inter sectionem parallelamque per 
punctum contactus ductam, ita erit recta inter sectio- 
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τῇ ἀντικειμένῃ τομῇ, ἔσται δέ, ὡς ὅλη πρὸς τὴν με- 
ταξὺ τῆς τομῆς καὶ τῆς διὰ τῆς ἁφῆς παραλλήλου, ἡ 
μεταξὶ τῆς ἀντικειμένης καὶ τῆς ἀσυμπτώτου πρὸς τὴν 
μεταξὺ τῆς ἀσυμπτώτου καὶ τῆς ἑτέρας τομῆς. 

5 ἔστωσαν ἀντικείμεναι αἱ Α͂, B, ὧν κέντρον τὸ T, 
ἀσύμπτωτοι δὲ αἴ AE, ZH, καὶ ἐπὶ τῆς I'H σημεῖον 
εἰλήφϑω τὸ H, καὶ ἀπ᾽ αὐτοῦ ἤχϑω ἡ μὲν HBE ἐφ- 
απτομένη, 5 δὲ ΗΘ μήτε παράλληλος οὖσα τῇ ΓΕ 
μήτε τὴν τομὴν τέμνουσα κατὰ δύο σημεῖα. 

10 ὅτι μὲν ἡ ΘΗ ἐκβαλλομένη συμπέπτει τῇ vs I4 
καὶ διὰ τοῦτο καὶ τῇ Α τομῇ, δέδεικται. συμπιπτέτω 
κατὰ τὸ 4, καὶ ἤχϑω διὰ vov B τῇ ΓΗ παράλληλος 
ἧ K B A. λέγω, ὅτι ἐστίν, ὡς ἡ ΑΚ πρὸς ΚΘ, οὕτως 
ἡ AH πρὸς ΗΘ. 

15 ἤχϑωσαν γὰρ ἀπὸ τῶν 4, 60 σημείων παρὰ τὴν 
ΓΗ αἱ 9M, AN, ἀπὸ δὲ τῶν B, Η, Θ παρὰ τὴν AE 
α ΒΞ, HIT, ΡΘΣΝ. ἐπεὶ οὖν ἴση ἐστὶν ἡ 44 τῇ 
ΗΘ, ἔστιν, ὡς 9] AH πρὸς HO, ἢ 40 πρὸς ΘΗ. ἀλλ᾽ 
ὡς μὲν ἢ AH πρὸς HO, ἡ ΝΣ πρὸς ΣΘ, ὡς δὲ ἡ 

20 40 πρὸς OH, ἡ I'Z πρὸς ΣΗ͂' καὶ ὡς ἄρα ἡ ΝΣ 
πρὸς ΣΘ, ἢ ΓΣ πρὸς ZH. ἀλλ᾽ ὡς μὲν 5 ΝΣ πρὸς 
Z0, τὸ NI' πρὸς ΓΘ, ὡς δὲ ἡ I'Z πρὸς ZH, τὸ PI 
πρὸς PH: καὶ ὡς ἄρα τὸ ΝΙ πρὸς τὸ ΓΘ, τὸ ΓΡ 
πρὸς τὸ PH. καὶ ὡς ἕν πρὸς ἕν, οὕτως ἅπαντα πρὸς 

25 ἅπαντα᾽ ὡς ἄρα τὸ NI πρὸς ΓΘ, ὅλον τὸ NA πρὸς 
ΓΘ καὶ PH. καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ EB τῇ BH, ἴση 
ἐστὶ καὶ ἡ 48Β τῇ ΒΠ καὶ τὸ AR τῷ ΒΗ. τὸ δὲ 4Ξ 
ἴσον τῷ ΓΘ᾽ καὶ τὸ ΒΗ ἄρα ἴσον τῷ ΓΘ. ἔστιν ἄρα, 
ὡς τὸ ΝΙ πρὸς ΓΘ, οὕτως ὅλον τὸ ΑΝ πρὸς τὸ ΒΗ 


1, ἡ ὅλη 2. ἁφῆς] om. V; corr. Memus. 18. K B 4] 
BKA V; corr. p (ABK). 17. POZN] ΘΡΣΝ V; corr. p. 
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nem oppositam asymptotamque posita ad rectam inter 
asympiotam alteramque sectionem positam. 

sint oppositae 44, B, quarum centrum sit I, asym- 
ptotae autem ΖΕ; ZH, et in ΓΗ͂ sumatur punctum H, 
ab eoque contingens 
ducatur HB E, HO 
autem ita, αὖ neque 
rectae I'E parallela 
sit neque sectionem in 
duobus punctis secet. 

iam rectam 0 H 
productam et cum ΓΖ 
concurrere et ea de 
causa cum sectione, demonstratum est [II, 11]. con- 
currat in 44, et per B rectae I'H parallela. ducatur 
KB.A. dico, esse 4K : KO — AH: ΗΘ. 

ducantur enim a punctis 4, € rectae ΓΗ͂ parallelae 
ΘΜ, AN, ἃ B, H, O autem rectae 1E parallelae 
BA, HII, POZN. quoniam igitur 2,4 — ΗΘ [II, 16], 
eni 4H: HO — ΖΘ: ΘΗ [Eucl. V, 1]. uerum. 
AH:H0 — NZ: Z0 [Eucl.VI,2] et 40:9H-— D Z2: ZH 
[Eucl. VI, 4; V, 12,16]; quare etiam ΝΣ: Z0 —IZ:ZH. 
uerum ΝΣ Z0 — NI: I9 ei 2: ZH —PD:PH 
[Eucl VI, 1]; quare etiam NI': I'O — IPP:PH. et 
αὖ unum ad unum, ita omnia ad omnia [Eucl. V, 12]; 
itaque NI: I'O—- NA:T'O - PH. et quoniam est 
ΕΒ -- ΒΗ [II, 3], erit etiam [Eucl. VI, 2; I, 34] 
AB — BII, AS — BH ([Eucl. VI, 1. est autem 
A45 --ὶ ΓΘ [IL 12]; quare etiam BH — ΓΘ. itaque 


18. ἡ 49 — 19. H6] om. V; corr. Comm. 29. τὸ NI'] 
τὸν y V; cor pvc. 26. PH] ἡ o9 V; corr. p. 
Apollonius, ed. Heiberg. 26 
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καὶ PH, τουτέστι τὸ PX. ἴσον δὲ τὸ PA τῷ 46, 

ἐπεὶ καὶ τὸ ΓΘ τῷ ΒΓ καὶ τὸ MB τῷ ΗΘ. ἔστιν ἄρα, 

ὡς τὸ ΝΙ πρὸς τὸ ΓΘ, οὕτως τὸ NA πρὸς 4. ἀλλ᾽ 

ὡς μὲν τὸ ΝΙ πρὸς ΓΘ, ἡ ΝΣ πρὸς 2/0, τουτέστιν 

517 AH πρὸς HO, ὡς δὲ τὸ NA πρὸς 40, ἡ NP- 

πρὸς PO, τουτέστιν ἡ ΑΚ πρὸς KO: καὶ ὡς ἄρα 1 

AK πρὸς ΚΘ, ἡ 4 πρὸς ΗΘ. 
λζ΄. 

Ἐὰν κώνου τομῆς ἢ κύκλου περιφερείας T, τῶν 

10 ἀντικειμένων. δύο εὐϑεῖαι ἐφαπτόμεναι συμπίέπτωσι, 

καὶ ἐπὶ μὲν τὰς ἁφὰς αὐτῶν ἐπιξευχϑῇ εὐθεῖα, ἀπὸ 

δὲ τῆς συμπτώσεως τῶν ἐφαπτομένων διαχϑῇ τις τέμ- 

νουδσα τὴν γραμμὴν κατὰ δύο σημεῖα, ἔσται, ὡς ὅλη 

. πρὸς τὴν ἐκτὸς ἀπολαμβανομένην, τὰ γινόμενα τμή- 
15 ματα ὑπὸ τῆς τὰς ἁφὰς ἐπιξευγνυούσης. 


ἔστω κώνου τομὴ ἡ 4 B καὶ ἐφαπτόμεναι αἱ AT, ΓΒ, 
καὶ ἐπεξεύλϑω ἡ 48, καὶ διήχϑω ἡ IA ΕΖ. λέγω, 
ὅτι ἐστίν, ὡς ἡ ΓΖ πρὸς I, ἡ ΖΕ πρὸς EA. 

ἤχϑωσαν διὰ τῶν I, 4 διάμετροι τῆς τομῆς αἵ 

2. ΒΓῚ BO V; corr. Memus. 13. ἡ 045g? 15. τῆς] 


τῆς ἐπί V; corr. Memus. 18. ΓΖ] D'4 V; corr. p (ZI). 
ΓΖ] TZ V; corr. p. 


CONICORUM LIBER III. 408 


 NI:I0-—.A4N:BH--PH- AN:PX. est autem 
PA — 40,:'quoniam etiam ΓΘ — ΒΓ (II, 12] et 
MB — 3X0. iaque NI': I'O«— NA4:40. uerum 
ΝΙ: ΓΘ -- ΝΣ: ΣΘ [Eucl. VI, 1] — AH: ΗΘ 

[Eucl. VI, 2], et | 

NA:40 — NP: PO [Eucl. VI, 1] 

e 4K: ΚΘ [Eucl. VI, 4; V, 12, 16]. 
ergo etiam AK: K0 — AH: H8. 


XXXVII. 


Si duae rectae coni sectionem uel ambitum circuli 
uel sectiones oppositas contingentes concurrunt, et ad 
puncta contactus earum recta ducitur, a puncto autem 
concursus contingentium recta ducitur lineam in duobus 
punetis secans, erunt, ui tota ad partem extrinsecus 
abscisam, ita partes ἃ recta puncta contactus coniun- 
genti effectae. 


Bib coni sectio 4B contingentesque 44I, ΓΒ, οὐ 
ducatur 4B, ducaturque ΓΖ EZ. dico, esse 

IZ:D4-ZzZE:EA. 

per I, 4 diametri sectionis ducantur ΓΘ, AK, 


Praeter nostras figuras duas habet V alios casus in oppo- 
sitis repraesentantes. 
26* 


404 ΚΩΝΙΚΩΝ γ΄. 


ΓΘ, AK, διὰ δὲ τῶν Z, 4 παρα τὰς 40, AT oi 
AII, ZP, AZM, NAO. ἐπεὶ οὖν παράλληλός ἐστιν 
ἡ AZM τῇ Ξ:40, ἔστιν, ὡς ἡ ΖΓ πρὸς ΓΖ, ἡ AZ 
πρὸς Ξ 4 καὶ ἡ ΖΜ πρὸς 40 καὶ ἡ 4Μ πρὸς AO' 
5 καὶ ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ AM πρὸς τὸ ἀπὸ EO, τὸ ἀπὸ ΖΜ 
πρὸς τὸ ἀπὸ 40. ἀλλ᾽ ὡς μὲν τὸ ἀπὸ AM πρὸς τὺ 
ἀπὸ ΞΟ, τὸ AMTI' τρίγωνον πρὸς τὸ ΕΞ ΓΟ, ὡς δὲ τὸ 
ἀπὸ ΖΜ πρὸς τὸ ἀπὸ ΟΖ, τὸ ZPM τρίγωνον πρὸς 
τὸ Ζ4ΠΟ: καὶ ὡς ἄρα τὸ ΓΜ πρὸς τὸ AOL, τὸ 
10 ΖΡΜ πρὸς τὲ 4Π0Ο, καὶ λοιπὸν τὸ AI'PZ τετρά: 
πλευρον πρὸς λοιπὸν τὸ ΞΓΠΖ. ἴδον δὲ τὸ μὲν 
AI'PZ τετράπλευρον τῷ 4΄41Κ τριγώνῳ, τὸ δὲ ΞΓΠ4 
τῷ ANA ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ ΑΜ πρὺς τὸ ἀπὸ AO, τὸ 
AAK τρίγωνον πρὸς τὸ 4ΝΞ3. ἀλλ᾽ ὡς μὲν τὸ dni 
15 4M πρὸς τὸ ἀπο ΞΟ, τὸ ἀπὸ ΖΓ πρὸς τὸ ἀπο ΓΖ, 
ὡς δὲ τὸ 44Κ πρὸς τὸ ANSA, τὸ ἀπὸ 4.4 πρὸς 10 
ἀπὸ 4, καὶ τὸ ἀπὸ ΖΕ πρὸς τὸ ἀπὸ E καὶ ὡς 
ἄρα τὸ ἀπο ΖΓ πρὸς τὸ ἀπὸ I4, τὸ ἀπὸ ΖΕ πρὸς 
τὸ ἀπὸ E. καὶ διὰ τοῦτο ὡς ἡ ΖΓ πρὸς ΓΖ, ἡ 2Ε 
90 πρὸς 4Ε. 
λη΄. 

Τῶν αὐτῶν ὄντων ἐὰν διὰ τῆς συμπτώσεως τῶν 
ἐφαπτομένων ἀχϑῇ τις εὐθεῖα παρὰ τὴν τὰς ἁφὰς ἐπι- 
ξευγνύουσαν. καὶ διὰ μέσης τῆς τὰς ἁφὰς ἐπιξευγ- 

265 νυούσης ἀχϑεῖσα εὐθεῖα τέμνῃ τὴν τομὴν κατὰ δύο 
σημεῖα καὶ τὴν διὰ τῆς συμπτώσεως παράλληλον τῇ 
τὰς ἁφὰς ἐπιξευγνυούσῃ, ἔσται, ὡς ὅλη ἡ διηγμένη 
πρὸς τὴν ἐκτὸς ἀπολαμβανομένην μεταξὺ τῆς τομῆς 


10. AI'PZ] p, AI'PZ corr. ex ΑΓΡΙΞ m.1 V. 15. AM 
— τὸ ἀπό (alt.)| om. V; corr. p (τῆς 4M, τῆς ΞΟ, ἀπὸ τῆς). 


CONICORUM LIBER III. 405 


per Z, Z1 autem rectis 40, A4I' parallelae 7/11, Z P, 
AZM, NZ40. iam quoniam “ΖΜ, X70 parallelae 
sunt, erit ' 
ZI:D4-— 42:584 [Eucl. VI,4] — ZM:40— AM:&0; 
quare eliam 44M?: ΞΟ" — ZM?: 40?, uerum 
AM? : &O? — AMT: ATO [Eucl. VI, 19], 
eti ZM?*:041* — ZPM: ZIIO; quare etiam 
ΑΓΜ:ΞΟΓ--ΖΡΜ:2Π0-- AT PZ:EDILA [Eucl.V,19]. 
uerum AI'PZ — AAK, ΞΓΠΖΩ͂ — ANKE (11,80; I1,5—6; 
III, 2; — III, 11]; itaque 
AM? :5RO?* — AAK: AN. 
est autem 4M?: ΞΟ" — ZI?: ΓΖ", 
AAK: ANA — 44? : AR? [Eucl. VI, 19] 
|. — ZE*: EZ* [Eucl. VI, 2]; 
quare eliam ZI7?:I?-—ZE?:EZ4*?. ergo 
ZI:I4-ZzZE:ZAE. 


XXXVII. 


lisdem positis si per punctum concursus contin- 
gentium recía ducitur rectae puncta contactus con- 
iungenti parallela, rectaque per mediam rectam puncta 
contactus coniungentem ducta sectionem secat in duobus 
punctis rectamque per punctum concursus rectae puncta 
contactus coniungenti parallelam ductam, erunt, ut tota 
recta ita ducta ad partem extrinsecus inter seclionem 
parallelamque abscisam, ita partes a recta ad puncta 
contactus ducta effectae. 


408 ο΄ ΚΩΜΙΚΩ͂Ν γ᾽ 


καὶ τῆς παραλλήλου, τὰ γινόμενα τμήματα ὑπὸ τῆς 
- ἐπὶ τὰς ἁφὰς ἐπιξευγνυμένης. 
ἔστω ἡ 48 τομὴ καὶ αἱ AT, BI^ ἐφαπτόμεναι καὶ 
ἡ 48 τὰς ἁφὰς ἐπιξευγνύουσα καὶ αἴ ΑΝ, ΓΜ διά- 
5 μετροι᾿ φανερὸν δή, ὅτι ἡ 4B 
δίχα τέτμηται κατὰ τὸ Ε. 
ἤχϑω ἀπὸ τοῦ Γ τῇ 48 


παράλληλος ἡ ΓΟ, καὶ διήχϑω We 
διὰ τοῦ E ἡ ΖΕ40Ο. λέγω, 

10 ὅτι ἐστίν, ὡς ἡ ZO πρὸς ΟΖ, Υ 
ἡ ΖΕ πρὸς ΕΖ. 


ἤχϑωσαν γὰρ ἀπὸ τῶν 
Z, 4 παρὰ τὴν 48 αἵ 
AZKM, JOHAN, διὰ δὲ 
τδὁ τῶν Z, H παρὰ τὴν ΑΓ ? 
αἱ ZP, ΗΠ. ὁμοίως δὴ τοῖς πρότερον δειχϑήσεται, 
ὅτι ἐστίν, ὡς τὸ ἀπὸ ΑΜ πρὸς τὸ ἀπὲ KO, τὸ ἀπὸ 
444 πρὸς τὸ ἀπὸ ARX. καί ἐστιν, ὡς μὲν τὸ ἀπὸ AM 
πρὸς τὸ ἀπὸ ΞΘ, τὸ ἀπὸ 4Γ πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΙ καὶ 
20 τὸ ἀπὸ ZO πρὸς τὸ ἀπὸ OA, ὡς δὲ τὸ ἀπὸ 4.44 πρὸς 
τὸ ἀπὸ AX, τὸ ἀπὸ ΖΕ πρὸς τὸ ἀπὸ Ε4' ὡς ἄρα 
τὸ ἀπὸ ZO πρὸς τὸ ἀπὸ OA, τὸ ἀπὸ ΖΕ πρὸς τὸ 
ἀπὸ ΕΖ, καὶ ὡς ἡ ZO πρὸς O4, ἡ ΖΕ πρὸς ΕΔ. 


A9". 

25 Ἐὰν τῶν ἀντικειμένων δύο εὐϑεῖαι ἐφαπτόμεναι 
συμπίπτωσι, καὶ διὰ τῶν ἁφῶν εὐϑεῖα ἐκβληθῇ, ἀπὸ 
δὲ τῆς συμπτώσεως τῶν ἐφαπτομένων ἀχϑεῖσα εὐθεῖα 

9. ZEOA V; corr. p. 13. Z] A V; corr. p. 1. 


ÉGHNAN V; cor. Memu. 80. O4] 4d Vieorp, 3 
In Ε 4 (alt) desinit uol.I codicis V (fol. 120). 


CONICORUM LIBER III. 401 


sib seclio 4B, contingentes 41, BI, puncta con- 
taclus coniungens 44 B, diametri 4 N, I'M; manifestum 
igitur, 4B in E in duas partes aequalea secari 
[II], 30, 39]. 

8 I'rectae 4B parallela ducatur ΓΟ, et per E 
ducatur ZE44O. dico, esse ZO: ΟΖ — ΖΕ: ΕΖ. 


nam a Z, Z1 rectae 4B parallelae ducantur 4Z K M, 
40HÀXN, per Z, H autem rectae A4I' parallelae 
ZP, HII. iam eodem modo, quo antea, demonstrabi- 
mus, esse /4 M? : ΞΘ" — / 4? : AA? [u. prop. XXXVII]. 
est autem 

AM? : ΞΘ" — AI? : I'ÀE* [Eucl. VI, 4] 
— Z0?:04? [Eucl. VI, 2], 
el 44?: 4,33 — ΖΕ": EZ? [Eucl VI, 2]; itaque 
Z0*:04? — ZE*: EZ? et ZO: ΟΖ — ZE: E A. 


XXXIX. 
Si duae rectae oppositas contingentes concurrunt, 
el per puncta contactus recta ducitur, a puncto autem 
concursus contingentium ducta recía utramque sectio- 


In V figura 2 minus adcurato descripta ost; V praeterea 
tertiam flguram oppositarum hubet. 


408 ΚΟΝΙΚΟΝ γ΄. 


τέμνῃ ἑχατέραν τῶν τομῶν καὶ τὴν τὰς ἁφὰς ἐπι- 
ξευγνύουσαν, ἔσται, ὡς ὅλη ἡ διηγμένη πρὸς τὴν ἐχτὺς 
ἀπολαμβανομένην μεταξὺ τῆς τομῆς καὶ τῆς τὰς ἁφὰς 
ἐπιξευγννούσης, οὕτως τὰ γινόμενα τμήματα τῆς εὐθείας 


e A « “« “ , “ , 
δ ὑπὸ τῶν τομῶν καὶ τῆς συμπτώσεως τῶν ἐφαπτομένων. 


ἔστωσαν ἀντικείμεναι αἴ 4, B, ὧν κέντρον τὸ T, 
ἐφαπτόμεναι δὲ αἱ 44, 48. καὶ ἐπιξευχϑεῖσαι al 
AB, ΓΖ4 ἐκβεβλήσθωσαν, καὶ διὰ τοῦ 4 διήχϑω τις 
εὐθεῖα ἢ ΕΖΖΗ. λέγω, ὅτι ἐστίν, ὡς͵ ἡ ΕΗ πρὸς 


10 HZ, ἡ ΕΔ πρὸς ΖΖ. 


ἐπεξεύχϑω γὰρ ἡ 4Γ καὶ ἐκβεβλήσϑω, καὶ διὰ τῶν 
E, Ζ παρὰ μὲν τὴν AB ἤχϑωσαν αἴ ΕΘΣ, ΖΑ ΜΝΕΟ, 
παρὰ δὲ τὴν 44 αἱ ΕΠ, ΖΡ. 

ἐπεὶ οὖν παράλληλοί εἰσιν αἱ ΖΗ, ΕΣ καὶ àv 


15 ηγμέναι εἰς αὐτὰς αἱ ΕΖ, ΕΣ, ΘΜ, ἔστιν, ὡς ἡ ΕΘ 


20 


2b 


πρὸς 02, ἡ ΖΜ πρὸς MA. καὶ ἐναλλάξ, og ἡ EO 
πρὸς ΖΜ, ἡ ΘΣ πρὸς ΞΜ' καὶ ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ ΘΕ 
πρὸς τὸ ἀπὸ ΜΖ, τὸ ἀπὸ ΘΣ πρὸς τὸ ἀπὸ S M. ἀλλ᾽ 
ὡς μὲν τὸ ἀπὸ ΕΘ πρὸς τὸ ἀπὸ. ΜΖ, τὸ ΕΘ Π τορί- 
γωνον πρὸς τὸ ΖΡΜ, ὡς δὲ τὸ ἀπὸ ΘΣ πρὸς τὸ ἀπὸ 
5 M, τὸ 4ΘΣ τρίγωνον πρὸς τὸ EM. καὶ ὡς ἄρα 
τὸ EOII πρὸς τὸ ZPM, τὸ 402 πρὸς. τὸ ΞΕ ΜΖ. 
ἴσον δὲ τὸ μὲν ΕΘΠ τοῖς AX K, ΘΩ͂Σ, τὸ δὲ ΡΜΖ 
τοῖς 4ΞΝ, 4M ὡς ἄρα 10 Ζ4ΘΣ πρὸς τὸ MA, 
τὸ 42K μετὰ τοῦ ΘΩ͂Σ πρὸς τὸ AEN μετὰ τοῦ 
AMA, καὶ λοιπὸν τὸ ΑΣΚ πρὸς λοιπὸν τὸ ANE 


ἐστιν, ὡς τὸ 4120 πρὸς τὸ 4M. ἀλλ᾽ ὡς μὲν τὸ 


4. τῆς] ὑπὸ τῆς V; ἐπὶ τῆς p; corr. Memus. 8. 47 E V; 
corr, Memus — 12. &AMN XO Vi corp. 16. ZM] EM V; 
corr. p. 24. AEN] ARM V; corr. . Memus. 26. τό] (pr.) 
ego; ὡς τό V; ἄρα τὸ Halley. 


CONICORUM LIBER III, 409 


nem rectamqüe puncta contactus coniungentem secat, 
erunt, ut tota recta ita ducta ad partem extrinsecus 
inter seclionem rectamque puncta contactus coniun- 
gentem abscisam, 
iia partes rectae 
a sectionibus 

punctoque concur- 
sus contingentium 
effectae. 

sint oppositae 
4, B, quarum cen- 
irum sit Γ, con- 
lingenles autem 
44, 4B, et ductae 4B, I'Z producantur, per 7 
autem ducatur recta aliqua ΕΖ ΖΗ. dico, esse 

|. EH:HZ — EA: AZ. 

ducatur enim AI' et producatur, et per E, Z rectae 
-4AB parallelae ducantur ΕΘΣ, ZAMN,XO, rectae 
autem 414] parallelae ΕΠ, Z P. 

iam quoniam parallelae sunt Z 5, E, etin eas incidunt 
EZ, KZ, ΘΜ, erit [Eucl. VI, 4] E6:9Z — ΖΜ: ΜΗ. 
ei permutando [Eucl V, 16] ΕΘ: ZM— ΘΣ: ΞΜ; 
quare eliam ΘΕ": MZ? — 0627? : &SM*?. est, autem 
[Eucl. VI, 19] ] 
E0?: MZ? — EOII: ZPM, 022: E M? — 402: ΜΖ; 
ilaque eliam E01II : ZPM — 402: &M 4. est autem 
EO0II — AZK ]- 0942, PMZ — ARN 4- Ζ4ΜΗ͂ 
[prop. XI]; itaque 

ΖΘΣ: ΞΜΖ - 4ΣΚ- ΘΩ͂Σ: 4ΞΝ- EM 
et [Eucl V, 19] 43ΣΚ: 4ΝΞ τα, 4ΣΘ: 2435. Μ. est 
autem 


410 ΚΩΝΙΚΩΝ γ΄. 


ΑΣΚ πρὸς τὸ ANA, τὸ ἀπὸ ΚΙ πρὸς τὸ. ἀπὸ AN, 

τουτέστι τὸ ἀπὸ ΕΗ πρὸς τὸ ἀπὸ ZH, ὡς δὲ vo 4ΘΣ 

πρὸς τὸ Ξ ΖΜ, τὸ ἀπὸ ΘΖ πρὸς τὸ ἀπὸ 4M, τουτ- 

ἔστι τὸ ἀπὸ ΕΖ πρὸς τὸ ἀπὸ 4Ζ. καὶ ὡς ἄρα ἡ EH 
ὅ πρὸς HZ, ἡ ΕΖ πρὸς 4Z. 
μ΄. 

Τῶν αὐτῶν ὄντων ἐὰν διὰ τῆς συμπτώσεως τῶν 
ἐφαπτομένων ἀχϑῇ εὐϑεῖα παρὰ τὴν τὰς ἁφὰς ém- 
ξευγνύουσαν, καὶ ἀπὸ μέσης τῆς τὰς ἁφὰς ἐπιξευ)- 

10 νυούσης ἀχϑεῖσα εὐθεῖα τέμνῃ ἑκατέραν τῶν τομῶν 
καὶ τὴν παρὰ τὴν τὰς ἁφὰς ἐπιξευγνύουσαν, ἔσται, 
ὡς ὕλη ἡ διηγμένη πρὸς τὴν ἐκτὸς ἀπολαμβανομένην 
μεταξὺ τῆς παραλλήλου καὶ τῆς τομῆς, οὕτως τὰ yi 
νόμενα τμήματα τῆς εὐθείας ὑπὸ τῶν τομῶν καὶ τῆς 

15 τὰς ἁφὰς ἐπιζευγννυούσης. 

ἔστωσαν ἀντικείμεναι αἵ 4, B, ὧν κέντρον và T, 
ἐφαπτόμεναι δὲ a( 44, 48. καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ AB 
καὶ ἡ IAE: ἴση ἄρα ἡ AE τῇ EB. καὶ ἀπὸ μὲν 
τοῦ 4 παρὰ τὴν AB ἤχϑω ἡ Ζ4ΉΗ, ἀπὸ δὲ τοῦ E, 

20 ὡς ἔτυχεν, ἡ AE, λέγω, ὅτι ἐστίν, ὡς ἡ ΘΖ πρὸς 
AK, ἡ ΘΕ πρὸς EK. 

ἤχϑωσαν ἀπὸ τῶν Θ, K παρὰ μὲν τὴν AB ol 
NMOEÀE, KOII, παρὰ m τὴν 44 αἱ OP, ΚΣ, καὶ 
διήχϑω ἡ Ξ4ΓΈΤ. 

25 ἐπεὶ οὖν εἰς παραλλήλους τὰς E M, ΚΠ. διηγμέναι 
' εἰσὶν α EAT, MAII, ἔστιν, ὡς ἡ ΞΑ͂ πρὸς AT, 
"» MA πρὸς 4Π. ἀλλ᾽ ὡς ἡ ΞΑ͂ πρὸς AT, ἡ OE 
90. AE] ego; 4E V; GEK4A Halley cum Memo. 838. 
NMO5Z] OMNE Vi corr. p (SOMN). 24. o Md). 


ATDAT Vicorr.p. 26. MAII] MAT' Vi corr. p. 27. MA 
MA V; corr. p. 


CONICORUM LIBER III. 411 


AZK:ANA —KA4?: AN? [Eucl. VI, 19] 

— ΚΗ": ΖΗ" [Eucl. VI, 2; VI, 4; V, 12; V, 16], 
et | ΕΣ 
402:,54M — 04?: 4M? [Eucl. VI, 19] 

— Ε45: 425 [Eucl. VI, 4]. 
ergo eliam EH: HZ — EA: AZ. 


XL. 


lisdem positis si per punctum concursus contin- 
gentium recia ducitur rectae puncta contactus con- 
iungenii parallela, et recta a media recta puncta 
contactus coniungenti ducta utramque sectionem secat 
rectamque : rectae puncta contactus coniungenli par- 
' allelam, erunt, ut tota recta ita ducta ad partem ex- 
irinsecus inter parallelam sectionemque abscisam, ita 
partes rectae a sectionibus rectaque puncta contactus 
coniungenti effectae. 

sint oppositae 44, B, quarum centrum sit I', con- 
lingentes autem 471, 4 Β, et ducantur 4B et I'AE; 


itaque 4E -— EB [II, 39]. et ἃ 2f rectae 4B par- 
allela ducatur Ζ4 H, ab E autem quoquo modo 4E. 
dico, esse 9.1: 4K — ΘΕ: EK. 


10 


15 


20 


25 


412 | KONIK9N γ΄. 


πρὸς EK: ὡς δὲ ἡ OE πρὸς ΕΚ, ἡ ON πρὸς KO 
διὰ τὴν ὁμοιότητα τῶν GEN, KEO τριγώνων ὡς 
ἄρα ἡ ΘΝ πρὸς KO, ἢ ΜΑ πρὸς 4Π' καὶ ὡς ἄρα 
τὸ ἀπὸ ΘΝ πρὸς τὸ ἀπὸ KO, τὸ ἀπὸ ΜΑ͂ πρὸς v0 
ἀπὸ 4Π. ἀλλ᾽ ὡς μὲν vo ἀπὸ ΘΝ πρὸς τὸ ἀπὸ OK, 
τὸ ΘΡΝ τρίγωνον πρὸς τὸ K ZO, ὡς δὲ τὸ ἀπὸ MA 
πρὸς τὸ ἀπὸ AIL, v0 Ξ'Μ4 τρίγωνον πρὸς v0 ATII: 
καὶ ὡς ἄρα τὸ ΘΝΡ πρὸς τὸ KOZ, τὸ ΚΞ ΜΑ πρὸς 
τὸ TIL ἴσον δὲ τὸ ΘΝΡ τοῖς ΞΑ͂Μ, MNA, τὸ 
δὲ ZOK τοῖς ATII, 4ΟΠ' καὶ ὡς ἄρα τὸ ΞΜΑ 
μετὰ τοῦ ΜΝΖ τριγώνου πρὸς τὸ ATII τρίγωνον 
μετὰ τοῦ Π400 τριγώνου, οὕτως τὸ 5 ΜΑ͂ τρίγωνον 
πρὸς τὸ ΠΥ4 τρίγωνον καὶ λοιπὸν ἄρα τὸ NMA 
πρὸς λοιπὸν τὸ 40 Π τρίγωνόν ἐστιν, ὡς ὅλον πρὸὺς 
ὅλον. ἀλλ᾽ ὡς τὸ EM. τρίγωνον πρὸς τὸ ATII 
τρίγωνον, τὸ ἀπὸ H4 πρὸς τὸ ἀπὸ AT, ὡς δὲ τὸ 
MAN πρὸς τὸ I140, τὸ ἀπὸ ΜΝ πρὸς τὸ ἀπὸ I10* 
καὶ ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ ΜΝ πρὸς τὸ ἀπὸ ΠΟ, τὸ ἀπὸ 
A4 πρὸς τὸ ἀπὸ ΑΥ͂. ὡς δὲ τὸ ἀπὸ ΜΝ πρὸς τὸ 
ἀπὸ IIO, τὸ ἀπὸ ΝΖΩ͂ πρὸς τὸ ἀπὸ Oz, ὡς δὲ τὸ 
ἀπὶ Ξ4 πρὸς τὸ ἀπὸ AT, τὸ ἀπὸ ΘΕ πρὸς τὸ ἀπὸ 
ΕΚ, ὡς δὲ τὸ ἀπὸ ΝΖ πρὸς τὸ ἀπὸ 40, τὸ ἀπὸ ΘΑ 
πρὸς τὸ ἀπὸ ΑΚ' καὶ ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ OE πρὸς τὸ 
ἀπὸ ΕΚ, τὸ ἀπὸ ΘΖ πρὸς τὸ ἀπὸ AK. ἔστιν ἄρα, 
ó; ἡ ΘΕ πρὸς EK, ἡ 94 πρὸς AK. 
μα΄. 

᾿Εὰν παραβολῆς τρεῖς εὐθεῖαι ἐφαπτόμεναι συμ- 

πίπτωσιν ἀλλήλαις, εἰς τὸν αὐτὸν λόγον τμηϑήσονται. 


4. πρός] (alt.) bis V; corr. pc. 8. τὸ Ξ ΜΑ] om. V; 
COrr. p. 18. ENMA V; corr. p (MN 4). 26. OE] cp, 
E obscurum fn V; 02 v. 
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a Θ, K rectae 4B parallelae ducantur N M05, 
KOII, rectae autem 4471 parallelae 9 P, ΚΣ, et du- 
catur AX ΓΤ. 
. quoniam igitur in parallelas &M, KII incidunt 
&4T, MAII, erit [Eucl. VI, 4] 54:471 — MA: ATI. 
uerum 44: 4T — ΘΕ: EK [Eucl. VI, 2]; et 
OE: EK —0N:KO 
propter similitudinem triangillnorum 6 EN, KEO 
[Eucl VI, 41; itaque 9N: KO— MA: AII. quare 
eliam ΘΝ": KO?* — M A?: 4.13. uerum 
ΘΝ": OK* —0PN: KZO, M4A?: AII? — MA: ATII 
[Eucl. VI, 19]; itaque etiam ΘΝΡ: KOZi — 5 MA:ATII. 
est autem [prop. XI] 9NP — S4M-- MNA et 
ZO K -— ATII 4- 401II; quare etiam 
ASMA -- MNZ: ATII 4- I140 — &MA : IITA. 

itaque etiam [Eucl. V, 19] NM : Z01II, ut totum ad 
totum. est autem 

EMA: ATII— KA43:A4T?, MAN:ILAO — ΜΝ": ΠΟ» 
[Eucl. VI, 19]; quare etiam MN?:1IIO? — X 4? : 4.03. 
uerum 

MN?:IIO? — NZ?:04? [Eucl. VI, 4], 

B4? : AT? — ΘΕ": EK? [Eucl. VI, 2], 
Na4f?: 40? — 0?: AK? [Eucl. VI, 4; VI, 2; V, 12; V,16]; 
itaque etiam 9 E*: EK? — 04?: AK?. ergo 

ΘΕ: ΕΚ -04:AK. 


XLI. 


Si tres rectae parabolam contingentes inter se con- 
currunt, seeundum eandem rationem secabuntur. 


414 ΚΩΝΊΚΩΝ γ΄. ἡ 


ἔστω παραβολὴ ἢ ABI, ἐφαπτόμεναι δὲ αἱ AAE, 
EZI,4BZ. λέγω, ὅτι ἐστίν, ὡς ἡ ΓΖ πρὸς ΖΕ, ἡ 
Ed πρὸς 44 καὶ ἡ ZB πρὸς ΒΖ. 
ἐπεξεύχϑω γὰρ ἣ 4Γ καὶ τετμήσθω δίχα κατὰ 
δ τὸ Η. . 
ὅτι μὲν ovv ἣ ἀπὸ τοῦ E ἐπὶ τὸ H διάμετρός ἐστι 
τῆς τομῆς, φανερόν. 
εἰ μὲν οὖν διὰ τοῦ Β ἔρχεται, παράλληλός ἐστιν 
y 4Z τῇ ΑΓ καὶ δίχα τμηϑήσεται κατὰ τὸ B ὑπὺ 
10 τῆς EH, καὶ διὰ τοῦτο ἴση ἔσται ἡ 44 τῇ 4E καὶ 
ἡ ΓΖ τῇ ΖΕ, καὶ φανερὸν τὸ ξητούμενον. 
μὴ ἐρχέσϑω διὰ τοῦ B, ἀλλὰ διὰ τοῦ Θ, καὶ ἤχϑω 
διὰ τοῦ Θ παρὰ τὴν 4Γ ἡ KO. ἐφάψεται ἄρα τῆς 
τομῆς κατὰ τὸ Θ, καὶ διὰ τὰ εἰρημένα ἴση ἔσται ἡ 4Κ 
15 τῇ ΚΕ xal ἣ 4“Γ τῇ AE. 1590 διὰ μὲν τοῦ B παρὰ 
τὴν EH ἡ MNBRÀ, διὰ δὲ τῶν A, Γ παρὰ τὴν 4Ζ 
αἱ 40, ΓΠ. ἐπεὶ οὖν παράλληλός ἐστιν. ἡ MB τῇ 
ΕΘ, διάμετρός ἐστιν ἡ MB: καὶ ἐφάπτεται, κατὰ τὸ B 
ἡ 412: κατηγμέναι ἄρα εἰσὶν αἱ 40, DII. καὶ ἐπεὶ 
20 διάμετρός ἐστιν ἡ MB, ἐφαπτομένη δὲ ἡ ΓΜ, κατ- 
ηγμένη δὲ ἡ L'II, ἴση ἔσται ἡ MB τῇ ΒΠ' ὥστε καὶ 
ἡ ΜΖ τῇ ZI. καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ ΜΖ τῇ Ζ2Γ καὶ 
ἡ EA τῇ AT, ἔστιν, ὡς ἡ ΜΓ πρὸς ΓΖ, ἡ EI" πρὸς 
ΓΛ’ καὶ ἐναλλάξ, ὡς ἡ ΜΓ πρὸς ΓΕ, ἡ ZU πρὸς ΓΑ. 
26 ἀλλ᾽ ὡς ἡ ΜΓ πρὸς ΓΕ, ἡ ΞΓ πρὸς ΓΗ͂' καὶ ὡς 
ἄρα ἣ ZI'zgóg DA, ἡ EI πρὸς ΓΗ. ὡς δὲ ἡ ΗΓ 
πρὸς I'4, ἡ 4Γ πρὸς ΓΕ [διπλασία γὰρ ἕκατέρα᾽ 
δι’ ἴσου ἄρα, ὡς ἡ 4Γ πρὸς ΓΗ͂, ἡ ΕΓ πρὸς ΓΖ, 
18. KOA] OK.A V; corr. p. 20. Post MB del. m. 1 


vj EO διάμετρός ἐστιν ἡ MB V. 41. ἔσται) bis V; corr. pvc. 
27. διπλασία γὰρ ἑκατέρα] deleo. 
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sit parabola A4BI', contingentes autem 44Ε, 
EZI,4BZ. dico, esse 'Z:ZE& EZ4:44-—ZB:BA. 

ducalur enim AI'et in Η in duas partes aequales 
secetur. 

iam rectam ab E ad H ductam diameirum esse 
sectionis, manifestum est [II, 29]. 

iam si ea per B cadit, 42 rectae A4I' parallela 
erit [II, 5] et ad B ab EH in duas partes aequales 
secabitur [Eucl. VI, 4], qua de causa erit 4271 — Ζ E, 
ΓΖ —ZE [I1, 35; 
Eucl VI, 2], et 

manifestum est, 

quod quaerimus. 

iam ne cadat 
per B, sed per 6, 
et per € rectae AT' 
parallela — ducatur . 
K0.4; ea igiiur 
sectionem continget 
in Θ [I, 32], et 


» propter ea, quae diximus, erit 4 K — KE, AI' — AE. 


iam per B rectae EH parallela ducatur M N B 5, 
per 4, I' autem rectae Z/Z parallelae 40, ΓΙ. quon- 
iam igitur MB, EO parallelae sunt, diametrus est MB 
[I, 51 coroll]; et 42 in B contingit; itaque 40, ΓΠ 
ordinate ductae sunt [I def.4]. et quoniam MB diametrus 
est, contingens ΓΜ, ordinate ducta III, erit MB — BII 
[I, 35]; quare etiam MZ — ZI' [Eucl. VI, 2]. et 
quoniam est MZ — ZI, EA — AT erit 
MI':I'Z-EDI:IA4 
el permutando [Eucl V, 16) ΜΓ: ΓΕ Ξε ΖΓ: ΓΑ. 


416 KONIKQ9N γ΄. 


καὶ ἀναστρέψαντι, ὡς 7 ΕΓ πρὸς ΕΖ, ἡ IA πρὸς AR 
διελόντι, ὡς « ΓΖ πρὸς ΖΕ, ἢ L'A πρὸς 5. 4. πάλιν 
ἐπεὶ διάμετρός ἐστιν y ΜΒ καὶ ἐφαπτομένη 9 AN 
καὶ κατηγμένη ἡ 40, ἴση ἐστὶν ἣ NB τῇ BO καὶ ἡ 
N4 τῇ 4.4. ἔστι δὲ καὶ ἡ EK τῇ KA: ὡς ἄρα ἡ 
AE πρὸς AK, ἡ ΝΑ͂ πρὸς 44 ἐναλλάξ, ὡς ἡ EA 
πρὸς AN, ἡ ΚΑ πρὸς 44. ἀλλ᾽ ὡς dj E.4 πρὸς AN, 
ἡ HA πρὸς ΑΞ' καὶ ὡς ἄρα 5 KA πρὸς 42, ἡ H4 
πρὸς Α3. ἔστι δὲ καί, ὡς ἡ ΓΑ͂ πρὸς AH, ἡ ΕΑ 
πρὸς 4Κ [διπλασία γὰρ ἑκατέρα ἑκατέρας}" δι᾽ ἴσου 
ἄρα, ὡς ἡ I4 πρὸς 4,3, ἢ EA πρὸς 441 διελόντι, 
ὡς 7 ΓΗ͂ πρὸς X 4. ἡ ΕΖ πρὸς 4.4. ἐδείχϑη δὲ καί, 
ὡς ἡ ΓΗ͂ πρὸς AA, ἡ ΓΖ πρὸς ΖΕ' ὡς ἄρα ἡ ΓΖ 
πρὸς ΖΕ, ἡ ΕΖ πρὸς 44. πάλιν ἐπεί ἐστιν, ὡς ἡ 
15 ΓΙ πρὸς AA, ἡ DII πρὸς 40, καί ἐστιν ἡ μὲν ΓΠ 
^ τῆς ΒΖ διπλῆ, ἐπεὶ καὶ 5$ ΓΜ τῆς ΜΖ, ἡ δὲ 40 
τῆς Β4, ἐπεὶ καὶ ἣ AN τῆς ΝΩ͂, ὡς ἄρα ἡ l5 
πρὸς ΞΑ͂, ἡ ZB πρὸς ΒΩ καὶ ἡ ΓΖ πρὸς ΖΕ καὶ 
ἡ ΕΖ πρὸς 44. 


20 ιβ΄. 
Ἔαν ἐν ὑπερβολῇ ἢ ἐλλείψει ἢ κύκλου περιφερεία 
ἢ ταῖς ἀντικειμέναις ἀπ᾽ ἄκρας τῆς διαμέτρου ἀχϑῶσι 
παρὰ τεταγμένως κατηγμένην, ἄλλη δέ vig, ὡς ἔτυχεν, 
ἀχϑῇ ἐφαπτομένη, ἀποτεμεῖ ἀπ’ αὐτῶν εὐθείας ἴδον 
26 περιεχούσας τῷ τετάρτῳ μέρει τοῦ πρὸς τῇ αὐτῇ, δια- 
μέτρῳ εἴδους. 
ἔστω γάρ τις τῶν προειρημένων τομῶν, ἧς διά- 
μέτρος ἢ 48, καὶ ἀπὸ τῶν A, B ἤχϑωσαν παρὰ 


Θι 


1 


e 


1. 4X] vc, corr. ex 4Γ m. 1 V. 10. διπλασία — ἕκα- 
τέρας] deleo. 21. ἐν] om. V; corr. p. 
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uerum MI':I'E-—AD:IH [Eucl VI, 4]; itaque 
eliam ZI':I4- ἘΓΊ ΓΗ. est autem 
HI:DIAÀ4-aAD:DE; 
nam utraque duplo maior est; ex aequo igitur [Eucl.V,22] 
AT:IAÀ-—EIDL:DZ,etconuertendo [Eucl. V, 19 coroll.] 
EI:EZ:-IA4:.A4BÀ;dirimendo [Eucl. V, 17] 
ΓΖ:ΖΕ-Ὸ:ΓΙ: Ξ 4. 
rursus quoniam diameirus est MB, contingens “4 Ν, 
ordinate ducta 40, erit. N B — BO [1,35] et [Eucl.VI,2] 
NZ-—2Z24. est autem eliam EK — K.4; quare 
AE: AK — ΝΑ: 424, et permutando [Eucl. V, 16] 
EA:AN-—K:44. est autem EA4: 4N — HA: AS 
[Eucl. VI, 4]; quare etiam K 4: 421 — H4: AH. est 
autem etiam ΓΖ: 4H — E 4: 4 K; nam utraque duplo 
maior est utraque; itaque ex aequo I4: 48 — Ε4: 44 
[Eucl.V,22]; dirimendo ([Eucl.V,17] ΓΞ: 84 Ez. 
demonsirauimus autem eliam, esse ΓΞ: 4&5 —I'Z:ZE; 
iiaque l'Z:ZE-— Ez:.47. rursus quoniam est 
I'8:54 — D II:40 [Eucl. VI, 4; V, 16], et ΓΠ — 2BZ 
[Eucl.VI,4], quoniam etiam I'M—2 MZ, et 40—2 ΒΖ 
[Eucl. VI, 4], quoniam etiam 4N — ὃ ΝΖ, erit 
DE8:5A-—ZB:BzZz-—IZ:ZE-—EZ:4A. 


XLII. 


S1 in hyperbola uel ellipsi uel circulo uel oppositis 
& terminis diametri rectae ducuntur reciae ordinate 
ductae parallelae, alia autem aliqua quoquo modo 
contingens ducitur, haec ab illis rectas abscindet 
rectangulum comprehendentes aequale quartae parti 
figurae eidem diametro adplicatae. 


sib enim aliqua seclionum, quas diximus, cuius 
Apollonius, ed. Heiberg. 27 


b 


10 


15 


20 
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τεταγμένως κατηγμένην αἱ AT, 4B, ἄλλη δέ τις dg- 
απτέσϑω κατὰ τὸ E ἡ DEZ. λέγω, ὅτι τὸ ὑπὸ AT, 
Β4 icov ἐστὶ τῷ τετάρτῳ μέρει τοῦ πρὸς τῇ AB 
εἴδους. . 

ἔστω γὰρ κέντρον τὸ Z, καὶ Óv αὐτοῦ ἤχϑω παρὰ 
τὰς AI, B4 ἡ ΖΗΘ. ἐπεὶ οὖν αἵ 4Γ, BA παρ- 
ἀλληλοί εἰσιν, ἔστι δὲ καὶ ἣ ΖΗ παράλληλος, συξυγὴς 


ἄρα διάμετρός ἐστι τῇ 48' ὥστε τὸ ἀπὸ ZH ἴσον 
ἐστὶ τῷ τετάρτῳ τοῦ πρὸς τῇ AB εἴδους ἷ 

εἰ μὲν οὖν ἡ ΖΗ ἐπὶ τῆς ἐλλείψεως καὶ τοῦ κύκλου 
διὰ τοῦ E ἔρχεται, ἴσαι γίνονται αἱ 4Γ, ZH, BA, 
καὶ φανερὸν αὐτόϑεν, ὅτι τὲ ὑπὸ AI, B. ἴσον ἐστὶ 
τῷ ἀπὸ ΖΗ͂, τουτέστι τῷ τετάρτῳ τοῦ πρὸς τῇ 48 
εἴδουοσ. 

μὴ ἐρχέσϑω δή, καὶ συμπιπτέτωσαν αἱ 4Γ, BA 
ἐκβαλλόμεναι κατὰ τὸ K, καὶ διὰ τοῦ E παρὰ μὲν 
τὴν 4Γ ἤχϑω ἡ ΕΖ“, παρὰ δὲ τὴν AB ἡ ΕΜ. ἐπεὶ 
οὖν ἴσον ἐστὶ τὸ ὑπὸ ΚΖ, τῷ ἀπὸ AZ, ἔστιν, ὡς 
ἡ ΚΖ πρὸς ΖΑ. ἡ ΖΑ πρὸς ZA, καὶ ἡ ΚΑ πρὸς 
A44 ἐστιν, ὡς ἡ ΚΖ πρὸς ΖΑ͂, τουτέστι πρὸς ZB 


20. ἐστιν} scripsi, ἔστι δ Vp. 2Ζ2.47 pev, 4 ecorr. m. 1 V. 
ZB] pcv; B e corr. m. 1 V. 
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diameirus sit 4B, et ab 44, B rectae ordinate ductae 
paralledlae ducantur AI, 4B, alia autem recta ΓΕΖ 
in E contingat. dico, 4I'»« B 4 quartae parti figurae 
ad 4B adplicatae aequale esse. 

sit enim centrum Z, ei per id rectis 4Γ, B4 
parallela ducatur ΖΗΘ. quoniam igitur 4I', B 


parallelae sqnt, et etiam ZH iis parallela est, dia- 
meirus est coniugata cum 4B [I def. 6]; quare Z H* 
quartae parti figurae ad 4B adplicatae aequale est 
[I deff. alt. 3]. 
jam si in ellipsi circuloque ZH per E cadit, erit 
ADI —ZH — ΒΖ, et stalim adparet, esse 
AI'»« ΒΖ — ZH? 
hoc est quartae parti figurae ad 4 B adplicatae aequale. 
iam per E ne cadat, et ZI', B.4 productae con- 
currant in K, per E autem rectae A4I' parallela du- 
catur E. et rectae 4B parallela EM. iam quoniam 
est [1,81] KZ»«ZA-— AZ?, erit KZ: Z4 —Z4:Z4 
[Eucl. VI, 17] et 
KA4:44— KZ:ZA [Eucl.V,12; — V, 19 coroll.; V, 16] 
— KZ:ZB. 


27* 


490.  KONIEON y". 


ἀνάπαλιν, ὡς ἡ ΒΖ πρὸς ΖΚ, i2 A44 πρὸς AK* συν- 

ϑέντι 7) διδλόντι, óc) ΒΚ πρὸς KZ, ἣ ΑΚ πρὺς ΚΑ. 
καὶ ὡς ἄρα ἡ 48 πρὸς ΖΘ, ἡ EA πρὸς ΓΑ. τὸ ἄρα 
ὑπὶ 48, ΓΑ ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ ΖΘ, Ε44, τουτέστι τῷ 

5 ὑπὸ ΘΖΜ. τὸ δὲ ὑπὸ ΘΖΜ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ ZH, 
τουτέστι τῷ τετάρτῳ τοῦ πρὸς τῇ 48 εἴδουρ' καὶ τὸ 
ὑπὸ 48, I4 ἄρα ἴσον ἐστὶ τῷ τετάρτῳ τοῦ πρὸς 
τῇ 4B εἴδους. 

| , uy- 

i0.  'E&v ὑπερβολῆς εὐθεῖα ἐπιψαύῃ, ἀποτεμεῖ ἀπὸ τῶν 
ἀσυμπτώτων πρὸς τῷ κέντρῳ «τῆς τομῆς εὐθείας ἴσον 
περιεχούσας τῷ περιεχομένῳ ὑπὸ τῶν ἀποτεμνομένων 
εὐθειῶν ὑπὸ τῆς ἐφαπτομένηρ s κατὰ τὴν πρὸς τῷ ἄξονι 
κορυφὴν τῆς τομῆς. 

15 ἔστω ὑπερβολὴ ἡ 48, ἀσύματωτοι δὲ αἵ ΓΔΕ, 
ἄξων δὲ ὃ Β4,, καὶ ἤχϑω διὰ τοῦ B ἐφαπτομένη 1 
ZBH, ἄλλη δέ vig, ὡς ἔτυχεν, 
ἐφαπτομένη 1 ἡ Γ4Θ. λέγω, ὅτι 
τὸ ὑπὸ ZA4H ἴσον ἐστὶ τῷ 

20 ὑπὸ ΓΖΘ. | 

djy9ocav γὰρ ἀπὸ τῶν A, B 
παρὰ μὲν τὴν 4H oí AK, BA, 
παρὰ δὲ τὴν ΓΖ αἱ 4M, BN. 
ἐπεὶ οὖν ἐφάπτεται ἡ I'40, 

25 ἴση ἡ LA τῇ 40" ὥστε ἡ ΓΘ 

τῆς 0.4 διπλῆ καὶ ἡ I4 τῆς 

AM xol ἡ 40 τῆς AK. τὸ ἄρα ὑπὸ Γ4Θ τετρα- 

πλάσιόν ἐστι τοῦ ὑπὸ ΚΑ͂Μ. ὁμοίως δὴ δειχϑήσεται 


1. ἡ) (pr) om. V; corr. p. 10. ἀποτεμεῖ} ΟΡ, supra add. 
y m.1 V. ἀπὸ τῶ» bis V; corr. pc. 16. ἄξω»] Ρον, £e 
corr. n. 1 V. 11. ZBH] BZH V; corr. p. 
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e contrario [Eucl. V, 7 coroll] ΒΖ: ZK — 44: AK. 
componendo [Eucl. V, 18] uel dirimendo [Eucl. V, 17] 
BK:KZ-— AK:KA. quare etiam 
4B:Z0 -— EA4:I'A [Eucl. VI, 4]. 

itaque [Eucl. V, 16] 4B»«I'A— Z0»« E4—0 Z»« ZM 
[Eucl. I, 34]. uerum ΘΖ 2« ΖΜ — ZH? |I, 38], hoc 
esi quariae parti figurae ad 4.8 adplicatae aequale. 
ergo etiam 4B »« L4 quartae parti figurae ad 48 
adplicatae aequale est. 


XLIII. 


Si recta hyperbolam contingit, ab asymptotis ad 
centrum sectionis rectas abscindet rectangulum com- 
prehendentes aequale rectangulo comprehenso rectis 
abscisis ἃ recta in uertice sectionis ad axem posito 
contingenti. - 

sit hyperbola 418, asymptotae autem ΓΖ, 4E, 
axis autem B, et per B contingens ducatur ZBH, 
alia autem quaeuis contingens 1'440. dico, esse 

Z4» 4H -- ΓΖ» 490. 

ducantur enim ab 4, B rectae 44H parallelae 44K, 
B.4, reclae autem I' paralllae 4M, BN. iam 
quoniam I'46 contingit, erit I'44 — 46 [IT, 3]. quare 
erii ΓΘ — 26.4, ΓΖ“ —24M [Eucl. VI, 2; I, 34], 
40 — 24K [Eucl. VI, 4]. itaque erit 

ΓΖ »« 2Θ —A4AKA-AM. 
iam eodem modo demonstrabimus, esse 

Z45« 4H -Ξ-ι 448 »« BN. 
οϑὺ autem K4»« 4M — 4B»« BN [II, 12). ergo 
eliam ΓΖ »« 40 — ZZ» AH. 


422 ΚΩΝΊΚΩΝ y'. 


τὸ ὑπὸ ZAH τετραπλάσιον τοῦ ὑπὸ ABN. ἴσον δὲ 
τὸ ὑπὸ KAM τῷ ὑπὸ ABN' ἴσον ἄρα καὶ τὸ ὑπὸ 
I'40 τῷ ὑπὸ ZAH. 
ὁμοίως δὴ «δειχϑήσεται, κἂν ἣ 4B ἐπέρα τις ἦ 
5 διάμετρος καὶ μὴ ἄξων. 
. μδ΄. . 

Ἐὰν υπερβολῆς ἢ τῶν ἀντιχειμένων δύο εὐθεῖαι 
ἐφαπτόμεναι συμπίπτωσι ταῖς ἀσυμπτώτοιρ, al ἐπὶ τὰς 
τομὰς ἀγόμεναι παράλληλοι ἔσονται τῇ τὰς ἁφὰς ἐπι- 

10 ξευγνυούσῃ. . 
᾿ ἔστω γὰρ ἢ ὑπερβολὴ ἢ ἀντικείμεναι ἡ 48, ἀσύμ- 
πτωτοι δὲ αἱ ΓΖ E καὶ ἐφαπτόμεναι αἱ Γ4ΘΖ, EBGH, 
xal ἐπεξεύχϑωσαν at AB, ZH, 
DE. λέγω, ὅτι παράλληλοί 
15 εἰσιν. 

ἐπεὶ γὰρ τὸ ὑπὸ ΓΖ4Ζ ἴσον ἡ 
τῷ ὑπὸ HAE, ἔστιν ἄρα, ὡς 
ἡ ΓΖ πρὸς 4Ε, ἡ ΗΖ πρὸς 
AZ: παράλληλος ἄρα ἐστὶν ἡ 

20 ΓΕ τῇ ZH. καὶ διὰ τοῦτο 
ὡς ἡ ΘΖ πρὸς ZI, ἡ ΘΗ 
πρὸς ΗΕ. ὡς δὲ ἡ ΗΕ πρὸς 
HB, ἡ ΓΖ πρὸς AZ: διπλῆ γὰρ ἑκατέρα" δὲ’ ἴσου 
ἄρα ὡς ἣ ΘΗ͂ πρὸς ΗΒ, ἡ ΘΖ πρὸς ΖΑ. παρ- 

25 ἄλληλος ἄρα ἐστὶν ἡ ΖΗ τῇ 48. 


με΄. 
᾿Ἐὰν ἐν ὑπερβολῇ 1 ἐλλείψει ἢ ἢ κύκλου περιφερείᾳ 
ἢ ταῖς ἀντικειμέναις ἀπ’ ἄκρου τοῦ ἄξονος ἀχϑῶσιν 


18. AB] AH V; corr. p. 17. τῷ] τό V; com. pc. ἔστιν 
— 18. ΓΔ] om. V; corr. p. ᾿ 
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iam eodem modo hoc demonstrabimus, etiam si 
4B alia aliqua diametrus est, non axis. 


XLIV. 


Si duae rectae hyperbolam uel oppositas con- 
lingentes cum asymptotis concurrunt, rectae ad puncta 
sectionis ductae parallelae erunt rectae puncta con- 
iactus coniungenti. 

sib enim 4B. aut hyperbola aut oppositae, asym- 
ptoiae autem I'/, 41. contingentesque I'4 0 Ζ, 
EBOH, et ducantur 4B, ZH, 
I'E. dico, eas parallelas esse. 

nam quoniam est 

I4»«4Z-—H4-4E 
[prop. XLIII; cfr. Eutocius], 
erit [Eucl. VI, 16] 

Γ4: AE — HA: AZ; 
itaque [Eucl. VI, 6; I, 27, 28] 
I'E et ZH parallelae sunt. qua 
de causa erit 
0Z:ZI'— ΘΗ: ΗΕ [Eucl.VI,2]. 
est autem HE: HB — ΓΖ: 42: nam utraque duplo 
maior est utraque [1], 3]. ex aequo igitur [Eucl V, 22]: 
OH:HB-0Z:Z4A. ergo [Eucl. VI, 2] ZH, AB 
parallelae sunt. | 


XLV. 


Si in hyperbola uel ellipsi uel circulo uel oppositis 
& terminis axis rectae perpendiculares ducuntur, et 
quartae parti figurae aequale axi adplieatur in utram- 
que partem spatium in hyperbola oppositisque figura 


424 KONIKQN γ΄. 


εὐθεῖαι πρὸς ὀρϑάς, καὶ τῷ τετάρτῳ μέρει τοῦ εἴδους 
ἴσον παρὰ τὸν ἄξονα παραβληϑῇ ἐφ᾽ ἑκάτερα ἐπὶ μὲν 
τῆς ὑπερβολῆς καὶ τῶν ἀντικειμένων ὑπερβάλλον εἴδει 
τετραγώνῳ, ἐπὶ Ób τῆς Ζ 
ὅ ἐλλείψεως ἐλλεῖπον, ἀχϑῇ 
δέ τις εὐθεῖα ἐφαπτομένη 
τῆς τομῆς συμπίπτουσα 
ταῖς πρὸς ὀρϑὰς εὐϑείαις, 
αἴ ἀπὸ τῶν συμπτώσεων 

10 ἀγόμεναι εὐϑεῖαι ἐπὶ τὰ 

— ἐκ τῆς παραβολῆς γενη- 
ϑέντα σημεῖα ὀρϑὰς ποι- 
οὔσι γωνίας πρὸς τοῖς 
εἰρημένοις σημείοις. 

15 ἔστω μία τῶν εἰρημένων τομῶν, ἧς ἄξων 0T AB, 
πρὸς ὀρϑὰς δὲ αἱ AI, Β24,, ἐφαπτομένη 0927 ΓΕΖ, 
καὶ τῷ τετάρτῳ μέρει τοῦ “εἴδους [cov παραβεβλήσϑω 
ἐφ᾽ ἑκάτερα, ὡς εἴρηται, τὸ ὑπὸ A4ZB καὶ τὸ ὑπὸ 
AHB, καὶ ἐπεξεύχϑωσαν at ΓΖ, ΓΗ, 4Ζ, 4 H. λέγω, 

20 ὅτε Tj τε ὑπὸ ΓΖΖΩ͂ καὶ ἡ ὑπὸ ΓΗΔ γωνία ὀρϑή 
ἐστιν. 

ἐπεὶ γὰρ τὸ ὑπὸ AI, BA ἴσον ἐδείχϑη τῷ τετάρτῳ 
μέρει τοῦ πρὸς τῇ 48 εἴδους, ἔστι δὲ καὶ τὸ ὑπὸ 
AZB ἴσον τῷ τετάρτῳ μέρει τοῦ εἴδους, τὸ ἄρα ὑπὸ 

25 ΑΓ, 4B ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ 428. ἔστιν ἄρα, ὡς ἡ 
ΓΑ πρὸς 4Ζ, ἡ ΖΒ πρὸς ΒΖ. καὶ ὀρϑαὶ a πρὸς 
τοῖς 44, B σημείοις γωνίαι" ἴση ἄρα ἡ μὲν ὑπὸ 4ΓΖ 
γωνία τῇ ὑπὸ BZ4, ἡ δὲ ὑπὸ 42Γ τῇ ὑπὸ 2418. 
καὶ ἐπεὶ ἡ ὑπὸ DAZ ὀρϑή ἐστιν, αἱ ἄρα ὑπὸ 4ΓΖ, 


———— 


20. DZ4] p; LD4Z ve, ΓΖ Ζ' V (lineolae ἃ manu 2?). 
21. ὑπό] pc, supra scr. m. 1 V. 
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quadrata excedens, ΜΠ ellipsi autem deficiens, sectionem- 
que conlüingens recta ducitur cum rectis perpendiculari- 
bus concurrens, rectae a punctis concursus ad puncta 
E adplicatione orta 

ductae δὰ puncta, 
quae diximus, rectos 
angulos efficiunt. 

sib aliqua sectio- 
num, quas diximus, 
cuius axis sit 48, 
perpendiculares au- 
ilem AID, BA con- 
lingensque ΓΕΖ, et 
quartae parti figurae 
aequale in utramque 
partem adplicetur ita, 
ut diximus, 4Z »« ZB 
et 4H »« HB, dv- 
canturque ΓΖ, ΓΗ͂, 
4Z, 4H. dico, angulos I'Zz et I'H 4 rectos esse. 

nam quoniam demonstrauimus, esse 4I'»« B 
quaríae parti figurae ad .4B adplicatae aequale 
[prop. XLII], uerum etiam 42 »« ZB quartae parti 
figurae aequale est, erii 4I'»« 4B — AZ »« ZB. 
itaque I4: 4Z — ZB: B4 [Eucl. VI, 16]. et anguli 
ad 4, B positi recti sunt; itaque [Eucl VI, 6] 
L AT'Z — BZZ,[ AZI'—ZAB. ei quoniam [ I'4AZ 
rectus est, [ 4I'Z ]- AZI' uni recto aequales sunt 
[Eucl. I, 32]. et demonstrauimus etiam, esse 

L AT'Z — AZB; 

itaque ( I'Z4 -ἰ- 428 uni recto aequales erunt. ergo 


10 


15 


90 


25 
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AZI μιᾷ ὀρϑῇ ἴσαι εἰσίν. ἐδείχϑη δὲ xal ἡ vmó 
4ΓΖ ἴση τῇ ὑπὸ 428 αἱ ἄρα ὑπὸ ΓΖΑ, 428 
μιᾷ ὀρθῇ ἴσαι εἰσί. λοιπὴ ἄρα ἡ ὑπὸ 42Γ ὀρϑή 
ἐστιν. ὁμοίως δὴ δειχϑήσεται καὶ 9 ὑπὸ ΓΗ Ζ ὀρϑή. 


μς΄. 

Τῶν αὐτῶν ὄντων αἷ ἐπιξευγνύμεναι ἴσας ποιοῦσι 
γωνίας προς ταῖς ἐφαπτομέναις. 

τῶν γὰρ αὐτῶν ὑποκειμένων λέγω, ὅτι ἴση ἐστὶν 
ἡ μὲν ὑπὸ 4ΓΖ γωνία τῇ ὑπο ΓΗ, ἡ δὲ ὑπὸ ΓΖ4Ζ 
τῇ ὑπὸ BAH. 

ἐπεὶ γὰρ ἐδείχϑη ὀρϑὴ ἑκατέρα τῶν ὑπὸ ΓΖΖ, 
ΓΗΖ, ὃ περὶ διάμετρον τὴν I4 γρἀαφόμενος κύκλος 
ἥξει διὰ τῶν Ζ, H δη- 
μείων. ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ 
ὑπὸ ΖΓΗ τῇ ὑπὸ AZH: 
ἐν γὰρ τῷ αὐτῷ τμήματι 
τοῦ κύκλου εἰσίν. ἡ δὲ ὑπὸ 
ALH ἐδείχϑη ἴση τῇ ὑπὸ 
ΑΓΖ: ὥστε ἡ ὑπὸ ADH 7 
ἴδη τῇ ὑπὸ AI'Z. ὁμοίως δὲ καὶ ἡ ὑπο Γ4Ζ τῇ 
ὑπὸ BAH. 


μξ΄. 

Τῶν αὐτῶν ὄντων ἡ ἀπὸ τῆς συμπτώσεως τῶν 
ἐπιξευχϑεισῶν ἐπὶ τὴν ἁφὴν ἀγομένη πρὸς ὀρϑὰς ἔσται 
τῇ ἐφαπτομένῃ. 

ὑποκείσϑω γὰρ τὰ αὐτὰ τοῖς πρότερον, καὶ συμ- 
πιπτέτωσαν ἀλλήλαις αἵ μὲν DH, Z4 κατὰ τὸ Θ, αἵ 


4. ΓΗ47] p, ΓΔ Η V (lineolae ἃ m. 2?), 4H vc. 9. 
I'4Zz] ep, ΓΖΞ V. 19. ΖΓ Η] 4I'Z V; corr. p. 
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reliquus angulus Z/ZI' rectus est [Eucl. I, 13]. iam 
eodem modo demonstrabimus, etiam /[ I'H. rec- 
tum esse. | 
XLVL 

Iisdem positis rectae ductae ad contingentes angulos 
aequales efficiunt. 

nam iisdem suppositis dico, esse ( 4I'Z — ΖΓΗ, 
LI'Z-—BAH. 

quoniam enim demonsirauimus, ütrumque angulum 
IZ4, H4 rectum esse [prop. XLV], cireulus cir- 
cum diametrum I'Z/ descriptus per puncta Z, H ueniet 
[Eucl. IIT, 31]; itaque ( ΓΗ — 4ZH [Eucl. III, 21]; 


nam in eodem segmento circuli positi sunt. demon- 
strauimus autem, esse ( 7222 H — 4ΓΖ [prop. XLV]; 
quare etiam ( 2I'H — ATD'Z. et eodem modo demon- 
strabimus, esse etiam { I'4Z — BATH. 


XLVII. 
lisdem positis recta à puncto concursus rectarum 
ductarum ad punctum contactus ducta ad contingentem 
perpendicularis erit. 
| Supponantur enim eadem, quae antea, et ΓΗ͂, ΖΩ͂ 
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0b ΓΖ, ΒΑ ἐκβαλλόμενα: κατὰ τὸ K, καὶ ἐπεξεύχϑο ; 
ἡ ΕΘ. λέγω, ὅτι κάϑετός ἐστιν 4 ΕΘ ἐπὶ τὴν LA. ἢ 
εἶ γὰρ μή, ἤχ- 

00 ἀπὸ τοῦ Θ ἐπὶ 

τὴν I4 κάϑετος 

ἡ 04. ἐπεὶ οὖν 

ἴση ἡ ὑπὸ ΓΖΖ 

τῇ ὑπὸ HAB, ἔστι 

ób καὶ ὀρϑὴ 7 
ὑπὸ 4BH ὀρϑῇ 

τῇ ὑπὸ 41.40 ἴση, 

ὅμοιον ἄρα τὸ HB τρί- 
γωνον τῷ 460. ὡς ἄρα 
ἡ ΗΖ πρὸς 40, ἡ Β4 
πρὸς 44. ἀλλ᾽ ὡς ἣ ΗΖ 
«ρὸς 40, ἡ ΖΓ πρὸς ΓΘ 
διὰ τὸ ὀρϑὰς εἶναι τὰς 
πρὸς τοῖς Ζ, Η καὶ τὰς 
πρὸς τῷ € ἴσας" ὡς δὲ ἡ 
ΓΖ πρὸς ΓΘ, ἡ 4Γ πρὸς I4 διὰ τὴν ὁμοιότητα τῶν 
AZI, 4ΓΘ τριγώνων" καὶ ὡς ἄρα ἡ BZ πρὸς 44, 
7? AD πρὸς ΓΔΑ. ἐναλλάξ, ὡς ἡ 4B πρὸς ΓΑ͂, ἣ 44 
πρὸς AI. ἀλλ᾽ ὡς ἡ 4B πρὸς ΓΑ͂, ἡ ΒΚ πρὸς ΚΑ' 
καὶ ὡς ἄρα ἡ 44 πρὸς Γά, ἡ ΒΚ πρὸς ΚΑ. ἤχϑω 
ἀπὸ τοῦ E παρὰ τὴν AD ἣ EM: τεταγμένως ἄρα 
ἔσται κατηγμένη ἐπὶ τὴν AB: καὶ ἔσται, ὡς ἡ ΒΚ 
πρὸς ΚΑ, ἡ ΒΜ πρὸς MA. ὡς δὲ ἡ ΒΜ πρὸς M A, 
T 4E πρὸς EI" καὶ ὡς ἄρα ἣ 44 πρὸς AI, ἣ 4E 


7. ἴση ἐστὶν ἡ cp. ΓΖ] pvc, in V littera Z mire de- 
formata, 10. 4BH| B4" H' V (lineolae a m. 2); corr.p. 12. 
τὸ] τὸ ὑπό V; corr. p. 
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inter se concurrant in Θ, ΓΩ͂ autem οὐ B.4 productae 
in K, dueaturque EO. dico, esse ΕΘ ad ΓΖ perpen- 
dicularem. 

nam si minus, a € ad ΓΖ perpendicularis ducatur 
Θ΄. quoniam igitur / I4Z — HB [prop. XLVI], 


2 


et ( 2ΒΗ — 440 (nam recti sunt), trianguli 4HB, . 
404 similes sunt. itaque Hz: 40 — B4:44 
[Eucl. VI, 4. uerum Hzí:240 —ZI':I' [ibid.], 
quia anguli ad Z, H positi recti sunt [prop. XLV] 
el anguli ad 6€ positi aequales; et [Eucl VI, 4] 
DZ:I0-4I0I:I4 propter similitudinem tiriangu- 
lorum A4ZI, 4ΓΘ [prop. XLVI]; quare etiam 
Bá4d:44—AALD:I4. 


permutando [Eucl. V, 16] 4B:DI'4-5244: AT. 
uerum ZB:I'4— BK:K.A [Eucl VI, 4]; quare 
eliam 714:I'4— ΒΚ: ΚΑ. ducatur ab E rectae 
AI' paralela EM; ea igitur ad 4.8 odinate ducta 
erii [I def. 4]; et erit BK: K4— BM:M A |I, 36]. 
οϑὺ autem BM:MA — ΠΕ: ΕΓ [Eucl. VI, 2]; ita- 
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πρὸς EI" ὕπερ ἄτοπον. οὐκ ἄρα ἡ ΘΑ͂ κάϑετός ἐστιν, 
οὐδὲ ἄλλη τις πλὴν τῆς ΘΕ. 


μή. 

Τῶν αὐτῶν ὄντων δεικτέον, ὅτι αἴ ἀπὸ τῆς ἁφῆς 
ἐπὶ τὰ ἐκ τῆς παραβολῆς γινόμενα σημεῖα ἴσας ποιοῦσι 
γωνίας πρὸς τῇ ἐφαπτομένῃ. 

ὑποκείσϑω γὰρ τὰ αὐτά, καὶ ἐπεξεύχϑωσαν ai 
ΕΖ, EH. λέγω, ὅτι ἴση ἐστὶν ἡ ὑπὸ ΓΕΖ γωνία 
τῇ ὑπὸ HEA. 

ἐπεὶ γὰρ ὀρϑαί εἰσιν αἴ ὑπὸ ΖΗΘ, 4 ΕΘ γωνίαι, 
ὁ περὶ διάμετρον τὴν 210 γραφόμενος κύκλος ἥξει 
διὰ τῶν E, H σημείων" ὥστε ἴση ἔσται ἡ ὑπὸ 40H 
τῇ ὑπὸ A4EH: ἐν γὰρ τῷ αὐτῷ τμήματι. ὁμοίως δὴ 
καὶ ἡ ὑπὸ ΓΕΖ τῇ ὑπὸ ΓΘΖ ἐστιν ἴση. ἡ δὲ ὑπὸ 
ΓΘΖ τῇ ὑπὸ 40H ἴση κατὰ κορυφὴν γάρ" καὶ ἢ 
ὑπὸ ΓΕΖ ἄρα τῇ ὑπὸ AEH ἐστιν ἴση. 


ue. 

Τῶν αὐτῶν ὄντων ἐὰν ἀπό τινος τῶν σημείων 
κάϑετος ἀχϑῇ ἐπὶ τὴν ἐφαπτομένην, ai ἀπὸ τοῦ γενο- 
μένου σημείου ἐπὶ τὰ πέρατα τοῦ ἄξονος ὀρϑὴν ποιοῦσι 
γωνίαν. | 

υποκείσϑω γὰρ τὰ αὐτά, καὶ ἀπὸ vov Η ἐπὶ τὴν 
ΓΖ κάϑετος ἤχϑω ἡ ΗΘ, καὶ ἐπεξεύχϑωσαν αἵ 40, ΒΘ. 
λέγω, ὅτι ἡ ὑπὸ AO0B γωνία ὀρϑή ἐστιν. 

ἐπεὶ γὰρ ὀρϑὴ ἡ ὑπὸ ABH καὶ ἡ ὑπὸ 40H, ὃ 
περὶ διάμετρον τὴν 4H γραφόμενος κύκλος ἥξει διὰ 


4. αἴ] om. V; corr. p. 19. γενομένου] γινομένου Halley. 
24. 4ΘΒ] ABO V; corr. p. 
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que etiam 214: Al'— ZE: EI; quod absurdum | 
esl. ergo 9 1 perpendicularis non est nec ulla alia 
praeter ΘΕ. — 
XLVIII. 

lisdem positis demonstrandum, rectas ἃ puncto 
contactus ad puncta adplicatione orta ductas ad con- 
lingentem angulos aequales efficere. 

supponantur enim eadem, ducanturque EZ, EH. 
dico, esse ( ΓΕΖ — HE A. ! 

nam quoniam angul 2/HO, 4E6 recli sunt 
[prop. XLV, XLVII], circulus cireum diametrum ΖΘ 


descriptus per puncta E, H ueniet [Eucl. ΠῚ, 31]; 

quare ( 220 H — 4EH [Eucl. III, 21]; nam in eodem 

segmento positi sunt. eadem de causa etiam 
LI'EZ-—I'9Z. 

est, autem / I'OZ — 40H [Eucl. I, 15]; nam ad 

uerlicem positi sunt. ergo eliam [ ΓΕΖ — A EH. 


XLIX. 
lisdem positis si ab aliquo punctorum perpendi- 
eularis ad contingentem ducitur, rectae a puncto ita 
orlo ad terminos axis ductae rectum angulum efficiunt. 
supponantur eniin eadem, et ab H ad ΓΖΩ͂ perpen- 
dicularis ducatur HO, ducanturque 400, BO. dico, 
angulum 40B rectum esse. 
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πρὸς EI" ὕπερ ἄτοπον. ovx ἄρα ἡ 6.4 κάϑετός ἐστιν, 
οὐδὲ ἄλλη τις πλὴν τῆς ΘΕ. 
μη΄. 

Τῶν αὐτῶν ὄντων δεικτέον, ὅτι αἴ ἀπὸ τῆς ἁφῆς 

5 ἐπὶ τὰ ἐκ τῆς παραβολῆς γινόμενα σημεῖα ἴσας ποιοῦσι 
γωνίας πρὸς τῇ ἐφαπτομένῃ. 

ὑποκείδϑω γὰρ τὰ αὐτά, καὶ ἐπεξεύχϑωσαν ol 
ΕΖ, ΕΗ. λέγω, ὅτι ἴση ἐστὴν ἡ ὑπὸ ΓΕΖ γωνία 
τῇ ὑπὸ ΗΕΖ. 

1.0 ἐπεὶ γὰρ ὀρϑαί εἰσιν αἱ ὑπὸ ΗΘ, 4 EO γωνίαι, 
ὁ περὶ διάμετρον τὴν 210 γραφόμενος κύκλος ἥξει 
διὰ τῶν E, H σημείων' ὥστε ἴση ἔσται ἡ ὑπὸ 40H 
τῇ ὑπὸ A4EH: ἐν γὰρ τῷ αὐτῷ τμήματι. ὁμοίως δὴ 
καὶ ἡ ὑπὸ ΓΕΖ τῇ ὑπὸ ΓΘΖ ἐστιν ἴση. ἡ δὲ ὑπὸ 

15 ΓΘΖ τῇ ὑπὸ 40H ἴση" κατὰ κορυφὴν y&g' καὶ ἢ 
ὑπὸ ΓΕΖ ἄρα τῇ ὑπὸ AEH ἐστιν ἴση. 


ue, 
Τῶν αὐτῶν ὄντων ἐὰν ἀπό τινος τῶν σημείων 
κάϑετος ἀχϑῇ ἐπὶ τὴν ἐφαπτομένην, ai ἀπὸ τοῦ γενο- 
20 μένου σημείου ἐπὶ τὰ πέρατα τοῦ ἄξονος ὀρϑὴν ποιοῦσι 
γωνίαν. 
υποχκείσϑω γὰρ τὰ αὐτά, καὶ ἀπὸ τοῦ Η ἐπὶ τὴν 
ΓΩ͂ κάϑετος ἤχϑω ἡ ΗΘ, καὶ ἐπεξεύχϑωσαν αἱ A40, ΒΘ. 
λέγω, ὅτι ἡ ὑπὸ 4Θ8Β γωνία ὀρϑή ἐστιν. 
δῦ ἐπεὶ γὰρ ὀρϑὴ ἡ ὑπὸ 4ΒΗ καὶ ἡ ὑπὸ 40H, ὑ 
περὶ διάμετρον τὴν 4H γραφόμενος κύκλος ἥξει διὰ 


4. af] om. V; corr. p. 19. γενομένου] γινομένου Halley. 
94. 40B] ABO V; corr. p. 
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que eliam 2/14: 4l'— AE: ET; quod absurdum | 
est. ergo 9.1 perpendicularis non est nec ulla alia 
praeter ΘΕ. — 
XLVIII. 

lisdem positis demonstrandum, rectas a puncto 
contactus ad puncta adplicatione orta ductas ad con- 
lingentem angulos aequales efficere. 

supponantur enim eadem, ducanturque EZ, EH. 
dico, esse / ΓΕΖ — HE A. 

nam quoniam angul 21H0, 4EO recli sunt 
[prop. XLV, XLVII], circulus cireum diametrum ΖΘ 


descriptus per puncta E, H ueniet [Eucl. III, 31]; 

quare / 220 H — A4 EH [Eucl. III, 21]; nam in eodem 

segmento positi sunt. eadem de causa etiam 
{ΓΕΖ --ἰ ΓΘΖ. 

est autem /[ ΓΘΖ — 40H [Eucl. I, 15]; nam ad 

uerlicem positi sunt. ergo etiam [ ΓΕΖ — 4 EH. 


XLIX. 
lisdem positis si ab aliquo punctorum perpendi- 
eularis ad contingentem ducitur, rectae a puncto ita 
orto ad terminos axis ductae rectum angulum efficiunt. 
supponantur enifn eadem, et ab H ad ΓΖ perpen- 
dicularis ducatur HO, ducanturque 440, BO. dico, 
angulum 440 B rectum esse. 
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ἴση. c6vs xal ἣ ΕΑ τῇ 4M ἴση. καὶ ἐπεὶ ἐδείχϑη 
j ὑπὸ ΓΕΖ γωνία τῇ ὑπο ΔΊΕΗ ἴση, ἡ δὲ ὑπὸ ΓΕΖ 
ἴση ἐστὶ τῇ ὑπὸ EMH, ἴση ἄφα καὶ ἢ ὑπὸ EMH 
τῇ ὑπὶ MEH. ἴση ἄρα καὶ ἡ EH τῇ ΗΜ. ἀλλὰ 
καὶ ἡ EA τῇ AM ἐδείχϑη ἴση" κάϑετος ἄρα ἡ Η4 
ἐπὶ τὴν ΕΜ. ὥστε διὰ τὸ προδειχϑὲν ὀρϑή ἐστιν ἡ 
ὑπὸ 4.18, καὶ ὃ περὶ διάμετρον τὴν 4B γραφόμενος 
κύκλος ἥξει διὰ τοῦ ΛΔ. καί ἐστιν ἴση ἡ ΘΑ͂ τῇ ΘΒ' 
καὶ ἡ ΘΑ͂ ἄρα ἐκ τοῦ κέντρου οὖσα τοῦ ἡμικυκλέου 
ἴση ἐστὶ τῇ OB. 
να΄. 

᾿Εὰν ὑπερβολῆς ἢ τῶν ἀντικειμένων παρὰ τὸν ἄξονα 
ἴσον ἐφ᾽ ἕκάτερα παραβληθῇ τῷ τετάρτῳ μέρει τοῦ 
εἴδους ὑπερβάλλον εἴδει τετραγώνῳ, καὶ ἀπὸ τῶν γενο- 
μένων ἐκ τῆς παραβολῆς σημείων κλασϑῶσιν εὐϑεῖαι 
πρὸς ὁποτερανοῦν τῶν τομῶν, ἡ μείξων τῆς ἐλάσσονος 
ὑπερέχει τῷ ἄξονι. 

ἔστω γὰρ ὑπερβολὴ ἢ ἀντικείμεναι, ὧν ἄξων ὃ 48, 
κέντρον δὲ τὸ Γ, καὶ τῷ τετάρτῳ μέρει τοῦ εἴδους ἴδον 
ἔστω ἑκάτερον τῶν ὑπὸ 4418, 4 ΕΒ, καὶ ἀπὸ τῶν E, 4 
σημείων κεκλάσϑωσαν πρὸς τὴν γραμμὴν αἱ EZ, Z 4. 
λέγω, ὅτι ἡ ΕΖ τῆς ZZ ὑπερέχει τῇ AB. 

ἤχϑω διὰ τοῦ Ζ ἐφαπτομένη ἡ ΖΚΘ, διὰ δὲ τοῦ Γ 
παρὰ τὴν Z4 ἡ HI'9: ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ ὑπὸ ΚΘΗ 
τῇ ὑπὸ ΚΖ ἐναλλὰξ γάρ. ἡ δὲ ὑπὸ ΚΖΖ ἴση τῇ 
ὑπὸ ΗΖΘ' καὶ ἡ ὑπὸ HZO ἄρα ἴση ἐστὶ τῇ ὑπὸ 
ΗΘΖ. ἴση ἄρα ἣ HZ τῇ ΗΘ. ἡ δὲ ZH τῇ HE 
ἴση, ἐπεὶ καὶ d AE τῇ BA καὶ ἡ 4Γ τῇ ΓΒ καὶ ἡ 


3. EMH] (pr) EHM V; cor. p. 38. ΖΚΘῚ ΖΘΚΥ͂, 
corr p.  I']pev; corr. ex K m. 1 V. 27. HO — 28. καί 
(alt.)] bis V; corr. p. 
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nam quoniam ( ZBH, 46H recti sunt, circulus 
cireum diametrum 4 Η descriptus per 9, B ueniet 
[Eucl. III, 31], et / HO B — B.4H [Eucl. III, 21]. 
demonstirauimus autem, 6586. 4HI'— BAH[prop. XLV]; 
quare etiam ( BG H — AHT' — AOT [Eucl. III, 31, 
21]. itaque etiam [| I'OH — 40 B. uerum ( T'OH 
rectus est; ergo eliam /[ 449) B rectus est. | 


L. 


lisdem positis si à centro sectionis ad contingen- 
tem recta ducitur parallela rectae per punctum con- 
tactus alterumque punctorum duciae, dimidio axi 
aequalis erit. 

sint enim eadem, quae antea, et centrum sit 6, 
ducaturque EZ, et 4I, B.4 in Καὶ concurrant, per Θ 
autem rectae EZ parallela ducatur 6. dico, esse 
9 4 — ΘΒ. | 

ducantur enim EH, 4.4, 4H, AB, et per H rectae 
EZ parallela ducatur H M. quoniam igitur est 
AZ»XZB-—2AHs-HB [ex hypothesi; cfr. prop XLV], 


ert 4Z — HB. uerum etiam 40 — ΘΒ; quare 


eliam ΖΘ — G0 H. itaque etiam E.4 — 4M [Eucl. VI,2]. 
Apollonius, ed. Heiberg. 28 


1 
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ἴση. ωὠστε καὶ ἣ ΕΑ τῇ AM ἴση. καὶ ἐπεὶ ἐδείχϑη 
ἡ ὑπὸ ΓΕΖ γωνία τῇ ὑπο Δ ΕΗ ἴση, ἡ δὲ ὑπὸ ΓΕΖ 
ἴση ἐστὶ τῇ ὑπὸ EMH, ἴση ἄρα καὶ ἢ ὑπὸ EMH 
τῇ ὑπὶ ΜΕΗ. ἴση ἄρα καὶ ἡ ΕΗ τῇ ΗΜ. ἀλλὰ 
καὶ ἡ EA τῇ AM ἐδείχϑη ἴση" κάϑετος ἄρα ἡ HA 
ἐπὶ τὴν ΕΜ. ὥστε διὰ τὸ προδειχϑὲν ὀρϑή ἐστιν ἡ 
ὑπὸ 4.448, καὶ ὃ περὶ διάμετρον τὴν 4B γραφόμενος 
κύκλος ἥξει διὰ τοῦ 4. καί ἐστιν ἴση ἡ OA τῇ ΘΒ' 
καὶ ἡ ΘΑ ἄρα ἐκ τοῦ κέντρου οὖσα τοῦ ἡμικυκλίου 
ἴση ἐστὶ τῇ ΘΒ. , . 
να΄. 

᾿Εὰν ὑπερβολῆς ἢ τῶν ἀντικειμένων παρὰ τὸν ἄξονα 
ἴσον ἐφ᾽ ἑκάτερα παραβληϑῇ τῷ τετάρτῳ μέρει τοῦ 
εἴδους ὑπερβάλλον εἴδει τετραγώνῳ, καὶ ἀπὸ τῶν γενο- 
μένων ἐκ τῆς παραβολῆς σημείων κλασϑῶσιν εὐϑεῖαι 
πρὸς ὁποτερανοῦν τῶν τομῶν, ἡ μείξων τῆς ἐλάσσονος 
υπερέχει τῷ ἄξονι. 

ἔστω γὰρ ὑπερβολὴ ἢ ἀντικείμεναι, ὧν ἄξων ὁ 48, 
κέντρον δὲ τὸ Γ, καὶ τῷ τετάρτῳ μέρει τοῦ εἴδους ἴσον 
ἔστω ἑκάτερον τῶν ὑπὸ 44 B, AEB, καὶ ἀπὸ τῶν E, 4 
σημείων κεκλάσϑωσαν πρὸς τὴν γραμμὴν αἵ EZ, Z 4. 
λέγω, ὅτι ἡ ΕΖ τῆς Ζ4 ὑπερέχει τῇ AB. 

ἤχϑω διὰ τοῦ Ζ ἐφαπτομένη ἡ ΖΚΘ, διὰ δὲ τοῦ Γ 
παρὰ τὴν Z4 ἡ HI ἴση ἄρα ἐστὶν y ὑπὸ KOH 
τῇ ὑπὸ ΚΖΖ4᾽ ἐναλλὰξ γάρ. ἡ δὲ ὑπὸ ΚΖΖΩ͂ ἴση τῇ 
ὑπὸ ΗΖΘ' καὶ ἡ ὑπὸ ΗΖΘ ἄρα ἴση ἐστὶ τῇ ὑπὸ 
ΗΘΖ. ἴση ἄρα ἡ HZ τῇ ΗΘ. ἡ δὲ ZH τῇ HE 
ἴση, ἐπεὶ zol y AE τῇ Ba καὶ ἡ 4Γ τῇ ΓΒ καὶ ἡ 

8. EMH] (pr) EHM V; corr. p. 283. ZK 0] ZO K V; 


corr. p ΓΊ ον; corr. ex K m. 1 V. 27. ΗΘ — 38. καί 
(alt.)] bis V; corr. p. 
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eb quoniam demonstrauimus [prop. XLVIIIJ, esse 
L ΓΕΖ — AEH, et est [Eucl. I, 29] | ID'EZ— EMH, 
erii etiam / EMH — MEH. itaque.etiam EH — HM 
[Eucl. I, 6]. demonstrauimus autem, esse etiam 
EA4-— 4M; itaque H4 ad EM perpendicularis 
est [Eucl. I, 8]. quare propter id, quod antea demon- 
sirauimus [prop. XLIX], ( 4.4B rectus est, et 
[Eucl III, 31] cireulus circum diametrum 4B de- 
scriptus per .4 ueniel. et ΘΑ͂ — ΘΒ: ergo etiam 
radius semicirculi 9.4 — ΘΒ. 


LI. 


Si axi hyperbolae uel oppositarum ad utramque 
partem adplicatur spatium quartae parti figurae aequale 
figura quadrata excedens, et a punctis adplicatione 
orlis ad utramuis sectionum franguntur rectae, maior 
minorem excedili axe. 

sit enim hyperbola uel oppositae , quarum axis 
sib 48, centrum autem I', quartaeque parti figurae 
aequalia sint 

A4 4B, 

AE EB, 
et a punctis E, Z4 
ad lineam fran- 
gantur EZ, Z4. 
dico, esse 
EZ-—ZA -- AB. 

nam per Z contingens ducatur ZK O, per I' autem 
rectae Z1 parallela HI'9; itaque [Eucl. I, 29] 
L KOH — KZ4;nam alterni sunt. uerum [prop. XLVIIT] 


L KZ4 -— HZO; quare etiam ( HZ0 — ΗΘΖ. ita- 
28* 


10 


1ὅ 


20 
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νγ΄. 

᾿Εὰν ἐν ὑπερβολῇ ἢ ἐλλείψει ἢ κύκλου περιφερείᾳ 
ἢ ταῖς ἀντικειμέναις ἀπ᾽ ἄκρας τῆς διαμέτρου ἀχϑῶσιν 
παρὰ τεταγμένως κατηγμένην, καὶ ἀπὸ τῶν αὐτῶν 
περάτων πρὸς τὸ αὐτὸ σημεῖον τῆς γραμμῆς ἀχϑεῖσαι 
εὐθεῖαι τέμνωσι τὰς παραλλήλους, τὸ περιεχόμενον 
ὑπὸ τῶν ἀποτεμνομένων ἴσον ἐστὶ τῷ πρὸς τῇ αὐτῇ 
διαμέτρῳ εἴδει. 

ἔστω μία τῶν εἰρημένων τομῶν ἡ ΑΒΓ, ἧς διά- 
μετρος ἡ 4Γ, καὶ παρὰ τεταγμένως κατηγμένην ἤχϑοω- 
σαν αἱ 44, ΓΕ, καὶ διήχϑωσαν αἱ ABE, I'BZ. 
λέγω, ὅτι τὸ ὑπὸ 44, EI' ἴσον ἐστὶ τῷ εἴδει τῷ πρὸς 
τῇ AI. 

ἤχϑω γὰρ ἀπὸ τοῦ Β παρὰ τεταγμένως κατηγμένην 
ἡ ΒΖ. ἔστιν ἄρα, ὡς τὸ ὑπὸ 42Γ πρὸς τὸ ἀπὸ ZB, 
$ πλαγία πρὸς την ὀρϑίαν καὶ πρὸς τὸ εἶδος τὸ ἀπὸ 
τῆς. ΑΓ τετράγωνον. ὃ δὲ τοῦ ὑπὸ AZI' πρὸς τὸ 
ἀπὸ ΒΖ λόγος σύγκειται ἐκ τοῦ τῆς 42 πρὸς ZB 
καὶ τοῦ τῆς ΓΖ πρὸς ZB' ὁ ἄρα τοῦ εἴδους πρὸς τὸ 
ἀπὸ τῆς 4Γ τετράγωνον λόγος σύγκειται ἐκ τοῦ τῆς 
ΖΒ πρὸς Z.4 καὶ τοῦ τῆς ΒΖ πρὸς ΓΖ. ἀλλ᾽ ὡς 
μὲν ἡ AZ πρὸς ZB, ἡ 4Γ πρὸς ΓΕ, ὡς δὲ ἡ ΓΖ 
πρὸς ΖΒ, ἡ ΓΑἅΑ͂ πρὸς 44 ὁ ἄρα τοῦ εἴδους πρὸς 
τὸ ἀπὸ τῆς AI' τετράγωνον λόγος σύγκειται ἐκ τοῦ 


5 τῆς ΓΕ πρὸς D'4 καὶ τοῦ τῆς 44 πρὸς ΓΑ͂. σύγ- 


κειται δὲ καὶ ὃ τοῦ ὑπὸ 44, ΓΕ πρὸς τὸ ἀπὸ AT 
τετράγωνον ἐκ τῶν αὐτῶν" ὡς ἄρα τὸ εἶδος πρὸς τὸ 


2. &] e corr. p, om. Vc. 10. τεταγμένως κατηγμένη»] 
τεταγμένην V; corr. Halley. 11. διήγϑωσαν) v, διή- corr. 
ex 7 m.1 V; ἤχϑωσαν c. 12. 44] pev, post 4 del. Bm. 1 V. 

21. Z4] BA V; corr. Comm. 
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que [Eucl. 1, 6] HZ — ΗΘ. est autem ZH — HE 
[Eucl VI, 2], quoniam A4E-— B4, AI'-—IB, 
EI-—I4. Waqueetiam HO — EH; quareZE—2H0. 
et quoniam demqnstrauimus, esse ΓΘ — ΓΒ [prop. Li], 
enti EZ -—2(HI'-I' B). wuerum Z4-2HI 
[Eucl VI, 4] οὐ 48 —2I'B. ergo EZ — Z4 -- AB. 


LII. 


Si in ellipsi maiori axi ad utramque partem ad- 
plieatur spatium quartae parti figurae aequale figura 
quadrata deficiens, et a punctis adplicatione ortis ad 
lineam fran- 
guntur rectae, 
eae axi ae- 
quales erunt. 

sit ellipsis, 

cuius axis 
maior sit 4B, 
et quartae 
parti figurae 
aequalia sint 
AI'*«IB, 44« 4B, et ἃ Γ, 4 ad lineam fran- 
gantur ΓΕ, EZ. dico, esse ΓΕ - EZ — AB. 

ducatur contingens Z EO, cenirum autem sit H, 
el per id rectae I'E parallela ducatur ΗΠ ΚΘ. iam 
quoniam { ΓΕΖ — ΘΕ Καὶ [prop. XLVIIT], et [Eucl. I, 29] 
L ZETI' — EOK, erit etiam [ EOK — 09EK. quare 
eliam ΘΚ — KE [Eucl.I, 6]. et quoniam 4H — HB 
el 4I'— 4B, erit etiam ΓΗ͂ — H4; quare eliam 
EK — ΚΩ [Eucl. VI, 2]. ideo EZ — 20K, 

ED-—2KH [Eucl. VI, 4], 


440 i KONIKON γ΄. 
ἀπὸ τῆς AT' τεεφάγωνον, οὕτως τὸ ὑπὸ 4/4, ΤῈ πρὸς 


τὸ ἀπὸ AT τετράγωνον. ἴσον ἄρα τὸ ὑπὸ 4,4, ΓΕ 
τῷ παρὰ τὴν AT εἴδει. 


νδ΄. 
5 Ἐὰν κώνου τομῆς ἢ κύκλου περιφερείας dvo εὐθεῖαι 


10 ὑπὸ τῶν ἀποτεμνομένων πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ἐπεΐχυγ.- 
νυούσης τὰς ipd; τιτράγανον λόγον ἔχει τὸν συγ. 
κείμενον ἔχ τε τοῦ, ὃν ἔχει τῆς ἐκιζευγνυούσης τὴν 
σύμπτωσιν τῶν ἐφαπτομένων καὶ τὴν διχοτομέαν τῆς 
τὰς ἁφὰς ἐκιξευγννούσης τὸ ἐντὸς τμῆμα πρὸς τὸ 

15 λοιπὸν δυνάμει, καὶ τοῦ, ὃν ἔχει τὸ ὑπὸ τῶν ἐφαπεο- 
μένων περιεχύμενον ὀρϑογώνιον πρὸς τὸ τέταρφεον 
μέρος τοῦ ἀπὸ τῆς τὰς ἁφὰς ἐκπιζευγνυούσῃης τετρα- 
γώνου. 

ἔστω κώνου τομὴ ἢ κύχλου περιφέρεια ἡ Α͂ΒΓ 

90 καὶ ἐφαπτόμεναι αἴ 424, ΓΖ, καὶ ἐκεξεύχϑω g 4T 
καὶ δίχα τετμήσϑω κατὰ τὸ E, καὶ ἐπεξεύχϑω ἢ 4 ΒΕ. 
χαὶ ἤχϑω ἀπὸ μὲν τοῦ 4 παρὰ τὴν ΓΩ͂ ἡ 42. exe 
ὃὲ rot D παρὰ τὴν 44 ἡ ΓΗ͂, καὶ εἰλήφϑω τι ox- 
μεῖον ἐπὶ τῆς γραμμῆς τὸ O, καὶ ἐπιξευχϑεῖσαι εἰ 

5 4Θ, ΓΘ ἐχβεβλήσϑωσαν ixi τὰ H, Ζ. λέγω, ὅτε τὸ 
ὑπὸ 4Ζ, ΓΗ͂ πρὸς τὸ ἀπὸ 4Γ᾽ τὸν συγκείμενον ἔχει 
λόγον ix rov, ὃν ἔχει τὸ ἀπὸ ΕΒ πρὸς τὸ ἀπὸ B4 


26. 4 ΓῚ] evp, in V hti. 4 macula obscurata, 
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est autem etiam 

AAT&T'E: AI* — (CE: DA) « (44: T A); 
itaque ut figura ad ΑΓ", ita 441 »« DE: ΑΓ", ergo 
A44»«DLE figurae ad ΑΓ adplicatae aequale est 
[Eucl. V, 9]. 

LIV. 

Si duae rectae coni sectionem uel circuli ambitum 
contingentes concurrunt, et per puncta contactus con- 
tingentibus parallelae ducuntur, et a punctis con- 
tactus ad idem punctum lineae ducuntur rectae par- 
allelas secantes, rectangulum comprehensum partibus 
abscisis ad quadratum rectae puncta contactus coniun- 
gentis rationem 
habet compositam 
ex ea, quam habet 
pars interior rec- 
iae coniungentis 
punctum coneur- 
suscontingentium 
punctumque me- 

dium rectae 
puncta contactus 
coniungentis ad 
reliquam potentia, 
et ea, quam habet 
rectangulum con- 
tingentibus comprehensum ad quartam partem qua- 
drati rectae puncta contactus coniungentis. 

sit coni sectio uel ambitus circuli 4BI' contingen- 


In Vv figurae adiectae sunt rectae octo et sex rectangula 
wel amplius cum litteris, 


b 
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449 KQ9NIKQ9N y'.. 
καὶ τὸ ὑπὸ AT προς τὸ τέταρτον. τοῦ. ἀπὸ AT, 
τουτέστι τὸ ὑπὸ 4 ΕΓ. 
. ἤχθω γὰρ ἀπὸ μὲν τοῦ je παρὰ τὴν ATi 1 ΚΘΟΙ͂Α, 
ἀπὸ δὲ τοῦ B 4 ΜΒΝ' φανερὸν δή, ὅτε ἐφάπτεται 
ἡ ΜΝ. ἐπεὶ οὖν ἴση ἐστὶν ἡ AE τῇ ET, ἴση ἐστὶ 
καὶ ἡ ΜΒ τῇ BN καὶ ἡ KO τῇ OA καὶ ἡ ΘΟ τῇ OX 
καὶ ἡ Κι Θ τῇ HA. ἐπεὶ οὖν ἐφάπτονται α MB, M A, 
καὶ παρὰ τὴν MB ἧκται ἡἣ ΚΘΑ, ἔσειν, ὡς τὸ ἀπὸ 
ΑΜ πρὸς τὸ ἀπὸ ΜΒ, τουτέστι τὸ. ὑπὸ ΜΒΝ, το 
ἀπὸ ΑΚ πρὸς τὸ ὑπὸ XKe, τουτέστι τὸ ὑπὸ 40K 
[x«l ἐναλλάξ, ὡς τὸ ἀπὸ 4M πρὸς τὸ ἀπὸ AK, vo 
ὑπὸ ΝΒ Μ πρὸς τὸ ὑπὸ 4 ΚΊ. ὡς δὲ τὸ ὑπὸ NT, MA 
πρὸς τὸ ἀπὸ ΜΑ͂, τὸ ὑπὸ AT, ΚΑ πρὸς τὸ ἀπὸ Kt 
δι᾿ ἴσου ἄρα, ὡς τὸ ὑπὸ NI, M.A πρὸς τὸ ὑπὸ NBM, 
τὸ ὑπὸ AD, ΚΑ πρὸς τὸ ὑπὸ 4ΘΚ. τὸ δὲ ὑπὸ 
AD, ΚΑ πρὸς τὸ ὑπὸ 40K τὸν συγκείμενον ἔχει 
λόγον ἐκ τοῦ τῆς ΓΔΑ͂ προς 46, τουτέστι τῆς Ζ4 
πρὸς AT, καὶ τοῦ τῆς 4K πρὸς ΚΘ, τουτέστι τῆς ΗΓ 
πρὸς ΓΑ͂, ὅς ἐστιν ὁ αὐτὸς τῷ, ὃν ἔχει τὸ ὑπὸ HI, ZA 
πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΑ ὡς ἄρα τὸ ὑπο NI, MA πρὸς τὸ 
ὑπὸ ΝΒΜ, τὸ ὑπὸ ΗΓ, Ζ4 πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΑ͂. τὸ δὲ 
ὑπὸ ΓΝ, MA πρὸς τὸ ὑπὸ NBM τοῦ ὑπὸ NAM 
μέσου λαμβανομένου τὸν συγκείμενον ἔχει λόγον ἐκ 
τοῦ, ὃν ἔχει τὸ ὑπὸ ΓΝ, ΑΜ πρὸς τὸ ὑπὸ ΝΩ͂Μ 
καὶ τὸ ὑπὸ ΝΩ͂Μ πρὸς τὸ ὑπὸ ΝΒΜ' τὸ ἄρα ὑπὸ 
ΗΓ, Ζ.4 πρὸς τὸ ἀπὸ I'4 τὸν συγκείμενον ἔχει λόγον 
ἐκ τοῦ τοῦ ὑπὸ ΓΝ, 4M πρὸς τὸ ὑπὸ NAM καὶ 
τοῦ ὑπὸ ΝΖΩΜ πρὸς τὸ ὑπὸ NBM. ἀλλ᾽ ὡς μὲν τὸ 
ὑπὸ NI, ΑΜ πρὸς τὸ ὑπὸ NAM, τὸ ἀπὸ ΕΒ πρὸς 
8. ΚΘΟΞΑΊΡ, ΘΚΑΞΟΥ͂. 4. MBN]p,BMN V. 11. 
καί--- 19. 4 K] deleo cum Halleio. — 27. τοῦ τοῦ] scripsi; tov V. 
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lesque 4421, I'4, et ducatur A4I' secelurque in E in 
duas partes aequales, et ducatur 71 B E, et ab 4 rectae 
ΓΖ parallela dueatur 42, ἃ I' autem rectae 4.2 
parallela ΓΗ͂, sumaturque in linea punctum aliquod 
O, οὐ ductae 40, ΓΘ ad H, Z producantur. dico, esse 
AZ»IDIH:AI?—(EB:BA4")» (A454 AD:1 AIT) 
— (EB*: BA »«(442« AT: AE» ED). 
ducatur enim ἃ € rectae “ΖΓ parallela ΚΘΟ 5 A, 

a B autem MB.N; manifestum igitur, MN contingere 
[1,82]. iam quoniam 4 E — ET, erit etiam MB — ΒΝ, 
KO — OA [Eucl. VI, 4; V, 16] et ΘΟ — O5 [II, 1; 
I 46—47], ΚΘ — 54. quoniam igitur MB, ΜΑ͂ 
contingunt, ei rectae MB parallela ducta est K6 4, 
erit [prop XVI] A4M?: MB* — AK?: SK »« KO, 
hoc est 4M?: MB» BN — AK*: 40 5« OK. est 
autem | 
ΝΓ»«ΜΑ: ΜΑΣ) -- ᾿Γ;»«ΚΑ: Καὶ 45 

[Eucl. VI, 2; V, 18]; ex aequo igitur 

NI» MA: NB2« BM — AI'*« K A: 40 5« OK 
[Eucl. V, 22]. est autem 

AD» KA: 40 »5« OK — (I'A: 40) 5« (AK : KO) 

— (Z4: 4D)»«(HI:I4)[Eucl VI, 4] 
— HI»«ZA4:IW. 

ilaque NI'2« MA: NB2« BM— HI'« ZAs:T' A5. 


est, autem 
IN»MA:NB»« BM 


—(DIN»XMA:NZ4»«4M)»x(Na4»«4M:NB»«BM) 
medio sumpto ΝΖ »« 4M.  iaque 

HI'?«Z4:I4 
—(DIN»«4M:NZA»&4M)»«(Nd»«4M:NB2«BM).. 


444 ΚΩΝΙΚΟΩΝ y'. |... 


τὸ ἀπὸ B4, ὡς 0$ τὸ ὑπὸ NAM πρὸς vo vxo NBM, 
τὸ ὑπὸ D44 «ρὸς τὸ ὑπὸ ΓΕ 4' τὸ ἄρα ὑπὸ HI,42Z 
πρὸς τὸ ἀπὸ 4Γ' τὸν συγκείμενον ἔχει λόγον ἐκ τοῦ 
| xov ἀπὸ BE πρὸς τὸ ἀπὸ Β4 καὶ τοῦ ὑπὸ ΓΔΑ 
^ b πρὸς τὸ ὑπὸ ΓΕ Α͂. | 
ΕΝ νε΄. ᾿ 
'"Eàv τῶν ἀννυικειμένων δύο εὐθεῖαι ἐφαπτόμεναι 
συμκπίπτωσι, καὶ διὰ μὲν τῆς συμπτώσεως ἀχϑῇ εὐϑεῖα 
παρὰ τὴν τὰς ἁφὰς ἐπιξζευγνύουσαν, ἀπὸ δὲ τῶν ἁφῶν 
10 διαχϑῶσι παράλληλοι ταῖς ἐφαπτομέναις, προσβληϑώῶσι 
0b ἀπὸ τῶν ἁφῶν πρὸς τὸ αὐτὸ σημεῖον τῆς ἑτέρας 
τομῆς τέμνουδαι τὰς παραλλήλους, τὸ περιδχόμενον 
ὑπὸ τῶν ἀποτεμνομένων πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς τὰς ἁφὰς 
ἐπιξευγνυούσης τετράγωνον λόγον ἕξει, ὃν το ὑπο 
16 τῶν ἐφαπτομένων περιεχόμενον πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς Ty- 
μένης διὰ τῆς συμπτώσεως παρὰ τὴν τὰς ἁφὰς ἐπι- 
ξευγνύουσαν ἕως τῆς τομῆς. 
ἔστωσαν ἀντικείμεναι αἱ 4 ΒΓ, AEZ, ἐφαπτόμεναι 
δὲ αὐτῶν αἱ AH, H A, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ 44, καὶ ἀπο 
40 μὲν τοῦ Η παρὰ τὴν 44 ἤχϑω ἡ ΓΗΕ, ἀπὸ δὲ τοῦ 4 
παρὰ τὴν 4Η ἡ 4Μ, ἀπὸ δὲ τοῦ 4 παρὰ τὴν AH 
ἢ 4M, εἰλήφϑω δέ τι σημεῖον ἐπὶ τῆς 4Z τομῆς 
τὸ Z, καὶ ἐπεξεύχϑωσαν αἱ ANZ, Ζ40Θ. λέγω. ὅτι 
ἐστίν, ὡς τὸ ἀπὸ ΓΗ͂ πρὸς τὸ ὑπὸ A4H.4, τὸ ἀπὸ 44 
26 πρὸς τὸ ὑπὸ 40, NA. 
ἤχϑω γὰρ διὰ τοῦ Ζ παρὰ τὴν 44 ἡ ZAKB. 
ἐπεὶ οὖν δέδεικται, ὅτι ἐστίν, ὧς τὸ ἀπὸ ΕΗ 
πρὸς τὸ ἀπὸ ΗΖ, οὕτως τὸ ὑπὸ BAZ πρὸς vo ἀπὸ 


8. τοῦ τοῦ] τοῦ V; corr. Halley. 28. Ante λέγω spatium 
4---ὃ litt. hab. V. 
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uerum NI'« AM: N4 5« AM — ΕΒ": Bzf? [u. 
Eutocius] et | 
NA» 4M:NB»BM-—I4»44:IDIE»«EA 
[ibid.]; ergo 
HI'»« AZ: AI? 
— (BE*: B4?) »κ (UA »« 44: ΓΕ». EAM). 


LV. 


Si duae rectae oppositas contingentes concurrunt, 
el per punetum concursus recta ducitur rectae puncta 
contactus coniungenti parallela, a punctis contactus 
aulem rectae contingentibus parallelae ducuntur, et a 
punctis contactus ad idem punctum alterius sectionis 
rectae adcidunt 
parallelas secan- 
tes, rectangulum 
comprehensum 
partibus abscisis 
ad quadratum 

rectae puncta 
eontaectus  con- 
iungentis ralio- 
nem habebit, 
quam rectangu- 
lum comprehen- 
sum conlingen- 
tibus ad quadra- 
tum rectae per punctum concursus ductae rectae puncta 
contactus coniungenli parallelae usque ad sectionem. 
sint oppositae 4BI', 4EZ easque contingentes 
AH, H4, ducaturque 47, et ab H rectae 44 par- 
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44, ἴση δὲ ἡ μὲν ΓΗ τῇ EH, ἡ δὲ BK τῇ AZ, 
ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ ΓΗ πρὸς τὸ ἀπὸ H4, τὸ ὑπὸ KZ4 
πρὸς τὸ ἀπὸ 42. Ἔστι δὲ καί, ὡς τὸ ἀπὸ ΖΗ πρὸς 
τὸ ὑπὸ 4H, τὸ ἀπὸ 4.4 πρὸς το ὑπὸ 44, AK: 
δι’ ἴσου ἄρα, ὡς τὸ ἀπὸ ΓΗ͂ πρὸς τὸ ὑπὸ 4H A, ro 
ὑπὸ KZA4 πρὸς τὸ ὑπὸ 44, AK. ὃ δὲ τοῦ ὑπο 
ΚΖ. πρὸς το ὑπὸ AK, 4.4 Aóyog ὃ συγκείμενός 
ἐστιν ἐκ τοῦ τῆς ΖΚ πρὸς K.4 καὶ τοῦ τῆς Ζ 4 προς 
44. ἀλλ᾽ ὡς μὲν ἢ ΖΚ πρὸς ΚΑ, ἡ 44 προς AN, 
ὡς δὲ ἡ ZA πρὸς 44, ἡ 44 πρὸς 0.4: ὃ ἄρα τοῦ 
ἀπὸ ΓΗ πρὸς τὸ ὑπὸ 4H. λόγος σύγκειται ἐκ τοῦ 
τῆς 44 πρὸς 4Ν καὶ τοῦ τῆς 4.4 πρὸς 40. σύγκει- 
ται δὲ καὶ ὁ τοῦ ἀπὸ 44 πρὸς τὸ ὑπὸ 40, ΝΖ 
λόγος ἐκ τῶν αὐτῶν" ἔστιν ἄρα, ὡς τὸ ἀπὸ ΓΗ πρὸς 
τὸ ὑπὸ AH, τὸ ἀπὸ 44 πρὸς τὸ ὑπὸ N 4, 40. 
[ἀνάπαλιν, ὡς τὸ ὑπὸ 4Η4 πρὸς τὸ ἀπο DH, τὸ 
ὑπὸ ΝΖΩ͂, 40 πρὸς τὸ ἀπὸ 4241. 
νς΄. 

Ἐὰν μιᾶς τῶν ἀντικειμένων δύο εὐϑεῖαι ἐφαπ- 
τόμεναι συμπίπτωσι, διὰ δὲ τῶν ἁφῶν παράλληλοι 
ἀχϑῶσι ταῖς ἐφαπτομέναις, καὶ ἀπο τῶν ἁφῶν προς 
το αὐτὸ σημεῖον τῆς ἑτέρας τομῆς ἀχϑῶσιν εὐϑεῖαι 
τέμνουσαι τὰς παραλλήλους, τὸ περιεχόμενον ὀρϑο- 
γώνιον ὑπὸ τῶν ἀποτεμνομένων λόγον ἕξει πρὸς vo 
ἀπὸ τῆς τὰς ἁφὰς ἐπιξευγνυούσης τετράγωνον τὸν 
συγκείμενον ἔκ vs τοῦ, ὃν ἔχει τῆς ἐπιξευγνυούσης 
τὴν σύμπτωσιν καὶ τὴν διχοτομίαν ἡ μεταξὺ τῆς διχοτο- 
μίας καὶ τῆς ἑτέρας τομῆς πρὸς τὴν μεταξὺ τῆς αὐτῆς 


16. ἀνάπαλιν --- 17. 441] deleo. — 24. λόγον ἕξει] bis V; 
corr. pc. 
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allla ducatur I'H E, ab 4 autem rectae 4} par- 
8116]. 4M, ἃ 4] autem rectae 4H parallela 4 Μ, et 
in sectione 472 sumatur punctum aliquod Z, ducantur- 
que 4NZ, Z410. dico, esse 
DH*:A4H»« ΗΖ — 4.43: 40 »« NA. 
nam per Z rectae 412] parallela ducatur Z.4K B. 
quoniam igitur demonsiratum est, esse 
EH?: Hz? — BA»« AZ: 4.43 [prop. XX], 

et I'H — EH, BK — AZ [II, 38; Eucl. VI, 4], erit 
DH*: Hz? --ΚΖ;»«Ζ4: 443,  uerím etiam 
AH? : AH»5« ΗΜ“ — 4403: 442« AK [Eucl. VI, 2]; 
ex aequo igitur [Eucl. V, 22] 

DH?*: 4H»« HÀ — KZ5«Z4:447« AK. 
uerum 
KZ»«Z4:A4K»« 44 -—(ZK:K4)»«(ZA:4A24). 
esti autem ZK: K 4 — 44:4AN, 

ZA4:44—44:04 [Eucl. VI, 4]; 

itaque ΓΗ": HH »« Η4 — (44: 4N) »« (44:409). 
esi autem 

A4 :405« NA -- (44:4 Ν)»«(44: 4). 
ergo ΓΗ5Ξ: ΑΗ ;»« ΗΖ — 445: ΝΖ »« 490. 


LVI. 


Si duae rectae alteram oppositarum contingentes 
concurrunt, ei per puncta contactus contingentibus 
parallelae ducuntur, ἃ punciis contactus autem ad 
idem punctum alterius sectionis rectae ducuntur secantes 
parallelas, rectangulum comprehensum partibus abs- 
cisis ad quadratum rectae puncta contactus coniun- 
gentis ralionem habebit compositam ex ea, quam 
habet rectae punctum concursus punctumque medium 
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τομῆς καὶ τῆς συμπτώσεως δυνάμει, καὶ τοῦ, Ov ἔχει 
τὸ ὑπο τῶν ἐφαπτομένων περιεχόμενον πρὸς τὸ τέ- 
ταρτον μέρος τοῦ ἀπὸ τῆς τὰς ἁφὰς ἐπιξευγνυούσης. 
ἔστωσαν ἀντικείμεναι αἱ 4B, ΓΖ, ὧν κέντρον τὸ O, 
ἐφαπτόμεναι δὲ αἱ AEZH, BEOK, καὶ ἐπεξεύχϑω 
ἢ 48 καὶ δίχα τετμήσϑω κατὰ τὸ 4, xol ἐπιξευχϑεῖσα 
ἡ AE διήχϑω ἐπὶ τὸ 4, καὶ ἤχϑω ἀπὸ τοῦ 4 παρὰ 
τὴν ΒΕ ἡ 4M, ἀπὸ δὲ τοῦ B παρὰ τὴν AE ἡ BN, 
εἰλήφϑω δέ τι σημεῖον ἐπὶ τῆς I τομῆς τὸ I, καὶ 
ἐπεξεύχϑωσδαν αἱ ΓΒΜ, ΓΑ͂Ν. λέγω, ὅτι τὸ ὑπὸ 
ΒΝ, ΑΜ πρὸς τὸ ἀπὸ 48 λόγον ἔχει τὸν συγκεί- 
μενον ἐκ τοῦ τοῦ ἀπὸ 424 πρὸς τὸ ἀπὸ 4 καὶ τοῦ 
ὑπὸ AEB πρὸς τὸ τέταρτον τοῦ ἀπὸ 4B, τουτέστι 
τὸ ὑπὸ 448. 
ἤχϑωσαν γὰρ απὸ τῶν Γ, 4 παρὰ τὴν AB αἵ 
HIK,04Z φανερὸν δή, ὅτι [ἴση ἐστὶν ἡ 414 τῇ 
AB] ἴδη ἐστὶ καὶ ἡ ΘΖ τῇ 4Ζ καὶ ἡ ΚΗ τῇ &H. 
ἔστι δὲ καὶ ἡ ΞΓ τῇ AIL ὥστε καὶ ἡ ΓΚ τῇ HII. 
καὶ ἐπεὶ ἀντικείμεναί εἰσιν αἴ AB, AT, ἐφαπτόμεναι 
δὲ αἱ BEO, 0.4, καὶ παρὰ τὴν 40 ἡ KH, ἔστιν 
ἄρα, ὡς τὸ ἀπὸ ΒΘ πρὸς τὸ ἀπὸ O4, τὸ ἀπὸ BK 
πρὸς τὸ ὑπὸ IIKI. ἴσον δὲ τὸ μὲν ἀπὸ Ol τῷ ὑπὸ 
Θ4Ζ, τὸ δὲ ὑπὸ IIKI' τῷ ὑπὸ ΚΓΗ͂' ἔστιν ἄρα, 
ὡς τὸ ἀπὸ ΒΘ πρὸς τὸ ὑπὸ ΘΖΩΖ, τὸ ἀπὸ BK πρὸς 
τὸ ὑπὸ KI'H. ἔστι δὲ καί, ὡς τὸ ὑπὸ Ζ.4, ΘΒ πρὸς 
5. 4AEZH]»; AEHZ V, Hecorr.m.1; 4ENZcv. 12. 
ix] om. V (extr.lin); corr. p (£x τε). τοῦ τοῦ] scripsi, τοῦ V. 
14. ὑπό] bis V (extr. et initio lineae); corr. cp. | 16. HI'K 
Halley; HK V, ΚΓῊΡ. O04Z]p,40ZV.  iog — 11. hi 
deleo. 417. ien ἐστί] om. p. 621 Us Vicorr.ps 4e. &H| 
ZH V; corr. p. 18. l'K] pev, K ecorr. m. 1 V. 19. dd 


4E V; corr. p. 20. BEO] BE V; corr. Halley. 232. πρός 
bis V (extr.etinit.lin); corr. pce. 23. KI' H] 'KH Y ; corr. p. 
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coniungentis pars inter punetum medium alteramque 
sectionem posita ad rectam inter eandem sectionem 
punetumque concursus positam potentia, eaque, quam 
habet rectangulum 
contingentibus com- 
prehensum ad quar- 
iam partem quadrati 
rectae puncta con- 
lacius coniungentis. 
sint oppositae 48, 
ΓΖ, quarum centrum 
sib O, contingentes . 
autem 
AEZH, BEOK, 
ducaturque 4B et 
in 4 in duas partes 
aequales secetur, 
ducta autem ΔΕ ad 
4 producatur, et 
ab 4 rectae BE parallela ducatur 4M, ἃ B autem 
rectae 4E parallela BN, sumaturque in sectione ΓΖ, 
, punctum aliquod I7 et ducantur ΓΒ M, ΓΑ͂Ν. dico, esse 
BN» AM: AB —(A4: AE?) »«(4Ε;»« EB: A B?) 
— (4.45: 439 »«( ΔΕ »« EB: 4A 2« AB). 
ducantur enim ἃ I', 4, rectae 4B  parallelae 
HIK, 942; manifestum igitur, esse et ΘΖ — 4Z 
et ΚΑΒ — ΞΗ [Eucl. VI, 4]. uerum etiam 5 Γ -- II 
[I, 41]; itaque etiam I'K — HII. et quoniam oppositae 
sunt 4B, 4T, contingentes autem B EO, 0 4, eti KH 
rectae 216) parallela, erit [prop. XVIII] 
B6?:0 7? — BK?: IIK »« KI. 


Apollonius, ed. Heiberg. 29 
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est autem G4? — ΘΖ »« 4Z, 
IIK »« KI'— KI'»« IH; 
itaque B0*: 94 »« 422 — ΒΚ: ΚΓ »κ ΓΗ. 
uerum . eliam Z4»5«0B:0B? — HA?« ΚΒ: Κα 
[Euel. VI, 2, 4; V, 12]; ex aequo igitur 
AZ»0B:04»4Z— KB» AH: KT »« ΓΗ 
[Eucl. V, 22]. est autem, medio sumpto G.E »« EZ, 
AZ»«0B:04:7 4Z 
— (4Z»«0B:0E»« EZ)»«(0E»« EZ:04»« 27). 
el 4Z 5»«0B:0E»« EZ — 44*: 4E? [Eucl. VI, 4; 
V, 12, 16], 
OE EZ:045«242-—A4HEbs» ΕΒ: AA AB 
[u. Pappi lemma XIII]; itaque 
AH» BK: KI'« IH 
— (A42: AE?) »« (AE»« EB: 445« AB). 
est autem | 
AH» KB: ΚΓ; «ΓΗ — (BK: KI) »« (4H: HI). 
uerum KB: ΚΓ ΞΘ MA: AB, AH: HL — BN: BA 
[Eucl. VI, 4]. ergo 
(MA:.4B) »« (NB : B.A4) 
— (42f*:A4ET)) »« (4Ε;»« EB: 445« AB) 
— AM»«BN:AB* 


